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MATHEMATICA, 


De  Refolutione  Formukrum  quadrati- 
carucn  indeterminatarum  per  numeros 

integrosi 

Auftore  Leon.  Eulero  pag.  ^. 

CoaCidentkt  nameioruni ,  quamnis    plerisqae    onani 
Yfu  carere  Tideatur  ,  tamen  per  (e  non  Iblum  ad* 
modum  eft  iucunda,  (ed  etiam  animum  ad  mitatis  io* 
dagationem  non  mediocricer  aciric ,    eiusque   yires  quafi 
magis  intendit.     Maxime  enim  abundat  doftrina  nume- 
lorum  veritatibus  abftrufitlimis ,  quarum  inuellJgatio   et 
demonftratio  tantam  ingenii  penetratiooem  poftulat,  Tt 
nunquam  eunda,  quae  inuduit,  myfteria  erui  et  exphcari 
pofie  ?ideantur.       Quod  certe  co  magis  roirum  Tided 
debet .   quod  numert  nusquam  per  fe  re  vera  cxiftant , 
led  per  folam  ablfaradtionem  in  mente    fbrmentur  ,  qua 
primo  qoidem  (eries  numerorum  naturalium  ab  Tniitate 
in  infinitum  progredientium  confiituitur ,  tum  vero  ad 
interualla  implenda  numeri  fiaftt    ec    furdiy  atque  adeo 
tnin(cend.eates,  idtroducuntur.     Quorum  generum  tradatio 
etfi   ad    Anthnieticam    re&rri    folet  ,    umen   ia   hac 
fcieatia  infigne»  pioprietates ,  qdbus  ounieri  fiint  afifedi, 

a  s  'vix 


YOL  flttiflgantnr,  quippe  qoae  vnlgo  tantnm  ad  tfitatts 
numerorum  operationes  ezplicandas  reftringitur.  Accu- 
ratius  autem  oumeronim  natura  inueftigatur  in  ea  Ana. 
lyfeos  parte  ,  quae  ab  antiquiffimo  au&ore  methodus* 
Diophantea  voarr  folet,  vbi  eiusmodi  problemata  per- 
penduntur,qtta6  in  fe  fimt  indeterminata,atque  infinitas 
4>lutiones  adaaittunt,  ex  quibus  autem  eis  dici  opor- 
tet ,  quae  nnmeris  vel  faltem  rationalibus  ^  vel  integris 
tantum  cbntineantur.  Cuius  methodi  vis  per  exem- 
plum  clarifiime  perfpcietur :  Somamus  eiusmodi  nu- 
meros  quaeri  debere.  quoram  quadrata  duplicata'vni-» 
tate  auAa.  iterum  fiant  quadrata,feu  vt  ferma  axx-ii 
extra£i;ionem  radicis  quadratae  admittat.  Quodfi  fraifiio- 
nes  hoa  excludantnr ,  iHiic  quaefiioni  ficillime  fatisfit , 
leqoando  formulam  axx-ij  hisc  quadrato  {xy^i}*, 
Qita  enim  aequatio  sx x-  z  x  z=x  xyy-  a  xjjt-  x  z ,  Tm. 
tate  Ttrinque  deleta ,  per  x  diuifiQDeiB  adBiittit,»  piodic 
aj:r=.rj7-a^,hincque  xzi:jj^,,  vbi  quicnnqae  aii- 
meri  pro  j  accipiantur ,  fiue  integri,  fine  findi  yftox 
i&mper  eiusmodi  numeri  ratbnales  refiiltaht,  qutbos 
ibrnwla  arx—xz  euadit  quadratum.  qnippe  cuius  n- 
dix  quadrata  iiitura  xy—x.  Qiii  nunaen,  qno  fiiciHas 
obtineantur,  loco  j  fcribi  poteft  fiadio  +|  ,  vndf  pro- 

dit  vel  x=:^'z^,  vel  xz^rd^Tr  "^*^  '^^"^ 
fufficit,  pro  p  ^i  q  numeros  quoscunque  integros  accipi, 
veluti  fi  capifltiir  ^=5  ct  ^rr3,prodit  jf=^  quieft 
huiiismodi  onmerus,  vt  eius  quadratum  ^  fi  duplice- 
tur  '-^,et  vnitas  adiiciatui  '-^,   fumoaa   haec  fit  qua. 

dratum  radice  exifiente  7-.      Verum  fi  pro  x  cantum 

nume- 


inttieri  Integri  defideretitur,  qai  hac  proprietate  gmdeant, 
(blurio  modo  data  nibil  vtilitatis  a£Eerc,cum  pro  petf 
eiosmodi  oumeci  aflumi  deberent,  it  a,pq  diuifibile  fie* 
ret  V^  pp-^^^i  qaod  non  mtnus  eft  difficile,  quani 
ipfum  problema,  de  quo  agitur.  loterim  tamen  hac 
conditione  adiefta  problema  etiamnum  recipic  innume* 
ras  folutiones  y  et  numeri  pro  x  afliimendi  hac  lege 
procedunt:  o,  a » i2, 70»  40$,  237S,  138^0,  etc.  tbi 
continuo  iequens  aequatur  fextuplo  Tltimi  demtopenul- 
timo ,  cuiusmodi  feries  vocati  iolent  recurrentes ,  Tnde 
euidens  eft  ,  faarum  fblutionum  multitudinem  efle  .infi. 
nitam ,  etiamfi  contindo  tarius  occurcant.  Ideoque  fi* 
cile  intclligitury  eaium  jnueotionem  multo  ms^  efls 
arduam* 

Cel.  Au^r  huius  diHertatioms  msthodum  pecV' 
fiarem  exponic  huiusmodi  problemata  ^ile  refoluendt, 
quibus  in  genere  omnis  numeri  integri  pro  x  afliimendi 
quaeruntury  vt  haec  fbrmula  axx-^^x^y  euadatnnme* 
rus  quadratus ,  dum  ce ,  (3 ,  y  dcnotant  numeros  quos- 
cunque  datos.  Vbi  primo  quidem  ob(eruat,rolutioneos 
non  (uccedece,  nifi  a  fit  numerus  pofitiuus  non  quadi»'^ 
tus ,  tum  Tero  necefle  efle ,  Tt  Tna  (altem  (blutio  ianti 
alinnde  fit  cognita,  cuiusmodi  folutio  Tnica  flatim  ac 
a  praeflo  fiierit,  quemidmodum  inde  omnes  reliquae 
in  infinitum  inueniri  qneant  ,  peripicue  docet.  Cvm 
tatem  hoc  pcobleaia  iam  alibi  fit  pertrtdatum,  etfi  oae« 
thodo  minus  commoda ,  Ao^r  hic  hiprimis  naturam 
biBasmodt  probleofiatum  accuratius  pericmtatnr ,  et  cri-> 
teria  elicit ,  quibus  pcoblemata  hmos  generis  impoflibf- 
£a  a  |ioaibiUiMS  difliogitt  poiTttnt.    Deootaaie  ticiikettf 


numeniin  quetncuoque  pofitiuum  noo  qnadratum ,  quia 
expreffionem  (uperiorem  (emper  ad  hanc  formam  axx-^y 
reuocare  Ucet,  oftendit,  quinam  numeri  pro  y  aflumti 
probiema  reddant  poffibile,  nec  ne.  Veiuti  fi  fit«=:3, 
notum  eft,  has  fbrmulas  djrx+SjSxx-t-s^sxx-hSetc. 
nunquam  fieri  pofle  quadratas.  In  maioribus  autem 
numeris  pro  «  fumtis  hoc  iudicium  multo  magis  fit 
arduum ;  venim  tamen  Audtor  criteria  certKGma  indi« 
cat,  quibus  in  omoibus  cafibus  expedite  Yti  Ucet,  vbi 
ffluita,  quibus  miranda  nunneronim  natura  non  medio- 
criter  illudratur ,  occurrunt,  et  quae  in  aUis  quaefiioni- 
bufi  Tfum  infignem  babitura  videatur. 

IL 

De    progreflionibus    arcuum    circula- 

riuro ,    quorum    tangentes    fecundum 

certam  legem  procedunt. 

Auftore  L.  Eulero  pag.  40, 

Plitrimae  iam  pa(fim  traditae  funt  methodi  progreffio* 
Bum,  in  infinitum  excurrentium,  (ummas  iauefiigan- 
di)  in  quo  Analyfeos  genere  cum  ab  aUis  tum  aCel. 
Eukrt  infignia  (pecimina  fimt  edita.  Seriem  autem 
fi:adionam  continuo  decrefcentium ,  etiamfi  in  infinituai 
continiqentur  ,  fiimmam  habere  poOe  finium  affignabi- 
lem .  adueifos  difiicultates  6  principiis  liTethaphyficis 
perperam  ioteiledif  petitas ,  nemo  oonc  quidem  ampUus 

ia 


io  dubimn  Tocue  foftioet ,  tehiti  ex  primis  adeo  ele- 

meDtis  oflendi  poteft,  huius  ieriei  georoetricae:   i -i-S 

-4-iH-v'i-Tf*')'n'^ctc.  io  infioitoffl  fummam  bioa- 

rio  efle  aeqoalem.      Qiaoqoam    autem  liand  difficultec 

.iudicace  licet,  Ttram  huiusmodi  fericrum ,  quarum  ter- 

mioi  cootiouo  fiuot   mioores ,    dummodo   certa    legB 

pfogrediaotur  ,  fummae  fiot  fioitae,  oec  oe  ?  tameo  (aepe 

Domero  accidit,  vt  fumma ,  etiamfi  certo  fit  fioita,  ni- 

hilo  minns  afiignari  necjueat,  qnemadmodnm  irfu  Tenic 

in  bac  ferie  i-hi-i-J-H5-f-^-f-^-f- etc.  cuiu»  de- 

DonainaBores,  quia  Tnitate  fupetant  praecedentes ,  fumma 

fine  omni  dirtno  minor  eft ,  quam  illius ,    neque    vero 

.eiqs  terus  Talor  tHo  modo  adhuc    iouefi^ai;i    potuit , 

ita  Tt  is  flon  (blom  ooo  ratiooaliter ,  ied  etiam  ooo  per 

numeros  fivdos ,  quin  ne  per  tranfcendentes  quidem  Tfii 

fiitis  tritas ,  cuiusmodi  funt ,  quae  Tel  a  quadratum  dr- 

culi ,  Tel  logaritbmis  pendent ,  exprimi  poflle  videatnr. 

SimUi    modo  liaec  fi-a&ionom  feries:    y-hr-l-Tj+n 

-f-iS-Hu+^ctc.  ciiius  liex  dendminatornm  ditif^ntiis 

fiimendis,  quae  funt  4.5. 8.10.  xa  etc.  per  (e  eft  per- 

(picua  ,  etfi  certe  efi  fioita  .  nullo    tamen  quantitanun 

geoere  cognito  exhiberi  potefi; :  ex  quo  eo   magis  mi- 

jnm  Tideri  debet,  qood  fi  in  circulo,  cuius  radius  - 1,  ar- 

cuscapiuntur,quomm  tangentes  fiot  (iiccefiiue  i.7.n*it  ctc 

Jiorum    omoium    arcuum    io    iofioitum   cootinuatorum 

fiiihma  afligoari  poflit,  atque  adeo  quartae   peripheriae 

parti  fit  aequaHis. 

In  liac  igimr  diflertatione  Cel.  Audor  plura  hu- 

.iii»nodi .  ierieroro    genera    perpendit ,   qnaram    termidt 

fiogpli  funt  aicus   citculates,   qnomm    tangentes  certo 

Toin.IX.Noa.Cbmm.  b  modo 


io  -4^1  )  6  (  §^ 

Titddd  pfogte^mtOc ,  et  <}neni2idiMiddm  fHfntm  MMM 
p^cir  ad  9rc(M  tiitdla^es  dedoci  ^^m^  dftetidit.  M9- 
tiiddun)  aoteiti  ptt&ciktn  {>ropofl)r,  iniiunieitbileiriinhls- 
irHOdi  feties  fbmniabile»  imrefttg^tddi ,  ift  qii(^  AegdHo  fife 
ii^Iciih»  fitf muli$  ni/nis  iotticif is  fMftAtbeiul- ,  ifl  AbS- 
ifimn  t<)C&t  ^Ig;t)Ht1inlum  quebdim  tlduum  «&  ^Uftw 
feiKi ,  txAiii  indole^  ia  reqtietiti(>us  ei^etuh  tm  Vtf^ 
iO  ethva  thedtiani  j^aaiobudi  cdntimlaiifhi  ili  filperi<y- 
iHbti^  VduiViiiKfntt  proliliu»  exFoOlaiM  M  haS  {iltfeffl^- 
tidnft  felict  fiic^eflb  aceofntnddatt  tti  vr  itm  huius  ^- 
ttth  iferi^perind^  triAaii  pdtfint,  fttcjUift  eiA^,  quiie  p6t 
fim^lices  fhiaidnes  progrediuttttar)  dUin  kim  fllius,  Ci^ 
firiei  fumma  aeqUatur ,  tangeus  (atil  cbbcinne  per  fia- 
^tiofiseiti  eontinuatn  ezprimi  poteJlk 


HL 

fiqpecimen:  afgorithmi  fingtil»:^. 
Attft.  U  Euleit>  pajg.  5"$. 

Adcuntius  inquirenti  cut  Analy&  itiatbenmtiei  ^fifc^ 
fcientiis  ^  (|uae  ia  tefitatis  inuelHgatidne  Vetlitiitur , 
teiutopeii6  iiiitdcelliit,  moz  patebit  caUiain  !t(  iddMo  bt  (bf-- 
'tia6c6  figiioram  t(u  potiiSnium  efie  qwl^teiidaiin.  Cuttt 
enim  in  omni  ratiocinatione  iermo  atque  tfuft  Tocabulohltfs 
i)uIbUs  ideafc  plecuniqufe  fy.^  cotxipilicatae  deffgfiari  folent» 
tnaxiitiunk  afi^t  futifididiti ,  Tt  ItMioab  ftbbtb  tit  Iflv 
tts  iaidm  m  Am  mujA  tideatnr ;  "milt&s  boim, 

figno- 


{«ilfiXQrJi^  p,  i4  .^ein^  jin  ippiice  viic^  <mHU9  i^eiir 

WWilHjrii  Mimmff«mk%  iq,#lcu}o  rpflfgtae  .ulfei^ 
SM  fwK^,:  «ifi  :figm  «^Qjk;»  ,  ^vi^  i^^  ef  Pl^t 
tiwoi.  t»ii«9D9i;f  «MB]^t0^  mifi  V9Q  ^uaCi  i4)v  ofi^ 
mtma  W  mm  iPXf\i<^o  plerwnqi)e  snaxiiiifM?n  v«|v 
ImPHHn  milMgeip.  «qutr^reit ;  \l»i  W<;  vnppmis  ^  Qb« 

4c  pfiKfis«ni  jmenii  .«twiQeps  ^pptMQ  .i^ggayi  ^ioQipc^ 
a^iR9dwn  iflSP  )n  (SOTinwHH  ftRnraine  ^io§^  wer^  4(ie«|| 
mm»  emm^  fi%m  yfiitfftmt.3  f^  ^doipi  malto 

(|0Mtoifi  I^m^ftlBt.,  »c  .(i  ^mnia  /viorba  |E;iii^  effn^cfxm 

mis^mf^  m^m  mmf^mtti  ^\m  ^proiixitas»  cvm 

^mft^Wi  0mimp  iCfl^t  (^iftnM^um ,  vires  ^i«ai  ingenit 
m  «MPpAstfiion^  ^lurfflm  ;bwusmofH  reprai^i^tiQonq9 
fimmm  «tifeK  iKrtjybatuni.  ^J^  qno  ^pep-/p^pi»ii  efk  ^ 
l^nfik^mim  MfyH^gfi  yH»  pQti^wn  idoqeQrvpi  (ir 
|jtPO«il ).  'qnibiis  k»  4na3i;in)c  cpmplicatae  ikfj&isism » 
MCflfMm  -fige  ni^reindam*      Veluti  qupties  in  jc^AqiAq 

Jkwili^iQo  JwiiP  >fo«mBlam  V(m-^M)  c»p|pi(um«K, 
Im  ^igp»  wfioA  §iiim  Mmii$»m\» ,  lit^ia  jt  .fiti 

b  a  tiooem 


la  *^  )  o  (  §i4- 

cionein  coniilngi,  et  ex  fiimnia  radiceRi  qittdntunex 
trahi  opoctere ;  haocqae  ladicem  quadratam  ifta  formo- 
k  indicari.  Statim  autem  atque  hunc  fignificatum  pro* 
be  percepimus ,  nobisque  fiimiliarem  re(klidimus ,  folui 
afpe^s  buius  formulae  y(««-H^^)  'vno  quafi  i(9» 
menti  totam  illam  defcriptionem  repraefentat ,  ita  tC 
ea  tanquam  idea  fimplici  in  Tlteriori  inuefti^atione  Tti 
poffit.  Similis  eft  ratio  omnium  reliquorum  fignorum 
in  Analyfi  receptorum  >  quae  omnia  ita  &nt  comparata^ 
Tt  iis  quandtates,  per  certas  &epiu8que  repetitas  opera- 
tiones  natae,  vno  quafi  afpcdu  mend  diftinde  refvae- 
lententur.  Quodfi  ecgo  eueniat ,  Yt  in  Analyfi  nouae 
quaedam  operationes  in  vfum  vocentur.  nouoque  mo- 
do  inter  le  combinentur ,  ad  calculi  fiibfidium  pluri- 
inum  interea  quantitates  inde  natas  nouis  iisque  idoneii 
fignis  defignari ,  vt  iis  deinceps  fimili  fucceffu  in  calcit> 
lo  Tci  liceat.  Cum  igitur  Cel.  AuAor  obferuaflfet ,  in 
euolutione  fra^honum  condauaram ,  quarum  Tfiis  io 
Analyfi  eft  ampliffimus ,  quantitates  certo  quodam  mo^ 
do  per  varias  operationes  inter  fe  combinari ,  quanrita- 
tes  hinc  ortas  figois  pecultanbus  denotate  ftatnit  ^  fimul^ 
que  fpectmen  noui  algorithmi  circa  has  quanritatei  ez- 
hibere  decreuit ,  cuius  vfum  infignem  adeo  iam  ia 
praecedente  dilfertatione  oftendit,  et  in  lequentibus  for- 
tafle  adhuc  vberius  efi  declaraturus.  Propofitis  nimimm 
quotcunqne  numeris  a  ,  b  ^  c  ^  d  ^  e  ^  formula.  hoc  fi- 
gno  exprefia  {  a ,  h ,  t  ^  d ,  e,  )  numerum  dendtat 
per  cercis  quasdim  operationes  inde  oriundum,  caios 
▼alor  per  panciores  continuo  procedendb  ita  fe  habec, 
Tt,  fi  Qalla  httem  TocioaUs  iochidatur,  Telori  ()  talor  fic 

perpe- 


perpecnd  Toilis;  deiode  fi  rakai  littenfit  «icinlf) Tt («), 
iralor  &  hic  ipfe  nuiDenB  «.  HiDC  .aacein  fi  plnces 
licteiae  iocludantar ,  Yalores  pec  ptaeoedeates  ftqueQtt 
inodo  definiuntur: 

(<l,A,tf)=:f  (4,  *)-»-(«) 

i,a,b^c,d,e)-=z{a,b,€^d)'\-(,a,b^c) 

etc 

.  dica  numeros  autem  hoc  roodo  natos  plures  ezimiaf 
proprietates  deffloaflrat,  veluti  quod  iodicum  ocdioe 
inuerld  idem  valor  Temper  refuliet,  iitque («, b^c^d^e) 
z:^{e^d^c,b^a)  Tnde  pluies  aliae  ini^gnes  affe^ones 
coQcluduntur^ 

r  , 

IV. 

De   Refolutione  aequationum  cuiusuts 

gradus. 

Au£l.  L.  Eulero  pag.  yo. 

Qmefiio  hie  Ter&tur  citca  aeqnatiooes  algebraicaft, 
quocum  gradus  aefiimatur  ex  potefiate  fiimma 
qnsQ^tati^  iiicognitat ,  cuius  yalorem  iode  detenniiiaci 
«!pQftet,  iu  pofiqoam  hmttsmodi  aeqoacioiiei  ad  debi* 
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lam  iiotimi'€ft,'tian]in'ieqbationuiii  relblationem  in  ge- 

nere  non  irltra  quartum  gi^dum    adhuc    efle    inueftiga- 

ncam,:i)U(K)  mq  ttaa^  i»dr««dum  Tidetur ,  quod  cum '  re- 

icmtK  gnMUii  ianit  ift)    MtifquiffiaHS'  Geometris  'Gtaeds 

«c  AralnbiUn^cetmK  vero  >et    qotttos   4aita  ^rildnn  -a 

^Scipioae    feneo  «t  Bombdlo  in  ip&'<quafi  Aixdyfeos 

in&ntia  fint  cxpediti,  sh  illo  tempore,  poftquhm  Aniftf^ 

fummo  fludio  £ll  «xculta  ,  nondum   vltra  faos    limites 

propredi  licuerit.  Cum  autcin  conftet,  refolutioaem  cuius* 

gue  |;radus  ab  omnibtis  gradibus   inferioribns   p&adcst>  » 

arr^^lHVtiateni  jftcgdicuii  ia  «aitts   «ecipere,  -qnoti 

gradtis  ilierit  ^iequatio.  Cej;  lAv^or  fauius  diflertationis  iam 

olim  conienSturam  propofuit  ,  't}uod   pro   quouis  gradu , 

veluti  quintQy  .-^  Ax*^  ^^^''-h  C  r*  ^l^  -Di^  -+-  E  =:  o, 

delur  aequa^o>no'gradu  inferior ,  vti /*-f- ay-t- (3y 

rb jyj* -i-.^ ^. o^  quam  ,"«0fat  ijJius , jefol«ptepj»  m .fvp^fi 

';Buius.  ratUx  Aerit./^  K^^rf*  ^  ,  Mlitt^  tfu^- m  &'it 

•^  ^f|sittiiitm  |«Q»  Sm  /sD^iiA^iQbi»:  oikiiedtei*  t^ 
(<,  c  .  inious 


teilm  rsKtOne  deffitu(&  Vid^f ,  quoii  lioa  fokim  cunl 
iefcAationt  cognitii  wifi^iamm  ftcmdi ,  xetdi  €t  qaMr« 
ti  grsdus'  ^gregie  tonicttdfit,  fed  etM  £ftliis  iltofi  reibtd-: 
Me$  {nifitdkfe^  alTfMum  gttdwim  «  iUoA^rffra  vlim' 
detedos  in  fe  complei^atur.  Nanc  aarent  CeL  AoAoc 
aaimaduertit  iftius  coniedurae  formam  >  qua  verbi  gra- 
tia    aequationis    quinti    gradus    radix  ita  exprimitur  t 

*=/-♦- "^^-4- ■^^-hl^r-+-"^  s  ,  nottdum  fatis  eflfe 
limitflkaaaw  CniB  ^tiin  fiogMtefr  hae -forniptae.  radtqales 
quinos  (!Ruerfo»  valore»  nacura  fiii  inuoluadl  ^  ^iacile^ia- 
telligitur,  non  «moes  combmotioQts  eorun>  locum  ba- 
bere  poQb  ,  qitii  alioqurn  fiiliinerCll^  dio^lbftnti  talorumf 
ipfius  jr  io^  immenfiim  excrelceiet^.  quen»  tamen  qu^oa- 
ihim  Sxgcx^  ooo  poOe  certitm  eft.  IPdjtmiim  igitu^ 
iiliUD  ioimis  Taj^am  nunc  ita  reffringir,  vt  l^atuat  ae> 
qaattoni»  qwnti  .gc^khif  xa<Aceiti  ita  la  genere  expi:iiiii  i 

qw  mddo  ds  teliquifr  gpnidibosf  vbi  )»m  fei%icuum  t% 
fiMMy  •qvni  (^ltiaqa^  ^immSm  ▼alore»,  pro  *  Ipcuoi 
iMlieie   noR   pofitv    Stadiii  «oim  tic  figwficjyus  pac« 

x]&  f^  defioittor,  (]uO(f  qtftaqM  «M4ft  6ni  poteft  ^  fi* 
ttitd  etiam  rdiquae  piift^  tfetermitiifltur.  Oefnde  etiam 
patet ,  exprelfboem  prd  «al^  aUato  non  piures ,  qowi 
quinqafc  parteis.  c^ple^l  f>die^  qaoMvm  fomiulu  ik* 

ceri&ce»  f  ^,  fp^ etc.  fpoitte ad pt4etedehttt  tedirent, 
oeqoe  nouam  irratidoalitatem  implicarentr  l^atit  igitot 
oooam  ct»ib(SI;unun  qpiam  pulcre  cum  ireibktionibuB  iaffl 
cQgoitis  conleotiat,  c^eodlt,  et  quaitiuls  ez  iitK  Ibnte 
«niQime  adhuC  aeqbadoDum  ^uaKom '  ^tadildi '  itipetati^ 

tiuni 


xtf  '^^^^(V^ 

ttam  tdblatioiiein  in  genece  perficere  liceat,  tamen 
hinc  pto  fuperioribus  gradibus  alios  infi^  cafus  refb- 
lubiles  praeter  Moiureams^  deducit,  vnde  non  panim 
Inminis  in  hanc  mazime  abfeonditam  Analyieos  partem 
xedoDdare  TidetuD 

V. 

'  De  numeris  primis  vMe  magnis. 
Auftore  L.  Eulero  pag.  g^. 

Cum  primum  a  PeJRo ,  ac  deinceps  ab  aliis ,  tabuh 
numeronim  primorum  ad  centena  miliia  vsque  fit 
ccxiftmda ,  nunc  quidem  propofit^  quocunque  numero 
hunc  limitem  non  fuperante  fiicillime  indicare  licet , 
Ttrum  is  fit  primus ,  nec  ne  ?  atque  adeo  ex  ifta  tabn* 
k  pro  lubim  numeri  primi  excerpi  poffiint ,  fi  fbrte 
Tfiis  exigat,  qui  quidem  centena  millia  non  excedant. 
Veram  fi  quis  defideret  numeros  primos  boc  tefmino 
maiores  *  nonnifi  exantUto  immenfo  fere  labore  ,  Toti 
fiii  compos  reddi  poterit ,  quandoquidem  alia  methodus 
oameros  primos  inueftigandi  vix  patet,  nifi  vt  fucceffiue 
oinnes  numeri  per  alios  minores  diuifibiks  expuogantur, 
qoippe  quo  fado  numeri  primi  M  relinquenttir.  Quin 
ctiam  propoGto  nnmero  praegrandi ,  vtram  is  fit  pri- 
mus  I  nec  ne  ?  ante  pronunciare  non  licet ,  quam  eius 
diuifio  per.  omnes  nnmeros  primos,  eius  radice  qnad»* 
ta  minorea.  fiierit  tentata.    Ita  fi  qnis  quaerat,  vtrom 

hic 
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bic  wmfirm  iriyjrf^t  primis  (ity  occ  oe  ?  dinifioaBai 
pet  omae»  MmeiOB   primoB   yscfiB   ad   X45)4(   leatatt 
cogitat,  hooqne  hbone  maxime  taedic^  iiitbepto  taa« 
dem  diaifionem  per  1481  fiiaedere  deprehendet.    Ez 
quo  patec  problema  olim  inter  Fematlm  tlWaJUfim 
tia<5btum,  quo  methodus  certa  requiritur,  numetos  pci- 
mos  dato  quouis  maiores  inueftigandiy  maxime  eflear- 
duum ,  atque  adeo  vires  ir^;enii  humaai  fiipetare,  poa^ 
quam  foludo  %  FermoHo  tradh^  iam  «^m  ab  Au(3;ore 
huius  diflfertationis  eft  profligata.     Quin  etiam  quaeftio 
lam  maxime  difficins  eft  reputanda ,  fi   numeri    primi 
centenis  millibus  \el  adeo  tuo  millione  maiorcs  deiide- 
lentur.     Interim  ^men  in  hac  diflertatione   methodus 
fitis  expcdita  traditur  hoc  praeftandi ,  dum  AuAor  alios 
aumeros  noo  ccHiteraplatnr ,   oifi   qui    vnitace  fi^rent 
qoadnitos ,   leu   in  bac  forma  ««:+  x    fint  coatentt. 
Cam  cnim  huiusouxfi  numeri  afios  dinifoses  noo    recv* 
piaitt ,  nifi  qui  ipfi  fint  duorum  qaadcatorum  aggregjta:, 
acque  adeo  in  hac  forma    ^m-^  i    contineaoQir ,    ez 
(em  OBmerorum  fbrmae  aa-h^  cpiamui»  loi^e  conti* 
Boata  •  quae  quidem  (ecies  mox  ad  maximos   numcroi 
cxaefcit^  fiKiU  negotio  numcri  compofiti  expunguntur, 
ita  Tt  de  telidis  certi  fimus,  eos  eflb  prinrios..    Huins 
i^tor  artifidi  beneficio  labore  non  nimis  operofb  omnes 
nunMios  priroos  formae^4H-i   vltra  binos  milliones 
eft  adepuis ,    qoos  in  tabnla  peculiari  complexus  eft ; 
vnde  iam  certo  conftat ,  hunc  v.-  gr,  nomerum   prae- 
giandem  2232037  efle  primum,  quae  Tcritas  fi  more 
coniiieto  eflfet  explocanda ,   diuifionem  per    omnes  nu- 
meros  primos  vsque  ad  1494  tentari  opoiteret.     Quo 
Tom.IX.Nou.Comm.  c  autem 


1«  -^  )  o  (|iS«. 

» 

intein  mnldtodo  haias  inotfi  gnmdiom  oinnerqinim  pii- 
monlm  magis  aogeatur ,  etiam  eos  cafiis  iodicat ,  qoi- 
iM»  fbrmolac  ^^  et  ^-—^'  piaebeot  aiKaeiofrprimoB. 


VI. 

De  Refolutione  aequationis 
Au£lore  L.  Eulero  pag.  154, 

Aequatio  haec ,  iam  dudum  a  Comite  Bjfcati  Geo»> 
roetris  proptkitay  tanto  ftudio  a  fiimmb  iogeniis  ell 
pertra^ta  ,  vt  Tix  quicquam  oom  ciica  eios  Kfolutio» 
nem  proferri  pofie  ^ideatur.  Statim  qnidem  iofiniti 
Yalores  i»o  expooeote  m  afliimeodi  fimt  obferuati,  qin- 
bus  iot^ale  exhibere  liceat,  qui  valores  hac  ierie  pxo- 
grediuotur  :  o— 4— },— 4-|-V%— V'"~V*""*»  ^*  ** 
methodns,  qua  bi  caflis  fuot  euolnti,  ita  ent  companta, 
Tt  ex  co^ito  cutnsque  cafbs  iotegrali ,  iotegiale  feqoeofit 
^finiietur ,  neque  adeo  cafuum  pofteriorum  integralta 
exhiberi  poflent ,  oiii  iam  omoes>  antecedeotes  fiieriot 
cxpediti.  lo  bac  autem  difleitatione  id  pr^eftatuF,  Tt 
Toica  operatiooe  omoiom  iUtmun  cafinim  integralia  fi- 
mnl  eraantur ,  iodeque  ftatim  Tel*  centefioH'  rafiis  inte* 
grale  affigoari  poffic.  Methodus ,  qna  hoc  commodr  eft 
afiectttua ,  omnioo  eft  fiogularis  >  dum  priflao  aeqnatio* 

nenk 
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wm  propofitaiD)  ope  ceicte  fubftitudoois,  io  aliam,  qnao 
adeo  diffkoitialia  (ecoadi  gtadus  inttolnit ,  transfbnnat , 
eamqae  qeinceps  pcf  feriem  infinitam  iotegrat , .  quae 
autoa  fedes  ita  eft  compatata ,  vt  fupra  memoradi  ca- 
fibus  aiicubi  abrumpatur  ,  expreffionemque  finitam  fiip- 
peditet,  Tode  integrale  quaeltum  ficillime  coUi^tur. 
Veram  tamen  omnia  iiaec  integralia  nbn  nifi  fiint  par- 
ticularia ,  neqne  cotam  vim  aequationis  di£ferentialii 
propofitae  exhauriunt,  deinde  etiam,  quoties  quantita&^ 
cft  oegatiua  ,  imaginariis  ita  inquinantur ,  ¥t  omoi  pb« 
se  Tfii  deftioiantur.  Vtrique  incommodo  Cel.  AuAor  ita 
medetur,  Tt  primo  metliodum  exponat,  ex  cognitoliu- 
iusmodi  aequationum  integcali  quopiam  particuiari  inte- 
grale  completum  eliciendi,  quod  fi  quantitas  ^  fuerit  po* 
fitiua  ,  quantitates  expOnentiales  implicat :  deinde  yera 
oftendic,  quomodo  iftae  quantitates  exponentiales,  qoae, 
cxiftente  ^  oegatiuo ,  finnt  ima^ariae ,  per  tangentes 
axconm  circularium  fealiter  exprimi  queant.  Deni<^ 
cum  metlM)dus  iila ,  ex  inr^mli  particulari  completum 
dicieadi ,  certam  quandam  integratiobem  cxigat ,  quae 
iHQcain  fiiceflece  queat,  etiam  Iiuic  incommodo  occurrit^ 
clam  obferua,  tpra  quoois  cafii  primam  euolutionem  noo 
vnom  ,  ied  adeo  duo  integfalia  parricuiaria ,  praebere  , 
i^niam  ibi  fiirmula  radicaiis  Vb  ingreditur,  quam  ae- 
^ue  negatiue,  ac  pofitiue,  accipere  licet.  Alia  igitur 
metliodo  vtitur,  cuius  ope  ex  cognitis  duobuB  integra- 
libos  particularibus  integrale  comptetum ,  fine  Ylla  noua 
totegrarione,  concludi  quear.  Quod  cum  ab  eo,  quod 
^iori  methodo  erat  erutnm  ,  difciepare  nequeat ,  ex 
vtriasqoe  .coUatiooe  iocegrarionem  priori  implicatam  effi- 

c  a  cere 


eoe  Iket,  fnde  ^^oOfeino  litiic  integtatioiieDk  vosadam 
ibeniorabiieixi  dcdudt^  qnodiit 

ibi  quantitates  2,  et  «,  pei  x  ita>  definiuntnr ,,  tc  fit :. 
!!f3»    »    ^^^'X    *•    4>^'"'~'l^^r!r'^Jg  ""^+etc. 

Oim  igttor  hae  femMe  «  et  41  adeO'  in  infinitum  eZ" 
cnrrere  queant  ^  to  magts.  eft.  micuidnm  „  quod    (<»*• 

tjBC  Jt 

mula  € »  ^  1|  integtafe  ^  .idqufr  per  expieflioaem  fatigt 
fimplicem,  exhibedi  pofiit..  Tum.  vero'  etiam  hoc  con» 
fiietae^  uite|^lium<  fbrmsa  aduerfiiri  Tidetur,  quod  quanr> 
titas  conftans  arl^traria  C  ^  pet  integrationem'  ingreSa ,, 
quae  alioquin;  nuda  adiicitur,  hic  ipil  fiiunae:  inte|^.fit 
implicata..  Quod  fingnlare  phaenomenon-  fi  attentiiis< 
perpehdatur,.  mox  pau^it,.  integ|:ationem>  iUami  veritatii 
confentaneam  efle  non  pofie,  nifi  denomtnatoiis.  pan, 

fuerit  quantitas  condans ,  puta  Aj.tumi  enuiD  iflqd  iiiteK 
grale  in  foroiani  naturalemi  abit :. 

e  n    *   JL^^ 

ku       AC? 

Num;  autem  re&  ita  fe.  habeat,,  hoc  modo>  ezplicatb 
poteft :  Quoniam  quaatitates  z.  et  ti  pec  &rieft^  ex^pa-^ 
XDuntur;^  easqpe  ip(afr|  quae:  initio»  ex^euoiudonsaeqiiatio- 
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diflEerentialis  (ecundi  gnidiis  fant  eruta  ,  Yiciffim  pa«^ 
tet  f  eas  ita  peodere  ab  x  ^  Tt  fit : 

lidz -+-  xaA3i"^dxdz-4f  (ff- 1  )ac:^ -^ *zdx*:=zo  ^t 
ddu  —  s  aci^-^^dxdu  —  (/r-  x  )ac:^^  *u.dx*zz  o, 
Naoc  prior  aequatio  per  «^pofterior  vero  pet  z,mul« 
dplicetur».  ac  pxoduAorum  difiereoti»  dabir    . 

tuldz-'zddu^2acx^'dx(udz-\rzdu)-^2(fr''Z)acj^'uzdx*z9^ 
eniu»  iategrale  jnaBifefto-  eS, 

udz~.zdu-+%ac:^—*uzdx:=.Xdx, 

Cum   zattm  ,  ^&x»  a c  zn  9<9  r  fiat   (i=r«rr»    « 
ct  «rrrjr^*-*-»,.  euidens  eft,lfemr  deberc  k^iac^ 
ficqae  intsgratio»  fuperior  abie  in:  faanc  fonxiam : 

ftf~^  £?  =: «  ~*  _»_  —Conff 

quac  non  folum'  principiis  eft:  conformis^y  fed:  ctiam  r 
fiida^  diflferenriatibne,,  ob> 

eios  veritas  egregie  confirmatur;.  Hinc  autem  iam  ae- 
quationis dy-^ruyydxznaccx^^dx^  pofito »•=  s »- a^ 
cc  qaantitatis  ar  valore  per  fuperiorem  feriem  expreffo,, 
integtale  muito  fiiccindius-  ita-  exhiberi  poterit  Tt  fit  ^ 

— ■  t  ac    R: 

y^cx      -f-_^-i- _^   feu; 

«(Gs-O^iT*»), 

trH  D  cft  illa  conftaos  arbttraria  per  iotegrattooeni  iiK 
9&k  ad:  integjcak  oompktnm  conftitnciidiiiii.- 


VII. 

bueftigatio  fiin£^ionuin  ex  data  di£&- 
rentialium  conditjone. 

Aii£iQre  L»  Eulero  pag.  iio. 

Td  fiiperiori  Tolutniae  a  Cel.  AuAore  huius  difl*eits- 
*•  tioois  iaoi  nouus  quafi  campus  Aiialy(eos  infinitorum 
cft  detedus ,  in  quo  coleodo  Geometrae  vires  iuas  ad 
fiUDmam  vniueriae  mathefeos  fublimioris  iocrementum 
exercere  ^ueanL  Poftquam  enim  obferuaflet  omnia 
praecepca ,  quae  vulgo  circa  diflfeientiatioaem  et  inte« 
grati(mem  tradi  folent,  ad  fiinAiooes  taotum  yaicae  Ta* 
riabilis  referri ,  ita  Tt  etiamfi  plures  Yariabiles  in  caU 
culo  occurrant ,  tamen  femper  per  eliminationejn  ne- 
gotium  eo  perduci  debeat ,  vt  candem  ad  aequationem 
duas  taatum  Yariabiies  compledentem  .pcroeniatur »  ez 
qaa ,  qualis  altera  alterius  fit  fiindio ,  definiri  oporteat. 
Hioc  iflam  Anajyleos  partem ,  quae  adhuc  fere  (bla  eft 
ezculta ,  iu  definiuit  Au^or ,  tc  fit  methodus  fiindio- 
njcm  Tuius  Tariabilis  ex  data  eius  di&rcntialium  cnius- 
que  gradus  conditiooe  inueftigandi ,  ex  qno  (ecuada 
Aoalyfeos  pars  drca  fimAiooes  bhiarum  Tariabilium  Ter- 
fiiri  eft  cenfenda ,  ita  Tt  ex  data  quapiam  relatione  in- 
ter  diJs  difierentialia  eius  T^ra  i^doles  inueftigari  de- 
t>eat ,  (pie  inueftigatio  deouo  in  partes  fubdiuidetur , 
prouc  in  lelationem  illam  difterentialia ,  tcI  tantum 
primi|  T«)  etiaoijecupdi,  altioramoe  ordiouni   io^^r&r. 

diaatnr. 


Smtur.  lam  ia  hac  diflertatione  prima  iftius  Tnbdi- 
TifioDis  elemeota  ftabiliumur  ,  atque  Tariae  methodi 
pcofemotn: ,  fiin^ones  binaram  Tariabilium  indagandi  f 
tx  data  quacunque  difierentialium  primi  gradus  rela- 
tioae.  QuodG  nimirum  littera  V  denotet  fiinAionem 
quamcunque  bioarum  Tariabilium  x  eijty  quas  9  fe  ia- 
yicem  piorros  independedtes  intelligi  oporter,  ita  tt  Ttrant" 
que  leorGm  per  omnes  Taiores  variare  liceat ,  gemina» 
inde  fbrmulas  differentiales  nalci ,  eft  ttradifeftum  ,  hoc 
modo  indicari  folitas  (  g^ )  et  ( i~  ) ,  qoarum  illa  e^z 
Tariatione  folius  x  f  baec  reto  folius  y  oritur ,  Ttraqufli 
autem  eft  quantitas  finita ,  et  more  foliio  ita  per 
differentiiatioaem  ceperitur,  vt,  fi  did^remiatio  praebeat 
^V=:P</*'-f-Q</r ,  tbi  fine  dubio  litterae  P  et  Q^ 
iterum  eranc  certae  fimdiodes  iplarum  x  ttf^  fiitii. 
rum  fit  P=r(J4)  et  Q=:(j^).  Nunc  igitur  omnet 
quaefiiones  hue  pertinentes  ita  fnnt  comparatae ,  Tt 
data  quacunqoc  relatione  inter  quantitdtes  x  fj,  V , 
et  P»  Q.)  iode  litterae  P  et  (^  eliminentur,  et  aequa* 
tio  ab  illis  libera  tantum  inter  4:  et>  et  V  indagetur, 
quippe  qna  inddes  ^ndionis  V ,  quemadmodum  a  bi* 
nis  jr  et  y  pendet ,  dedarabitur.  Cum  aotem,  quando 
de  fundionibus  tnicae  tariabilis  agitur ,  plurimae  qoae- 
ftiones  adhuc  calculi  Tires  fuperent ,  fum  boc  idens 
multo  magis  in  his  quaeftionibus  circa  duas  Taria(»Iet 
tfo  tenit ,  tt  onmems  earum  ,  qnas  quideoi  rclbluere 
licet ,  admodum  fit  Umitatus  ^  praefertim  hoc  tempore* 
qoo  ifla  iioua  Analyleos  pars  demom  tcadari  eft 
coepta.  loterim  tamen  methodt ,  quas  AuAor  bunc 
In  finem  excogitauit|  moz  vberioKCin  trai^tionero  pol. 
liceii  tideotiu.  FHYSICO: 


PHYSico  -  mathematica: 

De   motu  vibratorio  lili  flexilis  cor- 
pufculis  quotcunque  anufli. 

Auftore  L.  Eulero  pag.  215. 

Problema  hoc,  iaiti  ab  alus  folutum  ^  Cel.  Aa£);or  hic 
ita  tra^t,  vt  id  ;ad  folationem  g^neralem  proble- 
inatis  de  cordis  vil»:antibu8  accommodet.  Poftquam 
enim  motus  omnes ,  coius  corda  tenfa  et  aequaliter 
crafla  eft  capax  ,  &cili  confiraAione  determinaflet , 
plures  obieAiones  contra  banc  fblutionem,  a  more  Ana- 
lyleos  fofito  recedentem  ,  eft  expertus ,  quarum  Tis  eo 
potidimum  erat  dire&a ,  n  ,  nifi  cordae  initio  certa 
^uaedam  figura  fterit  indu^ta,  eius  motus  nuUo  piane 
modo  per  AnalyQp  definiri  pofle  a0euerarctur ,  quam- 
Tis  negari  non  poflet ,  ad  quamcunque  figuram  corda 
initio  fuerit  detruia ,  ea  demifl^  certum  quendam  motum 
neceflario  fubfequi  debete.  Controuerfia  igttur  non  tam 
in  hoc  agitabatur,  quod  Au^ris  Iblutio  fit,errcnea,  fed 
quod  problema  iplum  ita  fit  comparatum ,  Yt  nullam 
plane  folutionem  admittat,  atque  adeo  ne&s  fit,  folutio* 
nem  a  quoquam  tentari.  Facile  quidem  Audtor  conce- 
debat ,  (blutionem  a  fe  datam  a  confueto  more  huius* 
modi  problemata  refoluendi  dilcrepare ,  atque  adeo  yi- 
ns  Anal/Ieos  adbnc  plerumque  excultae  fiiperare,  (cilicec 
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idflo  iftil. AMlfieoft  pan  huiuiiDQdi  qmefHooib»  rolueiidi» 
QOn  fiifficit,  qoia  in  iiiodioiiain  tBDtnm  Toicae  variabilie 
ioiwfligfitiooe  ver&tiirv  indeqne  eoiin  certs  nunqaaiD 
eiQHnodt  fiiiotioodii  obtioefe  licet,  quae  caraam' quani- 
conoqpo,  pKO  lufaita  duftam,  nniJaqae  ceita  lege*  conteit* 
fiim ,  qoalis  fene  cordae  Initio  fiierit  impreffii ,  in  ft 
QDmpledfaBimnr.  Venim  vei  boc  exemplo*  riterios  illiui 
Aaaljrteai  paitia  liipia  iaudatae  lus  maxiffle!  «fuceti")  ea 
qna  fola  liaiw  pBoUematia  ibkdo>  e(l.peteoda«  Duiaato 
cttim.  cordaie  iDoin.,  intemaUbm .,  qoo)  pnndhim  eiua 
qHodpii  a  fitii  oatacali  diftit ,  te  vera,  ft  iiinAio  da»- 
Wta.  Taciabitiam,<iebet  trqdari ,  quoniam  id  ooo  fdom 
a.  loco  pundi  in  «on)a,ied  «tiam  a  tempore  iam  «lapft», 
peodfflb .  Doaaat:  Teio  Cel.  Au^iv  quoties  per  inic|^atio« 
nea  jd  tiinnmodi.  ftndiaoeadedncimar  •  tum  non  ,  Ttl 
m  iQtrgrationibas  Tulgaribas,  quantitatem  conibntem 
aibitcuiam.  io  oalculum  Inuetii ,  (ed  «ius  loco  adeo 
Condipncm:  ariutraiiam  <niaq)iam  ^riabilis,  qnam  dein- 
qapai  hoc:  cafii  «hordarum  ita  ^eteninaari>  oporteat ,  -v« 
ii  figniami  illam  prorfiis  artNtnrriam ,  quae  cdidae  ini- 
(iD  fierit  indudb ,.  acoommodetur;  Qutm  iofignem 
ebliumttonem)  cnm)  Audor  poftmodum-  demuro  clariifi^ 
Vft  tttofiiiflet:,.  inr  liac  disqaifitione^  loeo  coidae,  filain' 
pfirfaA&  flflxik:  pQodslQulis  quoKonquQ  onunum  ,.  data- 
quer  fi  teBfam.,  oonfidem ,  et  poftquam  fiognla  pon- 
i/Aahi  ai  fim.  oanirali  pro  lobitu  ¥tcnn(iue  -  fiierint '  di* 
dudla,  fiibitoque  diinifis,.motum  eomm  lecaniram  deter* 
mioat ;  quod  cam  fine  fubfidio  fublimioris  illius  Aoa- 
Ijrfeos  partis  praefiati  queat ,  fiquidem  finguloram  cor- 
puiculorum  monis  feorfim  iodagaie  licet ,  ex  ipla  fo- 
Tom.IX.Noa.Comm.  d  lutio- 


lutiooe  luculenter  apparet ,  monim  haiusmodi  fiji,  quot^ 
cunque  pbndufculis  dattfii/femperanalyticesfligaari  pofiEe; 
quomodocunque  fingula  pondafcula  initio  a  fitu  naturali 
fiierint  deduAa.  Nunc  igitur,  tam  pondufculai  quam  ecMuin 
interualla,  in  it^itum  diminuantur ,  Yt  hoc  inodo  cordt 
continua  craifitie  praedita  exoriatur ,  quo  iado  nuUi 
quoque  dubio  relinquetur  loats,  quin  huiusmodi  cordae 
motvis,  poftquam  ipfi  initio  figuia  qnaecunque  fiidnc  in* 
duda  ,  per  AoalTfin  determinari  poflit.  Ad  hoc  Tei^ 
neceirario  akera  illa  Analyfeos  pars,  ciroa  fiinftioneirU" 
narom  Tariabilium  occupata,-  requiritur,  ne(^e  iam.amr' 
pUus  de  folutione  generali ,  quam  AuAor  pro  mota 
coidarum  Yibrantiam  jnueoit ,  dubitare  iicebit.  Caete-^ 
vum  intet  infinitos  motus,  quos  taiefilttm  pondufeulis 
onu(^m  recipere  poteft»  e(  qui  plerumqoe  maxime: 
fimt  irregulares.,  imprimis  notafXe  iottabit ,  (fari  qsoque 
motus  fpecies  regidases,  aeqvaiibus  Tibrationum  intetiiiaK 
lis  difiindas ,  quae  propterea  (bnos  determinatos  edanc 
Si  tam  interuaUa,  quam  pondufcula,  fint  aequaliaj^filtn»* 
duobus  onufiiun  duos  (bnos  edere  poteft ,  qui  fiint  in* 
ter  fe  ,  vt  finns  angalorum  30*  et  tfo*,  hoc  eft ,  Tt 
X  «d  Vs  ;  filum  autem  tribus  onafium  ties  fono» 
edere  potefi,  qui  funt  inter  (e ,  Tt  (erics  angulorum 
s&i"  45*-  et  <;7i*;  quatuor  yero  pondofculis  oouftum  qua- 
tttor  (onos,q(ii  funt,  TCfinus  angulonim  is".36*. 54*72*. 
et  ita  porto  ,*qitt  ergo  fi>ni  plerumqne  funt  itiatioiBdet 
later  fe,  ac  proptecea  maxime  difibni. 


u. 


ii. 

De  motu  cordarum  inaequaliter  cras- 

(aruTi. 

Auftore  L.  Eulero  pag.  245. 

NotQDi  eft  int^i  mnficos ,  coidas ,  quibus  in  inftra- 
meotis  omficis  Tti  foleac.  (onos  hflfmoniae.  aptos 
1100  edeie  ,  nifi  eae  per.  tpcam  .longitudinem  eandem 
Tbi(pie  habeant  ciafiitiem  ,  atque  a  cordis  inaeqnalitqr 
craffis  fonos  ludes  et  maxime  iDgracos  produci,  ez 
^uo  hoiusfflodi.  cordae  filfae  appeJlancur,  Quod  auteoi 
cordae  aequaliter  craflae  Ibnos  ad  rouficam  idoneos 
edaoc,  id  non  folum  inde  yenic,  quod  earum  vibracio- 
nes  aequalibus  temporis  iac^uallis  ^(oluancor,  ficque  Cq^ 
.Qum  cerci  cenoris  .exhibeant,  fed  eciam  potifiimum  eam 
,ob  caulaoa,  quod  eadem  corda  piilfata ,  praeter  Ibnum 
principalem  ,  fiqiul  alios  fonos  acutiores,  auditui  peicir 
j)iendo  offerac,  qui  cum  priocipali  gcatifijmam  harmg»* 
niam  confiitnanc.  Huiusmodi  icilicec  corda  pulla ,  prae;^ 
.ler  fonum  principalem ,  alii  foni ,  cum ,  .o^ua ,  tuni  duor 
decima  ,  pprro  duplici  odhua  ,.  feu  decima  quinta  ,  a^ 
deoique  decima  (eptima  altioc.cs,  debiliter.  quidem  ,  ied 
ficis  difiiD(3;e,percipiuntor,  qui  funi,  cum  ad  principflr 
lem  fiot,  ,vc  oumeri  a,  3,  4,  5,  M  vnitatem,  egrer 
gta  harmooia  lenfum  auditus  permulcent.  Quomodp 
autem  hi  ibni  ab  eadem  corda  finnul  producantur,  qiiQ 
phaenomeno  plerisqoe  voiueria  motus  vibratoiii    cbeoria 
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cnerti  eft  yid ,  primum  akJacotiffimo  Geometn  IX». 
niek  Bermilli  feliciflime  eft  explicatum.  Qui  autem 
ivqc  fati^aein  aninB»  p^pciKintt  «  -vica.  isgrieriii  ii 
hifr  (bois  ab  eadem  corda  fimut  editis  quaefiueniat ,  io- 
ter  quos  adeo  peritilCmiB  td  mulicae  ardfex  Gallas 
de  Rameau  principium  Toiuer&e  hannooiae  iii  hoc 
pbaenomene  fe  iclkiter  detes^  ^ri»tur»  Nob  tdeo 
fcilicet  plures  fouos  fuauem  harmouiam  auribus  exhibere 
«bitrator ,  ^fsoA  TibratioDum  eo^km  «empoie  ^Skum 
«umeri  (implicen  ac  peioepte  ficilem  ioter  ft  teneant 
tationem,  quemadniodum  omnos  (cciptoNS  mufid  «flwc 
ftatuefont ,  fed  poiins  >  «uerfo  hoc  princi]»»  indeli  fi- 
iMratkMinm  inaixo  » ideo  plures  taot»  oobis  phceie ,  fi 
«b  eodem  corpOre  fomNK};  finuA  cxcitsri  qoeant:  hoc 
tnodo  potat  venim  harmooiae  principiofls  nofals  ab  ipft 
natuni  declarari>  neqoe  id  dibi  qoaeri  openere.  VeciMii 
praeeerquam  quod  fettentia  cecepta  drca  harmoniae 
priflcipium  Iblidiffimis  rationibus  fit  confirmata  ,  neque 
ca  tali  phaenomeno ,  quod  ab  eodem  cocpore  pluce» 
Ibni  harmonici  fimd  edi  queant^  infiingatar;  haec 
noua  opinio,  omniratione  deffituta,  poiitus  cefelletar^ 
-fiatim  atqae  eiusmodi  coipota  fonora  ia  natani  eziftece 
ofiendentur ,  qoae  fimul  plnces  foaos  mtoiroe  bannont> 
cos  edant.  Huiusmodi  autem  exempb  iam  in  (uperiori 
difiertatiooe  fnnc  pcolata,  ^bi  a  fifo  pluctbus  cocpufeo* 
lis  onufio  dusmodi  foni  diuecfi  edi  poflfoit,  qtu,  dum  ne 
rationalem  quidem  radooem  mter  fe  teoeot ,  maxime 
ab  harmonia  abhorrent ,  cniusmodi  plurima  alia  exem- 
pla  in  oorporibos  foooris,  Telad  campanis,  laminis 
dafficts  y  aliisque ,  jn  medium  profecri  pofibnt.    Idem 
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tjnopt  Ib  canlii  ifisec|Mlifibr'  ^cMfik  ^dctniDqie  "vfti  ^" 
oic ,  qBanmi  oiaciiin  vifacMniuni  Aoftdr  io  bat  ^mSbi' 
tMkme  Mine  eft  «g^ftius.  Venim  bnct  iaatUff^- 
oacsiinpticscnr  4>$0aicMibiiSy  tt  aoa  «fifi  yto  «eni^ 
iiMNqHfiatifr  kg^bcs  ex]Niiiri  pofit  >  idqoe  isoNniic  ob 
ddaAom  iKis  aWcriiis  AMlyfe»  ftoA^  4a«i  fiicpiai  !ttitt«> 
aaaeaei»  ifnae  cicct  iitttgniiaBeQi  inuSioiiuni  >dM»  i«^ 
fisd)iles  iouolueatiam  occapatur,  ec  quae  miafaie  adbuc 
eousque  eft  exculta »  y(  oovdae  y  Ttcuoque  iaaequaiiter 
craflae,  motus  Yibratorius  iaAe  defiairi  poffic.  Duosigi- 
tur  tantum  cafiis  Audor  expediuic ,  alcerum ,  quo  cor* 
dae  ccaddes  ftcuidum  oeouii  Ggaen  omicaitt  vark- 
cur  y  alterum  vero  ^  quo  cords  cx  daabus  ptartibus  di- 
fporibas  tA  cooqpoitt»  «oiayaiodi  Oriairyfi  dnw  c^ae 
otdioariae  ,■  altera  craffior,  aicera  ceouior ,  coaae^attir* 
Tdten  iUMfaiuni  fnocooi  leHi|Kr  finv  mcirinie  in%fOi« 
laKm  ,  ■sqn»  idciceD  «lli  fino  miiico  •dcndo  aptum, 
oUoniac  Aote»  nifi  pucinm  lon^oid»  icclpiOGira  ce» 
deit  «cionem  diuiietci  cnificiec  y  tfjo  Sato  cafii  coidn 
peciock  fooAky  atque  coida  ibiqoe  leqnalicer  cralEi. 
Bmecejet  Tev»  quoqne  firi>  cerci»  annuii  cooditianiba» 
Tibratkuies  ifbdsonae  nafci  pofiunc»  qua»  Aodor  «0* 
coate  inoefi^at ,  sd  quod  cobi  cafculns  fittis  proIixus> 
reqoiiatttr  y  qnem  io  genefc  expedife  haud  iioec »  cafim 
cooinic ,  qno  ambae  parte»  paris  finc  kngitndiois ,  pon- 
dui  ancem  aberius  idcero  qaspdru{4o<  Gt  maius ;  cdcida* 
qne  sbfofaito  iooeaic  ,  caiem  cocdam  plures  (boos  fimnt 
odere,qur  fiacinterfe,TChtaameri  0,304^8;  0,^95^; 

1,3040$;  1,^9591  ;a,SO40S  ttC'  <V^  cum  finc  in- 
enmmcnfimbiks»  mixiiiie  qooq|iae  craat  diflbni,  ctiaM' 
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fi  ab  eodem  xorpbfe  Ibiioio  fifBol  edtntiir.  Deoiqae 
AuAor  icemin  ad  cordas  Tttuoque  ioaequaliter  craflas 
leuertitnr ,  atqoe  io  eoscafus  inqnirit,quibus  ialcem  yt- 
brationes  iibchronae  prodod  queant ,  poftquam  (cilicet 
corda  initio  certo  qoodam  modo  foerit  impulfii,  hocquo 
fimilibos  cafibui  euenire  obferuat ,  quibus  aequationem 
^catianam ,  de  qua  fiipia  eft  aftum  f  ceCoIuere  *  licoc. 


III. 

Thermometri  metallici  de(criptio. 
Au£lore  I.  E.  Zeiherp  p.  505. 


O' 


^mnium  thermometromm  rado  huic  innititur  pbae- 
nomeno  Ynioer&li,    cfno^  omnia   corpora  calore 
in  maius  Tolumen  expanduntur,  fi^igote  autem  in  nni* 
nus  contrafauntiir.     Quodfi  iwi  cuiusqne  corporis  Te-' 
rum    Yolomen    quauis  teropeftate  ei&diffinfie   dimetin 
^  h  liceret ,  miitatio  io  caloris  gradu  fiida  inde    commode 

diiudicari  poflet ,  nibilqtie  referret,  fiue  corpos  iliod  fi>- 
rct  (blidum  ,  fiue  liqoidum  ;  etiamfi  fbrte  vera  caloris 
quantitas  perpciram  tncremento  Yclamniis  proportionalis 
cen(eatur.  Qiiantumuis  amem  iftiid  thermometrorum 
priocipium  fiiroum  videatur,  et  ad  firopum  egregie  ac* 
cjbfflmodatum  ,  id  tamen  io  fe  fpedatum  omni  plane 
tIu  deftitneretur ,  oifi  finguiaris  conditio  ei  eflet  ad- 
iunda ,  qua  fit  ,  Tt  ab  eodem  ca^ris  gradu  in  diuerfis 
corparum  generibus  oamino  dii|>ares  Yoiamiois  expan<«, 
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fiones  producantar,  quim  circumftaatiam  audore»  ooo 
femper  fatis  follicite  perpendiflfe  yidentur. .  Quodli  enim 
omaia  corpora  pro  ratione  magaitudinis  ab  eodem  gra- 
du  caloris  aequalia  Yoluminis  incrementa  acciperenc , 
nuUo  plane  modo,  nobis  qaidem,has  mutationes,  quan^ 
cumnis  fuerint  magnae,  obferuare  liceret,  quaodoquidem 
etiam  menfurae ,  quibus  ytr  confueuimus ,  parem  muta- 
tidnem  fubirent,  ficque  perpetuo  ad  corpota  meofiiranda 
eandem  rationem  conleraarent.  -Neque  cigo  thermo- 
metra  Tulgaria ,  etiam  in  maxima  tempeftatis  commuta* 
tione ,  vllam  Tariationem  eflent  indicatura ,  fi  Titrum 
pari  expaniioni  a  calore  oriundae'  eflet  obnoxium,  atque 
liquor  in  eo  contentus.  Ex  quo  baec  thermometm 
eatenus  tantum  ▼ariatiooi  caloris  ac  &igoris  indicandae 
funt  apta,  quatenus  liquor,  quo  tubi  yitrei  cum  bulla 
fubnexa  impleri  folent  minorem  muatiooem  a  calore 
patitor  ,  quam  ipfum  /vitnim  j  qnio  ettam  necefle  e(l, 
Tt  rautatio  vitri  multo  fit  minor ,  quam  liqnoris ,  qoia 
alioquia  efiedus  parum  eflet  feofibilis.  Hoc  idem  ergo 
quoque  de  corporibus  (bli4tt,quae  ad  fimilem  efiedum 
produceodumifuerint  adhtbeoda,  erit  teoendum,  vt  fci« 
licet  parictes ,  vel  alius  generis  fuAentacuIa ,  iuxta  quae 
menfhra  inftitui  debet,  multo  minus  a  calore  afiiciantur, 
quam  virgae  illae ,  vel  bacilli ,  ex  quoram  expanfiooe 
gradum  catoris  diiudicari  oportet.  Fluribus  igitur  ex^ 
perimentis  edodus  •b(eraauit  folertiffimus  Au^or,  io  huoc 
finem  optimo  (ncceflli  baciUos,  teu  qrlindros,  metallicos 
adMberi  pofle,  ioter  quos  argenteos,  feo  filtem  cupreoa, 
digendoi  potiffioium  arbitratur,  qixxt  oon  (blum  a  cs- 
kris  motatioDe  tofigoem  variationem  accipianty  fed  etiam 
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praegtaodcm  calom  gmdum  fine  fUioDe  fiiftiiieffr  qpeanL 
Tuin  veio  modum  excogitauic ,  plures  huiusmod  cylia» 
dios  ita  inter  ie  adaptaodi ,  Tt  mutationes  ope  Tedium 
iiidicandae.  tapdem.  <)i^Dtuiiuus  magnae  reddaqtnr «  ne* 
qne  vero  et  faunc  e0^dtom  exgeiftari  po^e  «mdens  ed, 
pifi  paries,  vel  fulcrum,  in  quo,  tanquam  corpore  fixo, 
bypomochlia  iilorum  vcdium  conftitnunair  ^  muItQ 
minorem  exp^nfionem  ab  jmGto.  calore  f>atiaDtnr.  His 
fircumflantiis  probe  perpenfis  auilum  «ft  dnbinm^.  qnin 
|)uiusroodi  noua  thenpometra.  ipetallica  iieque  commodp 
ad  tempeftatia  mutadonea  indicandaa  Tfurpari  queant, 
9tque  Tulgam«iwo  ipiritu  lini,  fioe  ineicuriQa  impka 
folita. 

ThemMMfietrorum  pnn£Ms  conflantibus 
gsmdentiUia  ^enjendatio, 

Auftare  L  E.  Zeihero  p.  3,14. 

Nimift  faepe  euenire  Iblet  ^  vt  cum  th^roometra 
omri  cura  fuerlnt  confiniA^^  ac  jpgcuKipue  ^lae  dir 
Tifionum ,  in  tnhulis,  roetallicis  nitidtfiiiDe  eUboratae,  tum, 
diffrado  fom  tubo  vitrco  ^  omnis-  opeja  pereat,  neque 
eadem  (cala  deinceps  itenim  ad  fimilem  ^um  adhir 
bcri  poflit.  Qraduom.  enim  io  fgila  exfculptonim  mair 
gnitudo  ita..pe^etj.i.ratiQp^^,q^Am  tpbi.wppUn^  tene% 
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flrdineiitit'  biec  ntio  exadiffimc  (uerit  eadem  ,  quod 
cene  mi0i(ne  contiiigit »  ««dein  iis  infeniire  Bequeai. 
-  Hinc  Q.  Aodor  reme^iuro  iDgeoiple  excogitatun  pre- 
pooit.,  quod  ia.boc  cQDGftit'^  yt  tubo  thermometrico 
loco  bqlbi  Titiei  capfiila  fenea  adaptetory  quae  ope 
cocUea^  ipfi  ioiertae  ftdip  ita  penri  poteQ  ^  it  dos 
cauitas  ^  lobito  anipliari  et  coardari  qoeat.  Siceoim 
pimeis  experynemis  ioffitntis  hiuK)  difficolter  ea  capaci- 
tiS  capfiibe  dcfioietor,  qoae  ad  tobi  amplitDduies»  rela* 
,ta  pnedle  eaodero  graduum  magnitudinem  exigat,qn8e 
defidentur-,  elque  pi«»ttde-feala  i»n  coofedta  optimo 
iiKceflti  adiungi  qoeat ,  fi  modo  tantum  liquoris  infiui- 
dator  •  yt  irnkoi  teropeiici  gndus  tUte  defijguetur. 


V.      ■ 
EmeQdatio  Microibopii  Sdaris. 
Auftbre  F.  V.  T.  Aepino  pag,  3x5. 

O^e^orum  minimorum  per  micrdcc^iA  ibJaria»  qut* 
lia  adhoc  ab  artificibu^  funt  conftrudU ,  reprae(eo* 
lacibnem  pluribus  "vitiis  efle  inqdnatam,  "^  inde  int^l« 
ligitur ,  quod  cum  ndii  luddi  per  ip(a  obieda  'tni£s« 
mittantur,  horum  forma  eatenus  tantum  in  imagine 
cxprimatur,  quatenus  ipfii  fiint  pelludda,  ita  Tt,  fi  hac 
proprietate  carerent ,  nulla  piorfus  repiaefeotatio  effiee* 
Tom.  IX.  Noo.  Comm.  t  letur. 


retur.  Dcmde  ob  eandem  rattbnem  ,  qnod  radit  fbls^ 
res  ,  qi.u  ad  iliiimimtioaem  adhiberi  foient ,  per  ipfin» 
qiiafi  ibbdaQtiam  bbiedlorum  trnnfire  debenCi  infigaofr 
Fcfradtones  patiwitur ,  quibus  fit  ^  vt  imagines  intolem« 
bilibus  rridid  eoloribus  circumfofae  exhibeaaear.  Hoc 
fcilicet  vitio-  mictoftopia  ob  ingentem  fpeciei  muitipl»- 
catioaem  multo  magis  premumur,  quam  latemae  magiw. 
cae  ,  qu^rum  conlVu^io  certam  rationem  (equi  folec. 
Vtrumque  autem  liorum  inftrumentonim  genus^  Cel«. 
J^ulerus  ab  hoc  ing^^nti  vitio  feliciter  Uberauit  ^  duoi; 
ciusmodi  (kiiduraoaf  decvrit  ^qua  obiedorum*  maxime 
epa£oiFuffl  imagincs»  tam  per  microfcopia  (blaria,  quam> 
per  taternas  magicas^fine.  Tlk  confiifione  aitidiffime  i«« 
praefentantur ,  dummodo  fiifficienti  lumiais  copia  ilhir^ 
ftrentur,  quod  egregium  inuentum  in  Tom.  Hl.  NoOk 
Commeor.  Academiae  noilrae  ita  accurate  extat  esL- 
plicatum  ,  vt  buiusmodi  inftrumenta  a  .folerti  artificcr 
hiud  difficuiter  confici  pofiiht.  Maximum  autem  ad 
bunc/(copum  adiumentum*  CeH  huiufr  cfiflectationis^ 
Au(5lor  attulifle  merita  eft  cenfendus  ^  dum  *  ¥ulgaTi& 
'microfcopia.  fblaria,  opc  leuis*  mutaaonis  in.  eorura  Rm^ 
*ftura  faciendae  ^  ad  tiunc  nouum  vfum  transfene  db^ 
cuit ,  neque  vUum  eft  dubium ,  quin  duabus  pluribu^ 
tentibus  adhibendtt  Feprae(entatio  «adhuc  praedantiot 
cbtlneri  poffit»,  quem  (ummum  perfedioois  graduok 
Au^or  poUicetuc^ 


n. 


VI. 

Diflertatio   de  Experimento    quodatn 

magnetico. 

Auftore  F.  V.  T.  Aepino  pag.  $26. 

Additamentum  ad  praecedentem  Dis- 
fertationem  au£lx)re  eodem  p«  S4^« 

Virtate  magoetka  impraegaatur  filum  fenreum  noa- 
folum,  cum  ad  polos  magnetis  afiricatur ,  fed  etiara 
dum  quodam  interuallo  remotum  fuper  ambos  polos 
traducitur.  Quod  cum  olim  diligehtiffimus  naturae 
fcnitator  Gallus  Ekt  Fay  plurimis  ezperimentis  eflet 
prolecutus ,  infigne  ac  maxime  miraadum  phaenome- 
num  obferuauit  ,  quod  pioli  magnetici ,  qui  filo  ferreo 
iB  mioori  difiaotia  fuper  polos  magneds  tradudo  im« 
primuotur,  iidem  in  maiori  diftantia  ita  inter  Cc  per- 
mutentur ,  it  qui  terminus.  in  minori  diftantia  naturam 
poli  borealis  efiet  naduSy  idem  in  maiori  diftantia  ad 
polum  auftralem  dirigeretur.  Quod  phaenomenum  cum 
omni  Theoriae ,  quae  quidem  ad  magneticos  efifedlas 
catpJicandos  excogitati  queat ,  mazime  aduerfari  videa* 
tur  ,  Cd.  Audor  in  eo  «ft  eccupatus ,  yt  eius  egre- 
gium  conlenfiim  cum  ea  Theoria ,  quam  nuper  circa 
^ites  magoeticas  et  ei6dricas  protulit ,  dilucide  de- 
nionfiret.  Quem  io  fioem  fiipponit ,  yires  attra- 
llRBtes  ct  cepeUentes  ambotum  cuiusque  magaetis   po. 

c  1  lorum 


lotum  in  Tnicum  pundam  coadas  efle,  ec  ndoDem 
fequi.  inuerlam  diflantiarum  ,  indeque  euenire  pofle 
per  calculum  omni  rigore  geometrico  infticutam  ofleqp 
dit,  vt  ab  iflis  viribus  coniuD^is  ia  maiori  diflantia 
omnino  ei  contrarius  producatur  efleifhis,  qin  alias  in  di- 
flant4a  minori  exeraoir,  Deinde  animadantit,quod  etfi 
adfumtae  hypotbefes.  naturae  minus  flnt  coafentaneae ,  et 
etiamfi  Terae  vireajnagDeticae.ab.  Jiac  lege.  difcrepeqc, 
fimilem  tamen  efiiBdtum  inde  refultare  debere ,  in  quo 
hand  debile  Thewiae  (uae  firmamtntom  fitum  eflft  eoa* 
tendic.  lungit  tum  huic  diflertationi  fiipplementum  exi- 
ihium  f  in  quo  multa  alia  experimenta  uoua  ,  Fayago 
oon  abfimilia,  a  priori  ex  theoria  fiia  praeui(a,et  ex- 
petieatiae  peoitus  coofona  ,  receofet  et  explicac 

VII. 

Cogitationes  de  aggeribus  conftniendis. 
Auaore  L.  Eulero  pag.  552. 

Y<i  prooinciis  maritimis  haee  quaeflio  maximi  eft  mor 
*  menti ,  vbi  lictora  aduetfiis  fluAuum  impetum  ag- 
geribus  muoiri  opottet,  quonim  tam  exftmaio.  qnani 
confcruado,  iogeotes  fiimtas  poftulat;  Antequam  igitur 
huiusmodi  opiM  fofcipiatur ,  follicite  eft  difquirendum , 
▼trum  teditus  ex  terrii  hoc  modo  munitfs  peicipiendi 
expenfua  ad  aggeres  requifitag  fuperent ,  nec  oe  ?  Nifi 
enim  culiam  teime  plus  fiuAiiam  afienet,  de  aggeiiim 
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fXtrudioQfi  a^taadum  ne  quidem  ioret.     Tnm  veto 
etiam  imprimis  efl:  perpendendum ,  fi  litcorum  ora  fiie*- 
.  xi(  Talde  irregularis  et  finuoia,  minime  efle  coDfulaim, 
fggeres  luxtajp^am  littoris  figtiram  duci,  (ed  potius  praor 
ftare,  ?t  aggeritNit  a  littore  redwSis  forma  commodior 
tribuatur.    Quanquam  ealm  hoc   modo   minor  termc 
tradus  includitur}  ynde  propt^rea  minoies  irud»»per- 
cipiantur ,  tamea  fieri  poteft  ,  vc  haec  ia^ra   aggeris 
contra^ipoe  ob  multo  mioores  (umta»  ineiusextni^o* 
ocm  f«quifitps  laigiter   compenfeocar.      Semper  igitor 
hfiec  quaefliQ  diligeotiifime  eudti  meretur,  qtia  quaeri* 
tm:  quomodo  data. Uttoris  cuiuspiam  figuni  aggeres  io 
«0  finc   coD&ruendi,  vt   fiuftus   ex   tcm   percipiendi 
ma»m9  lucto  excedant  fiimtus  io  aggenim    tam   ex* 
tradionem ,  quam  coofeiaaikNNm,  ioipendaQdo»,  m  .qot 
difquifitiooe  facile  intelligitur  ^epius  euenire  pofie ,    vt 
maxime  expediat  minorem  terrae  portionem  hoc  mo< 
do  muoiri ,  lucrumque  iode  expedandum    ob   aggeris 
diminutionem  multo  maius  efie  aeftimandum.    Ad  hu- 
iusmodi  ergo  quaeftiones  enodandas  ante  omnia  expendt 
qportet :  primo,  quantas  expeofiis  exftruftio  aggeris  da- 
tae  iongitudinis,  veluti  vnius  perticae,  poftulet;  fecundo, 
quantum  ad  conferuationem  talis  portionis  aggeris  quot- 
anois  requiratur  ,  quos  annnos  fumtus,  tanquam  vHiram, 
ad  fbrtem  fixam  reuocari  conuenit,   quibus    coniundis 
totum  ptetium  vnius  perricae  aggeris  habebitur;  tertio 
vero   ad   fertilitatem  .et-  vfiim  tercae   muniendae  eft 
fpeSandam ,  vt  pateat ,  quantos  fruftus  a  qualibet  per- 
tica  quadrata  quotannis  expedari    liceat*    quos   paritet 
ad  ibrtein  fixam  redaci  conueoiet.    His  rebus  accurate 

e  3  de- 
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determiaatis  qnaeftio  ad  meram  Geometriam  et  Ant 
lyfin  reuocator  ,  cuius  tamen  reiblutio  ingentem  circum" 
(peAionem  podulat ,  ideo  neceflariam  ,  quod  aggeres 
quidem  quantumuis  intra  continentem  reduci ,  neutiquam 
Yero  vltra  extremam  littorit'  oram  extendi  licet.  la 
prouinciis  etiam  aggeiibus  iam  munitis  haec  eadera 
quaellio  faepius  occurrere  folet ,  quando  fcilicet  fludus 
marini  (enfim  tantum  cenrae  vltra  aggere^  alluunt ,  vt 
operae  prettum  Tideaturf  hanc  nouam  terram  nouo  ag- 
gere  cingi  y  et  io  Yltim  conuerti.  Quod  cum  non  ita 
pridem  in  prouincia  Germaniae  maritima  contigerit, 
atque  haud  leitts  controuerfia  circa  noui  aggeris  extru- 
^ionem  fiierit  orta,  et  ad  Audorem  delata,  an&m  ei 
^raebuit,  hoc  argumentum,  quod  (aepius  fiimmnm  Tfiim 
babere  poceft ,  accucate  penndandi. 


■Ma 


PHVSICA. 


PHYSIQA. 


Ad  Obfemationes  et  Experimenta  de 

Mercurio  ex  (criptis  Hermami  Boerbaue^ 

Supplemeirtum  l.  recenfente  Cardo 

FridericQ  Krufe  p.  ^Su 

Si  qais  Chemicoruin'  naturam  minbiB»  metallr  Mec^ 
curii  ( quidni  eoim  metaUum  dicamus ,  quod  no. 
ftra  aetate  a  frigore  amtnente  condenfari  ,  et  iternm  a& 
•ugmeoco  cabris  fltiidum  fieri  experti  ^ibmus  f )  intelfiw 
•genrer  ac  indefeflb  ftudio  expbraUit  y.  »  certe  eft  Yiir 
fiimmus ,  in  arte  &lutari  et  ftecmetic:^  communi»  Me^ 
dicorum  praeceptor ,  immoctal^  ttermanmts  Beerbatte'^ 
Fidem  ^ciunt  liuiu&  afFccti'  feripta  eiu&  cub»  Regia  Scv^ 
cntiarum  Academi»  Parilien(£,  ec  eum  Societate  Reguk 
Londtnend  comnranicatat.  Stupendo  labote  ,  cooftantuk 
Herculea,  per  XV^annos,  tuo  igne,  Mercurium  tor» 
•fit .  naturam  Tariis  artificiis  (blVictiauit ,  immo-  coegir*, 
Tt  vel  imrita  (ecreta  ipfi  &<i  reuelaret.  Superaddidit 
praeterea  IV.  annonim  fabores.  Perrcxi^  earnr  in  fiac 
epera ,  quoad  vixk ,  ica  vt  nil  dici  poflk.  quod  ipfiis. 
cxperimettti»  et  obferuatioaibus  aequiparari  queat.  Fblfci 
Cfaemicae  artis  ,  ime  yaiuerra&  filutari»  doAHiue-,  6^^ 
lo,  fiidlum  eft  j  n  (cript»  viri  iinmoctaliS',  tjrpis  notu 
dtini  exifcript» ,  poftquam  a&  HermMn»  ee  AfiraBam» 
Kaati^  ftacdbuij»  Moerbtmii^  VBiMSiusk  fex&ts^  «flTeiit^ 
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bsiereditsirui  pofleifio^e  cefl&tiot  Vir6  mnflri  Caroh  FH- 

derico  Krufe  ^  AVGVSTAfi  'bmDiam^  Ruffiaium    IM* 

FERATRIQS  Archiatro  ac  Conliliario  Status  aftoali , 

Academiae    Imperialis   ScieDtiarum    Socio .    HermamU 

Kuau  Boerbatiii  geneiD ,  ^ ,  qood  *  Abrabamm  atimp 

cooceperat ,  at  immatura  morte  ^cere    prohibittn  '  e(l% 

^pca  Boerbataana ,  publico  emolurtteflto  Aadeciii  ^  fitK 

giUatim.edet.    Pr|mofn  hoc.,  qvod  praedicamas^^- 

cimea   oftendit ,   quid  iDpoQerum  ezpeAve  debeamos. 

Academia  noD  poteft  non  lubenter  recipere  et  in  pubU« 

cum  T(nm  «mittere  fcripta  "viri,   qiiem  iater  CoU^glfc 

quohdam  fuos  numera&  hooori  fibi  ducir.    Scopus  (ao» 

torum  Mercurio  impealorum  labomm  hic  fiiit,  Yt  co»* 

flaret »  qoid   de  promiflis  Akhenudanim  •  fixationem » 

fi^dationem ,  tiansforinatiQnem  ,  Mercurii    ia^antium , 

ipaare  fis  ik«    Si ,    quod    nonnullis   placet,    primum 

finocabiliter  ^ofit  de  Tia  ,  Mercorii  ope,  ad  magoum , 

quod  Tocant,  opM  dncente,  procul  dubio  admirabiks 

huioi  metalii  qualitaies  refp^r ,    quae  q^o    difficilionf 

«fieoc  eKplicato ,  eo  m:^  iod^cece  debuemnt  finteraai 

«tqpei  Teritatia  amantem  Tirum,  Yt-aon  oDEiDem  prqr^ 

fus  fidem  dfoeg^t  excmplis ,    de  .meallo   henpneticA 

aite  pfirato  aifierri  (blitis.  ,  Pbilofophi  eft  ii)  dubinm  to- 

care,,.  qnac  090  iateUigit,  aot  qfm  czpjicare  neicit; 

Wffte  1109  ,it6m.     Ad.  hof .  requiritor  ^,  Tt  imppflibiii- 

t^tem  dwnoDftnte  Taleat.    Id  aotem  eft ,  qiiod  miiUef 

.ft  oooiea  xre|^titfl  expqrineota  PiiUofophom  docoeroni. 

Obfemmit  oMnqiiey.Masvriiim,  yarias  licet  indoeotem 

fMtfoooi,  aijk  ra  ipiii,  ifiunu^bilem,;  Tehementjore  oti' 

:.  .  :•  *  '  Eigo 


£1^  non  inutnRBf  i9pcf8tn'ititfli  ii)Bouift  tlfc  ctifHUaiB 
iraguBs  lBKfVtttttu$\  in  'penculolb  msri  fjttss »  ad  qoal 
multi  buuiaiutB  'foanim  mufn^is  lecenmt ,  eintate  thr* 
cuit:  vtilins  fiine,  quam  fi  ^offibUitatem  tnmsroutatiooii 
Meicnrii  in  flurum  ofteodil&t ,  aut  ii  ipfum  aocam ,  In 
perQidem  aKoium  et  Xui^  conficece  ^uiflet. 

11.  «t  1«. 

OblerciatiOYies    meteorologic&e 

annis  1757   et  175?.  Petropoli  fa£he^ 

cam  itnimadueriiQnibus  et  con- 

iefbriis. 

Au£tore  1.  A.  Braun  p.  592.  et  440. 

De  ipfis  obfemaiionibus^  vt  <{aae  <eadem  methodOy 
iisdemqae  ac  lanecedentes  inilnimentis »  fimt  infll» 
titae ,  tSA  -«00»  cttiBet.     ^pene  antem  ^retiBm  ^ , 

«BBBIKIA  BBBBCHni  BwjHBl  VQSjSk  HIK  (MBBODB* 

^BfrB  1757. 
iUtidido  SoiBauaica,  «uudBM  «z  «BBApu6,»i)|die 
Fctiopoli  obfeiuatae  fiiemnt ,  hoc  anno  fiiit  y 
t2^it  poU.  Parir. 
^.35    —  liOod. 

OlMr  «MBiBBB  97  9*d*  ^Aerm.  DeSsliaiii  hoc  aeqne 

ic  fiqaoHB  anno  dUemat»  eft,  xpi  aeqnilis  efi  cahni 

'1WD.lX.Noii.Goimii«  f  bominif 
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bomiiiis  naflirati  et  &DgaiDi8  in  homine  &aa,  GIoc 
fere  perpetuus  per  totam  aeflatem  ac  intolerabilis.  Se« 
cenitas  dierum  per  totiim  annum  eztraordinana. 

Anno  1*7$$. 
Calor  maximus ,  etiamfi  calori  praecedentis  anni 
aequalis  fiiit  y  niinus  tamen  fiiequenter  accidit.  Menfb 
lulio  nuUum  tonitru ,  quod  (atis  infolitum.  Copia  plu- 
Tiae  per  omnem  aefiatem  x6  pbll.  Parif.  quod  etiam 
infolitum  ,  quare  a  nimia  humiditate  annona  multa  et 
^enum  periere.  Dediuatto  ms^etis,  yt  fere  ftmper 
iblet  4'*  W.     Maculae  in  fole  copiofifiiinae. 

Tctnpus  medium  ,  quo  glacies  Neuae  fluuii  Iblui 
folet ,  efl  circa  d  8  Aprilis ,  congelatioDis  term>niis 
inedius  circa  so  Nouembris,  monftrante  thermomttro 
Delisliano  i66  gradus,  fiquidem  hoc  fiigus  per  ^liquQd 
diea  durat. 

IV. 

Defcriptionis  Pifcium  rariorum  e  Mu- 
feo   Petropolitano    exceptorum  conti- 

nuatia 

Auftore  L  T.  Koelreuter  p.  420. 

Sex  pifces  fiint ,  eadem  methodo ,   ac  ifli  in  praeco> 
dente  volumme  ,  deferipri ,  nempe :    . 

Cyprinus  pinoa  caudae  hQtiaKUitali ,  fiibtrifida'} 
dorfinli  ^iligata ,  paruuU, 

Gobio 
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GpUo  plnna  -fencrali  (iibrotanda ,  licetflbulifbrmi , 
<  duobus  pediinculis,  odoque  radiis,  -valde  ramoiis, 
compofita. 

Gobio  pinna  dprfiiali  Toica ,  longa  ;  pedoralibus 
Utiflimis,  acetabulum  planiuiculum  indudentibus. 

Spanis  duabus  Ttrinque  maculis  notatus ;  primo 
pinnarum  -ventraiium  radio  longiifimo ,  aftaci  antennam 
K&rente. 

Labrus  Talde    oblongus ,   taeniis  tribus  canUdis , ' 
diaerTfle  loogitudinis ,  infignitus ,  cauda  integra. 

Scomber  dorfi  anique  pinna  coBtinua,  aculeii  ad 
itiiusqiae  ioitium  acceflbxiis* 


«M 
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ASTRONOMICA. 

L 

bb&ruatioaes  aUqoot  aSroiiomicae  €fc 
meteorologicae^  Lipfiae  habiAte 

a  Godofr»  Heinfib  p.  47 j. 

Vada»  coodnet  boc  t  CL  fl^ii^  a4  ■»  Imm-' 
smfTaak  tmffaam  Qbieniatiooeft»  fepantiiD  liic  iu* 
dkaodas. 

D»  14.  lan.  fiyL  ooov  Ao.  x75^*  EcfipGiv  Lih 
oae  cotakm.  d^mabat  Cl.  Vir ,,  quae  Ycro  ObTcniado 
per  ioteicuRenus-  nid)es  |i  et  male  teraiinatam ,  piae* 
fertim  rub>  inidum^  ^  Tmbiara  teUuiifr,  toibata-  quodam^ 
moda  fiiir. 

Di  tS,  ha,  cinsd.  aoni  poff  nMrid.  hoBi  clic.  al' 
occnpatus  erat  la  capieodrs-  aldtndimbus  Sb]is>  corrdpoo- 
dentibofr ,  atqoe  direxeiat  quadhincem  ita- ,  Yt  linea 
fidodae  xi^^plf^  refpoodieret»  Proous-  ad  contadom 
iam  erat  cum  filo>  tulM:  horizontallt  Sbli»  nubl  denfiod 
inuoluti  fuperior  limbns-y  cuio»  admodom  ezigpa  ^rdo 
infis  filom  horizoatale  adhoc  perfiliere  videbator ,  fin* 
fira  vero  pes:  aliqHodl  wimpw  ipfin»  ccntaftug  cekhni- 
tiooem  exfpe^bac  Per  »o  enim  minnta  ftconda 
luUa  (eofibilifr  huios  portionls  immiootio  ,  ooUns  &a&» 
bilis  accefliis  limbi  ad  filom ,  obfemari  potent ,  ytqa» 
dom  taodeiii  ij^'  lcfios,  qoim  fied  deboifiei;  cootaftoi 

cooio* 


conleqoeretar.  loolieita  ba^  t  nube  ioterpofiM  pro* 
ia£ti  ircegolflris  fefiadtia  (  pra  hoius  eniin  tSs&a  (ioe' 
dkibia  hoc  pJiaeaDaiaKMir  ba(i«ny)ifii  eifr)  imas  ledidtm 
dcbet  Al&ooomo» ,,  oe  per  oubc»  capti»  attitudinibu» 
iHiiimi   coeca»  kabeiftoc  JitanL 

Cum  Anno  1759.  d.  ry.  'Apfr  flf.  oov.  Looae 
pirtiabV  oblcucada  contio^Kt .  ob-  Taria  incominoda 
ODQ  oiG;  lupoip  Eictiplbok  vmom  fPtnir  Q«  Au6Eor ,, 
qpeor  coofeqwitua»  eflb  S^  35!^,  fufficieote^  cum'  certl* 
ta^Be  fiatueie  ifi  oofliK  pmaCi, 

D,  ar.  luff,  Annw  r^n"-  «"^iT^-f  J^-  «W^' 
gentem!  po0  Lonae-  dilcooi  ftelfauD  |  Fntoae  migniitodlU 
nis,  Or  Leoats  Tocatainr^  Tjdit  Q.  Hdhfits\  ^r 
4t  io\.  lulii  eiosdem  anni  9P.  si^T  ao^^^.  recundi  Satot-' 
liti»  loui»  emet0ooem  totalemi  titnotauirr- 

Ibdicaoir  et&nr  C  Ai|^,  TiJGuni  a  ie  Ao.  1756^ 
tldmis  Septeii^^primisqoe  Odtobrr  diebos   Veoeten» 

octun»n  inoo  X748.  io  QSilcEuatBwibai  ad  Apideini^ 
am  miOiSy  et  in  Tom.  m.  Comm.  ooflionim  eouTgap 
tis,  praedizetat,.  «er  deaiqav  ebiaraicione»  qnasdam  me- 
tBaBbSo^c»  commooicauir^,  er  quibus  patet ,  naazimaiii 
caiowai  fld^wm,  boroK^que  altitodinei»  nMdiaiiii 
Lipfienfem  ,  Petropolianis  feie  aequan ,  Petropoli  le- 
ife  %woiMtfnn'  ib'  boc  fermino'  ▼trinqne  oonbuRrlofl^ 
l^  fauMim  ,  ^pmt  JJgGm  M^  ioiet» 
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II. 

Obferuatio  Eclipfeos  Solaris,  quaecon- 

tigit  Anno  1758.  d.  g.   Decemb.    ha- 

bita   Petropoli 

ab 

A.  N.  Grifchpw  pag.  485. 

Poft  indicatas  obfeniationes ,    pro    examinando    motii 
horologii  pendHli  iaftitqtas,    finem  huias  £clipfeoi 

contigille    p*.  ^6\  45'''' p*.  37^.  o'^    ftituit 

CL  Audor.  In  limite  1$^^,  dubiam  reddideninc  haac 
obferoationem ,  fiimus  focottUD  atque  Tapores  Todantes,^ 
qui  aerem  iDquinabonc.  ' 

IIL 

Inftrumentorum  Aflronomicorum^  Re^ 

ticulo,  aut  Micrometro,  inftru£torum> 

noua  emendatib. 

Auftore  F.  V.  T.  Aepino  pag.  428. 

emmodttati  oUematoris ,   Tt  in  imaginanda    inftru'» 
roentorum  aftronomicorum  conftrudtione ,   profpi*. 
ciatur ,  res  eft  maioris  momenri  ,    quam    ad    primuni 
intuitum  Tideri  poffit ,  cnm  obfematioDum   fides  atque 
.1«  (  '.  '    acumen 
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acaraen  maniiefto  inde  patiantar ,  fi  afliimere  aut  diu 
feraare  incommodam  corporia  fitam  cqgimr  Afirono- 
mus. 

Laborant  incomroodo  tali  inftrumenta  aftronomici 
micrometro  pnedita ,  confiieto  more  conftraAa ,  quod 
obferuator  ipfis  Ttens  y  fi  ad  obiedum  fiiper  horizon- 
tem  yalde  eleuanim  ipla  dirigit ,  reclinare  caput  atqoe 
corpus,  immo  fiipinum  interdum  fitum  afitimere  deb«it. 
Conatur  ip(a  abr  hoc  defedu  libetare  Cl.  Audior»  ope 
fpeculi  metallici  plani ,  quod  tubo  non  looge  a  fbco 
Titri  obiediui  inclniato  ad  az^n  vifionis  fitu,  ita  iofe* 
lendum  eft ,  yt  radii  per  axia  tubi  mcedeutes .  in  di« 
redionci  hOrizooti  panUeia  ab  iptb  refiliant.  Imponit 
autenp  prouti  audor  monet,  nooum  hoc  inftramento- 
xum  ad(fitamentum  •  nouae  Tetificationis  necefiitatem 
Aftronomo,  quae,  qua  ratione  commode  perfici  queat> 
fiib  finem  expooit. 

IV. 

dbferuatio  Eclipfeos  Lunae  d.  i8.  Maii 
ft.  V.  Anno  iy6o.  Petropoli  habita. 

Auftore  N.  Popow,  Andr.Krafilnikow 
et  Nic.  Kurgandw  pagl  492, 

Obferuatum  eft  initium  huius  Edipfcos  ii^i8^47^<. 
eirciter  ,  fiois  Tero.  iz^  V.  42 ^^  cum  aliquibt» 
momeotis  aliis,  quorum  tamen  nuUumpraetti  finemy 
^ii  ieci^um  eft ,  Yti  obferuatores  dedaiaot. 

Ad- 
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>  AMneiiDt  €l.f9pmdt  ^jU^iaim  ^AOitith 
A.  y.  viiae,  qood  s^,  i'.  44'^.  acddiCe  ilatuitac 

£dipiGs  SoGs  ypfiae   vlla  hor.  coat. 
4.  4>  luAu  9iL  m$3L  Aniio  i /dd 

EifBiem  laim  JEd^fibai  MllnrmiiisA&MltiRiividtt 
Cbr.  0«9itfr^jfiid  tftMrii  «ecMMkio  y.&s''^'^. 
-nMi  tSBtte^  «k  iQgHihs  Sitti  JD  ilftttii  Iwmw  jiIIi. 
Jtam  <]ttifi:«  is  'ADidni  jdQMnst» 

OUeruatio  Eclip&os  l^ioaris  d.  £.  Maii 

j;r)^  hftblta  in  Obfeniatooo  Iniper. 

BetropdJitana 

Auflore  F»  V.  X  Aepioo  pag.  496. 

-^pKKtet  ihilimti  iit  *fiAetp  Btfij^»  dllHqiie  Lmne 
*  Ifnmei^flOnetn  tbtsifcm  ,  sttjtie  emeriitniis  iintium  , 
'ptwctpumim  'iqotique  'tnscd&tum  itntifeiOo&eni  'etemet- 
^pocm  cz  tmtmi,  a&OOttDSt  Cl  Auftor ,  ^  ttGoet « 


j(h  Tipores  denfos,  ac  focte  crepufcalum,  de  imniernoae 
et  emetfiooe  macularum  fe  ipfum  per  minutum  di- 
midium  immo  tlterius  inter  obietuandom  dnbium  hie- 
fifle,  reliquis  -vero  momentis  maiorem  fidem  adtcribit. 
Tam  denia  erat  vmbra  terreftris ,  Yt  per  lat 
loagum  tempus  penitus  quafi  Luna  ex  coelo  euaoe&e« 
let  ,    neque   Tllum  ipfius  TeQigium  fiiperellet. 


yu. 

Ad  Noua  A£ia   Petropofitana  Acai 

Scieat.  Tom.  JII.  Additamentum  ex 

Sinis  P.  Antomi  Gaubil  S.  I.  p.  499. 

Obferuattones  fatellitnm  lonis  pro  determinanda  Io< 
coram  pofitione  Geographica  fedulo  ac  follerter 
ioftituere  ,  fuprema  Obferuatoribus  Aftrononris ,  qui  Si- 
biriam  et  Kamtfchatkam  peragrarunt ,  lex  fuit.  Oolen- 
ixm  autem  ,  non  valde  multas  obieruationes  huius  ge- 
Beris ,  <et  pubHca  iuce  -digoas ,  ad  Aeademiam  perue- 
«ifle  ,  quod  Ttrum  praematurae  morti  VmQX.JjidoUici 
De  TlsU  ie  la  Croyere  d.  x.  Oftobris  174.1.  in  Kam- 
tfchatka  extindli ,  an  aliis  caofis,  adfcribendnm  tit,  non 
jnquirimus.  Palmam  refiquis  praeripere  Vifae  funt  ob- 
^eroattones  a  foUertiifimo  obferuatore  Kra/i/nikmo  ha- 
4)itac ,  quare  io  Vol.  111.  Nou.  Commcnt.  typis  ex- 
lcriptae  funt ,  addita  coMione  aim  fimilibus  in  fpecu- 
Ja  Aflrononuca  Petropolitana  inftitutis.  obferuatiouibus^ 
Tom.IX.NQu.CQmm.  jg  ^odft 


Ttidd  differentia  tempori&  Petropolia  ioter  et  ?arii   Si* 
biciae  ec  Kamtfcliatkae  toca  patdcit. 

Aft  dices,^  ipGus  Petropoleos  Longitudo  adhuc 
qiiidem  dubia  Yideri  poteft  ^  quia  trifariam  notaca  re<* 
p^ritur ,  et  vtni  determinatio  reliquis  praeferenda  fit  ^ 
Qon  liquet.  Tom.  L  Commenc.  pag.  4S0.  habetur 
47*-  sY'  30' ^  in  Syllabo  Long  et  Latit.  Atlanti 
Ruffico.  prae^o  extac  47*.  49^.  ec  ex  Ephemeridibus. 
Aftronomicis  Pari(lenfibu&  colligitur  ^  efle  47*.  5  3/.  4  5^^. 
Hac  occafione  nocar&  iuuabit,  vltimam  determin£itio<> 
nem  ,  fecundum  obreruationes  b.  Grijcbmi  hdi\m  efl&. 
Ti^eri ,  quia  in  differcacione  Tom.  VIIL  Nouv  Comm. 
tB(ert&  p.  434..  difEerentiam  temporis;  Petropolia'  inter 
et  ParifioS;  eandem ,.  quam  Ephemerides  Parifionfes  no» 
bis  exhibent  ,  aflumfic ,  nimirumi  i^  52^  Dum  au-^. 
tem  Grifcbouium  nominamus  ^  cuius  obreruationea  qiiantsk 
^accurationc  fe  coromeodare.  fbleant  •,  nemo  igponti^ 
maximam  flmuL  conciliamos.  huic  deterrainationl  au^tou. 
litatem,  Ideoque»  interea  dum  Ob&ruatores.  noftri. 
Aflronomi  certios.  quid.  hac  de  re  ftatoeoc ,  noo  dobi^ 
tamus ,  longitudines  locorum.  ex  obferoaciooibus  Krafil- 
mhnui  pofita.  long.  Petcop.  47^5  3^*  45/^*  feqiieBtemia 
nodom  flabilire  :; 

Kireoskoi  ofiirog    *    -    •    125^3^^30^^. 

lakuzk.  -    »    -    -.    -    -     14.7.  i^,  4.5. 

Portus  Petri  Paoli  -     -     -    x^6.    8. 45,. 

BoUcberezliLCM.  oftrog;    •    •>     174. 52^    o» 

Ochozkoi  oflrog    ...    -     i5q.  47»  i5» 

Xudoraskoi  kreft     -    -    •    157.  «7. 15.. 

Toaask  -    «    -     <^    •.    »    xoi.  33.  x£» 

Addi. 
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Adiiniius  longiradinein  Caftetli  lamyrchewskala ,  qtiae  y 
cum  difirentia  aacridHtiionifn  eiosdem  et  Petropoleoa  ^ 
fecundum  obferHationes .  Krajilmkomi  a  b.  Grijchom 
quondam  ftatu^a  fit  4.3°..47/.  crit  91*.  40'.  4$ '^ 

His  praeiQoiH^,  jdirpiciamus  nonas  locomm  de» 
terminationes  I  jqu^s  H.  F.  Gaubil  in  hoc  additamento 
nobis  olRrr.  Comparauit  obftruationes  Knf/tMkmi 
cum  aliis  ^fm  tempoie  Fekini  et  in  ftatioae  Gailict 
Chandemag^r ,  <)uae  ad  Gaqgeds  fiuuii  oftium  in  In- 
dia  orientsli  ^xjft^t  ^  inftitutis ,  difteEeodimque  temporis 
annotauit ,  ^uae  qqijElem  opera  fuperuacaoea  videri  ae- 
quit ,  tum  ngao^  coQfirm^ur  inde  poifitiones  %ra  de- 
tei!nsiaatfl(B ,  tom  qnod  duorum  loconim  determinado- 
nes  addun)tnr,  qporum  obieruadcxiibus  'correQx>ndente 
ante  non  «xtajb^nt.  Sdendum  autem ,  quod  ex  Ephe* 
qieridibDs  Parifienfibus  eonftat ,  Peldnum  «it  Farifios  dif- 
ferentiam  temporis  7^.  ^6^>  ip^^.  interce^ere  ,  Ch^n- 
demagor  Parifiis  5^  44'.  37^^  diftare.  lam  pofita  lon- 
^tudine  obferuatorii  Parifienfis  ,  Yt  ex  nouiffimis  ob' 
feraationibus  flabilita  eft  19*.  53^  45''''.  «mergunt  inde 
lODgitndines  pro 

llgin^oi  oftrog     «    - 

(Mecmins^oi  ofirog    - 

IslkxrA       »    >    •    . 

Porms  Peni  Pauli 
ex  obf.  Pekin. 
ex  dbf.  Chander n. . 

Bolfchetezkei  oftK)g  - 
Vbi  dbfematiooes ,  fi  illas,  qnae  vrbem  lakxxA  coocer' 
nont ,  ^ipias ,  fic  'fitis  cum   Inperioribiis  xenfentiunt. 

g  a  Lati< 


ia2*.3o^  o''. 

137.  +  45. 
14^.13.  7. 

1*76.  4.1$. 

174.  z&.   o. 


5«  •«<l  )  o  (  ^<^ 

Latitudines  recenfitorom  ha^enas  loconnn  fecuif* 
4am  eiusdem  Krafilnihmi  obfeniationes  ha«  fuat ; 
Itginskoi  oftrog      -    *     $^.^i^^ 
Kirenskoi  oftrog     -    -     57.  47. 
•  Olecmimkoi  oftrog       -  .  60.  s 2. 
lakuzk         -    -    -    -    62.    ar 
ludomskoi  kreft      •     -     60.    5.  31-^^, 
Ochozkoi  oftrog     -     -     $9,  »0.  xo. 
Boirdierez^oi  oftrog      -     52.54^30. 
Portus  Pctri  Pauli        -     53*.  i.  20'. 
Tomsk         -     -   .  -     -     5^.  19.  58» 
lamjichewskaia  Caftellum  51.  53.  10. 
Kofari  merefur  ahitudo  Poli  a  R.  F.  Gtf«*//  Pefcioi  f» 
Collegio    Gallico    obfernaia «    quae   eft   ^.$5^.21^^, 
£phemerides  Parifienfes  habent   39*.54^.o^^  quae  qui~ 
dem  lalitudo  coropetit  Collegio  lefuitarum  Lufiunoruai 
c(  Gcrmanonnn  ,  Tt  infia  adpinrebrt. 

Finit  R.  P.  Caubil  additanientum  fiwm  ob^f^ 
¥atione  de  fitu  Trbis  Aigun  ^  qua  error  circa  pofitio' 
ocro  huius  Trbis  ia  Atlantc  Rufiico  coromiifiis  cor* 
rigitur.  Ex  re  hos.  Attarocn  difiitenduro  non  cft, 
cundem  errorem  nos  quoque  animaduertifle ,  ctinTabuIa 
acceffioncs  Geographicas  in  -vltima  Expeditiooe  Kanti- 
tfehatkienfi  det4das  repracientante  ,  latione  habita  At« 
kntis  Sinici  a  Cekb.  DanvHle  euul^ti  ^  cotrexifte. 
£ft  autcm  Aigua  ,  vel  ^Aiiunchun  ,  Tctus  nomen  caftri 
cuiusdam  defcrti ,  irallo  iex  teria  congefto  mumti  ,  ct 
dimidio  fere  milliari  a  Seiae  ,  vel  Dfiac  ,  fiuuii  i»- 
Aonuisin  oftio ,  iccundi»  aquis ,  diffiti.     Hoc  cum  Si- 

iKnfe& 


fleDics  (ieculi  iupenoris  o^logdfima  tefrtio  aima,ftnietM;e 
cum  Ruili»  belio ,  iarederint ,  duobus  aaai&  poftea  ex 
oppoTito  illiu» ,  auc  pauUo  iofta  ,.  ad  ripam  Amuris  me^' 
ridionalem  r  vrbem  Sagalia  -  Uia  -  Choton  ,  vti  in  Ce^ 
Hiamilli  Tabula  Geograpliica  viderc  eft  ,  exaedifica«« 
roac.  In  no(ka  Tabula  nomen  Argun  adfcriptum  eft^y 
opxn  ita  quoque  Yrbs  Siaica  commutHter  adpellari  folet. 
^(e  quoque  &.  P.  GaiMl  noa  vetus  eaftrum  defemin»,. 
fbdvrbem  a  Sinis  iababitaiain  y  fiib  ooauae  Aigoa  tar<! 
lellextfib  Yidetur.. 

viir. 

MQtcurivis   in  Sde  obferuatus  Pekrnr 

Smarum  Anno  1755.  d.  ;r.  NouemU 

a  P^  Auguftino  Hallerftein  S.  L  p.  503. 

Noa  haec  {»iina  cft,  qoam  ex  Siai»  babemo»,  Mer» 
.curii  itt  Sole  Tifi  obferuatio;  nam(^  iam  aanit 
~0iperiori»  (aeculi  90  ct  97  eundem  tzaofitum  Cantoni 
et  in  vrbe  TfchacHrcbea  contemplatus  eft  P.  YoMenay  S.  Ir 
coius  obferuata  ia  Memoriis  Academiae  Parifienfis  ex* 
tant  \  aft  prima  eft  atque  palmaria  haec  oblematio ,  i 
indefeflbm  Audoris  (faidiom  ,  fi  in^fanmentoroa»  apti« 
todinem  ,  fi  kborum  (ticceflu&  (pedes  \  |»ima  ,  qoani 
dodi(fimus  Aodor  ex  ditiifima  peou  obferuatiooam  fii»» 
rum  afirooomicaram  ,  quam  praelo  parat ,  excerpfit  y 
et  cum  Academia  commuaicauit.  Pergunt  oimiruflfi 
codcm  iempec  ftudio  leTuitae  io  Siots  altronun  fcieotiain 


obferuatioQibus  fuis  locupletait ,  cc^nitionem  fyfteinii^ 
noftri  Solaris ,  terreftrisque  ^obi ,  amf^ificare  »  et  per« 
fedioreoi  reddere.  Quod  niG  eflet  ^  multa  ^ne  in*- 
cognita  nobis  manfillent|  quae  illoruin  ope  comperta 
babemus  «tqpe  «xplotata.  Vnum  dicam,  qUDd  vdlita-' 
tem  obferuationum  ^ineofiiiiro  clare  Ofteodic.  lonumera 
phaenomena  coeleftia  coBtingubt ,  dimi  ^ttva  nox  tegit 
Europam,  «adem  autem  in  ^xtremitate  Afiae»  in  Sinif^ 
tsKpcxtaia  ac  l^itfum  obf^raatoicm  niMi  e£EugpnnL  Huc 
quoque  pertinet  obferuatus  in  Sinis  Mercurii  fi^  Sdc 
tranfitus  ,  qui  7.  Nouembris  1756.  accidit.  Hunc  in 
Etiropa  totum  confpicere  von  licuit,  quoniam,,  cum  inci- 
peret ,  Sol  adhuc  liib  horizonce  morabatur.  Perfedio- 
lem-  auiem ,  qaa»^  qtiae  boc  Joco  otbibetor ,  obfer- 
-vatiOiiem ,  vix  AftroQomi  <kfiderabunt.  Praeter  initium 
at^  finefm 'huias  phaenomeoi  vexa£te  notata,  Mercu- 
rii.fnb  Sole  intsdentis  :5S  ]oca  determinauit  R.  ^- 
^or  *  capiendo  Micrometri  ope  difierentias  declinatio- 
B«m  ,  ot  ^  ttppolfibus  ad  botariam  iiiftrcntias  afoea- 
iiODum  fed:anim  «kdiicendo.  Eft  aHtem  R.  Biter  Au^ 
gH^anus  HaBn^m  Tribunalis  iDatfaerostici  io  Sinis  Prae- 
f^  4  PP.  :4daiUi  Scball ,  FerdinmiR  Verblefiti  et  Isna- 
tii  Koeglefi  iiiigoas  foccefl(M' ,  vir  ,  oiius  fiogolarem 
<l»uditiocem  ,  hnmanitatem  et  ^tdorem  io  bonas  ahes , 
ex  commetdo  epifiolico  ,  qnod  nobis  cdm  iplb  iater- 
Qsdit ,  bic  oacafione  data ,  «ncoroio  cetebrate  ,  offiiifi 
xaiiO  poAolat. 
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nikm  et  Niff.  Kttrgamsv  p.  492. 
Heinjiiy  EdipGs  Solis  Lipfiae  vifa  faor.  mat.  d^  ,i3>  lunli 

fiil.  nou.  Anno  x7<fo.  p.  494. 
Aepiitt ,  Obferuado  Eclipfeos  Lunaris  d.  /,.  Maii  z7<^r. 

habtta  in  Obferuatorio  Imper.  Petropolit.  p.  ^9^* 
A^GauhiliAd  Nona  A&a  Petropolitana   Acad.    Scient. 

Tom.  III.  Additamentum  ex  Sinis  p.  499. 
Haller^niMttcutm  in  Sole  ohferuatus  Pe!kini  Simfura 

Ajwo  175,6.  d.  7.  Nouemb.  p.  503. 
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p 


1. 


frppqfita  fo^nula  irratloDaU  V {cixx-hpx-\-^^ 
iouenire  aumeros  pro  x  rubfiitueados ,  ^oi  eaoi 
zationalem  reddant. 

Solutio. 


Ante  omnia  notantdm  eft^  lianc  iaodHgBttonem 
fivftra  fiifcipi ,  nifi  vnus  falteni  cafus  condet ,  <]uo  tg 
fiat  lauopalis.  Ponamus  crgo  hoc  euenire  cafu  ^=a  • 
«oque  cfle : 

y  ( ttfi  tf -4- P  tf -i- V )  zr^ 
ita  vt  k  fit  numerus  rationalis.     Huiusmodi  autem  cafus, 
^ko  cognito,  ninamefabiles  siios  ex  «o  dcnuafe  licet. 
IVmgtfHr  ia  haoQ  'finem 

3=r4j-i-i»«  ct  Yiaxx-^-^px-i-yy-r^i-^nz 
•    •  «A-  a  ■  .  ■     et 


4  DE   RESOLf^TlONE 

et  hac  aequatione  quadrata  fit : 

V-  '     .    ■ 

Cura  iam  per   hypothefin    fit    ii=roi<j:«-f-^«4-V> 
zeliqua  aequatio  per  z  diuifa  dabit : 

2ama-i'^m-i~ammzzz2ttb-^nnz 
ex  qna  elicitur: 

*-~        nn— «mm 

Quo  yalore  fubftituto  condudimus : 

fi  ponatur  x-'-^^^S^=^ 

Ibre  V(axx^^x^y)=:  ''""''n-ir«tr'"^^^P'^ 
^uicunqiie  ergp  numeri  pro  m  ec  n  accipiantar ,  ex. 
cfifii  cognlto:  y(atf« -HP* 4- y)=*  >  infinitis  alits 
taodis  formula  yiaxX'-\-^x-+-y)  ntionalii  cfl&j 
potefl,  et  quia  numerum '  b  tam'  negatiue,  quam  affirma- 
tiue,  afiumere  licet ,  exploratis  nusieris  «  et  ^,  ac  pro 
iibttu  aflbmtis  numeris  i»  et  »,  capiatur 

*— '  nn— eemm      — **"— 

eritque : 

^       V(a:cjg+pAr-HY)="""'"-'::-am"':^''^^""» 

Scholion. 

«.  Ad  hoc  Cfgo  problema  fblpendum  necefleeft» 
:vc  aliunde  Tnus  faltem  cafus  fit  cognitus,  quo  SxmiA^ 
propofita  fiat  rationalis;  Net^  vero,  pro  huiusmodi 
cafii  explorando  vlla  certa  reg;ula  praefiiribi  pote(t,cum 

ctiani 


F  Ok  MF  L  J  RF  M.  ^5 

edam  deiitur  ciusinodi  fbrmidae ,  qnsfs  fiutto  pkoe  t^ 
riatioQi^  fieri  pofle  deonoDftrftaim  e(t.  Si  cnim  'veibi 
gtatia  haec  formula' V(3Jf*-l-a)  proponeretur ,  cer- 
tnm  eft ,-  millum  numerum  ratiopalem  pro  x  iaueniri 
pofle,  qno  ea  fieret  rationalis.  QuaDquam  autem  &tis 
noti  fuat  ca(us,  quibus  fornuila  axx-i-^x-^y.  talis 
redi^il^oDis  ed  capax ,  quippe  quod  eueoit ,  quoties  in 
hac  fbrmula  generali  (p;«r-f-^j"-H(f*-f-x)(if *-+-«) 
continetur:  tamen  hic  non  curo,  rnde  canisiile,  queoi 
cognitum  afllimo  , '  fit  hauftus ,  fiue  certa  quadam  ra« 
tione ,  fiue  diuinatione  innotuerit.  Verum  cum  cogni* 
to  vno  cadi  inuentio  infinitorum  alioram  nulla  laborec 
difficultate  ,  hic  potiilimnm  ad  /blutiones ,  quae  nume« 
ris  integris  ablbJuuntur ,  refpicio.  Cum  enim  Talores 
pro  X  inuenti  per  fiadionem  exprimantur ,  noua  iaiti 
orimr  quaeftio,  quomodb  numeros  m  etn  afliimiopor- 
teat  f  Tt  inde  numeri  integri  pro  i:  obtineantur.  ^ 

ProWema    IL 

3 .  Si  a  >  (3 ,  y  fint  numeri  integri'  dati ,  inne- 
:nire  nomeros  int^iros-  pro  x  fumendos  y   qui  formukun 
«**-{- (3*-}~y  quadratam  reddant. 

Solutio. 

Iteram  aflbmo  Tnum  numerum  integnnn  «con* 
ilare  9  qui  quaefito  fiitisfaciat,  ita  yt  fit: 

y(a««-f-p<j-+-Y)=:^ 
ac  modo  vidimus, 

fi  fumatur  x^iz^^-^^^^^l^-ti^ 

A  3  fott 


&)pereft  ergd  taQtutn  ;  tt  irideanias ,  ewusmodi  aatnerw 
fMro  iii  tt  n  aiTonbi  .(yporteat ;  vt  hae  fbmMlae  ioQ^ 
grae  euadant.  ^Qttoll  qalde;?i  'fl&tkn  M>  perrpicuum 
«(t  ,  fi  vtriasque  defloiDfBacori!t»-<<jx)w/»(latfliCHr(Taitfl|i 
«equaiis.     Siii  igiftir  ««  — *«ff»ni,  fttt 

«»ib<x»»OT-i-i,  idepque  «rr y(af««ir4-i) 

^•fii(i  autem  fi^  ct  yel  nmnerus  c|uadratus ,  vel   negatiiius» 

huic  formiilae  ferhper  Citisfieri    poteft ;    fin    autem    lit 

Vel  (]uadratusj  vel  hcgatibus ,  ne  problema  quidem  prp- 

.pofiturn  reloluere  licet.    Etfi  enim  quandoque  dno  plu- 

resue  cafus  afiignari  queant ,  tamen  infiDui  non  dantur, 

cuiusinodi  tamen  liiic  eupUu  conuenit.     Sit  ergo  a  nu- 

^eru?  integejr  pofitiuus  non  quidratus ,  ac    ft.rnper  nu- 

iriefi.;«>  -et  n  affignari  poffn.nt ,  vt  fiat  H-=.V{amm-^i) , 

quod  etfi  infiniti$  jno^is    fieri    potefl ,    tamea   fiifiidt 

minimbs' iblos  noflfe.     Erit  crgo" 

^lii^  ^h^ur  'mm  •caftls  qaa<flioni.  fatitfidcns.  fix 
hoc  vero  fimili  tnodo  ,  quo  i«  ^ -a  p.  ^  psodiit ,  i». 
vus  deriuabitur,  hincque  porrp  continuo  alii  in  infini. 
<um.  Ponantur  enim  vaioifes  hoc  modo  pro  x  oriundi 
.frcc^tos.?-}*  ,  i^i^j^i  tff"  r^erpondciitte?  vera  valores 
formulae  V  (;« .t^  -+- j3ar  -^-  y )  fint  •;& ,  ^ ,  ^ »  ^  -etc. 
«c  fequenti  modo  bini  quique  |>ofieripres  £X  >iBis  »• 
teccdentibus  defiaieatar^ 


/ 

t^  z:^{^U-^mmwf\t^  ^%mni^  ^«m.yifhi7i  ammjJ^'. 

■    -hiiim-^mmm)i^^^mm{ 
4p^  («r»-^  <««WW)  iF-^  «  uftfit^-hftmtM^^  ft  «flwrf*: 

:±^in9^tttttm)lf^-^^m»^ 

erc  '  ■- 

&Kfs9  tkr  vm  folotidtte,'  kr.aumcTis  iategri»  cognitfl,  ia* 
ittMMnEbifefr  a^e  ift  t^tiireiMi  tofc^'  qfioq»el«Beietitttf;^ 

•. ..  -^  Vt  %itHf  IbiiimMla  <tar*H-^V-f-y  iinfiniti» 
modis  in  oumeris  integris  qjondratiiim  effici  poffit ,  ne* 
cefle  e({,  Tt  a  neqiie  (k  niHnecus  quadratus,  neque  ns* 
^fiuus,  ac  praecerea,  vt  viiufr  ctftfrf^^quo  ea  fit  quadirai-' 
fooi*  vndecunquc  &  cog0|tus.  /,  ,.: 

,.  <?.  At  li- a  tiiwt  Mmeini8.^fitiau8,n<Hi.  cjaai^^ 
fwf,  tuin  .priiTBuro  iqu*raBtur  ;duo..ni!^eri  mctJt^  \£  % 
^*3Ey(et»7»Hr-i  >,  id'  quGd  ieqyjec  fieii  poiiefl:.  jQt|»K 
1«  ihxientis.  (}  pon^iur?       ',       ^     •   .     ,-;,,;,,,  ,.j 

iRjne  iam  cognitus  fi^erit  ,  clfi^  ^>(fioni'  fatisfaciens»,^ 
^i  fit  x—a  et  f.=^i  y  ,ex'co  i>er  primam  ,  oaeiatioii- 
iteitr  noiY  folud  Vhiis ,-  (M  duo  dbui^  inne&ienti^.,^ 
%it  ambiguitatem.    Erit  qmppe:-  . "  ! '  '       '    '!!^ 

X-^X nn^ amnijd^ iin&th-^fmm  ht   ' 
>;i=  4^*i»»4r  Hr^^*»^^  «^iwJ^H-  (St»»: 


t^  D:B  RESOLl^TIONE: 

Coroll    3; 

6.  Si  iunantur  taotum  (ignoniin  ainbignonnn  fupe- 
Hon }  n  coactaao  ad  maiare^  minieroa  (^dsAdentes 
perueniamus ,  atqoe  falwei  pro  x  hoc  modo  rucceffiae 
prodeuptes  defigoenuir  per  «^ V,  i?",  <jF,  <j"^  ctc.  ya» 
leres  autem  pro  y  relpondentes  per  6,  ^,  ^,  ^,  A^etc. 
erit :  ^ 

>4- (ff  »+ «  » >n)^-4- p  »1  ff 
^=:(ii«^««»)«"-4-ai»»^-+-(3w«i  A™=fta«iw» 

H- («iif+ aflii»)^-i-P«ff 
«tc. 

Coroll    4. 

7.  Duplicem  ergo  hinc  progrefljonem  numeromm 
41, «», «",  4?,  4"^  etci.  et  IV,  ^,  *",  ^  etc.  adipifci- 
mur,  quaram  Ttriusqoe  continuatio  ab  ftraque  peodct, 
ttiaque  tamen  ab  altera  i(^  (eiungi  poted,  vt  termini 
Ttriusqae  fenfim  fiae  adminiculo  alterius  continaaii^ 
qneanc ;  formabinir  aatem  tum  in  -vtfaque  lerie  qaili-'^ 
bet  lenniaus  ex  binis  praecedeoribqs. 

GoroH.     5. 

8.  Si  enim  io  Yalore  41°  pro  fi  eius  mlor  fiiib-^ 
l^tnatuf  j  habebitur: 

«^sr  («i»7h«»f»)  <^+4«»«»"4rH-2««(««-*-««f«)^ 

*4-4p««r«»-t-p«»« 


r"«?*- 


Vtittei  cx  valore  ipfltti  o^'  cft'  :*  .      : .:    ' 

quo'  Tabie*  ipQf»  i2««*  ib»  (ubllitutt)  prodibit:    "    '    '^ 
«"brCsa-f-rtfliwltf^-i-^  a  arwtr»  « 
•+■  {ntt+amm)(^  -  intt-i'amm)'a-^^mmYttn-+ammy 

H'^fimmBn 

At  ob  ««=ta««-i-i  ,  eft  ^^iv./»».— (Jiji.-j- «wi»)* 
==-(««-« w«)*:=:-i,  et  3pwwir»-p«»(»ff-fawfl»} 
=^mm(ntt-amm)z=^mm,  vndc  fit: 

CofoH,    6i 

p,  Cum  igitur  fiinili  modo  fit :     , 
«""^: a(»«+ «wa)«°-ijr'+2 p w»  ctc, , 
Statim  atque  ia  ferie  a,  0*, «'',  a^  etc.  duo  p rimi  (er« 
mini  habttitur ,   primus  Tcilicet  a  irifdccunquc ,    et  (c* 
cundos  ex  formula  4'==(«ff-4-ai8fo)a+2mn^+pWffir, 
cx  hb  requentes  omnes  per  has  ^rmulas  definientur; 

tf°=r2(«»4-a«rw)«'--«  -f-a(3i»fii    ^ 
"-    «™r:2(««-t-aar«r)«"— 4'-i-ap«ai^ 
«■^1=  2  (««-i-afflr«r)4™— «"-+- 2  p»», 

.   .        CoroU.    /.; 

lo.   Pari   autcm    modo   prpgrdfio   numefoniii 

^,  fit  l^,  ^  etc.  eft  comp«r«ta. .  Frimp.  enim  eius.  ter« 

inino    aliunde   cognito.,    et   iecundQ    per    ibrmulam 

ToakIX.Nou.Coinm.  B  fi^ 


Taloc  (ubAituatHr  >,i6rie^: 

U  ex  yalois  ipiius  i^eA  &amnazzl^{m-{dmii)h^§m 
qio  lub(Uti]t(>  fit •  ob  »ff — dMmtitrt 

^=5a(ttaH^«m»)A"-A» 

f>.  Cum  ig^tuc  'vtiaque  fecies  'mSt  oompantav. 
%t  qDiUbei  temiiiB^  tx  binifr  psaec^den^bas  recuodun» 
«cefcaqi.  J^gem  definiatur ;.  ytraque  feries  eat  BCcunDtns.^ 
fcalft  celationis  exidente  a  (mr*+ eeim}^,. -^  s.  .ffine 
•i:gp*focmata  aeqiiatione  ;s^c=:a(»tt-iraflriM)2>->»^eiiis- 
ndices  ecunt  r  ' 

.«=:aiitt— »^  »»y(«»»— x)::;=(«^r  »Va^". 

CaralL    9^ 

S2.  ICqc  «igp  ex  dodrina  (emtam  td^iatea^ 
tiim  pcogceflSonis.  «^  «><.  o^,  «<><,  o^  ete.  tecmioos  qoi. 
cnnque  inde&nte  per  fequentem  fimnnlam  fiiqmioetuc  : 

•kerins  Teto  ieDei*^^,^^A*^!etG.tenninus  qjiicunqnft 

...   :.5rfwPon,. 


i^.  Sa  liic.^  a^  fabftituamM  teeiite^^p^ 
fnnaeras  ioteg^  6,  i ,'  a,  3,  4.*  5  «*5.  ^qoe  jpi^ 
{[reffio  |>redibit  mierpdani ,  «uhis  tennini  fnedn  qioe* 
£fo  aeqne  ^i^cient ,  4iiiBin(KJo  &criat  loK^fi*  ^ 
f^)erianiis :  |)ofitfr 

«*'=ai  «=:;j(«»H-«wm)«4-ftWW^'+-<?*»»,.' 

•  r=»        ■       .. 

4Q^  i«aqae  ferk»  t&  le&xacm  y  ^S^Ham  toMfiA  lui. 
Iieos  a«,  -^«i  4IC  pro  priori  qaidem  Tstoiwr  'j|faai 
jr,  fi  temi  teiaiiin  «onfeeutim  fiat  I^  <i»  *'»  «*»'' 

«t  fa  ta  progreffioiie  ▼alorwn  ipfi»'.f  teroi  «eao^  ft 
csdiae  iequeBtses  fiot  PvQ.«t  R,  «ot- 

Ctapdfr  ttfio  fi*rit^^^v=^-  ■wMii*  i««B»,*  ^Komm 
mii^  pifi«taate«ie  lefelnentv  ficqofr:  divl»  FteM»' 
«ibcioebiaate  I^oms,  <|iiam:iB«iSioilw  «lhil«Cfe.iipp«i 
ditauerat.  Quoi  antcm-  piaresjoto  h$l»t$.,^eiSiX 
fbtoaones,  quain  toueaiki»,  iadaficile  ooffig^iqood 
inaeter  aecefficateai  prinaom  cniiafnBi'  fJnaitowit 
««-«wal/tidtftt  aetiiB^  |!«lMa)ns:,:ta]Q>^»^o  ioe 
fiepe  etiaai  Buiiitfator  pet  dwaniiwroieia  diai- 
•    •  B  »  ^ 


di  poffit ,  etiamfi  hic  yr&tsntt  lit  ;^aidr.  QiiemadiDO- 
diiii>  igicuc  ompes  plane  iblutiones  ia  oyiri^ns  iBtegri» 
inaeniri  qocant  »  '  feqiieati  ptobtemate  accunftni&  exa« 
loinemus» 

Problema    5.. 

14.  Si  ei  (k  nomeni»  inccgec  pofitiuas  noa.  qm- 
dratus »  dato  mo  auaierq  integco  a,  qut  pro  x  pofitoi 
leddat  formulam  axjc+px-^Y  quadratamy  muenrs 
iafiittos  alios  nuinarOs  mteg^Os„  quiprd  x  finntt  ideaa 
fiot  praefiituci. 

.  Solutio»  — ^ 

Fooatnr  10  gpnere  y(fliJcjr-V-^x-i-y)=J^  cafc 
•Mem  CQgpito,  quo  jr=;<ri  efle  y(a4<r-|rp^+y}=:V 
«tqne  hiiK  ii^  senece  .fta^joaiba^  Qpa  exdufia  fixc.  ir 
l^bmns : 

y  •"*  «n,— t«iB«    -  ..... 

lam  quidem ,  ft  hi  numeri  fiant  intc^,  tm^-Mdla» 

■ecefib  eft,irt  deqoiiMuacor,ir9— ecwx»  ad  mtaten»  so* 

'«occcor^  tecum  fiiffick,  ^t  feM^iciQeft  !^s  «t  '"" 

iik  nameR»  integros  abcflnt.  ,  Poaaaius  ergo  cfib 

»«.»»«i«i  .^  1    ^.  .    »m.w.      .-■•    '-•     •' 


%mm 


W  O  RM  V  L  ^  Hr  VM  %$ 

DeiiKfe  flBtem  ez  lb|-ffiDfi9  a^ivmi»  ^t 

Ua.  'vt  fit  ppz:;^aqqr,^x  ct  p=i  ^(a^f -*t»v  t 

IfenN»  igkpc  ^  aacp  «x  oumeKo  a  Ixaos  nameros  j^ 
et  q  afligaori  ofwrtec »  ^^  ^^  $^^=Vi*!^f-^ ^) ,  qa^ 
bus  inuemis  fiabebittir : 

DBmmWo  itgor  fiKrit  fyp-xy  nomer»  ii&t^ ,  hi 
Talorcs  fitdsfackint;.  (^ia  antem  Domefo»  p  et  f  tani 
negatiue,  c^am  pqikkie» fiimere  Ucet  ^  bae  IpiiiHiUc  1»^ 
fiiper  tre^  alia& Tokitianc;»  fiipjieditant:  .  <  ../: 

Qoo^£  ppiTC^  hQtum.bini  quknnqpe  pip;  «: et  ^  aflb- 
msmtur,,  ^c  (]Holibet.qnapiox  nouae  lolutbnj»  GfientuE, 
Hnc  taniett  non  €t^  fe4  tantiun  i^  iliaet£ie,  qjrinmuK^ 
intcr  qna»  adeo  prima  cogniu'  xzza  et  Jy^i  et  ^qna» 
huic  eft  affiois' arr^— W— | ,  et  j=;A  condnatcitt '^t^, 
(gm  veib  qteuttor  taas:  '        ••  -  •  s<^^ 

af  =  (/l^-F  a^^J  4  ±ipqj^^  ^q^  j  - '  ' 

r^ipp-^ttqq^b^ndpqa^^pf  "'  '^  '** 

X"=- (^|> Hr  af ^)<r:jh  apf  *-r  |.^p  j 

^X^^^iSP^^Ipf^^^pqa^^pq 
cs  qf^jbus^ileiacep»  oonafi  afia»  in  iofinitiiitt  iineaiil 

'    B  3  Cofdk 


14        *s  if^sdt^^Jdisfle 

■■Cbrolt.  :.t 

«umenis ,  %r^  prfV-cfj  W!>«tiatn^ $^p"{^ f)  jpet'  2* 
lot^ds  '«(ftiikBtiiit^  ^wftiinddo  «tlB  ^|>Qfit(x 


......  .^:,,,^.-,   ,,j-^" 


^  csMni'  *d?-4;-^  «x^ itttiqiae^tiiim! j*- emxkiii  ▼*;* 
losem  mioidlcitur.  •'<^^fRro  .oiia^lii^^ibs^ex  flUi  iaat 


'■  '•"■"•  »*7^  IWeafe=«^--dfibu5"ipr--f -^  §-,  •■  i^iiipper-^til^ 
il|tt^'ie  :^i^»bittr'^aentii^  m^vk^jc^i^',  «ttSifiil^t^^i' 

«?;^^r(aiafe''bi*^t<?^blfenbtr    «'^^'   ^:  >'.;■,:-    .:.'? 
l£bcqi:^  pono  per  ^r&^niem  fe»;nndam.bffl:    . 

;*CocoHii':^4i^..'.--:-^'^v)-^ 

1«.  Si  ^&ik  «an  4Ji  |.  12  et  li   ^etetymtur  , 
fat^bif  oAiKi»  4*  Ibriliok»  &  feiqwitibw'  expfdfibol^ 
tes    geoer«libus  ^XHKioeri  «   fiqnideffl   fto  |l  IncbE^ltti 
««m  xiiuncn  lotc^  iahfti^uatur. 


»5fc  Hinc  fgituc  4npli«»  ferie»  pfo:-  "wtwibi»  «»• 
KCKOrum  i-  ctiy  i»pafcntiff  ^  qwe'^iidBmf  i»^fli^ 
Bis  legBra  tenebunr*   » «0111 ->o«w|M<I» -   =  v-     ' 

«S^V^i^iiiPr^» '«^i  *^r  ««^  ^^^^^^  ^ 

^  tttaqne  '^'fiMp  ie^Sai^fr  jjmj^Reflfciii'  le»^  i»»» 

4to>  itt  fe  contmcbnnBb  \- 

SchoCofl. 

1  • .'  -i     ' 


t6        6e  kksotyfiONE 

.     Scholion* 

fti.  Si  ergo  fiierit   (Isi:©  ,   ^-  liabeatur  liaec 

fbrmuh:  Viitxx^hy^^fiti^doaallis  reddenda  ,  ca- 

Inque  coAftec,  qno.  ficy(ci^a+v)^^'  fimiCis  raooqfdf 

^  et  ^  itt  ,   vt    fit  p  =  y(a^^H7i)r  innumoraJ>ile$ 

alilTalores  latisfiicientes  continebuntur  in  his   (eriefius : 

j^zr*,^,*^,^,*^,  .  .  .  .  S,  T,  V 
yIh  iecundi  tennioi  ita  det^nt  aaipi  •  Tt  .fit  ,  .  . 

ddnde  ttra^oe  feries^^  eft  recuntns,  fcala  reladonis  ex« 
ifliente  i^,— r.  Erit  ftilicet ; 

^  i^izrftpia^.— «;  etihgei;iereR=:ap,Q,-P 

ii^^ftp^r*»  •  .  •  •  .  V=ft^T-S 
ambaeWe^o  feries  etiam  lettQrfiuii'  contiouari  debeiit, 
ficque  duplo  plures  prodibunt  folutioiM»,  nifi  fit  tcI 
azzq,  yel  bzno.  Neque  autem  hic  in  cenfum  veniunt 
ibluttones  negatiuae,  quibu^  fi  iatisl^erir  x=rv,  etiam 
fttisiacit  xz=:—v.  Omnes  porro  ^e  ibhitioaes  conti* 
■      oentur  in  his  formolis  generallbus , 

jfz:i{aVa-h^){p^^yci)^--i[aya-i)(p^qV.ar 
Fro  Tatiis  igitnr  numeris,  qui  cocfficientem  a  confii* 
tuunt,  leqneiitia  eiempla  euoliamus,  et  quidem  gene» 

'raliiis  ,'Tt  etiam  coefiirientis  p  ratio  habeatar,  proca- 
fibus  icilicet,  quibus  ^rte  ^(p—i)  fiierit  numenii 
integer. 

•  £xem* 


FORMFLARVM. 


«7 


Exemplum     i 

aa.  Propofita  formttla  y(axx-f-px-+-y)i:y, 
imenire  infimtos  vahres  integros  ipjius  x ,  qi^s  baet 
jormula  ratkmaUs  euadit  t  fiquidem  vna  Joktio   confiet. 

Sit  (biutio  cognita  xz=:a  tx.yzzby  ec  ob  a=a, 
habebimus  p=::  V(  a^^-+- z),  ideoque  ^=a  ecp==3. 
Hioc  fecundi  valores  erunt : 

Gim  igitur  in  §.  19.  fit  R=6Q-P+(3ct  V=5T-S, 
habebimus  fequentes  (eries  Talorum  fittib&cientium  et 
^iidem  integrorum ,  fi  p  fuerit  numerus  par : 


Valores  ipfius  x 

tt 
$a^2b-h^ 
17«-+-  ia^-f-4p 

99tf+7cA-HrP; 
577tf^;3  408^-V-i44pi 

83tf3«±a378^-f-^Pi 
etc. 


Valores  ipfius/ 

a4<f-|-i7^-j-<jp 
i40<»Hh  99^-1- 35  p 
8i<f<i+'577^-i-ao4p 

475tf«»±  33<J3  *-<-»«  8P(J 
etc. 


Tum  yero  cumj^  eosdem  rerineat  Talores.   fi    pro   x 
icribatur  —x—^,  etiam  bae  folutiones  locum   habebuot: 


Valorcb  ipfius  * 

—  3tfH^a*-P 

—  i7«+-raA-fP 

—  99tf-f-7o^*— *Sp 

-^77«"-f408^--:'P 
-3363tf^a378*-84i  p 
etc. 
Tom.IX,Nou.Comm. 


Valores  ipfiusj* 

±> 
^a-±^tih-i-^ 

34tf-|-i7A-f-<f|3 

8 1 <5  4i±  577  ^ -4- 2^04 (3 
4756[<?-h33tf3^-hn89p 
etc. 

C  Etiamfi 
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Etiamfi  ergo  p  non  fiieric  oamerus  par ,  tamen  in 
Ttroque  ordioe  reaiiflis  Talonim  ipfius  x  foeric  numeri 
imegri. 

Exemplum    2, 

btuenire  irifimtos  vabres  integros  ipfius  x  y  qulbus  baes 
fornada  rationaUs  euadit ,  fiquidem  vms  eafiis  coffiet, 

Praebeat  cafus  cogDitus  xzr.a  et  fzzb,  tam  yeio  ob 
«=3  capiatur  ^nV(3^^-+-x>,  eritqae-^=:x  et 
pr=3.     Hioc  pro  fecundo  caru  babebimus: 

ex  quibos  formentur  binae  leiie»  recucreDtes  >  iccundum 
has  icalas  rektioDis: 

Tode  obtineDtar; 


Valoie»  ipiius  x 
a 
sta^b-hlfi 

aea^tSb-^T^ 
3tf«<rJ^aop^-H^^     I 

ctc.  I  ecc. 


Valor^  ipfios/ 

±b 
^a^ab-hi^ 
iia^yb-^i^ 

^Sa^ieb-k--^ 
i6$<r-f-  p7^-f-  aS^ 

6Afa±^62b-h^^ 


pEaete- 


FORMrtARFM. 

1 

Fcaeterea  vcro  lcribendo  —  Jf-f  pro  *  piodibunt 


«9 


Talores  ipfius  x 

—atftf-f- 15^1(3 
—  3(52  tf  H- aop  ^ — ~  (3 


valoreb  ipfiusjr 
3«Hh2A-4-J(J 

i68«H^  97^-4-28(3 
<j27«-^352*-H?^|3 


-i35i«-+-78o*-~(3     2340tfdr- 1351^-1-390? 

etc.  I  etc 

Pfout  ergo  oumerus  (3  diuiflbili»  focrit  per  a,  tcI  3  , 
Tel  TtrunK^ ,  hinc  eo  plutes  Iblutiones  in  integris  eli- 
ciuntnr, 

Exemplum    5. 

2+.  Propojita  formula  V iaxx-^ ^z-^-y^zny^ 
imemre  infimtos  vahres  intesros  rpftus  x ,  quUms  baee 
formuk  ratioaaHs  euadat ,  Ji^dem  ims  eajus  fuerifi 
eognitus. 

Pro  cafu  cognito  fit  *=r rf  et  yzzb^  ct  ob  ar=  5  ,  quaeran- 
tur  numcri  p  et  ^  ,  vt  fit  p=:  V  (  5  ^^-^  i ).  Fiet  ergp 
^—4  etpzr^i  et  hinc  (ecunda  lolutio  prodibit : 

Cum  ergo  fitymSa^-tf-Mp  et  ^=:i8^'-*, 
fequentes  folutibaes  habebuntur : 


ValoMS  ipfius  X 

a 
^9*-f-4A-f.$|5 
itfitf+72^-i-i6p 

ctc. 

C  a 


Valores  ipfiosjr 
±b 
20<f  Hh9*-f-*j5 

3dotf^^itfi^H-3^(5 

6460  a-±^  a839*-4-^4<5? 
xtc. 


ao  DE   RESOLKTION  E 

ibi  pro  quolibec    Yalore    ipfius   x  etiam    poni   poteft 

Scholion     i. 

25.  Cum  hoc  modo  ex  Toa  Iblutione  in  inte- 
gris  cognita  ,  infinitae  aiiae  folutiones  etiam  in  integris 
eliciantur  ,  quaeftio  nafcitur ,  an  lioc  modo  omnes  pla- 
ne  folutiones  integrae  obtineantur,  nec  ne?  Acinexem- 
plis  quidem  primo  et  fecundo  nuilum  erit  dubium , 
quin  hac  methodo  omnes  (blutiones  int^rae  obtinean* 
tur.  Verum  in  exemplo  tertio  \tique  dantur  cafiis, 
quibus  multo  plures  folutiones  in  integris  ezhiberi  pos- 
fiint,  quam  quidem  hac  methodo  reperiumur.  Veluri 
fi  propofita  fiierit  fijrmula  V(5x:c-4-4)z=r,  quae 
pro  cafu  cognito  praebet  «=0  ec  ^=:2  j  noiba  fi>< 
Intio  dac: 


Valores  ipfiui 

X 

Valores  ipfiu  jn 

0 

a 

8 

18 

14-f 

322 

4584 

5778 

ecc. 

ecc. 

Verom  hanc  fbrmulam  diligentius  icnitanti  patebit,  noo 
Iblum  his  cafibus  V(5»jr+4)  fieri  rationalem,  fed 
ctiam  ifiis  nomeris  pro  x  fubfticnendis 

*=o,  I,  3,  8,  21,  55»  14+,  377,  987,  etc. 
Tnde  (blutionum  numerus  triplicamr.      Cuius  rei    ratio 
cft,  quod  ad  formulam  p^V{s^q-^i)  cefoluendam 
pofuimus  ^^=4;  Tude  fit  pzrp,  quae  quidem  eftfim. 
plidffima  ioiotio  in  numerii  integiris.     Ac  <)uoniam  in 

(cala 


FORMFLARyM. 


«• 


£ala  lelattonis  ioeil  &p ,  et  numeris  integris  conftabit , 
edamfi  p  fit  fiadio  denominatorem  habens  a.  Hanc  ob 
lem  i(Uu  fimpliciores  folutiones  nancifcemur  »  fi  pona» 
mus  ^=:ff,  TDile  fic  p=::|;  ficque,  ob  «=5  ,  fecundi 
Talores  enmt : 

«c  tertii  cum  (equentibus  per  hanc  l^em  (iippedit»- 
buntur; 

tnde  nanciicimur  hos  yalores  : 


Valores  ipfius  x 

tt   ■■ 

l  a  ^^iA-i-i^ 
p  tf  -f  4^  -4-  I  (3 

etc. 


Valores  ipfiusjr 
±* 

V<«±  I  *-+-  ip 
aotf4;  9  ^  -t-  ft  p 


*5*« 


•V  ^ 


«5|J 


etc. 


Atque  binc  illae  triplo  plures  folutiones  oriuntur  ,  qno* 
ties  fiierit  a  -jrif  numerus  par,  ac  ^  Tel  =o,Telpec 
to  ^fibile. 

Scholion    2. 

2<S.  Quandoqae  ergo  pfures  foliitiooes  in  nnm«* 
ris  integris  reperiuntor ,  fi  pro  p  et  jp  fia&iones  cum 
deoQminatore  t  aflumuntur,  quod  quando  in  gcnere 
inieniat,  operae  pretium  erit  inueftigafle.  Plerumqoe 
•iitein  ht  callis  locum  non  habent,  nifi  fit  Tel  p  =  o, 

C  3  irel 
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Tcl  formula  ad  talcm  fiirmam  reduci  poflit.  Sit  cigo 
propoGta  formuia  y{cLXX-^y)=:jf  ^  cui  fatisfeciat  ca. 
fns  xzza  et  ycz.b\  tum  ftatuatur  pz::'^  et  S,  fea 
quaerantur  numeri  m  et  »,  Tt-fit  mm  —  a.nn-^-^  et 
m  =:■/(«  «»-4-4).  Tum  veto  foiutio  prima  fiatim  dat 
iecuadam  : 

Tbi  quidem  numeri  xn  et  »  tam  negatiue ,  quam  affir*^ 
iiiatiue  ,  accipi  po^unt.  Denique  tiis  binip  jMrimis  iQ« 
rentis,  (equentes  per  hanc  regulam  leperientur: 

/flzzmt^-a    et  iP=mi^-if. 
In    genere    autem    quilibet    numerus  pro  x  (atisfacient 
cominetur  bac  formula  : 

mx  qua  fit : 

j=\{aVa-{-B)C-^t^^.^^aVa--b)(^'-^. 

Qjiotics  igitur  ma-i-nb  ptodierit  numcrus  par,    neqne 
tamen  m  et  n  fint  pares ,    toties  triplo  plures   folutio» 
nes    in  integris  prodeunt  ,  quam  methodo  praecedentc 
Hae  vero  (blutiones  ita  fe  babebunt : 
=  «  h  =  b 

a  l^    -  — 

^^(m»>^  •w)fl-4'(min->i  )nh        jm  _ (m>-^Tm)6>»>tt(mm— Qy 

•^nr-j  (m»-^mm-|,,)<H-(mf— im)irfc     zIV-(m»-4Tnt,|,a)ft^(m»    ,mlii€ 

CtC.  ' 

Obicr* 


rORMFLJRrM. 


.** 


Obferuatio     i. 

17.  Haec  altera  methodus  tum  demdm  plures 
fi>lutio(ies  in  numeris  integris  fuppeditat)  quam  prior^ 
cum  m  et  n  fuerint  uumeri  impsires ,  fimulque  a  et  }f 
ambo  vel  pares ,  Tel  impares.  Si  enim  m  et  »  fint 
oumeri  pares ,  p  et  q  erunc  integd  ,  ec  fbrmula 
m^y(ctnn^i.),  essdem  Iblutioiies  praebebit,  ac  for* 
inula  pz:y(a^^-4- 1).  Deindc  fi  maA^nB  floii 
fiierit  numenis  par ,  valores  /^^  a^  non  euadent  integri , 
neqiie  propterea  plures  folutiones  reperiuntur^  quanv 
priore  methodo  ,  dum  adhibetur  formula  pzV{<tqq-\-i), 
Diftingui  ergo  oportet  eos  cafi» ,  quibus  formulae 
ffii=y(a»»  +  4)}  numeris  imparibus  pro  m  tt  n  ac* 
cipiendis  y  (atisfieri  poted ,  id  quod  ftatim  pacet  fierl 
non  pofie  ,  fi  a  Sient  numerus  formae  4«— x  ,  yef 
etiam  huius  82  + x.  Quare  pro  a  alii  numeri  im' 
pares  non  relinquuntur  ,  nifi  qui  finc  formae  42+5* 
Pro  his  ergo  cafibus  minimos  valores,  formulae 
fs=:y(affff  +  4)  £itis&cieates«  (equens  tabella  exhibett 

Si  fiieri^  capiatur 


Sifiierit 

capiatui 

eritque 

«=   5 

«—X 

«m   3 

a=rx3 

»=3 

mzzii 

azzii 

«m 

m=   5 

a.-=:s.9 

»—.5 

mzziii 

tt  =  37 

«=«- 

«=  — 

tt=45 

»=r  I 

OT=  7 

«=53 

n  =  7 

mzz$i 

entqne 
a=:6i|ff:=i95|»i=:i5]i$ 
m-zz  6%% 
m=z       9 


az=i6^nz=.   75 
a=::77»=: 


a=85ii=    -9«»—     83  ; 
a=:93jar=:   57;«»=:  839 
luaeritur  hic  ratio,  cur  calus 
a  =  37  flon  recipiat  valoce»' 
imfaiespcom.et  »i 


Hic 


t4  VE    RESOtrTIONE 

Hic  tgitur  patet ,  fi  fit  a=r  37,  non  dari  numeros  im^ 
pares  pro  m  et  n  t  pto  reliquis  autem  afibus  refolutio 
fiiccedit.  Ita  fi  proponatur  baec  formula  Vis^xx-i-a) 
ry,  babctur  ftatim  am  et  bzzp.    Deinde  ob  nr^ 

et  »=51,  «rit  fl»=:;*-^-J^'=z57  ct  fci^^^z^is, 
ibu  etiam  <*'=::  — <5;  et  ^n— 4+i  ct  leries  recurren- 
tes  pto  X  tt  jf  f  quarum  icala  relationis  eft  51  y  —i, 
cnintt 

jr=r  etc.  --  307;—  <?;  »;    57;     ftpotf;  etc. 

jfzz  etc.  +a235;  +  44i  Pi4»5;  aii5<^;  etc. 

Obferuatio    2. 

2  8.  Snfficic  autem  cafus  euoluifie »  quibus  in 
fbrmula  geneiali  axx-h^x^^y  lecundus  terminus 
deeft,  quoniam  haec  ad  talcm  tormam  lalua  numero- 
nim  integritate  reuocari  poteft.  Vulgaris  quidem  mo- 
dus,  quo  ex  aequationibus  fecundus  terminus  ttdli  iblec, 

ponendo  xrrj'— ,^,  hic  locum  babere  nequit ,  nifi  p 
fit  numenis  per  aa  diuifibilis.  Verum  fi  axx-^-fix-iy 
debeat  efle  qnadnnim  ,  ponatur  ax  x-+  ^x^hy^yy^ 
>c  muItipUcaodo  per  4«  prodibit  ^caxx-j-^^-i^^y 
=4«jy, 

ideoque  4.<tjj-^^^^4ayz=(aax-h^)* 
Qoaerantur  ergo  cafus ,  quibos  formula  4aj^+|3(3-4aY 
£t  quadratum ,  indcqne  habebjntur  valores  pro  x  fub'» 
fiitoendi ,  qui  formnlam  axx-\-  ^x-h*y  reddant  qna- 
diatam,  fcilicet  fi  fuerit  y(4Axr-4-ee-4«Y)=*> 
cdt  lax-i-tzzZf  hincque  xz=:^^, 

Qoodfi 


TO  KMVL  AKV  M.  »5 

Qaodfi  S  (beric  nuoieius  par,  puu  a^,  pofito: 

iicque  fi)m)ula  ayy-^^^^cLy  ad  quadramm  eft  tc- 
voctada ;  ac  fi  iaucainuis  "Viayy '^B$  —  ay)z=.Zt&it 
««•4-5—«,  et  xzz^-~,  Tode  pkromque  pro  * 
numcri  iDtegri  reperiuotur  ;  ctfi  enim  fbrtc  -^  noa 
fiierit  iuteger  j  tainen  ex  Tno  valore  2;  cognito ,  fi 
modo  (apra  tradito  aKi  eiiciantur  in  infinitum  y  alterni 
f^tcm  cfUQt  nunieri  integri.  Ex  quo  pcrfpicuum 
cft  ,  refolutionem  fbmiularum  quadraticarum  radicalium 
V{xtxX'^'^X'+-y)  nuUa  limitationc  affici,  ctiamfi  tct- 
cninus  (3.vplanc  omittatur ,  ficquc  totum  negotium  huc 
redit,  Tt  formulac  huiusmodi  yiciLxx-^-y)  rationaleS| 
et  quidem  in  mnneris  integris  reddantur. 

Obferuatio     $• 

29.  lam  annotaui,  formulam  axx-\-y  in  m- 
meris  intcgris  faltcm  pluribus  ac  infinitis  modis  qua^ 
dratum  cffici  non  poflfe,  nifi  a  fit  numerus  pofitiuus 
non  quadratus.  Exitlente  autem  a  tali  numero  \  pro*  * 
blcma  non  ita  refolui  potefi,  Tt  pro  quocunquc  numero 
pro  y  aflumto  ^  folutio  faccedat:  pofient  enim  Ytique 
ciusmodi  numcri  pro  y  dari ,  Tt  problema  nullam 
planc  fblutionem  admitteret,  atque  hnnc  ob  rem  poftu« 
bri  vnam  faltem  folutionem  cognitam  efie  debcre,  quo 
ipfb  cafus  idfblubiles  exclufi.  Verum  dato  a  cbaraAc- 
res  cxhiberi  poffunt ,  ex  quibui  dignofei  liceat,  vtrum 
numcrus  y  fit  eiusmodi ,  qui  folutionem  admittat  ^  nec 
oc  ?  Ac  primo  quidcm  per(picuum  efi , .  nullam  fblu* 
Tom.IX.Nou.Comm.  D  tionem 


I 

Cu»em.  locmn^haherc^fle,  nUL  y  fit. nmnenis  in  talt 
^mula  bhj^  ojtHi  CDOtencus.      Dato^  ergo  >  numero^  -  a,, 
Cbrmetoc   feries  omnium'  numerDnim,,  tam=  pofitiuonim, 
qnam    neg^tinofum  ,,  qai  quidem.  in  fbrmulai  bbr-a,aa> 
fint.  contentl;.  ac  nifi  y.  vbl  bac  ferie.  re{|firiatur,,  certO; 
pronUQciare^ licet,, formalam  V(aj;*^-f- y^,  nuUOi roodOi 
litionaiemi  redidi  poffe ;:  vicilfiin:  autem,  quoties  y^  ini 
Bac.  feriei  compreheoditoti.  quia;  tumi  efti  y^bbr-^Laax;, 
fivmuki  fkxscr^ry^  fic.  quadranim,.  i>oneadQ^x=:::<7i  erit- 
qoe.'  "Vi^axxr^T  Tej)  =^ ^*-   Haec;  iginirx  inriesr,.  cuius.  qua^ 
fi  terminusr  generalis.  eft'  bbr-ojaaty    primo>continebit,, 
fiiii)to,«=;o,  omnes  numeroi«,quadratos  i^  4^  pjid^a^,^ 
etc.  tunu  Tera<  omnes>  quadiatos  peii  »au  multiplicatos. 
«empe : .  -^  «i ,  -  4«*  —  «  S^». — «u tf ,  etc;    Praeterea  fi  pi 
et  ^'^fuerinti  numeri  iu  bac  ferie.  contenri^  ia  ea.  quoque 
xeperietur.  eorum  produdtim  ^.^;; nam >  cum  fit  />=:  ^^ ' 
-^a^jaatx.  ^pddrac£iaitpqpibdr\;^  aac)'a^ife+ad)% 
.etc  ob.' ambiggitatem  figoi  boc;  produ(P;nm  duplici  modo- 
eft  numerus  fi)rmae.^^r-ai7<7,  ideoquc  ftatim  babentucr 
4nae.  (obitiones.  xi^ bc.-\z ad,  et  x-z^bc.^adi 

Qbfer.uatio^   4^, 

Sp..  Hinc^  ergo  confecuti   fumus  boc:  Theorema 
cximtdm  ,  quod,  fiindamentum.  fuperiorum  folutionum  in. 
^fe  comple^tur:; 

,,,Si.  fterit  a.Arx-Hpmjyrcafu  j:=::tf'  et-  yzizb    tum 
,,, vero.  etiam  ax  ar.-h  qp^yy)  cafii.  * = c,  et  yz=.d\  hacc 
i^formula  axx-^pqzzijfy  adimplebitur,  capiendo 
X.-^bcr^ad  et  Jf^bdA^  aac 

Si 


!S  aDim  fit  ^=1  ct  V/i?=:it<r^-4-i ,  prjKtefla.  ^rettf, 
Ipminlae  uxx  \-pzzyy  ratisfiat  cafu  »=«  -ct  J^ird  j 
iiui  e(l  xafos  fiipn  pio  coguiu)  aflunftus^i  TUixi  ^eideOL 
'feaDqlae  ^t^adeDt  *val(n:es': 

imde  eadein  'omoino  'iolutio  ■conficitur ,  qaam  iiipct.  '^ 
liibuimus ,  itftque  isx  longe  diuerfis  principiis  elicuimusx 
i^oci|ca  %aec  ipofirema  inueiligdtionis  ratio  ob    conciti* 
nitatein  ct  'perfpiciut^ttem  ep  magis   eft  tiotatii  digu^*, 
liic  *vero  acodit » "qaod  ihaec  Tatip  inulto  laiiusl^teatV 
<quam  ^mecedens ,  «quippe  quae  ad  xdfiim  l^zzl  luenft 
adftri&a.    Demonftratio  autem  iilius   ^eorematis  'eie» 
^gantiffimi  ita  breuiffime  fe  ^liabebic : 
„  Cura  fie  '«tftf-f-^:^i5^,  cric  ^zzlb^aHH 
.„et  ob  ace-i-^zzz^eldf  erit  q:rzid—uic 
„liiQC'erit  pTiz=.(,bb-'-aaa)(dd^acc) ^  qoae  'JQQ;»)»- 
,yfio  redudtiir  ad  banc : 

pqzpi^^bd-^^^aacf-u^be^ndf 
•|,Qiodfi  ergp  fiierit  xzzbc -h  ad  tx.  yzzbi-hUtm  \ 
^crit  pqz^yjf—axXt  ideoque  w*jftlr,j&^=p'jv 

Obreftiatio.    5. 

3x.  Cum  igitur  pro  quplibet  i\umerp  11  ^ms^ 
lac  ajr*+y=jy  i}umep].s  y  (lebegt  ejfe  format 
hb—q^aa ,  numeri  in  hac  fornia  contenti  '^ligentiuf 
exsfflainan  metentur ;  et  i]uoniam,  fi  inter  tMS  occumiot 
numeri  p  ct  ^,   fimul  quoque  eotum  piodndnm  pq 

D  a  'oocuto 


s«  DE   KESOLVTIONE 

occnrrit ,  praeter  numerosf  qiHidrato?  x  ,  4  r  S^  i  ^^  v 
«5  etc.  corumque  moltipla  negaiiua  —4,  —  4«,  —  9«» 
— itfety— 25«  etc.  imprimis  numeri  primi  in  hoe 
forma  contenti  funt  fpedandi  ,  quippe  ex  qnibus  deior» 
ceps  per  mdt^licationem  compofiti  nsftuntur. 
I.  Stt  «=2  et  numeri  primi  formae  ^^-s«tf  fiint: 

pofitiui:  + 1 ,  +  2  , -f  7> -f  «7,  +  25,  +  3 r, +41, +47> 
+  71 , +73, -f7j^, -f  8p, +S>7  ett- 

■eggttiuu-x.-a>-7,-i7,-a3»-3r,-4»»-4T* 
-71.  -73,  -79.-8p,-97ctc 

qfu,  praeter  -\-x  et  —  2  Qmnes  in  fbrma  +-(8«+-»| 

continentur. 

II.  Sit  azz%  et  Biuneri  primi  £brmae  bB—^4ta^i 

poficiai:    -+i,+-ia»-i-37,-+-<^i>+-7a, +- 97, 

-t-iopjCtc; 

BCg^tiul:    -»>-3,  -XI, -23,-47, -59, -7r, 

-83,-xo7,etcw 
qni  praeier  —  s  et  —  s  omnea  continentur  in  foimsi 
X2ff+-x  y  fiquidem  pro  n  tam  numeri  poficiui,  qeaax 
Bcgatiui,  capiootur. 

m.  I^tet=5  et  nimeri  ptimi  fermae  kk-Sda  to: 
pofitiai:  +x,  +5,  +1»,  +19^  +2^»  +31,  +4«  ^ 

+  5P»+<^»»+7^,+79,  +  89i  +  io»>etc 
■cgrtiui:  -I,  -5,  -IX,  -19,  -2^,  -3r,  -41 . 

— 59. -^i » -7i|  — 79 ,  -  89-,  -  lor .  ecr* 
qoi  praeter  +-5  et  —  5,  omnes  ia  fittma.  lon-ht 
<ftffirinfflftgi 


IV. 


rOKMVLARVH.  »^ 

,IV.  Sit  az=.6  tt  numeri  primi  fbraiae  bb-^SaafvuDM 

poatiui:   •+-!, -h3»H-i9,  •4-+3,  4-<f7, -*-73f 

-H97,etc. 

aegatiui :  '-  »  ,  -»3,  -  «9 ,  -  47 ,  -  53  ,  -  7r  , 

—  101  ,etc. 

qui,  praeter  —2  et  +3  ,  omnes  in  altemtra  harum 
formarum  :  24.^4- x  et  24»— 5  continemur,  fiunenda 
pro  ff  numeros  tam  negatiuos ,  quam  poiitiuos. 
V.  Sit  «=7  et  numeri  primi  fbrmae  bb^-yaa  fiint: 
pofltlui:  +x,-4-ft,  +  29.-V37,  +  53,  +  xo9  ctc. 
ncgatiui: -7, -3  ,-X9, -3»  ,-47, -^59,-»3etc: 
qui  praeter  +-a  et  —7  omnes  in  mi  haram  fontuk^ 
tam  continentur:  28ff-i*x;  28»-+>9  ;  a8ii+-a5 

Obferuatio     6". 

32.  Hinc  colligimus ,  omnes  numcios  printpi  ii 
fiinnnla  bb-aaa  contentos  fimul  in  quibusdaro  huiai» 
modi  formulis  —  4a»-+A  contineri,  dum  pro  Accr* 
ti  quidam  numeri  fiibftituuntur.  Quod  idem  ctiam  hos 
modo  ofiendi  poteft:  ponatur  ^z:2etp+rcta=2^+.jr 
ic  formnla  bb^aaa  tranfit  in  hanc  : 

4aapp+-4a^rH-rr— 4a^^— 4«^/— otr/ 

(latuatur  app-^pr—qq—qs-^in  et  habebimus: 

bb—aaa-^z^.an-^-rr-^ass 

omnes  ergo  numeri  primi  formac  bb^-aaa  qnocpiB  n 
hac  forma  ^an-^rr—ass  condnemur;  atqtie  tc  U 
jBumcri  iint  primt,  r  et  i  ita  accipi  ppostct^  Yt  na» 

P  a  nciui 


nietds  rr-^ecss'  fit  Td  iplfe  primaSj^vcl  '(altem  ia<l#« 

jnmus.     Frimo  ergo  fumtD  j=:o  ,    pio  r   focceiEae 

accipi;  pofiiinc  :numeri  impaies  ad  ftt  primi ,  :ac  fi  >rT 

fiient  maius  :guam  jf  et,iade  4.«  toties  .fiibtcaliatar,  qno- 

ties  fieri  poteft ,  wt  lefidnum  tfit  «linus   quam  ^n  ,  >et 

quot  hoc  modo  «diuecfi  numeri  ireTultan^  ii  rin  iformdb 

4aff--(rA  loco  A  (CdlloceDtur.     IDeinde  etiam  fimili 

modo  colligantur  numeri  <ex  ifbrmulis  rr'-'-a ,  «qui  qua- 

tenus  iaat  .diuecfi,rad  ill^  infuper  radiidantur.    iNon  an- 

tem  opui  <eft .,  rpro  7   alios  numeros  praeter  wmtateiii 

afltimerfrT;  fi  -efi&n  a  fdl&t  fnmneia&  par«.  numenis  -lass 

•Aitt  in^lfeiuir  4««  icoifdnececirry  <et  fi  j  «fiec  iimpsr^ 

HODiwla»  -€tsif  hakxMci  JRxtasm  ~4txN«*n ,  ^cuiiis  pais 

-^•4^1  N  Um  in   i^^xn:  jcontiRetar ,.  ficque  Tufficit  pm 

ibrmulis  ^as+A  ,    quouis  rafu   has   4afi+rr  (et 

Hi-an-iHrr—ce 'tadaeii6V«Mqao  lam:  t>maes  uumeros 

primos ,  qui  quidem  in  :fbrmali  Itb-^taaa  comprehen- 

«dumur ,  iitt  ie  «onrpfe^tar.     Nam   autem  "idciffim 

'omncs  Domeri  primi,  iin  liis  :K)rmufis  ^em-^tr  <9t 

^.an-^Tr^A  contenti,  ijmal   fiiit   nuraeri  'formae 

-^^-'a<2^4  ?  qnaeftio  «cft  altioris  indaginis ,   quae  tamea 

stHmiandr  TMetar. 

ObferuatiQ  7, 

33.  Quo  liaec  «exemplo  illuflremns,  lit  «=13^ 
ct  ex  4an+rr  et  4a)f-t-r/-a  orientur  hae  for; 
tnulae  pro  nBmcris  primis; 


cs 


CS  : 

4»»-*-fU#! 

«w«H- 

-X; 

S^n-^" 

P' 

ia»-*- 

^$i 

&x«-l- 

^9r- 

:5a«—  a 

S.a»-*- 

«i: 

:5a«?-a3 

5.2 /Hr  3 

tar- 

:5A»+i7 

52114-232 

,52»^Tt-^  5  li  =3^54^1—  JP 
1  '5^/r:T+^  S7^-5a  »  -  XT 
[  .5aitH^-i^!=::.5::^ff>^a|. 
qoae  finniulae-  reducuntor  ^d.bas  :: 

&n.±i  i,5a«.J-5  M5tatt>4^5,a  «>f>x7-^5«  ii^^^^a^V' 

.jaJi^-^a-S: 

^*  maieiii  piiiBi  in*  hii^  eoattntir funt  r 

dii*ijd:3;,  ±:n;,!i:*3»  ±^9.;  rt>f3;  ±53  r 

-h.^i;,.±:*j9;,rf-,iai  j,-f;  103,  ;', 
igiitMis  addiidebett  ±^3);  tunu  ;Tecoj  onoes'  niimerii 
qi^drati ;;  atque:  (i  i  iofiiperr  adiiciwiBCr.  prosiu^  ;«3c:<  bifva^ 
Ij^uribusque.  h0rani.nuiner(»ttm^  obtinebuntur  lioc  quidenr» 
cafu'  ooines»  nnioeri i,  (^qub  pi»«  -  yj  i^ftituti^-  producunt' 
iorniolam  *  x  ZJCXJ-h  yjczyyr  in  •  numeris-  inti^^*  refola^ 
bilem  ;:.  fem  quicunque  ■  illoninu  numerofunL  pio*  y/  ac*- 
ctpaatar,,  tuus»  prttno*  deinde*  infiaitii  nnmeri^ iotegri  ppo* 
x.-ittdeniriippflfnncvquibus<'ibrmula4  ;iJ3:^jrH^Y/  qo|-- 
dmtom  '■  reddator;     -  oilnnes'^  enim  ^  i(li:3  nuoneri  ^fimfil    'n  > 
*  fetma !  bb^  x  yatt!  contineotor ;  \  qai  '«nim :  buc  >dttBdliOi»' 
res^  redudb-  ^deotor;  (iint :  -'r^r:i.x'S*r-x3-.  iV 

H:  1 3ri:<J  5*-*»  3;  1 S'  Vr^S^I*^»  3»a*  ;,i<7=  »  $*^l  8  «4*  ; 

-»7x=id!-i3;3!' 

— «.=>3r-13:»i*i+«P=9*-«3.*-Vr^^==3***»^3i^"; 

—435 
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+tfi=:43*— 13.6* 

-■tfx=rft4'-x3.7*;+7P=i4-i3.3V'7P=i<5'-»3.5'; 

etc. 

Cum  crgo  fit  — x=x8"-i3.5*, fi  fuerit+yi^^-xstftf, 
erit  -y  =  (x8*+tf5«)'— i3(x8tf+5^)*>  iVnde 
cafus  difficiliores  refoluuntur. 

Propofita  ergo  refoluenda  hac  aeqnatione  x3Jk:Ar+43.79=tf, 
cnm  fit  Y=^44«79=""43»— 79.  habcbitur  per  com- 
pofitionem : 

I.  y  =:(x4.7tf+x3.tf3)*  — X3  (i4'2idl3'7<^)* 

cigo  AT^iap^-f^aaSetj-rz  1054^2*' 9 

II.  v  =  (  3'i^lh'3.xo)*— i3(  a.  x<y+3.   5)* 

ergo  x=  3a4-    15  ct^=:  x^oH;;   48 
Tnde  flatim  4  iolutioheft  obtinentur. 

Obferuatio    8. 

34.  Vetum  non  femper  ex  his  numeris  primis^ 
qoos  modo  inuefiigare  docuimus ,  cum  quadratis  omnes 
plane  numeri,  qui  pro  y  aflfumi  pcfitint,  reperiuntur, 
cuius  rei  cxemplnm  cd  cafis  ec=:io  ,  pro  quo  valo- 
les  ipfius  y  in  bac  forma  bb—xoaa  continentur ; 
iique  funt ,  tam  negatiue,  quam  pofitiue ,  fumti : 

»»4,*i9i»0,  I5,i<^,«4,  a5,atf,  3i,3<^,39,40, 
41,  49,  54,  «o,  ^4,  tf5,7X,  74,79,81,86,89, 
90, 9^,  100,  x04,xotf,  ixx,x2x,x24, xap,i34, 
135,  ^44,  »50,  15X,  156,  159»  J^o,  164,  166 1 
x69i  i<^5>  »8^,  xpx,  iptf,  xpp,  aox,  etc. 

intei 


TOnMV  LJRV  M.  $i 

inter  qoos  nnmofos  occnmmt  primo'  omoes  qoadrati: 

(deiiuk muneri  priroi  3i,4-i,7i,79,89,i5i,i9i,i99,«tc. 
j^i  in  liis  formuliS;  coDtinentui  40»+  i  et  40»  +  9. 
lnfi^)^t]ue  accedant  j>i!odu<9;a  ex  binis  pluribueue  horum 
Jiuineroruni,  Terrio  Tero  praeter  hos  adiunt  numeii 
ex  binis ,  numeris  primis  compofiti ,  qui  funt : 
k^ja.i;  ft.i3iar.37;a-43i  a.53 ;  a.tf7;a.«3^etc. 
«•5;  3.«i3i-3-37i  3-43i  3«53i  3.<574  etc. 
5r.«3,$a7  ,  «tc. 

At  hinumeri  primi,  quorom  femper  bioi  flint  in  & 
BQultipUcandi ,  Tunt  primo  a  et  5  ,  reliqui  vero  in  his 
ibrmulis,  tcentinenair  40»+ 3  et4o»+i3-  Dem« 
que  edam  iecunduin  regulam  generalem  -  ■adiifi  debent 
jiroduda  ex  binis  frfuribusue  aumeris,  qni  per  ,fe  ikthfsciunt. 
Ita  QBfdui  poterit  baec  aeqaatio:  iox.v-Hi3*53'  151  ~yj^ 
nam  eft  i3.53=:^^~iotftf  exiftente^^ra^  ettf^ra 
tt  igi^ziddr-JOCf^exi^nteJi^^iQf.  ct  ^  =^9.  hinc- 
<qae 

i3-53i5«=(^Hf^'^)*~*'®(*'^=h*^)' 
et  xzzad-jhbc,  et  yzzLbd-+2.  ^oac* 
Xfeiode   cnot    etiam.  ^    -r  13.53 :;;=:BB-tioAA    et 
—  i^izrDD-coCC ,   hinc  duae  aliae  ibiutiones  re- 
periuntnr.    Cum  aucem  fit  —11=3'— 10, 1*,  fi  fiierit 
y:=:.ii'' 10 a4i,  erit  -yzzilia-^kfrtoiaa-^b)*. 
Solutiones  autem  hinc  oriundae  fimt :     . 
jr=i8i;*=:   305;«=   307 j 
yrzesT^j' ^zioiT^y^:  loa^; 
duae  eoim  ioc<(r  &  coaiieiituBt,  ita  Tt  hiBC  tie$  antam 
ceperiantur.  .  •  ^     '   . 

Tom.nC.Nou.Comin.''  *  E  Ob« 


94         nn  Rl£$QtrT.lOJiB^: 

Obferuatio    9. 

35.  Hoc  crgo  cafa  amb  pro  y  tFfj^ds 'go- 
neris  numeros  pHmitiuos  rauenlnias',  pfimo  fcilicet  nu- 
meros  quadraros  omnes ,  deinde  cercos  numeros  primbs 
in  formulis  4o»-4-i  et  40«+^  cbntcntos,  tcrtto 
autem  produAa  ex  binis  cerds  numeris  primis;  qui  ftmt 
a,  5  ct  reliqoi  ex  his  fbrmulis  40/1-1-3  ct  400-1-13 
petendi »  atque  ex  hoc  demum  criplici  ordtoe  oiiines 
numeri  pro  y  idonei  fbrmantur  >  -vt  huic  aeqii^ote 
lojcjf-f- yrrj^y  &tisfieri  poffit.  Ipfi  aiiieni  numtti 
primi  in  formuiis  40  «-h  3  ct^oa^f-ij  contentt 
non  conueuiunt^  quia  non  funt  formae  bh—\oaa^ 
ied  tamen  hi  numeri  omnes  funt  formae  ^hlf^da^ 
Tti  etiam  duo  iis  iungendi  2  ct  5^  ManifHfaim  -au. 
tem  e(l,  (i  habeantur  duo  numeri  huiusnnodi  2  hb^-s  tia 
et  i.dd—  s  CG^  corum  produAum  forc  z:  (a  i</-+-  5  ac^f 
-^idibc^ad^y  ideoque  pro  y  adhibcri  pofle.  Hu- 
iusmodi  igitnr  produfta  binorum  nttmerotum  primo* 
lum  y  qui  ipft  noa  fatis&iiunt ,  occnrrere  nequeunt ,  fi 
a  fuerit  numerus  primus ,  fed  tantum  >  vti  hic  Vfu 
Ycnit ,  fi  flt  fiierit  numcrus  compofitus  ^  quod  tamen 
etiam  noa  €emper  locum  habet,  vti  vidimus  cafit 
«•— 6=;a  3,  quo  numeri  fbrmae  ^bb-^±aa  conue- 
niunt  cum  oumeris  fbrmae  bb—6aa,  "Quodfi  ergo 
in  genere  fii^rit  (L-irpqy  et  aequatio  pqxx-\-yzz.yyt 
lefoiui  dcbeat ,  numerus  y  vel  cfle  debet  numerus 
qiuidratus^  vel  primus  formae  bb—pqaay  vel  produ-^ 
^um  cx  duobus  numeris  primis  formae  pbb—qaa^ 
propterea  quod-  huiusmodt  produd^um  efl :    • 

{pbb-qaa]{pdd-qcc)z=.{^pbd±^acy-pq(;frc±jt^* 

^Nifi 


NHi  eigo  tales  oumeri  primi  iam  ipfi  pbb—^aa  ift 
loFnKi;;  bk-^pTqa^  icoDtmeantur ,  tertins-  iile  ordo  fidme* 
lorum  ez  ^^ .  numeris  primis  iCoahnmiBn  tcet^ 
Qp^madpiQdaro  deinde  Dumecl  primi  foiitarii  cqDtiii^ii- 
M  in  i^rinuli^ 

^pqn-^fr    ct  ;  A-p^n-hrr-p^ 
itfl  Dufoeri  priml.alteri  combinandi  ex  fbrmuia  |iac : 

Apqn-^prr-qss        . 
deriuan  de^bent. 

Exemplum    i, 

^S.  tnucmgeniur  omnes  vaJores  idonei  ipHus  y, 
•n  haec  aequatio  3  o  a* *  -+-  y  :=:yy  refolurionem  ad- 
mittati       ; 

Primo  quidem  pro  y  afluini  poflTint  omnes-  nomeri 
qdadcacr,  jdeindeomiies  ndmeti  pimi  in  his  fbrmis 
s ft^ipi -^nr  «t  X acii -t- n — 30  Comenti ,  qua6  reducnii* 
tur  ad  faas:  :       i 

iao»-+-i ;  rao»H-49;  xaow-Hip;  iiow-ap,  cum  -5 

irndei  oriuntur  Iii  numeri  pritni  idfra  200 

pdfitini:  -hx9,-}-i39  • 

et  DCgatiui :  "$,-^9)  -'fr,  -^101,-149,  -i^« 

Tertio  d>  tt=:x  ^  .5,-  ftmal  poflunt  prbduda  trinorum' 

IMiinoruin ,   qui  contineantur  tcI  ambo  in  vna  faiarum 

fermularum; 

I.  isoff-f-afr-'!^^^,  II.   xftO»-H3rr— lojj; 

Ul.  xaow-HSrr-^//.; 
liarum.autem.  binae-  priorM»  .eqsdem-  numeros   primos 
^axAy  qiii  fimc  +A.+  3»  et -reliqui  m  liis  fbrmulis 

£  a  conti* 


coDdaeQtur: 

i«o»-7v  laov-ia;.  iao»-f-i7;  iftO*-gf*   ' 
^fnde  oaftimtur  hi  numeri  primi  ifafta  200 
pofitiui ;  -H2;  -+•3;  +iT,  +83;  +i<i7;+iia',  4*»it 
«egitiui  t -7;  -13; -371-105; -«a7. 
^udrum  binorum  produda  pro  y  capiendi  fimt  ^ 

-14,  -2*1  -*^>  -59r-74>  -"»,  -ii^ 
Terda  aittem  fermula  cootioei;  numenm  priinum  •ff» 
cum  his  formis :.        .      ■         ■ 

120»— i;  i2on-i9;  rao«H;-29;  x20»-44^. 
Tnde  nafcuntur  hi  numeri  primi  in&a  soo  , 

pofitiuf:  5,  -^29,  -f-71»  -t-xoi^  Hr-i4P)  -t-i^f» 
neg^iui:  -i>— 15^»— '39 

Ac  ex  horum  combiaadooe  iideiir  mftuntur  nnnerr^ 
qpi  iara  e&  nqmeris  prirais^  primitiuis  onuniur. ,  Qw> 
circa  emnes  numeri»  qui  pro  y  fiibftitui  poffiuk,  erunn 
iufra  200  :; 

H- 1 ,  •+'4>  -+-9>  -+-  t<J,  -t-*5  >  -+-3^,  -4-49»  -1-^4,  +*  r» 

-fc-IOO,  -i-iai,  HriI44}.-|r-l(S^,  -fr-xp^ 

—5,  -4=-i9,  -*9»  -7*r-io*,  H-139,  ^*49i  -^»^ 
^(J,  -14,  -21,  -^fttf,.— 34,.-.3.j^,  +51,  -T74,  H-^Ty 

. -111,— iip,  *4*«S6f 
-2ai  +s4,-30,-45y+-54»  -5<^,  +70.+7<fi -»0,-84; 

-95r-+-9<^, -104, -H»oS 
-i-ii4,-ii^,-r2f,-r2^,+t36,-j-i3tf,-|.r45,-Mipa^ 

--15^, -r7o, -l-r7r,-'ir8y,-^i 95^ 
...  :'.■>'  '  ifiliqi£ 


vSEKpa  autem   nnnieri   oraiies>  pm  y  affimiti  icdtoii 
pioUema  iiB|nflMpe. 

Exemplum    a^ 

37.  HgJbJuerg  in  mmeris  integjris  aequafvanm 

Qp^  ef{  ftrrs  et  y  =  iz.  19.  ^9  »  &dotes  fif  cumi 
fi>nna  H—^aa  cbaueoiuiiCy  ct  iidguli  id  ea  condneEi 
deprehenduntur :  nam 
pco  iz  ei£  ^^14.,  tf  =  t     Tnde  etiiam  pcodu^  ex 

ip  "  ir=::&,  «=.3    bim»  in  eadem  fcffm» 

ap  -'-  ^=17,  tfzra     conanenrur' 

pro  II.  i^eft  5^=:s7ytf=  ^?  ergo  tertiiira 
c*=r47jtfizao  >        gend» 


pRX  xr;  xp^  a^  cft4  r^ 


Sa9^«  =  aa4i  '  , 

Oim  iam.  fit  i=i9*-5*4Meu^=:9  et4i=:4.pio  i^ 
^e  foniMilae  infiipec  per.  1  roUltiplicatae  duplicabuntur^ 
ifiecqne  pro  xz.  19.  29* 


k^  *3»i.4i:=  370 
^3=a57i^  4^1=1194 


iir=:   941^  «3::  10» 
^=;:aoSi.;  «=  930> 

^:=944z  ;.  «=z4aaA 


Hinc  crgo  iam  duodecim  i(>lutioiKs>  pcoblenatis  fiundli 


9S 
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II.  *=:  lo;  j'^:  8i 
111.*=:  4e;^zri29 
IV.  *=  C^ijfzzt^s 

V..  *c=  ^S;.^^:!^! 
VI.  AJzzioa ;  j^—a+i 


VIL  ac=  234.^/=  5*» 
Vlll. xiii.^iim^jKSi  9pt 
IX.  jr=  370;^^=  831 
X-  ..«^  '930 ;  jfz=20 8 1 
JCI.  x=:ii94;  /=2^7 1 
XtL   xz=4222;  Jr^944i 


*=4i4; jrp^a^;  .et  ex  fcxta  ^1882;  j^^pp^ 
ex  quinta  ^zii^d^;  ^11:3279;  ex  odaqa  *~4722'; 
jr=^io$$9  ;  ficque  iam  (edeclm  folutipoes  fumus  adepti. 

Cdnclufio.     ' 

38.  His  expofitis  nod  an^plius  coadi  fiimus , 
propofita  huiu4raodi7aequ4fi6ne  ajix-\-yz=:jy ,  pri- 
mum  quafi  diuinanido  tbum  carum.:&^a&dentem  jm- 
quitere »  fed  ,numerum  y  exaroinando  fecundum  for* 
mulas  modo  traditas  fl^tiifi  pr<)bunciare  pofliimus» 
'Vtmm  aeqnatio  rfefolutionem  admittat ,  hec  ne?  ac  ^ 
tdmittit ,  per  eadem  principia  vnamTaltem  lolutionem 
elicere  licebit ,  quod  quidem  promte  -fieiri'  poterit ,  fi 
numerus  y  fterit  refokibikslKi-f&ftores^nQn' oJmis  ma* 
gooSf  Veruffl  fi  ninnerHS  y  fit  printus  ac  ^pj^egrandis, 
iudi(iium  quidism '  (blubilitati^  aeque  efi  feciIe'^'at--Hitien* 
tio  tmus  folution»  maiorem  laborem  requih*t.  V^luti 
fi  prbpooatnr  30^:^:^-1459=^^',  quia  1459. eft  nii- 
merus  primus  fbrmae  120» -+-19,  aequatio- ef^  refi>* 
kibilis ;  Tenun  ei  0tisfieri  fumendo  ;i:r:39  et^=r2i7 
'  non 


'■    !■"  '> 


noQ  tain  facile  ioueftigatiir.  --  Inueftig^tio  tamen  fubleua- 

tu^A  fi  (lati^us  jr:=:  3oeHh7  »  ypde  :fit  3iMf=a««« 

4-i4«-+7,  etiam  citius  rcperlemus  «z=7,  etarzap  1 

Vnde  ■  prodit  j^rr  2  x V.    .  At  fi  podamus  /=  3 0  s+ 13,  ^ 

fit  xxzz%oZ9-^^6z-^4.^\    pK»ntiusiqne    inuenituc  1 

x:=:$  et/r=:47.      Verum  in  numerii»  mdto  maiori«  1 

bus  kbor  euadit  iofupefabilis ,  methodusque  certa  adbuc  \ 

defideratur   negotium    conficiendl:    deiode   etiam  quod  ,  \ 

omnes  numeri  pnmiyin  fupra  allatis^rmulis^ait+A  \ 

contenti,  fimul  fint  Buaier^  huiiis  fbimae  bb—aaa,  ad  <  | 

eas  propofitiones  pertinet,  quas  Yeras  credimus,  etiam* 

fi  demonfitare  non  valeamds.       In  quo    cum    eximia 

para  Theoriae  nufnerorum  Terfetur,   qut  huius   genecia 

problemata  dHfgentius  perlcrutari'  Yoluerit ,   nullum    eft 

dubium  »  C[uin  non  contemnendas  verltates  fit  ernturus; 

ob  eandeinque  cauCim  coQfido  haec  ipila,  quae  hic  at- 

toli  >  flii  non  efle  caritiiro :    ea  ip0i  enim  quae  adhoe 

fint  incogniia  occatitius  expofiiifie  noo  panimiuuabi^ 


DB 


40  m^io)^ 

PROGRESSIONIBVS    ARCyVM 

aRCVj-ARIVM    QyORYM    TANG$NTi$   SE- 
CVNDVM    C15RTAM     LEGEM 

PROCEDVNT.  .       ; 


{     .        'f     •  KMttOtt^ 


.i;i 


X.     • .,    ,  .    ..• ; 

Iafiditas  liulusmodi  prqgttflioaes,  ex^berr  pofle  vel.ez 
his  exeoipiis  lique^  quae  olim.propofui » (cilicet.deoo- 
'unte  7  arcufn  duos  angulos  ce^s  metientem  .uHieni,^ 
■^~k  tang  tHr  A  tang.i-+:A  tang,|rf A  tang.  V,+A  taogrjVhetc. 
quae  feries  4ircuuni  ia  uifinitum  progredioir,  tangente 
cuiusque  indefinite  exiflente  zz-^^^ ,  fimiii  modo  eft 
7=A  tang.  J+A  tang-l+A  tang.^+ A  tang  ;,+ A  tang./rf  ete. 
liac  arcuum  lerie  pariter  in  infinitum  contiouata ,  cuius 
qubque  terminus  indefinite  eft  "A  tang.  j^^:;:;.  '  Ta- 
les  autem  (eries  eo  magis  vidtntur  omni  attentione 
dignae  ,  tpoA  nulla  adhuc  conftet  metfiodus  earum 
fummam  a  priori  inueniendi ,  atque  etiam  ipfi  arcus 
omncs-  loter  fe'  fior  incommenftirabilesr  *--^iiin  ttiam 
De  expedare  qnidem  licet  methodum,  cuius  ope  in 
genere  hoiusmodi  ferierum,  quamcunque  legem  tangen- 
tes  (equantur,  fiimma  inuefiigari  queat  j  (ed  potios,  nifi 

baec 
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hnec  tex  cerdfr  cofiditi(mib«s  fit  adftrida  •  nullo  modo 
<eae  ad  fuinmam  reuocari  pofle  videntur,  quae  qnidem 
nrcu  circulari  exprlmaiur.  Quam  ob  rem  in  hoc  ne- 
gotio  alia  via  non  patet,  niTi  yt  a  pofteriori  huiusmo* 
<di  feries  inuedigemus ,  quarum  deinceps  contemplatio 
ibrtafle  viam  quaodam  diredam  pate&ciet ;  hincquo 
modum  expoaam  l&cilem  ad  qnotcunque  huiosmocK  fe- 
ries  penieaieodi  >  qni  cum,  firapliciffifiris  principiis  in- 
nixtts,  ad  tam  ardua  perducat.  omoino  roereii  Tide- 
tur,  vt  diligentius  euoluatur. 

a.  Non  (blum  autem  hoc  modo  ad  ieries  infini> 
lUs  dedudmur*  fed  pro  lubicu  progreffiones  dato  ter- 
«linonim  numero  con^ntes  conlequi  poflumns.  Fon- 
damentum  enim  totius  inueftigationis  in  eo  confiftit» 
vt  pio  lubitii  4)ttmeios  qootcunque  afliimaouiSy  qui 
fint: 

«,    (3,     Y,     ^,    I, 
tpA  vt  tangentes  angulorum  Ipedentut.  CumeDim  cna* 
oifefto  iit 

+Atang.«+Atang.^+Atang.Y+Atang^V  ^       «-Atane  i 
— Atang.p-Atang.Y-Atang.^-Atang.cS"  ^' 

biois  areubus  infaicriptis  coUigendis  ob  Atang.p-Aung.^ 
=:  A  taog.  ^^  habcbimus 

A  tang.  «t- A  tang.  e — Atang.  j-J^  H-  A  tang.  ^iy^ 
H-Atang.Jyq?^-f-Atang.|~r.=:Atang.J— i. 

Ea  ei^o  formam    mazime   generalem ,   vnde   omnes 

hniosmodi  leries  afcuum  orig^em  ducunt  >    fiue  in  in- 

Tom.IX.Noa.Coinm.  F  finituBi 
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fiDitum    exc^rraot ,    liue  .  fiaito    tenQiaonim    numero 
con(lent  : 

Atang.gJ+Atangl^f  A  tang  l0-\-A  tang.J-i^'-H . . .  .> 
".........  -I-Atang.  J^=:AtaDg,  Jj=^. 

3.  Cafui ,  quo  numerus  terminorum:  efl  fiDttus  ,. 
^ic  non  imnlorans ,  ftatim  iD^  ieries  infioitas  iaquiram. 
JPrimo  ergo  pro  a,  p,  y  etc.  feriem:  harmoDicaaL  aOiir^ 
roam  in.  genere  i         ' 

Rypotbtfit.       «_      _!_  «■  *  •«-  ,  "-  .    ^tr-         - 

w  a    >    o-f^  >   a-4-s4  *    a-f-tb^i    o-|-*6>    a-f-*Oj  ^-^*"^ 

Tude.  cum  fit  a)=o  habebimus  : 
Atang,.*.irAtang.,,^^^^^^-irAtang:|^,^6Va6t.»^r 

in.  infinitum.. 
,  'Ac  fi  fihgulis  illis^fi-adioQibu&coaimunemitribuamusnu-^ 
meratorem  Cy  eric  fimilit  niodo> 

Atang  o^Atang.;,(g^j,j^gg;  |.«A  taDgi^jqTg^np^::^!^; 

H-  A  tang.  (iip^^ijijsjqiji  -h  A  tang.  p:f7Fxi+n;p3c  4-  etc. 
n  infinitum* 

. .  Hinc  praecipue  notari  merentnc  cafus-^  qnibur  nnmeni- 
tor  homm  tangentium  fit  vnitas ,  quod  euenit,  fi  fiierit 
yel  bczzij  vel  fi  denominatoies  finguli  per  jfc  fiant 
diuifibiles. 

4..  Vtroque  cafii  capi  oportet  Telf:ii,veltfi:a; 
ac  fi  pro  priori  lumatur  *=  1 ,  -piodibit 

,A  tang.  *  =  A  tang.  ac^l^,  4-  A  tang.  rr^r^-j^T 


•4- A  tang.  j^^,+ A  tang.  ijzF 


cuiuf 
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voius  termlnus  in  gencre  eft  A  tang.  ss-^^Tx-.i+xx-x-fr, 
ynde  pro  fimplicioribus  valoribus  ipfius  a  nalcuacur  hae 
fedes  : ' 

A  taog.J = A tang,  a  H-  A  tang.  f  ^  A  tang  ^  -f-  A  taog.  i, 

-+- A  tang.  ^ -h  A  taog.  ^, -j- e«t 
A  tang.  1  i=  A  tang.  J  -t-  A  tang.  J  ^-  A  tang.  ^  +  A  tang. ,', 

-HAtang.;,-h  etd. 
A  tang.  1= Atang.} -i- Atang  i, -+■  A tang.  |,  4-Atang./, 

•+-Atahg,',-t-etd 
A  tang.  ^ = A  tang.  i,-^k  tang.  ,\  -^  A  tang.  {,+ Atang.;, 

'4-Atang.^-f-eta 
A  tang,  \^A  tangv^,  ^-  A  lang.,*,  -f-  A  tang.  ^+ Atang,^ 

H-Atang.^-t- etc, 
ttc. 

5.  Pro  ^  alios  numeros  capere  fida   lic^t,  nifi 

t]m  fint  diaifores  ipfius  aa-i-i  >  vnde  fi  ^=2 ,  ne- 

cefie  eft  fit  a  numeros  impar :  hincque    fequemes  d^ 
ftuntur  feries: 

Atang.x  :=  Atang.^-)-  Atang.i-H  Atai^.  h  4- A  lang. ,', 

«4- A  tang  5'a -h  A  ttmg.  y ,  etCj 

Atang.iizAtang. J-HAtang.t*.-t-Atang.,*,  +  A tang  i 

'+'  A  tang  yi  -f-  A  tang.  -^  etc 

Atang. }  =: A  lang.  ,*.  H-  A tang. ^  4-  A  tang  ,*b+  A  tang.  /, 

..•  4-AiaD|ietc. 

A  tang.  f  =:  A  tang.  n  4- A  tang. ;', -1- A  taog. /g + A  tang.  ;i!i 

'         .   :     etc» 

ftc. 

F  a  ^.  Sk 
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6.  Si  ftatuatuK  *==  5^  fiimi  dehet  «fc=:  5  »ik  *  ? 

A  teng>  1= A  tang,  f -h  A  tang.  ^-h  A  tang.  ,'i  +  A  tang^nr 

-h  Atang.iV,  H-  A  tiag,  ^  -*r  etc^ 

A tang. ;=: A.tang4 -h  A tang;  ,V H-  A tang  ^  +  A  tang.  i^ 

-t-  Aiang.wS-H Aiang-  ,7, -ir  etc^ 

A  tang.  J=  A.tang»  ^  -»r  A  tang>  f,  -|r  Atang.  fe  -k  A  lang.  W» 

-tr  Atang.  i^  etc. 

Atang.  i  =:  Atang. ;,  4-  Atang, ;?  -t-  Atan&  ,',+ Atangv^ 

HrAtang,,Vfetc^ 

Frimae  terminu»  genetafi^  effi  Atang.j^;3sfiTi »  ftcum.. 
dae  Atang.73j^,Tr,  fe<Joenw*  autcna  cx  prioribas.  fecfc- 
h  4educuncnr}  quas  idco  cofihac  Qmittemus.. 

7.  Si  teta,  flimt  dfebet  tfc=:i««.±d.,  ««Jfc, 
odiBicur  hae  duae  ftnes^r 
AtaDg4=Atai^.i-irAtanfr*.-+-Atangi^4Atai^.,{lfc 

-4rAtang,.5i-iretc^ 

DBnnino  genendi  exifiente  Atangiie,»»^^— ,. 
Aouig,J=:Ataiig.i.-t-Atang,^+Atang^.,Ai+Atang.^ 

-^  A  cang.  m  •+-  ctc-- 
inaiiino  genciaii  eztfient»  Atai)g....x,^««.;, 

S^.  Siinili-  modt»  pofite  ^£=  s^  et  «=  x3,«±  S». 

fiodybnnt 

A am^  £  =  A  Qing;  ^^  A  lang^  ;^  -1^  A  tang.  ,5| 

Hb- AtaDg>iJf-+-etc.. 
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tennino  geaerali  eaufientc  AteMig.,,^,^,,,^^ 
Atanglr  Alang.  ^-h  Atang./,+ Atang.  d»-*-  Atoiig.,V 

tennino  gpnerali  ezElente  Ataiig.  ,^„^^_^ 

p.  Sit  3= 17,  capiatuiqae  <r=  17«  +  4,ac  prodS- 
tant 

A  tang.|=.  Atang.  I -f- Atai^,  ^ + A  tang.  ^+A  tang.^ 

-l-Atang^etc. 

teimino  gcnerali  exi(tente  Atang.,^j^eJ^^_^ 

Atang  H=Atang.ii-t- Atang.^+Atang  Tri+Atang,^ 

-♦-Atang,^etc. 

tcjrmiiio  geoendjL  oufiente  Atang.T^s^—rr^ 

la  Sk  *=*5,  a^oqqe  4»=:«5ffH-7,  eifir 

Atang.  I  ==  A  tang,  i-H  A  tang.  ^-t- A  eang.  ,^+A  tapg^ 

-4-Ataiig,^-^ei&. 
tenniao  geneRdft  exlllentc  A  tang.  ^^«  j^7s= 
Atang.  jV=:  A  tang,  /»+ A  ta^g.,^+ Atang.  ^4-Atangi^ 

termino  genenili  csriffeitf»  Atmg  .^^^:,^- 

BK.  Hinc  iara  iit  gpneie  colBgeie  poterimns,   if 
fieiic   tf   nuflaenis   quicunque»  iitqiie   4r«-Hi=:ffitt» 

Atai^.;=Atn^.  jJ;,+Ataiig.nHM«fc;^        ;?«=i4-4:*. 


'4S      J>n  fROGktlSSlONinP^S 

termino  generali  «xifiente  Atang.gsE+r«3=fe^5^ 

feu  hoc  modb:  Atang,^^.)^^,)^^- 

Si  eigo   furoniam   huius  feriel   linfiaitac  per  /A  tang. 

nxx^,s=^ilMHhm  indicemus^  (confequemur  ihoc  Theo* 
rema: 

'  /A  tang..5SE:;:j5j:^E:2rpr  =  Atang.:5,cxiftente  m+izsww. 

.12.  Wideamus  «rgo ,  <quibus  caBbus  -(enes ,   cuias 

terminus  /generalis    cft   A  tang.^  xx^n  «-kn  *    ftimmari 

queat  ^  et  comparatione    indituta  depreheodemus ,  hpc 

•fieri  pofle,i  ^otiesiuerit  MMH-^izLL-l-^LN; 

ideo(^e 

Tei  Lr,iiN+V:(MM-HNN+4)»^el  Mcy(LL+4LN-4) 

trel  N=3^^. 
Atque  fi  hacc  relatio   inter  "coefficientcs  L  ,    M  ,  N 
locum  habuciit,  erit  /Atang,a:s5jpJi=Hij=Atang,-|2j3j 
fiue  erit 

Atang.i;^  —Atang.  TrirHPM  +  A  tang.  ,,,4.,^^^ 
H-Atang.  ,t^;n^^  H-Atang.  .Tr^rrMqFN  -H  ctc. 

Hjpotheja  *^    ^*"  ^*^*^  ®*  progrcflione  harmonica  leqoan. 

//.      tQ'»  pro  a,  (3,  V,  5^  etc.  fumamus.hanc  feriem : 

g-.  CH-i.   c-H«<<,   c+id    <!-+-»<l.  . 

«  »  o-+-fc»  0.4.1»»  a.4-s>»a-»-46   »   "'•• 

TOde  cum  fit  a— j-  ct  «=1,  hanc  adipifccmin  (imw 
mationem ; 

Atans.,5=f:j^Atang.^S::,!^^+AtMg.{;^^ 

*  ;    '•  cuios 


OBiis  teimuiiterg?neralis.<>ft::  A  tong.t^q^ 

14.  Vttom  numerator  huius  tangentis  vnitati 
fitacqualis,  vctcflc  debet  ^r- «</=;.  i,  vel:  deno- 
minator  per  numeratorem  ^«—«^/  diuifibitis-,.  quod  po- 
fleriHS  euenit  fiimendo :. 

dum  fit  st—ru-^L  i. 
tum  enim  fiec:- 

A taag. r f-i- 1 11.^/«  tai^; rr-f^-Hrr-4-«Xix— ,)+(tt^imij((x-i)!' 

Veram  baet  formula:  cum  pcaecedente^  ita  conueoit ,  vt: 
binc.  nuUae.  nouae.^  feriei>  eliciantuf;,. 

x5i;  Fxadiones'  autem'  contihuae'  admodum^  ido*    h  w/feA» 
■eo»>  praiebeot   valores  pro  ntimeris  «,-  p„  y,.  t^  etc;-       //it- 
^mendo&    Si;  eniiai  fuerit ;: 

■  •■'■'  r4rx-- 

/4-«;: 

^-+-etc- 
binc  iequens  feries*  fradioaura'  con(lituitur,proot,^,y,d'^ 
ttc.  capiendarum :. 

tt  (3      y  ^  i- 

•  ;   »>       6      i         ic-i-i      >;  6ctfH-4-*-»  >  *'''• 

-••     '       k  ..qu** 
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ifimm  Tldosi  ipfi  Talori  ipGas  e  eft  aeqtnlii. 

i5.  Quodfi  liic  eam  notandi  fiMnifm ,  qaam  in 
Algorithmi  fiqgularis  Q^ecimiae  tntdidi.i  intfodttcamiis  , 
hae  firadiones  tta  expri^o&it' 

a      ^        y        $  e  2^ 

vti  notari  oportet,  efle 

(i^,  *)  =:  tf  (A) -H I  =  *  (tf ) -f- 1  - 

<tf.*,0=:«(MH-(0=<?(*,*)-f-(«) 
(tf,*,r,0=«(*,^,//)H-(<r,^=:</(tf,^,f)4-(tf,^) 

(tf,V,^)^)=«(^,<^,^,^)-t-(^,^i?)=^(*,^r,</)-h(d,*,tf) 

etc. 

x^.  Com  is^tiir  fit  a=:^,  et  urrs,  erit 
Ataog.*  -  Ataog.|4-  A  tang.  ^^  -t-  A  tang.  i|^^~~ 

H-  A  tang.  ri^  -f-  etc. 
▼bi  eft  p  =  <r ;   et  ^^;^  =r  (a.)~ft) -»•(») »  »«  ▼««> 

Y— *    __        •4-1 

7*-*-  I  —  <«* 6) ( a,  ft, c) ^ (6)(6,c) 

*  — «  _.  t 

»«-*-»  —  («^6,e)(o,  6,  £,  d)  H-  ( 6,"«)  (6,  c,  d) 

«  — g — t     ,.„__« 

•?•<-»  —  («,ft,C«(c,«>,c,*,«;^(6,c,*)l*,«,rf,*) 

etc. 
tta  Tt  omoes  numeratores  iam  fint,  Tel  +  x,  Tel  -xj 

xS.    Quodfi    breuitatis   gratia   loco   illini   feriei 
fidbamos 

a    k      e      d      e      f     g 

•f    !t    I»    ti    1)     1)    h  etc 

Tt 


JRCrFM   CXRCVtJRIVM.     4> 
rt€ti. 

CzzcB-^a  ^=^S5H-i 

D=:rfCH-B  S)=<^€-+-95 

E=:tfD-t-C  €=^S)-4-C 

F=/E-*-D  ^=/€-hS) 

etc.  *     etc. 
erit 

Atang.*rAtang.»-Atang.j;5js:5:r)4-Atang.i+Jtaa+.M8B+a!!W 

—  Atang.a_t-i<aaH-.i  j^C^BBHltB^S-l-dtCCH-tt^i)      - 

+  A  tang.  a^H<f~h  >}H-v<B&4^t5«H-(iC(i(^^H^DI>^0|»> 

eic. 

* 

xp.  Confideremus  ftadionem   continuam   defini* 
tam  faanc : 

X-4-I  •  cnius  Talor  cft  =V« 

ft-4-x 

a.  etc. 
fnde  fta«aiones,  quarum  Tltima  eft  =Va",  ftnt 
xxaaaa       a       a 

»;'V',    ^i    ?;    «i   «i    ^«i    ^^- 

Cum  iam  fit  «=<«,  et  <a=Va,.erit 
A  tang.  7-, = Atang.  i  -  A  tang. )  4-  A  tang»  ,*,  -  A  tang.  ^ 

4-Atang.  ;;575*-eic. 
Tom.IX.Noo.Comm.  '  G  coi» 
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cuius  Ceriei  lex  iiQn  fatis  eil  perfpicaa ,  pcopterea  qned 
in  frsdione  contioua  ordo  indicum  eft  'iDCerruptus ,  qui 
ii  dbrerufltur.,  >t  (it 

2-h£^  =14-^2  'vnde.oriuotar  liae:£aadoQes 

ftH»-etc. 

Sa222ftS  2 

;>     T»     s»      ?»     ">     55»     f,f     m  «c. 
A  tang.  7q|:y;= A  tang.J-  A  tang.iH-A  tang.  ^,-  A  tang.^ 

-HAtang.j^-ctc» 
•^  eft  .70  =  6,  X  a ^a,;  -40«  =€.70-12.;  »478 rrtf. 

4qS  -  70  ctc» 
«  Atang.  i-:py-"=:'. 
20.  Hoc  modo  quaecunqne  alia  fiafiiio  continaa 
tradari  poteft;  Teluti  cum  Ht 

a-f-i 

ft  eic;- 
hioc  oiiontar  feqneotes  ex  hdicibus  fra&iones:  ' 
'    *z      a      a     a      X      a       x      a 
J,     V»    S»     ,*..  J,     H.    f?,    a,    li  etc 
Ybi  pb  a=ca,  et  «=^3,  crit 

A  taqg.  ^  =  A  taig.  x-A  tang,i 4- A  tang. ^- A  taog.^ 

4- A  tang.jj,  -A  »0^.^-*-  ctc 

fio 


ARCVVk  CIRCVIARIVM.      5» 
fio  antem  taotniii  fia<5HaDes  alterniB  runnotqt 

ot        1»        7}        Tf»        ?»l        «BS        **''• 

obtinebinaub : 

Atang.;^-Atang.i+ A  tang.  A+A  tang,,J,rt-Atang.,^,+ ctc. 
cuius  denominatoies  omnes  iiint  duplicata  quadxata  \  fci« 
licet 

A  tang.  ^  =  A  tang;  ^fii  H-  A  tang.  ^f?  -+-  A  tang.—^» 
-1-  A  tang.  ^:^,  -H  A  tang.  ^  •+•  etc. 

Snmdsaotem  alteris  altepiisi  piodit  ob  Atang.^  ==* 

et  A  tang.  i  =: ',  *,  c=  A  ttng.  J  +-  A  tang.  ^,  H- A  tang.  aSi 

-HAtang.,jV,,-t-etc. 

qui  denominatores  funt  quadrata,  qnoram  radices  hanc 

progrelTionem  conftituunt : 

»2345  * 

2,   8»  30,  ixa,  418. (.-«w,y»-(,-.y^« 

jLi^  CamL  auifim.  frat^nnfts.  cootiouae   ad  Juiau 
modi  feries  arcuum  deduxeriot ,    vicifljm   fumma    talis 
feriei  ope  fradionis  <»atiouae  exhiberi    poterie ,    quod 
comroodidime  lequenti  modo- praeftabitor. 
Sit  A  tang.4=:A  tang.^-A  tang.|+A  tang.|r  A  tang^ 

-4-Atang.*-Atai)g./ etc. 
ac  ponatnr 

A  tang.^A4«»g.5-AtsBgi  |  ertt  «^SSr  =^«^-f  !Si 
Atang.S~A  tang.  J-A  tang-t  erit  B=:^g!:ji'=:*+?^ 
Atang.fc=:Atang.,'-Atang.{,eritC='^— tf+Si^ 

Atang.i=Ataog.3-Atang.i  critD='g^'=</+S$i 
etc  etc. 

G  A  hioc 


S  %         DE  PROGR,  AKCWM  CIRCrt, 

hinc   ergo    colUgendo   habebitot   per    fra£kionem  con- 
tinuam : 


-~^-i-e-+'fC'+'i 


— f-4-</-l-</(/H-i 


"d-i-fi-i-ee-^x 


^rnde  talor  ipfias  z  definitor^ 


SPEa 


S  P  E  G  I  M  E  N 

ALGORITHMI    SINGVLAKIS. 

Audore 
U    B  F  t  E  R  0, 

CODfidcntio  fraAionuin  cootinuaiuni »  qoaruoi  vftak 
Tl)errimum  per  tomm  Analyfia-  iam  aiiqootie» 
ottendi ,  deduxit  me  ad  quantitate^  certo  quodam 
modo  ex  indicibus  fbrmatas,  quanim  natuca  :ica.  eft 
comparata  >  \t  fingularem  algpritbmum  T^uixac.  Cuflt 
igituc  fiimma  Analyfeos  iouenta  maximam  ipartem  at* 
goritbroo  ad  cercas .  quasdam  qiMntitttcs  aocoromoditd 
innitantur,  noo  immerito  (uipicaci  licet^  et.hunc  aU 
gorithmom  fiogolarem  noo  exigpi  Tfi»  ia  Analjrfi  cfle 
fiKanuB ,  fi  quideffi!  diiygieiitius  excolatur:  etiamfi.et 
tantum  non  tribuendum  cenfeam ,  vt  cum.rcc^cis  aW 
gorithmis  comparari  mercatur.    ,     \  ,  ,     , 

2.  Sequentl  autem  modo  ad  eas  quantitates,  de 
qoibus  hic  agere  conftttui ,  fum  dedu^us  : '  fi  habeatui^ 
fii^o  conciDUa  ^r+i  cuius  valor  fic    in-^ 

■'         ■'    .   '     ^"^i.'.'    .     .    '•      -:  •••      -.'! 

d  ■  .: 

ved^ndus )  ex  ndtneris  a,  h^  Cy  i^  tmqiisBi  .mdidbtf» 
affumtis,,  fequenti.roodo  fra^ioofSs  formimtiir : .  •    . 
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Fkimnin  fifficet  locum  obdnet  femper  (ra^o  *y  recon- 
dum  ti  cuius  numerator  eft  primus  indicum  a  >  deno* 
minator  vero  vnitas.  Sequentis  cuiusque  ftidiioniM 
tam  numeratnr,  qnam  denominator,  inueditur,  fi  prae- 
cedentium  Tltimus  per  indicem  (a^i  fenptom  muki- 
plicetur,  et  ad  produ&um  penultimus' addatur. 

3.  Conftat  autem  haram  fradionum  poftremam 
ipfi  fiaiftioni  coptinuae  piopofitae  efife  aequalem,  prao^ 
cedentes  autem  tam  prope  ad  hunc  ipfiim  valorem'  ac- 
cedere,  Tt  nulla  frldia  numetis  non  maioribus  con- 
tenta<  exhiberi  queat ,  quae  ad  iUum  propius  accedar. 
Atqne  ex  boc  ibnte  pioblema'  illud  a  Wallifio  dim 
traAatum  fiicile  rcfoluitur ,  quo  propofita  quacunque 
ftadione  «  ingentibus  nnmeris  conftante ,  aliae  qua^ 
ntQtiir  fia<ftiones^  minoribtis  numeris  confiantes,  qnae 
ttm  parum  «  propofita  difcrepenc ,  tt  minu»  difcre^ 
pantes  eshiberi  plaoe  nequeaac ,  sifi  maiofei  inimefoa 
«dhibeie  velimns. 

4.  Hoc  autem  aliisqne  vfibtB,  qnos  fi:aAiones 
continuae  fiippeditant ,  praetemiifiis ,  hic  inprimis  ob^, 
lemo,  in.  ieiie  illa  fra^ionum  ex  indicibus.  fbcmacaniB% 
lam  numeratores,  quam  denominaeores,  eandem,  pro- 
grefljonis  legpm  fequi ,  et  ieorfim  efibrmari  pofle,  lo 
Tttaque  enim  ferie,  fiue  numeratorum,  fiue  denominato- 
mm,  quilibet  terminus' per  indicem  (upra  icriptum  mul* 
liplicatns,  ei  temiin6>  aAte^BdeBte  «att,  praebe^  «crmV* 
nnm  lequememv  VWmns  aiidmi  aameni»  iupetttiri^ 
ftriei  componitur  ex  omnibusquatnorindkibus^^«,^,f,i', 
fcMhkttp,  'tiaxvl^   €3t  tslb^  f».  ^  f,  «mefeuui^imus 

'•  taBtim 


ALGORITHMI  SinOVlJRlS,       S9: 

caacum  rfix;  d<iot»us  4,  -tt  ^  -InferiQces  tmim  mRneri 
primum'  indicem  a  plane  noa  inuoluunt.,  fai  ez  feU« 
<]uis  b,  c,  d  aequali  lege  formantur. 

5.  QfKHvaiii  igitur  ratio  formajtioQis  ex  ia*. 
diidbgi:,  (am  pro  nasieratonbus ,  quam  pro  den$mi« 
natoribus  •  eft  eadem  ,  ac  datis  indicibus  nuinenis  inde 
Ibrmatus  innotefcit ,  hos  ipibs  numeros,  quatequs  e)c  ia- 
dicibus  fupt-^jfma^i ,  hic  fum  cohtemplaturus ,  ^orum- 
que  aMithmum  tbditurus.  PropoGtis  autem  jndicibas 
quibusconque  et  qubtcunque  «,  b^  f,  d^.  numerum  cx 
iis  iormatum  hoc  ii)bdo  («,  b^  e,  i)  denotabo,  «ritqofr. 
crgo  euolutione  inftituta: 

{a^bfCii^zziabcd^Jhcd-^ad-^ah-^t 
£fDtlique  roodo  pKOfdeooixunatoribas   iadiceai    prianoi 
a  omittciido 

{b,  cd^z^bcd^d-^-b. 

^»  Haec  eigo  teneatnr  defioitio  fignornm  (  ),  io- . 
ter  quae  Jofyces  ordioe  a  finifira  ad  dextram  lcribete< 
conftitoi ;  atque  indices  hocmoilo  c^uftiHs  inclufi  in- 
poflerum  denotabunt  numcrum./ex.ifiis  incj^ibas  for-^' 
inatum»  Ita  a  fimpliciffioiis  cafibos  iochbaikdo»  babe» 
bimas: 

la)  =;* 

Ca,i)       =j<f^4-i 

(4,^,0     :=abc-^c-+-a 

(a,b,f,d)  zrabcd-^-ed+ad-jrab-^t  '■". 

(^fAf^^^abcde^i-cde-iradf-i-abe^abf-^rtrh^r^ 

ctc 


5«  spictMEn 

ex  qni  progreflioQe  patet  ^,.' TDitatem  tenere  locnm  fai« 
ius  Ogni  (  }  fi  fcilicet  noUas  adfit  index. 

7.  Quemidmodum  hac  expreflionc»  crelcento 
iadicum  numero  vkerius  fint  continuandae  ex  formatio* 
oi»  lege>  qua  quilibet  ex  duobus*  antecedeatibus  oompo- 
aitur  ,  fpoate  liquet.     £(l  (cilicet : 

;     X^i  *,:^v^>  0  —e[aj  b,  €,  d)  -+-  (tf,  b,  c) 
In  generc  ergo  iiabebitur :  • 

(tf,  b^  c, . .  ./>,  ^,  r)z=,r{fl^  b,c,.,.py  q)  -4-.(<r,  *,  tf . ..  !p) 
^Hie  connexio,  tanqnam  corollarium  definitionis  nume- 
forum  ,  quos  bic  contemplamur  ,   fpedari  debet. 

8.  In  euolutione  horum  Yaloram  ,  tti  ante  $.  6 
fiiat  exliibiti »  difficulter  ratio  compofitionis  ceroitur. 
I^flunt  aufieni  ii  quoque  hoc  modo  re|»adiBntan : 

{O)     ■  'Z2a{i) 

(a,b):  =^^Ci-i-„-^) 

ia,b,c)  '  z:abcii-hro-^Fi) 

{a,b,c,d)  ^abcdii-^JTb-^Ti-^h-^-^ii 

(tf,*,r,</,*)=<i^tf</if(i+~j+n+nW*+ib+55+<br> 

In  his  autem  denominatoribus  occurrunt  primo  fidOi 
ex  binis  indicibus  cobtigiifi,  fum.  verp  produ&a  ex  bi- 
ifis  iUwum  ^<^oium,  qui  nuHiim  indtcem  communem 
inuolauot,    tum  fequenoir  produda  ex  terniSf   quater- 

oit 
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nis  etc.  combinatioBibus  ,  quae  nuUum  impUcant  Indi- 
cem  communem ;  ^nde  latio  compofitionis  iam  fit 
perlpicua. 

p.  Ex  hac  enolutione  iam  manifeftum  ell ,  fi 
indices  ordine  retrogrado  dilponantur ,  eosdem  plane 
prodire  numeros  inde  formatos..  Erir  icilicec 

(a^h)  =(&,a) 

(a,  b,  e)  =:  [c,  b,  a) 

(«,  by  c,  i)      =  (</,  c,  b,  a) 

(«.  b^  ff,  </,  0  =  (^  iy  Cy  bi  «). 
Dummodo  ergo  ordo  indicum  demr ,  fiue  fit  dire^ , 
iiue  rettogradus,  peiinde  eft;  vtioque  enim  modo  idem 
smmerus  inde  formatns  obtinetur. 

20.  Hinc  ergo  lequitur ,  fixe  formulas  $.  7  hoc 
modo  iouertendo : 

(«,*)  =tf(*)-i-x 

ia,b,e)         =tf(^,<r)-H(0 
{a,  btc,d)      :=za  (b,  e,d)  -t-  (^,  <0 
(a,  b,  c,  d,e)'=:a  {b,  c,  i,  e)  -h  ifiy  d,  e) 
atque  in  genere  erit  pro  quotcunque  indicibus : 
(«, *, Ci di  etc.)  z=. a {bj Cj  d^  etc)  •+•  (^,  </, etc.) 

XX.  Si  ergo  ponamr: 
(a^  by  c,  d,  e,  etc.)  —  A 
(b,  Cf  </,  e,  etc.)  1=  B 
(c,  d,  Cy  etc.)  =  C  ' 

(V,  e,  etc.)  n:  D 
(^,  etc.)  r^  E 

Tom.IX.Non.Comm.  H  habe- 
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liabebima»  has  acquaticates } 

A=tfB-f.C  ftu  i=«-f-| 
Br=*C-+-D  fcu  |=^-Hf 

etc.  ■  etc 

12.  Cnm  igitur  fit 

C_     I         D_     i       E 1 

B-A-t-§i  C-c-i-f  D-</-h|   ^ 
erit  his  Toloribus  fiibftitueodis  : 

ff =»+1=04-1   jm+i =ur+i 

H^       B+t       b+t 

Vnde  fi  ^  (it  indicum  irltimus,,  ita  Tt  fit  £=:e  et 
F=:  1  )  erit 

A  —  ia,b,e,d,e) 

ficque  patet,  quemadmodum  per  buiusroodi  numeros  vt^ 
lores  firadionum  continuarum  commode  exprimi  queant. 

13.  Si  ergo  indicum    numerus   fiierit    infinitus, 
«tlam  fi-adio  continua  in  infinitum    excurret ,    eiusque 

▼alor  erit  :^  V/c?/,e'«^?'  Vicifiim  autem  fira^aionum 
continuarum  proprietates  cognitae  nobi&infigpes.afiedio- 
nes  huiusmodi  numeromm  ex  indicibus  formatonim  ma- 

nifefia.* 
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nifeftabunt ,  quas  diligenthis  euoluere  operae  eric  preti* 
um.  Sic  igitur  fra^io  concinua  »  fiue  io  infinituin  cx- 
curren^ ,  fiue  fecus  propc^ca  : 

«+jr cuius  \aloc  iodicetQr  UttecaY 

♦/-4-1 

J  etc. 

ct  romeodis  omnibus  indicibus  a  ^b ,  r>  d,  e  ^  f  ttc» 
crit,  Tti  demonftrauimus : 

14.  Si  quispiam  horum  iodicom  fiat  infiniti 
magous .  is  in  hac  eXf reffiooe  cum  omoibus  (equefitiA 
bus  poteric  omitti ,  et  yalor  fi^^oois  contiouae  taotmdi 
per  iodices ,  qui  iofioitum  praeceduot ,  exprimetur* 

Ita  fi  fit  bzzco  crit  V^^-^ 
fi  fit  ^=03  erit  V=:^fif 
fi  fit  i/rrw  erit  Vr::'-f^ 
fi  fit  tf=:co  erit  V=:^-^^^\ 

Vti  etgo  his  cafibus  fiadtio  cootinua  abrumpitur ,  ioi 
etiam  valor  V  alios  indices  non  implicat ,  niO  qui  in- 
^cem  iofioitum  anteceduot. 

15.  Sio  autem  oullas  lodicum  io  infinitum  ex« 
Cidcit,  lii  rpfi  Talores  contindo  propius  ad  Verum    va> 

H  2  lorem 


^o        '  '      S^P  E  C  1  M  E  K 

lorem  V  accedant.     Scilicet  fi  fuerit  V=  'b,c'd,e'w!)^ 
fiadi<^hes  in  feqaettti  ferie  expofitae  : 

(«)  .    (Jb  i)       (a>»rO  .    la,h,c,dx  .    la^,J^  ,, 

^    »      (^    »     (*>c)     »      (6»c,dr    »       {b,c,d,e)     »    *='»-• 

Vontinuo  proprius  ad  valorein  V  accedunt,  eartimquc 
Tltima  demum  eius  yalorem  verum  exhibebit ;  fiqui. 
dem  indices  a  ^  b  ^  c  ^  d  etc.  fiierint  numeri  vnitate 
maiores.  Prima  quidem  %  hotabiliter  ab  V  difcrepare 
potcrit ,  iecunda  autem  propius  accedet  y  tertia  adhuc 
propius,  et  ita  porro,  donec  tandem  vltima  venim  Ta- 
lorem  V  fit  praebitura. 

\i6.  Necefie  ergd  eft,  vt  differentiae  iotcr  binai 
huiusmodi  fi^adtiones  contiguas  continuo  fiant  minwes ; 
quod  quo  clarius  perfpiciatur  ,  has  difl^eotiafl  inueftigja- 
mus ,  quae  erunt: 

Ifi)  ■  Ca,6)--^('»)Ct)— 1(«,&)  ,  , 

eg.ft) __  (a,6.c) .-_ (a,&)(&,c)~(fe)(a,6,e> 

(6)          Ci.,c)  — .  (i>)(6,c) 

fa>fr,c>       (a,6,e,dj (o,  6, e)(f>,c,  (£)—(>, e)(o,ft,e,  i)       • 

(*>c)   .■"(6»c,<i)    —  (6,c)(6,c,d) 

("^^c.d)       ra,&.c,d.f)  ( o.  6.  c.  d )  ( 6,  e,  i,  e )  —  (ft.  r.  d)  (a,  &,  c,  l,*t 

{fi^,d)  (6,c,d,e)     —  _    (6,c,d),(6,c,d,e) 

17.  De  harum  difierentiarum  denominatoribus , 
qoi  ex  binis  fadoribus  funt  conflati  ^  primum  ob* 
feruo  ,  hos  ^Aores  inter  fe  efle  numeros  (Mrimos  , 
quod  quidem  ex  antecedentibus  eft  fiitis  manifefium. 
Cum  cnim  pro  deriominatore  Kh^  e^  d){h^  t^  d^e) 
fit    {h,  €,d,e)-=:e{h,c,d)^ih\c)   erit    <-^'if' 

--^~*"{6T^>  ^^6  fe^orcs  (^,f,</)  et  ^h^c^d^e) 
communem  diuifbrem  non  habebunt,  nifi  qui  fimut  fit 
communis  dioifbr  numerorum  (^, f)  et  (.^,^,^);  Te< 

rum  ob  can4em  ratiooem  homm  numerorum.  cominu* 

.■  '-  '  •  >  , 

nii 
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B»' diuifor  non  datur,  nifi  qui  fimul  fit  communis  di- 
Tifor  horum  (^)  et  (^j  ^) ,  ac  denique  hoi^im  i  et^; 
qui  cum  nullum  habeant  communera  diuiibrem ,  neque 
illi  habebunt ,  etuntque  propterea  numeri  primi.  Hinc 
Tero  etiam  intelligitur  ,  numeros  {a^bj  c^d  ^  etc. )  et 
(^,^,//,  etc. )  efie  inter  fe  primos. 

x8.  Difierentiae  ergo  illae  minores  eflenequeuut, 
quam  fi  numeratores  in  vnitatem,  fiue  affirmatiuam,  fiue 
negatiuam ,  abeant ,  id  quod  re  irera  euenire  exempla  de- 
darant.  Conueniet  ergo,  idem  ex  natura  iftorum  nume- 
lorum  per  indices  fbrmatomm  demonfirari.  Pro  primo 
quidem  numeratore  cum  fit  {a ^  b)z=:b{a) •+•  i  per 
^.  7.  crit: 

(tf)(^)-i  (*,*)=:<»*- ^(tf)-i=:~i. 

Tum    vero    pro    fecnndo,   ob  ( A,  ^  )r=:r(^)-+-x  et 
(«,*, f)=:^(<i,^)-4-(«)  erit 
{aMb,c)''{bt<iM-=^^'t.b)cib)-{-{a,b)--{b)e{ayby{b){a) 
quae  propter  terminos  (<?,^)^(^)— (^)^(<?,^)  fetoilen- 
tes  abit  in 

{a,b)—{b){a)zr.'^i,  ita  vt  fit  fecundus   numerator 
{a,b)ib,c)-{b){aMz;^'{'i. 

xp.  Quemadmodum  hic  numerator  ftcnndus    ad 
primum    negatiue    fumtum    etl    redudlus  ,    ita    tertius 
oftendi  potefi  (ecundo  negatiue  fiimto  efle  aequalk. 
Nam  quia  {b^c,d)^d{bie)-\-{b)  ct 

(4,*, e,  d)  —  d{ay b, <-)4-(<», b)  erit 
{a,b,e){b,c,d)-{b,e)  {a,b,c,d)  =ziaMdib,e)-\-{a,b,  e)(b) 

-  {b,e}d{a,b,e)Tr{bye)  {a,b) 
H  3  Hacc 
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Haec  crgo  exprefljo  tntnfit  in  -(a,b){6^}H6){aJb,cyz^t^ 
quia  eft  denofniiiator  (ecundus  negatiue  fumtus.  Eodem 
autem  modo  numenitor  quartus  aequabitur  tertio  acffL- 
tiue  fumto ,  et  in  genere  quilibec  fequeos  praecedenti 
negatiue  fumto. 

20.  Hinc  eigo  confequimur  fiquentes  leduAiones 
non  parum  notatu  dignas : 

{a){6)  -.!(«,  *)=-! 

(a,b){b,c)  -(*)(«, ^,o=-f-» 

U,*,  c){b,c,d)        -{b»c){a^b,Cyd)-=i-T 
{a,b,  c,d{b^  c,  d,  e)~{b,  Cy  d){a» b,c,  </,  0=+x 
et  in  genere 

{a,byCtd m){byCyd, »,«)-(*,  c^  d m) 

ia,bfC»d «,»)=+ 1 

Tbi  +  X  valet ,  fi  in  primis  vinculis  numenis  indicuin 
fuerit  par,  contm  yero  —  i. 

21.  Ip&e  cigo  dtfferentiae  (iipratzpofitae  etunt : 

(«)     (ojlM— .— * 
«  "■    16)    —«7') 
(a>6)       (o^JjC) ^.t 

lo,b,c)     (tt, b,e,d) — i  ' 

ib,e)  ~    (b,e,dr — lb,e)[b,e,d) 
la,b,efd)      (a,6,c,d,e) _m^ i^ 

{b,c,d')  "    {b,e,d,t)   — -t-l6,e,4)(6,c,«J,?) 
{tt,b,eyd,e)     {a,.b,c,d,e,f) i ^ 

{b,c,d,e)    ".  (6,c,d,e,/)~" —     {b,e,i,e){b,c,d,e,/) 


Tnde,cum  hae  difierentiae  minores  efle  nequeant«  ipfae 
fiadiones  tam  prope  ad  ie  tnuicem  accedunt,  qnam' 
fieri  poteft. 


2ft, 
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aa.  Cum  fit  ex  $.  7.  (i,c)^i=:c(b);  {b,c,d) 
eric  b}Qis  illarum  difierentiaium  addendis 

«       UTc)    — "~  «{6,c) 

(*)       (6,c,d)--^(TO^75 

i<iisc)      (a,ft,  c,tt,<. « 

%^ii)      la.h.cd,ej)       [/'  / 

(*.c,d)  -  (Frr;3,e^)    — -t-t6,c,d)(6,c,a,e,/)- 

etc^ 

eritque  hicj?=«,  et  ^^if  ^«-H?  ;   vnde  refiquae  for- 
mulae  conciiinc  poterant  exhiberi. 

»3.  Ex  formulis  eigo  §.  ai.  habebimos  fcquen- 
tes  fi^dionum  continuarum  yaloies  * 

,jc)    —•«-+-. (Aj- ^T^^ 

(*,  C,d)   — «-t-,(  JJ  -  ^jj-jj-^j-t-  ^-j____ 

etc. 

Tnde  iB  g^nere  erit ,  fi  etiam  indices  in  infinitum  ex- 
currant, 

(6,c..,,,«c4  ~*-^r(r)-(TO77,-i-(S-3rkc7^ 

(i>>c,dxb,c,dt)  -f-  etc. 
*4.  Ex  formuUs  autem  $.  ta.  obtinebimus: 

l«>o»c) c 

/^  —  *  -H  rfST^) 

t«i*iCif[j*j e  e  ' 

f*,c,d,ej  —  tf  H-  rf57^;  H-  (fr,c)(&,c,4,71 

Tnde 
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Tnde  generatiter: 

Tum  vero  ctiam  : 

tf;^— ^*  +^*    (*)(6,c7?) 

(q,  ft»  c,  d,  f ,/)  _,     j^  d / 

1?7^,  f,/)  —  «  -r-  i>  —  {i>){b,c,d)  —  j^7Zr«ri>c,  a, »,» 
ideoqae  generatiter^ 

(a,b.,c,  d,e,elc.) d  ___^ 

-(6,c,«i,fffc.        —  *  -t-  6  —  (6  )(6,c,«I)*-'  (6|^d)(>,c,4«J7) 

*~  \b,e,i,e,f)[b,c,d,t,S,g,b)  "  etC. 

25.  Sed  minTis  hi«,  quaie  ad  (eries  ipedaoc, 
quoniam  ea  iam  futius  fum  periecutas,  perpendamus 
ea,quae  ad  (ingularem  iiaram  quantitatum  algoritlimum 
pertinent.  £t  formulas  quide^  iis  Omiles>  quae  in 
$.  20.  funt  inuentae,  fuppeditabit  nobis  §.  22.  exquo 
patet  efle : 

(^,  b)  {b,  c,  4)  -{b^^a,  b,  c,  ii)=^d 

(4,  b,  c)  (*,  c,  d,  e)         -{*,  c)  («, by  c,  </,  e)  =:-^ 
{a,  byC,d)  {b, c, d,  eJy-{b,c,d){a,b,c,d,eJ)^'\'X 
ideoque  generaliter ; 

{ayb l){b I,min)-(b...  .l){a,b /,w,»)rr  +  » 

\bi  fignam  -4-  valet,  fi  in    primo    vinculo   numenM 
indicum  fit  par ;  contra  fignum  —. 

£<?.  Per  fimiies  autem  jsdudiones  intelligitur  fore , 
{a){b,c,d)  •-.x{a,b,c,d)z='-Cc,d) 

{a,b){b,c,d,e)     '-{b){a,b^,d,e^^'\'{d,e) 

{aM{b,c,d,e,f)-{b,c)Ca,b,c,d,e,f)=Z'-{eJ) 

ct 
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et  |;eneraliter : 

(tf>.  ...ik)(^. .•.&,/,«»,«)  -  (A  . . .  k){a,  A  . . .  fc,  /, «, «) 

-«bi  fignonim,  tcI  fiiperiiJS,  vel  inferias,  valet,  prout  in 
priino  Tinculo  iiumerus  indicum  fterit,  \el.par,  irel 
impar, 

27.  Ratio  antem  huius  fi)rmu1ae  ex  fiipcareper. 
tis  ^cile  ^riuatur.     Si  enim  ponatur: 
(«.^....ik,/,«)(^.. *,/,«,») -(*-.ft,A«»)(«,*..ik,A«V»)=A 

<»,A Jk,/)(*.. *,/,«,«)-(*...  fc,/)(«,*..ft,/,OT,»)=B 

(«,A ib)(^..ik,/^w,«)- (*....  k)[a,b..k,Um,n)zC 

maniFeftum  eft,  effe  A  rr  «  B  -i-  C.  At  efl  A  zr  H- 1 ; 
ct  B.ZZ-P»;  ideoque  Cnr-t-  1  -I- >»ff~ -!-(>«. «)  , 
vbi  de  ambiguitate  fignorum  tenenda  funt  praecepta 
ibperiora. 

sB    Si  ordo  indicum  in  liis  fbmnuiUs  inuertattff, 
«ae  fient: 

<« y){f^^" '  J,z)-{a,b..jf,z)(a.b,.  .y)=zo 

{ajb . ...y)ibjC, . . .ytZ)—{a,b ..  .y,z) (b,c.. ,y)-=:-±^ i 
{a,b^...jf){c,d  ..•y,z)-{a,b...jf,z){cj  .  y)::z±{a) 
{a,b,c.d.  y){d,e...y,z)-(a,b...y,z){d,e...y)z:z±{a]b) 
{fljf.c,d,e .y)'e,f....y,z)-  {a.b .  ..y,z){e,j ..  y)z^±{aj)fi) 
{a,b. . .  .y){j.g...  'y>z)-{a,b...y,zy,J.g  ,^):z±{a,b,cj} 

y\A  figna  valcnt  ^uperiora,  fi  namerus  indicum  in  fecun- 
4o  vinculo  fti«;rit  par,  contw  autem  valeot  inferiora. 

Tom.IX.Nou.Coinm.  I  ap.  Si 
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29.  Si  haec  indicam  feries  in  fine  daobus  tnin- 
cetur ,  orietur  fimili  modo  : 

(a  ...  x){a  ...  2)  -(«  . . .  z)(a  .  .x)=:o 
(a.  ,,x{b  . ..  z)-(a  . . .  z)(h  .  .  x)=z-^(z) 
(a.  .  .x){c.  ..z)-(a  .,.  z){c  . .  x)  =  +  («)(«) 
(a  . ..  xXd . . .  2)-  (<i . . .  «)(</  ..*)=  +  i«,A,X«) 
(a  ...  x)(e . . .  z)-(a  .  . .  z){e  . .  *)  =  ^i(«,^tfX«) 
atque  liinc  tandem  coUigitur  fbre  generaliter : 

{a /,  w,  »  . .  . .  p )  (»....  p,  ^,  r « ) 

—  (a  ...  If  mtft .... pi  q^  r  ....  z)  (n p) 

zz^(a l)(r....z). 

30-  Qno  ratio  ambiguitatis  fignorum  pateat,  no- 
tandum  eft}  fi  fit  m=.a,  fbre  (a  . . .  ./)i=:x,  et  fi  fit 
^— «,  fore  (r . . .  .  2)=i,  vnde  cafus  fpeciales  »  ia 
quibus  ratio  figporum  eft  cognita,  erunt 

(a)(b)-  (jt,b)  i=-i 
(a)(b,c)-(a,b,c)i--(e) 
(a,b){c)-{a,b,c)iz=-{a) 
(tf ,  ^)  (A,  c,  d)  -  (a,  b.Cyd)  (b)  =  -4-  (</) 
(a)  (b,  e,  d)  -(«,  b,  e,  d)  (!)=-(<:,  d) 
vnde  concluditur ,    yalorem    forc    affirmatiuum ,    fi    in 
extremo  quaternorum    vinculorum  numerus  indicum  fit 
impar ,  fin  autem  fuerit  par,  valor  erit  negatiuu».    Ita 
in  exemplis  lubiundtis  erit 

(a,b,eMe.U.b)-(a,b,e,d,eJ^yb)  i  --(aMiU.b) 
(a,b,Cyd,e)  [Ci d,ej,i,  b)"(a,  b,  c, d,  ej,g,  b)  (e,  d,  e) 

=-t-(tf)(i:.^)- 

31.  Hu- 
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31.  Huiusmodi  autem  formuhe}  quot  lubuerit, 
facile  fequeDtt  modo  exluberi  poflunt;  liimatur  tertium 
'vinculum,  quod  eft  completum,  et  omnes  indices  con- 
tinet ,  ablcindantur  ab  initio  fupeme  ii  indices ,  qui 
priroum  vinculum  conflituant,  tum  inferae  a  fine  ii, 
qui  Tinculum  fecundum  conftituant ;  ita  tamen,  yt  m 
duobus  primis  Tinculis  omnes  indices  occurrant.  Tum 
qui  locis  abfeiiCs  Ttxinque  funt  vicini  pundo  notentur-, 
indeque  fidle  huiusmodi  formulae  ezhibeotur: 

yt         |g,  b,  |f.  d\  g,  /,    dabit 

irt  U,  b,  gJi^/,  g, /,i     dat 

(^,^r)(^,ir,/)-M2f2^^./)»  =-(5,*)C^,/) 
vt  U,  bf  c,  ,</,!  g,  /![    dat 

(tf,*,^,</)(i/,g,/)-(tf,*,<r,i/,^/)(iO=-l-(«»*)(/)*   ^ 

32.  Quodfi  ergo  in  duobus  vinculis  nulla  litten 
bis  occurrat ,  quartum  vinculum  erit  ynitos ,  vnde  fe* 
qnentes  formulae  nafcunfur ; 

S  (a,  b  c)  tr  (tf,  b)  ic)  -H  {a) 
?(tf,^,0=(«)(*,^)-f-(0 
^{a.b.c^d^^ia.b^cydj-i-ia.b) 

j   («,^,r.</)  =  (/7,*)(^y)-i-(«)(</) 

titf,  bjcj)^{a){b,cj)-i-{c,d) 
t  ia,  b.cd.Ozn^a.b^cMe^-^ia.b^c) 

J  («.^,f,i/,0=(tf,^,0(</»0-f-(tf.A)(^) 
"!  (tf,*,<ry,r)  =  (4r,%,4/,ir)-+-(«)(</,0 
L  {€,b,c,d,e)=zia){b,c,d,e)'^M,e) 

I  a  (1/,*,^, 
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J:  aM^d.e^,  f  )=i{a,b)ic,d,ej)'^{a){d.ej)   , 

l{a,b,Cidie,f)=:[a){b,Cyd,eJ)^{c,d,e^t) 

etc» 

S3'  Si  otdb  rndfcum  fnuenafar,    fiqqentes  &iP' 
inulae  hiac  &cile  eficientur  r 

{a){ayb\c,d...)z=:{a,a,b,c,d.*.)—{b,Cyd^...) 
{a,^){a,b,c,d'...)={a§,a,b,c,d..)-{a){b,c,d...) 
{a,^,r){ayb,c,d. .  .)==  (a.  ^,y,a,biC,d..)-'{a^){b',c,d..) 

etc;. 
Tnde    produda   ex   duobus   huius   genem  numeris  ad 
eiusroodi  numeros  (implices  reuocari  poterunt  •. 
ia) (fl, bjC  d..,.)==  (a, a,b, cld. . .)  —  {b,Cj d. . .) 
{a,^){aybiCyd.  ...)zz{a,^,a,b,c,d...)''iajf,c,d:  .^-Hfid..) 

f+(a,|3,Y,tf,A,c.rf. . ..) 

L-(^ > 

r+(«,(5.v,^,«,*,^.<^^....) 

-(«>(3,Y,^-r,</,tf....> 


(«PjV)^^''?*,^»^^^.-)-- 


-f(<t.(3,c,</,<r....} 
-(tt,(/,tf....) 


cte. 


quta  ergo  in  Ttroque  fidore  ordo  indicum  inuertipot* 
eft,  hae  formae  pluribus  modis  Yariaii  pocetunt. 

3*.  Re- 
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34.  Rcuertamur  autem  ad  fradiones  continujs,  vnde 
baec  fuBc  naca,  fltque  \alor  buiub  a-^i  =  S 

7+etc. 
atque  fapra  .lam  inueninras  bos  valores 
A  —  (£) .    -n (fiiL  .    r  —  (i»A£L .  n Li'  ^i±>jb' 

Tj  ( a,  fr,  c,  d,  f) 

•'^^ — le),c,i77r  ®'^* 
continuo  propius  ad  Talocem  S.  accedere.  Horum 
tenninorum  igicur  fingu'as  diffcrentias  pecpendamus^ 

•A-Br=-r(Tr     (B-Cr4-(j,,(i,^c)       }^'^-'tb,ciB,c,dy 


35.  ^uoniam  igitur  ia  dodrina  de  fraiftionibu6 
contiouiii ,  cuius  um  aliquot  fpecimina  edidi ,  buius 
generis  numeri  per  indices  formati  totum  negptiuni 
conficiunc  :  algocithmi  eorcun  fpecies ,  quaro  hic  ex-> 
pofui ,  ntc  non  infignes  comparationes  inuentae  ,  noa 
ext^uom  praeilabunt  vfiim  in  boc  argumento  vberiu» 
exculendo,  vnde  bas  aoimaduecflones  vfli  non  cacitfr. 
las  efle  confldo. 
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DE 

RESOLVTIONE 

AEqVATlONVM     CVIVSVIS     GRADVS. 

A  tt  d  0  r  e 
L.    EyLERO, 

X. 

Qiiae  in  Algebra  adhuc  de  refolutione  aeqaatio- 
Qum  fuat  tradira  ,  ea  ,  (i  ad  regulas  gencrales 
fpeAeiiius  >  tantum  ad  aequationes ,  quae  quartum  gra- 
dum  non  (iiperant  y  patent  ,  neque  etiamnum  regulae 
funt  inuentae  ^  quarum  ope  aequationes  quinti  altiorisue 
cuiuspiam  gradus  reiblui  queant :  ita  Tt  Tniuer&  Alge-* 
bra  ad  aequationes  quatuor  primorum  ordinum  re(ltin« 
gatur.  Hoc  autem  de  regulis  generalibus  eft  tenendum, 
quae  ad  omnes  aequationes  eiusdem  gradus  fintaccom- 
irodatae  ;  nam  in  quouis  gradu  dantur  infinitae  acqua« 
tiones  ,  quae  per  diuifioncm  in  duas  plurcsue  aequatio- 
nes  graduum  inferiorum  refolui  pofiunt ,  quarum  id« 
circo  radices  iundim'  fumtae  praebent  omnes  radices 
illarum  aequationum  altiorum  gmduum.  Tum  Tcro  a 
Cel  Moiuraeo  oblcruatae  funt  in  quouis  gradu  qu^edam 
aequationes  fpeciales  ,  quae  etfi  per  diuifioncm  in  ^do- 
res  refolui  nequeunt ,  tamen  earum  radices  afiignare 
liceat. 

2.  £x  cognita  autem    refblutione    gcnerali   ae- 
quiiionum  primi,  lecundi,  tenii  et  quarti  graduS|  con* 

ftat 


DE  RESOiyr.  AEQVAT.  CnVSV.  GRATX.  7^ 

ft:it  quidem,  aequationes  primi  gradus  (ine  vlla  radicis 
extradione  refolui  pofTe:  at  aequattonum  fecundi  gradus 
refolutio  iam  extradionem  radicis  quadratae  poifailat. 
Refolutio  autero  aequationum  tertii  gradus  tam  extra* 
dtionem  radicis  quadratae ,  quam  cubicae ,  implicat ,  et 
quarti  gradus  refolutio  infuper  extradionem  radicis  bi* 
quadratae  exigit.  Ex  his  autem  turo  concludere  licet| 
rcfolutionem  aequationis  quinti  gradus  generalem  ex« 
tradionem  radicis  lurdefolidae  praeter  omnes  radices  in- 
feriores  poftulare  9  atque  in  genere  radix  aequationis 
cuiusuis  gradus  n  exprimetur  per  formam «  quae  ex 
omnibus  fignis  radicalibus,  tam  gtadus»,  quam  graduum 
ioferiorumf  erit  compofira« 

3.  Haec  perpendens  olim  in  Comment.  Acad. 
Imper.  Petrop  Tomi  VI.  coniefturam  aufus  fum  pro- 
ferre  circa  fermas  radicum  cuinscunque  aequationis. 
Propofita  namque  aequatione  gradus  cuiusuis 

jt«-i-Ax''-'H-Ba:»-»-+-Cjt'"^*-i-etc.  =zo. 

in  qua  fecundum  terminum  deefle  aflfumfi ,  quod  qui-^ 
dem  femper  ponere  iicet ,  fufpicatus  fum ,  (emper  dari 
aequationem  vno  gradu  inferioris ,  veluti 

f^'  4-  51  jf"—  -i-  C J'"^'  -h  SB/~^  H-  etc.  =  o 

quam  iliius  refoluentem  appellaui»  ita  vt,  fihuiuscon* 

5   ^  ftent  omnes  radices,  quae    fint  a  ^  p  >  y  )  ^  >  ^  ^^^ 

quarum  numerus  efi  ;f— i  ;  ex  iis   radix   iliius  aequa- 

tionis  ita  exprimatur^  vt  fit : 

Quam 
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Quim  conieduram  confirmaui,  oftendens;  relblutionem 
atquationum  inferiorum  reuera  ex  hac  f)rma  generali 
deduci :  neqiie  etiam  nunc  dubitOi  quiu^haec  conie<Sii« 
ra  veritati  fit  confentaoea. 

4.  Praeterqunm  autem  quod  inuentio  aequatioDis 
refoUientis ,  (i  propofita  quartum  gradum  tranjfcendit , 
iit  difficillima  ,  atque  adeo  in  genere  vii:es  noflras  ae« 
que  fuperare  videtur,  ^tque  ipfa  propofitac  aequationis 
refoluiio  ;  ita  vt  praeter  fbrmas  fpeciales  cafibus  Moi- 
vreanis  fimiies  oobis  nihil  admodum  fuppeditet :  tilia 
ilfiiper  incommoda  in  illa  fbrma  obferuaui ,  quae  me 
eo  induxerunt  ^  vt  arbitrarer  ,  aiiam  ^rte  dari  f  )rmaiii 
illi  non  admodum  difiTimilem  ,  quae  iftis  iacommodis 
non  effet  fubiedla ,  ideoque  maiorem  (pem  nobis  face- 
rety  in  iioc  arduo  Algebrae  opere  tandem  vlterius  pe- 
netrandi  Non  parum  autem  in  Ikx:  negotio  prcxlerit; 
veram  formam  radicum  cuiusque  ^equationis  accuratius 
perfpexlffe. 

5«  Tn  fbrma  autem  per  fuperiorem  conie^urani 
cruta  hoc  -imprimis  defidero  ^  quod  omnes  aequationls 
propofitae  radices  non  fatis  diJlinde  eicprimantur.   Etfi 

n 

enim  quoduis  fignum  radicale  V  a  <ot  valores  •diuerfbs 
compleditur ,    quot  numerus  n  continet    vnitates ,    ita 

vt,  fi  ig,  5y  C/  1)y  C  "^^tc*  omnes  vaJores  formulae  V  1 

n 

denotent,  pro  V^  fcribere  liccat  quamlibet  harum  for- 

n  n  n      "       •» 

mularum  ixV (ly^V ay^V d^^V a^tc.  tamen    manife- 

ftum 
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ihim,  lianc Tariationem  in  (ingulis  tenninis  Va;  'f^p, 

"^Y*  ^^^c»  rion  pro  Inbitu  conllitui  pofle.  Sienira 
combioatio  honun  terminorum  cum  litteris  Q  ^  %  ,  C  / 
I)  ^  f  etc.  arbitrio  noHro  reliaqueretur »  tnm  midto 
plures  combinatioaes  refaltarent,  quam  aequatio  conti- 
Det  radtces,  quarttm.naroetus  eft  =». 

€.  Quo  igitur  ibrma  iradicis   x   fypm  cxh&kt 
•omnes  aequationis  radias  iimul   conrtple^tiir ,   oecefle 

«ft,  vt  combiaationes terminoruiin  ^ay^i^y^y,Y$  ecc. 
cum  litteris  d  ^  &  /  C  /  I)  etc  Gertq  quoilam  modo 
cixcumfcribantur ,  atqi^e  combiaationes,- qnae^ad  aequt* 
tiones  radices  reptaefentandas  iiiiit  ineptae,  «xcludantiir. 
£z  reiblutione  quidem  ae^tionum  tertii  etquartiigra'* 
^us  vidimus  inter  radices  vnitatts  eiusdem '  nominis  0  / 
B/  C;  l^/  cenam  qutndain  ordinem  conftitui  debere, 
fecuadum  qoem'  «tiam  combinationes  fint  perficiendae. 
Huoc  in  £aem  autero  fimitis  ordo  tn  ipfis  radiciis  mem- ' 

bris  ^tti  rp;  ^V  >  ^^etc  crit  tenendus,  quo 
combinatio  dirigatur.  Verum  quia  noo  conftat  quem- 
admodum  in  radicibus  fiiperiorum  graduum  talis  ordo 
fit  conftitaendus^  hoc  fine  dubio  infigae  eft  incommo* 
dum ,  t)0o  fbrma  coniedurae  mcae  innixa  labbrat, 
qaod  igicar  femouere  in  hac  dtffertatione  mihi  eft  pro* 
p(^tiun. 

7.  Primnm  aatem  conueoiet,  ordinem  certom  ln 

.  fadidbns  caiaini  poteftatis  ex  voitate  coi^ituere^  qoo 

fiunma  plerumque  varie^as  corobioatiooom'  ceAiingptur.' 

Tom.IX.Nou.Comin.  K  Quem 
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Q^iem  in  fiaam  obf^ruo ,  fi  praetei  YBitatem  alius  qni* 

cgnqqe  valoc  ipfius  Vx  fic  =:(|,  tuoi  etiani  t*/ d'/ 

(C^etc.  idfoeos  valores  tpfius  'K  x  exhibeie :  nam  (i 
fit  a":;i»  crit  quoque(a*)"=i,(a')*ri,(0*)"=x,etc. 
Hi^  fi  rdiquae;  isdices  ponancur  ^  ^  c  ^  b  /  ^c.  quo- 
oiam  in  iis  teperiuncur  a*/a'/CI*/^*  i^  certusqni- 
dam  ordo  perfpicitur «  quo  hae  litterae  inter  fe  difponi 
debeiMJ.  fta  fi  pofi  Tnitatem  •  quae  femper  primum 
lecutft  ceneve  cenfeoda  eft ,  a  littera  a  incipiamus ,  Ta- 

Io«$  ibfmiilae  V  t  erunt  x  ,  O/  a*/  a'/  d* a"^' 

qoocum  numerus  eft  n ;  phires  enim  occurrere  neque- 
THCvCum  fit  a*^',  (H^^rra,  0r^*=::^Cl*  ctc:  fimili- 
que  modo  res  (e  habebir,  fi  poft  mitatem  a  quauis 
flUR  littera  5  /  '^el-  ( ,  tcI  ]>  etc.  incipiamus. 

8.  Hinc  etgo  merito  fuipicor ,  Cakm  quoque  pr- 
diaem  iu  ipfis  cerminis  radicein  aeqoaciottis  x-  exprt- 
iQentibus  ineflV ;  feu,  fiogula  membra  radicalia  ita  efia 
comparata ,  Tt  relpedu  Tniuscuiusque  reliquae  fuft  eiuft 
{x)teftates :  fingulis  autem  membris  nunc  necefie  erit, 
coefficientes  indefinitos  tribuere.  Quare  fiaequatio,  tec* 
mino  (ecuodo  deftituta,  fuerit: 
;r»-+-A*"— -h-Bx^-^H-Cy^-^-f-D*"-' .  .  . .  sro 
ipa^nie^  proixibile  Tidetur  xadicem  quamlibet  huius  ae- 
quationis  ita  exprimi,  Tt  fic : 

flr=i  21 V  V + SB  y  v*  4-  C  v^v^+S  v^vV. . . .  .-+0^«""* 

Tbi  2(/  f&/  €/  ^  etc.  fint  quantitates,  Telrationa* 

ki,  lel  &hein  oon  iignum'  radicale  l^-  innoluant,  quip- 
^  •     •        pe 
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pe  quod  taotam  qiBiititatem  v  dikqiie  potBftitcs  affidat, 
Biulto  miaus  ip&  quantitas  v  tale  figoam  iiluoluat. 

9.  £x  hac  forma  primum  patet «  eam  nop  plu* 
la  membra,  quam  quorum  numerus  fit  ff'-!»  cootiiicfe 
pofle :  nam  etiam  fi  feriem  illam  ex  fiia  indolc  vkeri« 
continuemus,  termini  fequentes    iam  in    pnecedentibui 

contenti  deprehendentur :    erit  enim  ^  v^^^^z^jo^^v^ 

f'c»^»~ol' V*  etc.  ita  vt  irtationalitas  figodm  xadicale  V 
jnnoluens,  {^res  diuerfas  fpecies  noa  admittat.  quam 
quaram  numerus  eft  =»•'1.  Edamfi  ergo  illa  feriesia 
infinitnm  continuetur,  tamen  terminos  eiusdcm  fpeciei 
larione  irrationalitatis  addeodo  omnes  ad  termino^  nu* 
xnero  »— x  ledigentur.  ^Cum  igitur  iam  ante  Tideri* 
mus*  pfures  terminos  in  radicis  expreifionem  aon  ingre? 
di  \  hinc  non  ieue  argumentum  mbetur ,  hanc  nouam 
ibrmam  teritat!  pkne  t^t  corifentaneam  t  eitis  atrtmi 
teritas  pef  ftqoentia  aigumenia  liiuko  nnagis'  cooiftnt» 
bittir< 

.  io.  Haec  eipr^fio  qnoqoe  fponte  fe  «ttteoditi  ad 
aeqoadonea ,  io  quibos  fecundus  terftiinu^  non  deeft , 
dum  iujpierior  leibotionem  lecundi  Urmini  exigebat  j  ex 
quo  ipfo  haec  ooua  magis  naturalis  eft  aeflimanda.  Con* 

tinuatio  enim  terminorum  irrationalium  y v,  Vv*,  l^v'  etc. 

ctiam  termioos  ratiooales  Vv',  >^v*  inuoluit ,  qui  ob 
aequationis  terminum  fecundum  adiici  debent.  j^inc  ge- 
neialius  pronunciare  poterimus,  fi  aequ^tio  cbnipleta  oi* 
dinis  cuiosque  n  fiierit  propofita : 

K  2  eius 
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eka  Mdicem  expriini  haiinniodi  forma  r 

'vbi  la  parcetn  radt<-is  liatioaalem  exhibet ,  quanT'  cooftat 
efle  zz-^A  I^eiiqat  aucem  termini  eontiaeat  partes 
kracioaales  radtcem  poteftati»  n-  iauc^ente»,  quarum^, 
qnateous  fuat  diuerfie ,  numerus  excedere  neqtHt-  »—iy 
omaiao  vtf  per  fbrmam  (uperiorem  iatelligitar. 

II.    Hioc   porre   videmus:,   ii  v  fiietit  eiasmod!- 
quantitas-,    tc  ex  ea.  radix.  poteftatib    n.  adu    extrabiv 

feu  Yv  vel  ratiorialirer  ,  veJ  per  figna  radicaHa  inftriof» 
lum  potefhtum  exprimi  queac ,  tnm  irrationalitatem  gnr- 
dus  n  prurfds  ex  ^rma  radicis  egredi.  Hoc  autero  nc- 
ceflario  rfy  venice  debet ,  quoties  aequatio  propoHta  in 
£(ftores  efl  refolubilis-,  tnm  enim    nulla   radix.  figtinm- 

ladicale  V  continebit.    Quare  cum  naton  xei  poftutet'^. 

Tt.  his  cafibus  omdia  figna.  ladicalia  Y  coaoefiant,  et  ad^ 
figna  fimpliciora  ixducantur :  ex  forma  autem  (uperiodi 
Boar  pacear,  quomodoenaoeiccnte  vno  bumnodi  figoo^ 

V  a  reliqua  T^  P ,  "^  y ,  etc.  euaaefcaat ,  ifta '  expreflib  ott^ 
haoc  ratiooem  mdto  magis  ad  aequatioaum  naturam  a&^ 
tommodata  eft  ceofeada. 

x«.  Biaeterea  vero.haec  formaj  ib  qoo  cardoto* 
tlus  negptii  verfiitar ,  etiam  omnes  aequationfe  radices 
fine   vlla    ambiguitate   oftfcndit:    neqne   enim    amphus 

baeremos^  qoomodo  cum  omnibus  fig^as  radicalibusV 

ttxidaii  TaloKS  ladids  ft  conabiiundi  fiat.     SL  mm 

omnei 


omne»  raidices  pdteftit»  »  et  tnibte  fint'  tld/^/i'^ 
^^  etc.  ac  r  vcumearum  quacunqueCTcombinauennncS* 
piopterea  qaod?  y  V  -vtique  cft  OVv,  tom  pro  f'»*, 

■^«'.•l^v^ctc.    icrilxjre   oportebit    a'"^^^  ,  i'f  <^V 

«  ».'■  4.  ''  '  ' ''      '■■'/•' 

Ci  y  V  ,  etc.      Terminus  auteni  cooftaas  u  >>  quia  toc- 

inam  u>^v".repnefeatat/abibitiii  ^'«''^«"'rr.oblf-», 
idecx)(ie  in-  omoibaB.' radicibus  nullaih  miitatipiBm  IfuUr, 
^madiOQdui:!;  teliqna:  membra.:  iQuod  cum  ex  refo- 
lucione  otnntum  aeqoBtionanK  per  fe  fit  imnifeilum , 
htoc  nonnm  ac  fitis  kicaleamin  -  habemus  criteriom  t«» 
ntatis  baius  nouac  fbrroae.,  qtiae  omoiam  aeqpaiionan» 
Mdices.  ia  te  maag\c&i.  Tidetuc  < 

r^.  Hliit*  autintr  pbrtd  tfiani^lfom  e(f ,  qn($tiflMi^ 
<£>  Toa.  cuiusqae  aequationis  radice  cognlta ,  reliqoato: 
•adkes>  omnes  exfi^beri-  queanr :  ad  htK  tantum  noflfe 
oportet    omnes  radice»  eiusdem    poteftiaV  eX'  Tnitatev 

fttt  omne»  talbits  ipfiiis  V  >,  quonAn  numerus  r^i& 
Ac  d  iftae  Toitatis  radtce»  fierint  i^  OT^  (,  C/  ))>  «tc 
aequationiSque  tna  radix-  inueBta;  fit 

ladices  reliquae  erant:;  .  , 


fifqm  ipmper  eot  oiHmQotoc  Bidiocsi  qnot  ezpOMM  «i 
iju'  ae^tioDis  gradum  deCgnat,  continet  TDitates. 

;  «4[.  :Wt  igiluf»  9fgapaitif^i  noua:  baec  ndiciim 
Ibfin^  rijim  4d  fiianmjim  probal)ilitati»  eft  oie^;  «tq^a 
W  plenam  certitixliiiem  oftendeodam  nibil  aliud  requi« 
litur.  Diii  vt  iregiila  iaueoiatur,  ctnus  ope  pro  qoaute 
^KqnndfMo  fVQpoliia.  ifla  Ibniia,  dcfiaiii ,  et  coffficieo* 
^  ^  I9»/'C/  S^  ^tsi  «001  qoaotitace  «  alQgoaii 
^Mantv  ijtoA  &.  pMelbi»  .pofienao»  >  lubainnys  fiqe 
^dobio  <saNrakin  jomniqm  aoqoBrimomi  sefiilotioaeRi , 
irrito  adboc  omaivun  Gcomfitcanab  Iftbote  fioqoifitam* 
(Ko^B'  igilBr  («qoidBm  ttaaum  mihi  tnbuo ,  -vt  baoc  rc^ 
gulam  me  inuenire  pofle  «tedam  v  i*d  coateotu»  eM 
plene  demonftrafle,  onmium  aeqnationom  radices  certo 
4or  Ihw  pttB^  nSk.  .<imiom^  ■.  Hoc :  aoce»  fioo  dubio 
;^|qij|li|in)  luiipiis  fsMXim\fi/sm.  ad  ijlsfolatipDem  aeqoatid* 
.#101 ,  r  ^mr  csgriitft  radtcum'  tci»  fbrma  Tia  inoeaigi* 
jtipoitiiioi».  m«itt0arit»  fiiciliqt.  r«tddistnr  ^  qnim  ne  ia* 
^£di    ^^%V^    lic^*   qpltn  diu  ibima  radicum  fiiecit 

15.  Quanqoanft  aotKW  ex  fpfii  aequatione  propo» 
^  mrf})».  adhuc  .n«n  Ucet  rat^cem  eius,  fen  ooefiicientes 
%f  5D/  ^/  ^  etc.  ctim  quantitate  vaflignare,  taroen 
demondnttio  veritatis  aeque  fucccB^,  fi  vicidim  et 
«fiortilta-  ra<ttQe,  ijlaif^  aeqtiatkmcm .»  cui^s.  e(l  radjx.,  eli* 
ciamus.    Haec  autem.aequatio  libera  efle  debet  a  fignii 

radicalibus  r ,  quoniam  aet^tiones,  quarum  radices  in- 
-n^2;ait«|;^,ex,tc|»niois  nuienalibui  cooAare  afllDniu  fi>- 
*;  <  ,    ..  leat* 


Uat    <^iiae(Uo  e^  buc  redudturr  n  huhismodi  aequatio 

abtmtionaliut^.  tca  ^H  ivdkaliba»  f  ,  tibsKtar,  a»? 
que  aeqoatio  lackidtlis'  iaik  dc^uciitQt',  de  qtfi  deioce^ 
certo  (Cffinnare  potenains ,  eiua  radiceni  eflfe^-  ipfom  cx\ 
pceflionem  aflumtam  ^  fimu|qu|B  inde  letiquas  ladices ,. 
qpae  eidem  aequatiqp»  aequfiL.conueniuiic,  affignaie  ta^ 
]^Mmu«.i ,  Hoc.  eigo  modOE  Gilfctfi  infinitas  aequati(Mies - 
«thibere,  poteninus  ^  quarum  ladices  aobts  eiunc'  co^i- 
tae  I  atque  Q.  hae  aequationes  ia  fk  compledantur 
omnium  graduum  aequatione»  generaks^  etiain  baruaa. 
ie(blutio  in  oo({ra  ^iic  potcfiatev, 

i6.  Fanuq  quidem  a  nabU  pniefticniip  iri ;  Tfdet. 
bitur ,  fi  tantum  pJuies  aequ^itiones,  .quarum  radjces  asr^ 
iignari  queant,  exhibuerimus ;  cum  ex  primis  ckimen-. 
tis .  conftet ,  qubmpdo  cuiubuis  gradfus  aequatio  fbrmari 
debeat ,  quae  datas  habieat'  fadices :  ii  enim  quotcun*- 
que  '  huiitfmodi  ^rnhilae  *-^!*,  *— ^,  je-*-,  etc.  iri  ifi? 
inuicem  muhipticentui' ,  obtiiid>itur  vtiqtie  aequatid,  cn'' 
iiis  radtces  futuia^  fdnt  xzltty  JJ—^i  x=:r;  itt.  fc<P 
talis  aequationi»  foitoatio  patuM  luicifi  a^rt  ad  ieiblu* 
tionem  aequationiim. ^  Piimum  aiitemobfeili.6i  hocmo» 
do  alias  aeq«ii»on&- non  nafci',.  niii  qaoe' fin^  babitunnr 
faddies- ;  aequatiooum .  aulem^ ,  .  qoae'  in  ^idbne^  iddui^ 
polTunc,  ^lutio,  fldUa  kboiiitf  diffituleatei  >Handiinio>r 
ils  quoque  momenti  (unt  in  hoe  n^oiio  iieqnatiooes  ^ 
quae  ex  mukiplicationiB  duanrni)  phiriumile  inferionin» 
aeqoationom  ■  prodncunnir  ,  qiiiimin?  refiiiatior.nifaii  plaiia^ 
prodefi  ad  icfeflutiooein  gencralem^pckfieiaKtei^r 

»7- 
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17.  Quodfi  auteni  ex  noftra  forma  xrmft+^rc 

«41.^5  r'i'*-+ecc.  ad  aeqnationem  tadonalefn  penietaia- 
tni» ,  ca  «eito  ^Stom  laticMiaks  non  habebit:  fi  enoi 
babeoet ,    eius  ladieos ,  quae  fimul  ^flent  radices  Mqna* 

tionum  inferiotum  gtadoum' ,  'fignum  fadVcale  P  non 
implicaitnt.  Piorimnm  is  ptaeftare  cenfendus  eft ,  qui 
aequationift  cuiuspliam  altioris  gnidus,  quae  ih  fadores 
tefolni  nequeac ,  la^es  affignkuerit  i  qham  ob  rem 
eciam  CeL  Moivreo  iogentes  debentur  gratiae,  qood  ex 
lingulis  aeqoattonum  gra^bus  Tuam  exhibuerit  in  iaAo* 
les  irrefohibiiem  ,  cuius  radices  aftigoari  poflunt;  atque 
fi  eius  formulae  latius  paterent ,  multo  maiolfem'  fiue- 
dnbid  efleac 'habitURie  Tdlitatem  ,  dum  cbntni  aieqoario- 
tSaas  in  fiidoies  refolubtltbus  in^  boc  neg^io  nihil  plaae 
cmolnmenti  attdbui  poteft» 

*  •  .  • 

x8.  Verum  reucrtamnr  ad  illam  formam  ab  ir- 

••.■..        ■' j«/  ■     '  '     '       .      .  .    >    ,  '• 

ratioualitate  pgni  V  liberandaai}    ac  fi   cpo^tai   me«. 

tbodos  figna  radicalja  eUminandi  confolamus ,   aequatio 

nefultaiisi  ad  plurimas  dimediones   plerun>que   alcendere 

tideatnr.   Si  enim  Ynicum  adeflet  fignum  radicale,  puu 

x=(a-4-^Vv,  aeqaario  rationalis  ad  n  dimeofiooes 
iffy»  X  a&enderet  ,i.Tndp  ea  ad  multo  plnres  dimen- 
fiones  alcenfiua  Tidemr,  fi  plura  eiusmodi  adfiQt  figna 
ladicalia  ;  id  qnod  fine  dubio  euenire  deberet ,  fi  illa 
$gna  ndicalia  a&  innicem  prorTus  non  pendereot.  Sed 
quia  toioia  funt  poteftates  primi ,  oftendam)  perfedam 
ntionalitaiiem  obcineri  pofle,  non  Tlora  ppteftatem  ex- 
pooenti».  «  «feenclaido.      lu   fciliicet  docebo  foimam 
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iita  -ab  irrationalitutc  liberari  jpdOfe ,  vc  aequatio  rationa- 
3is  inde  refultans  poteftatem  x*  noa  fuperet.  Prodibit 
trg6  «eqttatfo  huitts  formae  : 

2if''-t-Ajc»-*-4-Aji;"-»-f-B*"-'*-Hetc.  trb 
cuius  radix  erit  illa  Ibrroa   aflfumta :    et   c]dia    mditiiM 
huius  aequationis  nnmenis  eft  =^,    eX  eadem    forma 
emiiei  Jiuiiis  aequitidiiis  radices  afligaaire  jkMsritnus. 

19.  Cum  iiQc  iam  fit  exiipium  cricerium  ▼eriui'- 
tis  huius  fi»mae,  tnm  etiam  annotafl^  iuuabit,  qnooiaai 
ferma  cadicis  « —  i  quantitates  aifoitrarias  cobtinct  ^  co- 
tidem  quoque  quanritates  arbinarias  ia  aequationem  la* 
tionalem  ingtedi,  Tnde  perfpicuum  c(^  iftas  qHantitatsi 
ita  determinari  poflEe ,  vt  aequario  rationalis  nde  dacos 
coefficientes  A,  A,  B|  C  etc  obtineat ,  boc  eft :  tC 
aequarip  generalis,  huius  gradus  obrineatur.  Qiae  deter* 
fliinatio  fi  a^  inftitui  queat ,  nanciicemur  iadci  refolti* 
tionem  generalem  aequ^tionum  cuiu»cuoqae  gradus ;  ez 
^uo  faltem  podibilitas  refolutionis  hoc  modo  peificiea- 
^e  «luctt.  Difficultates  qiiideAi  infignes  in  hoc  nego- 
rio  occarr«nt ,  quas  eo  clarius  agaoftemus ,  fi  noftratn 
ibrmam  ad  quemuis  gradum  a  fitnpliciffimis  incipiendoy 
accommodemus.  Simpiicitati  antem  et  concinnitati  taN 
culi  «oofulentes ,  partem  radicis  rarionalcm  «i  omitta* 
mus^  vt  io  quouis  gradu  ad  eiusmodi  aequationfis  ra* 
tionales  pertingamus ,  ia  quibu^  fecundus  terminus  de* 
iit ,  quo  ip(b  ampUtado  iclolutioois  non  lefttingi  cft 
ceofeada. 

Tom.IX.Nou.Coniin.  L  !• 
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I.   Refblutio  aequationum  (ecundi 
gradus. 

20.  Vc  igitor  ab  aequadonibus  fecundi  grados 
tncipiamus,  fit  »=2,  et  pofito  C0=:o,  forma  oolUa 
ladici»  erit : 

quae  ratiooalis  faAa  dat  xxzz^^v.  Comparetor 
h<ec  aequatio  cum  forma  generali  lerundi  gradus  xxzA, 
deficiente  fecundo  termino,  fitque  ^^vzziA:  cui  Tt 
fitisifiatf  fta^uatur  ^=z  i ,  eritqiTc  v=r  A;  rnde  propofita 
tequatione  xxzzA^  fi  fumatur  ^  =  x,  et  vzzA,  eius 
radix  voa  erit  xzz^VvziVAy  et  qoia  Vi  duosha- 
bet  Talores  i  et  'i,altera  radix  critxzzi-^yvzz^^VA: 
qood  quidem  per  fe  eft  perfpicuum. 

II.  Refblutio  aequationum  tertii 
gradus. 

21.  Pofiu)  iam  0=^3,  forina  cadicis  pro  hoc 
afu  erit: 

xzz^Vv-^fd^v' 
Tode  Tt    aequatio   ratiooalis  eruator,    fiimatur   primo 
cobus: 

Fiagatur  'nm  haec  aequatio  cubica: 
«'  =  A  *•  -i-  B 

Tode 


jtEQVJTIONVM  CnVSVlS  GRADVS.    83 

¥nde,  proxvalorem  aflumtum  fubltituendo^  oiietur  quo- 

que 

quae  fiirma  illi  aequalis  eft  reddenda,    aequandis    inter 
fe  tam  partibus  rationalibus,  quam  irrationalibus,  vtriu»- 

qne  Ipeciei  i^v  et  fv\ 

22.  ComiMratio  autem  temnaomin   ratioDalium 
pnebet : 

et  ez  collatione  irrationalium  fit: 

A3l=:35l5lSBv  et  AS3=32IS5SD** 
quarum  vtiaque  dat  A  =  3^§&v. 
Hinc  fi  ifta  aequatio  cpbica  fuerit  propofita ; 

*'=3SCS5«*4-5t'v'-h  f|^"«' 

dus  ladix  Tna  erit: 

x^^i^v^^-(<v* 
et  fi  I ,  d/  h  fiot  tres  radices  ctUcae  vnitatis ,    duae 
reliquae  radices  erunt: 

x^^a^v^^a^-^v*',  xzz^hvv-\-^h"^v* 

eft  antem  a=f>'=^'—r^  et  h=a*=^^^ 

23.  Poflunt  autem  vicifljm,    fi   aequatio    cubica 
ptoponatur 

*•  =  A  *  -f-  B 
ex  coefiicientibus  A  ct  B  quantitates  ^,  S3   et  v  de- 
terminari,  vt    inde    omnes   tres  huius  acquationts    ra> 
dices  obtineantur.     Hunc  autem  in  finem*  quia  tantum 
duae  aequaciooes  adimplendae  habeotur,   irna  litieraram 

La  a 


a4.      BB    RMSOLmat^B 

^  ec  SB  {^  tttbini  a0iipi  potvfl^   Sit  ^tor  ST^vs» 
et  aequatio 

A^sSIS^^^^sSDi^pniebetSB.-^;  ▼iXbftSB^'=^ 
9a  Kalof  io  priina  aquatiooe  Bz^v-^S^^f^^^fijbSitiitaftdat;; 

vnde  6t  »=^6+ V  gBB-jVA*):  penode  aotem  dl 
V^-  himm  ^kioroRi  .vajonim  ailiimatuc 

ft^.  kueato  autem  Talore  ipfius  prjB  4-^(133^ 

M")  erit  SB=;;I  et  95^'^u=,4»  bincqjie  twftwqini. 
tioaes.  jpfQpodtac: 

cnint  ladiceft.:; 

Cum  autem^  Ct  *=:{B-+-V({BB-^A')  erit 


**'  '*'  A*^      ,   ■     t^  uu 


f  «  =  i^  (S II  +.  y. (iBB-;^  A*).)  ct.. 

:quc  ealcuatur   fofmulae   wig^ces   pca  lieioliitiof)^ 
^jadonum  cubic^nui), 

III»  Rdblutio  aequationunx  quarti 
gradus. 

s^$.   Ppfito  n  =  4,   confiderqiius   faaoc  xadi# 
fpnnam: 


jE(yjTiONrM,  cnrsns  gr^dts    8$ 

ct  quaerainns  aequationem   quarti   gradus ,  cuius  haec 
forma  (it  cadix»    Atque  hoc  quidem  cafu  calculus  ^cile 

inftituitur,  qua  irratiqnatitates  tolluQtur ;  nam  6b  f'v*=yi^ 
iama.txBt  haec  aeqnatio: 

quae  qnadrata  dat: 

quae  pactilxu  irrationalibus  ad  eaodem  portem  tcansia^ 
tis  fit: 

**-4-  (SBSB^aSI©  «=ftSB*Vv-t-  {fS^+^v)  Y^ 
tt  fumds  denuo  quadcads  piodibic  hacc  aequatio  ra* 
tionaUs: 

«*+2(®a5-22f©w*-+'(S595-aM)'w=i4!B95vArjf 
-i-4(ll3r4-CCv)S5^«H-(5(W-hCQ[v)V 

qnae  ordinata  abit  ia  hanc  (brmam ; 

-a5*w4^C*v'-+-4S(»S5€w-sigi®jw 

a6*  Buius  igin»   aeqpatioais  biquadcattcae  sadix 
Htt  efti 

4:=Sff  v-f-g5f  v'-4-  C  "^  «' 
ac  II  cadices  biquadcatae  ▼nicacis  poaantur  »^  tf^  (^  f^ 
ita  vt  fiit  7 

iit<t*=:-i=:6^        a'=-"»^-i=e» 

15*=: -i-»;  K=-r=0i 

L  3  ^mdi 
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Tode  tres  reliquae  radices  eiusdem  aequationis  eruDC: 

27.  Hinc  autem  yiciflim  aequatio  biqnadrata 
qaaecunque  ad  illam  iR)rmam  reduci,  eiusque  radices  af. 
(ignari  poterunr.  Sit  enim  propofita  haec  aequacio: 

et  quaeri  opportet  valores  cpefficientium  §(,  gj^  ^  cum 
quantitate  v,  quibus  inuentis  fimul  buius  aequationis  ra- 
dices  innotelcent.    Erit  autem : 

C^a^v-gj  wH-^V-4-4S(«8a5ffw-2gtg(^gz;v  feu 
C=:fStSl-^C^4;)V-(5Bg5  i-2S(€j*w-f-8SlS595€w 
lUioc  auttm^eft  {^fQ-\-2^^]  vzziA -,  et  m 
•+€S^=r«9i  qui  valores  hic  fubftituti  dant: 

^= w«5~  i  A  A-i- 8  sjsggs^v© 

Prinia  autem  formula  pruebet  4Sl€v=:A-a5B§5« 
qui  valor  denuo  fubftitutus  dat : 

C^r^^-iAA-HaAgjsgv-^gjV» 

ita  vt  iam  duae  litterae  91  et  C  fint  eliminatae. 

28.  Quia  hic  adhiic  doae  incognitae  95. et  v  &. 
pcrfunt,  valor  ipfius  fQ  arbitrio  noftro  rciinquitur.  Sit 
igitur  95-1,  et  quantitas  v  ex  fequenti  aequatione 
cubica  determinari  dcbebit: 

v'-iAv*-i-i(C-f.iAA)«;-,',BB=:o 

lo- 
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InueQta  antem  hinc  radice  v^  ex  prioribus  aequationi- 
bus  quileri  debent  litterae  ^  et  (£.    Cum  igitur  fit : 

erit  tam  addenJo,  quam  lubtrahendO|  et  radicem  quadra- 
tam  extrahendo 

5C-C^v=V(i-,-A-H-y«;)  vnde  icpeHetur; 

^^Xi^iB^i^Vv-^vVv^-iiVi^^iAVv-i-^vVv). 

ap   Cum  fit  ^Vv^(lVv'=z{^^±0^v)Vv 
eroat  aequationis  propofitae: 

poflqoam  valor  v  iauentus  fiierit  ex  aequatione : 
«•-iAv*-hKC-i-iAA)«-;jBB=o 
qaatuor  radices: 

I.  x±r.Vv-\-;^V(BVv'^&Av-^vv) 

II.  xzxVv-^ViBVv-i-^Av-^-vv) 

III.  xzz—Vv'+-^VC'-BVv-\-9.Av-4vv) 

IV.  *=-yv-~y(~BVv-HaAv-+vv) 
Hocque    modo ,   Yt    conftat ,    reiblutio  aequati<)nts  bi* 
quadraticae   ad    tefolutionem   aequationis  cubica^  redu* 
dtur.  .  :      ' 

IV.  Refolutip  aequationum  quinti 
/  gradus. 

so.  Fofito  ncz  5  )  erit  fbrma  ooftra  radicis : 
xi^^Vv^fQfvv^^i^v^-^^fv^l 


s«     D  E   R  E  5  0  L  r  !r  I  ^^  » 

ac  primo  qnaeri  debet  aeqtiatio  ^jfaihti  gradus^  tiiite 
liaec  futura  Gt  radix ,  (ea  quod  eodem  ftAit ,  ^  hae 
^ima  0gna  radiCalia  eliminari  oporcet.  Id  hdc  autem 
ipfb  (tunmfl  «ccurrit  difficukas ,  cutn  operatfo  hatc  «H- 
«ninatioais  nentiquam  eo  «nodo ,  qao  ia  aequatioiiibUt 
^arti  gradus  fam  rtta,  inttitm  queat.  MaUi&ftum 
quidem  eft,  qnia  omnes  poteftates  iplius  x  eadeiii  fig^ 
cadicalia  inaoloDnt ,   fi  aequatb  quae(ita  fingatur: 

*'=:A*'-HB«*4-Ca:-HD 
fnm  fiibftituendo  pro    x   valorem    affunotum  •   quatuoc 
<d>tineri  aequationes,    quaruoi  ope  quatema  figna  radi* 
calia  eliminari  liceat ;   iibd  tam   Mtterae   hae  affiimtae 
A,  B,  C,  «t  D  fingulae  difficiUiine  determiQabuntur. 

31.  His  difficultatibus  perpenfis  in  alinm  incidi 
modum  faanc  opecatioaem  inftitueodi,  qui  ita  eft  com* 
paratus ,  vt  ad  OEDues  radicum  lorma^  cuiuscuuque  fioC 
gradus,  acqu^  pateat,  et  cx  quo  firoul  petfpiciefur , 
aequationem  rationalein  ounquam  ^koL  gradum ,  qui  ex- 
ponente  »  indicatur,  efle  afcenfuram.  Hic  autem  tno- 
du3  innitimr  ipfi  naturae  aeqnatiooum ,  qua  fingulorum 
lermiaonim  coefficientes  ex  omnibus  radicibus  definiuii- 
lur.  Cum  i^tur  orones  quinque  tadices  aeqiiationis , 
quam  quaerimus ,  confient ;  cx  iis  quoque  coefficientcs 
finguloruro  termiaorum  eius  formari  pofllint  per  legulas 
cognita*.  Sint  iginir  i,  (i,  J,  (,  ^^  qainque  rtdices 
fiirdetdidae  vnitatis,  feu  wdices  liuius  aequationis  a'-i 
=0,  ac  ponendo  «,  p,  y,  ^,  «  pro  ladicibus  aequa- 
tionis,  qualD  quaerirouS|  edt: 


jEQf^jmonm  ennm  gradfs.  $9 

9<f.  Pi^  qdkique  rtdicito  cxt>o(itiS|   fi  aequatio 
qofeti.gmlu»  hfls  radices  habeos  flatuatur^ 
*•- Aje*-t-A*'-B**-t-Cjir-D=:  o 

hi    coefficiente^   ex   ndlcibas  a,  (3,  y»  ^i  e  iM  dei« 

niontor,  vt  fit 

^  =  fiimmae  ra<!Bciim' 
A  =:  iummae  prodo^rdm'  ex  bihls 
Bri:(timmae  produdorum  ex  termiir' 
C  =  fummae  produdorum  e:(  qtiaterdis 
0=  ()rodudo  ex  ommbot  qtttuis. 

Qoo  autem  ho^  ^nalores  fiicilius  coHigere  qneamus,  eos 
ex  fummis  poteftatum  radtcnm  concUidaoiQs.  Sit  i^tor: 

-  •  P  =:  «  -f:  (J  -f-  Y  H~ ^  '+'* 

R  ;=  a* -f- (3' -h  y ' -*- ^' -*- «' 
S'ira*-l-(3*-i-Y*-i-^*-*-8* 

Tom.IX.NoiLCoaiiii.  M  Hii 
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His  enini  Tabribai  defimttft  eriC»  Tti  noaiiiiQS; 
AsrP 

3^»  I^M  &d  vafoife»  I^  Q^t  It)  9)  T  tmeftig^fi» 
doi ,  debemus  pritis  ifAdicuai  tnitatil^  i^  ^^  (^  if^  ^ 
omnes  poMftatei  i&  Toam  fummJm  redigeicf  <^iae  cura 
iBat  fMi(:es  aequationis  «;'— i=o«  eric 

I -i-a +^ -i-c -f-b  =o 
I -f- a'-i- 5'-4- c'-i- ^'=  o 
i-ha*-i-6'-t-c*-t-6*=5. 

Summae  potedatui»  lcactamro  ^  ieptitnaniiit »  ctc;  vsque 
ad  decimas,  iterum  euanelcunt ,  at  decimarum  (umma 
iterum  fit  zrj  ^  cum  fit  (t^^r  fc*— «,  C*— k  et  Viii» 
Breuitatis  gratia  in  hoc  calcuto  poterirous  Ijgaa  ^dica« 
lia  plane  omittere,  dummddo  defnceps  retoideitHir»  cuoi 

literis  SJ,  g5,  ^,  g)  coniungenda  eflfe  1^«,  f  v*  f  v*,  yv\ 

34m  Nunc  i^tur  siddeodis  ladicibus.  ct,  §,  y>  ^^  * 
habebimus : 

P=S((i+a+^+e+^H»Ti4-a*+B*+c*4li^-^etc.=o. 

letiquis  autem  poteflatibus  fiuneadis»  eliciemu&  infuper 


T=:5(S('+»'+e'+S>')+'ioo(S('a:2)+8J95'^ 
+»S:^D+21932)')+  »So(SJQ?*2)'-i-»'»€' 

Bic  alia  jprbdu^a  rion  Qccurront,  Hifi  qini&  adiuagendis 
llgnis.  4radica}tl>us  poteftatem  ipfius  v  ratiQnaleiiii  produ* 
cunt :  ieu  fi  Utterge  -^  ¥nam  tiunenfiooetn  trilwanius , 
^tt^  81  dpai»  Mtterae  |r  ttes  le;  littetae  £)  ;quati|or, 
19  4i!n[|pi|)^  j^  produi^is  nuflEietus  ^mcnfionum  efi  per 
5  diuifibilis,  cQp^cienf  4ntem  (Qiiu^i)^  produ(5ti  eft 
tjnintuplum  elus  coefficientis,  qfd  eid^m  Jpi^o^u^Q  ej; 
lege  «ofbloationniQ  i;ompeti|. 

.    gj.  Com  Igitur  "fit  Pdro,  crit  quoque  A  =  o, 
tt  pro  fdiqnis  co^kientibiis  habeiNmus : 

A:zz-Vl,  Bt|Rv^PHAQ.-jSi  et I?-J^+iARlt|T. 
Hin^  eigo  erlti^ 
A=-5(S(2)+-950 

€«=-.  5(«'S5+»'^+'f(€'+-  €1D0+-  5  («'i!f 

+-»'€■  ^«^si^^a) 

P=8r-4-g5'+-€'-i-2)')-5  (St*€S)+-^^'€ 
'tS5€'2)-l'5(SI^')+-  5  (8(«^S|)'+-  8('S5€' 

M  a  cum 


it  B^E  tLE^OLVTlONB 

m 

cum  qaibus  termiDis  iani  debitae  pctteftates  ipfifB  v  coa- 
iuQgi  debenc,  vt  obtineantur  corum  iufti  ?al6res. 

3^.  Qoodfi  ergo  mutatis  figais  coefficieutium   A 
et  C  proponatur  haec  aequatio: 

cuius  coefficieates  hos  teneaut  valores: 

Czz  5  («'85 + a5'2)<'+  ia€VH-€w[)'«  v)ir«  sfS%2)' 
-*-»'6>v4-59ig5e2)*'' 

-f85e'2H'+SJ»2)V+5(«lW2>+»'»€' 
■+-«e*<D*v-H»*c2)'«'}»* 

erunt  eius  quinque  radices: 

iii.x=isi^i^«i+-g5b*T^«"-H^'T^»'+-©:6*^«>* 

IV.  *=S(c"^v-i.g5c'^vV^c'^«;'+-S)c*^v* 

V.  *=Sli)^v4-S6^''^«^+-€^'^v'+-®^*^«* 

\RdRentibiB  a^  ^,  C/  I)  ptaeter  ynicatem  reUqiiift  quftnor 
ladicibus  lurdcfoli^  vnitatis,  quarum  Talores  imaginarii 
cooflanc.  .,1 

37*  Sl  nnnc  vidflim  ex  datis  coeffidefitibus  A, 
B,  C,  D  definiri  poflent  quanticates  ^,  ^f  ^,  ^  cum 
littera  v,  haberetur  celblutio  generalis    omoium   aequa* 

tionum 
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tionom  quinti  gnidus.  Veiam  Id  faoc  ip(b  Ibmmfl  difi 
ficaltfls  conGftit »  cam  nalla  Tia  pateat,  licteras  %  ^, 
iS,f  ^i  quatam  qaidem  Tnam  pro  labita  aflamerc:  licet, 
ftcc^flhietta.eliflDiinaitdi,  Tt  aeqaatio  (blam  incogoitam 

V  ctim  datis  A*  B,  C,  D  inaoluens  lefulcec',  qua« 
qoidem  noUaB  radices  fuperfluas  compleAatur.  Satis  tu- 
10  anicai  (afpicari  lioec ,  fi  haec  eliminatio  rite  admi> 
niflreiur,  tandem  ad  aecpiatioaem  quarti  gradus  perue" 
niri  ()ofle,  qua  iralcw  ipfius  v  definiatur.  Si  enim  ae- 
quado  altioris  gradiB  prodiret ,  tum  quoqae  valor  ipfius 

V  figna  radicalia  biosdem  gradus  iitiplicaret ,  'qubd  ab' 
(uidum  videtur.  Quoniam  autem  multitudo  terinioo- 
nim  hunC  JabbreiKi  tam  diflScilem  reddit^  Yt  ne  tentari 
quidem  cuM  aIi()iK>  fiicceflti  queat ,  fatiad  abs  re  eriC| 
cafus  quosdam  minus  generales  euohiere ,  qui  noh  ad 
Ibrmnlsi»  CaatopcKe  cooliplMatRk  dedacanc. 

38.  Ad  caftis  ei^  particolares  de^difbri)  tribaa- 
mas    Ittteris  %  ^,  ^  ^    eiusmodi    Yalores ,    quibus 
caJculus  in  compendium  rcducatur  \    ac  primo    quidenni' 
fint  95  ^^^j  ^=o>  et  5)z=o,  vnd6  jtanciiceftiuir : 
A=:o,  Bdb,  C=r oet  Ds=^V 

Hinc  iginir  fit  ^fvzz^^v.  Quare  (i  haec  propofita 
fiierit  aequatio : 

enint  huius  aequationis  quinqae  radices: 

I.  *=fD;  ii.*=ai^Diin.*=5^Diiv.*=cy'D; 

M  3  qui 
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qui  cafiis  cum  per  ^  fit  mioi&ftas ,  ab  «o  cxordwRA 
capere  Tifiim  efi ,  Tt  pateac  quomodo  ooftfa  methodos 
cafas  cogaitos  io  fe  comple^katur. 

39.  Euaaefcant  iam  duae  Htteranan  9(/  SS»  C 
et  ^,  fi  enim  tres  euaoelceotes  pooancur,  quaeeaoque 
eae  liunaatur ,  femper  ad  cafum  praecedeoiem  dedod* 
mur.  Siot  i^tur  ^  et  <^  oibilo  aequaies,  leu  aeqoatio 

qnaeratur,  cuius  radix  fit  fiitura  xzz^i^v-j-^^v^  at- 
que  obtioebimus: 

A=:o;  B;=:55(S5V;  Cz:5^'f&V',  1>=;S(WSJV 
Tode  propofita  radix  conueoiet  liuic  aeqiutioni : 

»'=5StsS'v*-4-$Sl'Sv4:H-5lV4-^V 
Quae  aequatio  fi  comparetur  <(im  b^c  foima : 
«*=  S  Pat* -h  5  Q« -HR 

erit  ^g5\=P;  a'S5<^=<l.*'vode  dedocitnr  HV=:^ 
etsaV^S-,  ita  YtiitR:=^-f-g. 

40.  Hioc  ergo  dedudrour  tA  x^rolvtiooem  buni^ 
ajBqoatioois  Ipecialis  quinti  gcados: 

j;' -  5  PJPar  +  5  Qjf + ^-*- £■ 

ctnus  t)b  ^i^mzz.^^-ct  ^^f^vvzzi^^  qoioqDe  nufi- 
ces  eruot: 

I.    x=:t^^  f^ 

iLx^af^^-^a-ri 

llLx=zhff''hh'f^ 

IV.  *=t^^H-ftg- 

V.:r=:l^f^+Hc- 

Aeqm- 


At(p]atio  aatsm  htec  non  inuituiD  abfiiniirs  e(t  fonniK' 
Iie  Moi^feaate  ^  et  quia  fe  ia  £idores  refofoi  noo  pati* 
tor ,  eioa  relbiutio  hic  tiadita  eo  magia  notan  meietiir* 

41*  Hanc  aequationeoi  a  fiadionibn&  libenre 
^terimos,  fi  ponamus  P=MN  et  Q^=M'N»  tuai 
qiim  iiabebitur : 

3t»±=  If  M  N*ar-4- 5  M»M*-f- M'N-f- M  N* 

cuiife  radix  erit  arcr^^M^NH-fMN»^  ct  fi  aqoani- 
Gbet  aliam  radiceni  rurdefolidam  Tnitatis^  denotet»  eiit 
bniua  atqiiationi&  cfoaetibet  alia  radixi 

x=ttvM'N-Ha'^MN^ 

Ita  fi  exempli  gratia  fiatKatot  M=:x  ;  et  N=2»  &b» 
ius  aequationis  t 

*•=  xoarjc-lr  io*-f-^ 

Etduc  quaecunque  e(t  xzizdf  2-\-(i*l^^  ^  Ikecqne 
aequatio  ita  eft  comparata,  Tt  per  nullam  methodunt 
cc^itam  rdblui^  poflb  videatur* 

4».  Si  S3  ct  ^  (iBt  nihifo  aequale»^  ad  eUBb> 
itm  calum  reuoluimur»    Fier  en^'m 

A=o  i  B=srC«ri  C=52iew  et  D=9tVH-CV 

Tnde .  fi  Hatuatur  haec  aeqaatio  :. 

4Ef=  5  P*jf-i-5  Qr-t- R 
W  fit  P=5l*€v  et  Qpa^^vv^  eiit  ^=€Vet 
^=81*1;:  iuncqne  fit,  Tt  ante,  R  =  ^-fc-Q;:,  «Kpe 
etiam  eaedem  Feperimituc  radice».  Eaden»  porroetiant 
aeqoatio  reperitur ,  *fiue  ponatuc  ^=aetSSt=o  i,  fiuc 
$(=oet^=0.  Sin  antem  Tel  $t  et  ^,  veiSSi  et  C 

cuanelcerft 
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eufttiefeeie  afluinanhir,  Ttrioqiie  quideiii  eadvn  prodie 
oequatio,  fed  djuer^  a .  praecedratibiis,  cafihi» ,  quani'. 
ideo  euoluere  cofiueiuct.  i    • 

43.  Sit  igftur  et  S$=o  et  i^FOy  atqac  Iudc 
confeqoemur  (equentes  Talores.*- 

ArsSlS)^;  ?=0,C=-55CaS)S)w.ietDza'?+®V 

Vode  fi  ttatuamus  $(Sv=P.j  .eritA=iPet  C:;-5PP 
tura  Tero  erit: 

DD  4P'=($JV2)V;  et  aV2)V=iy(Dp.4p'), 
ideoque 

2l*v=;D-f-jy(pD^-4P«)  ec 

S^^v^^jD-iV  (DD-4P*) 
Hinc  fi  propofita  fit  haec  aequatio : 

**=r5pA:'-5P.PAr-hD 
quaelibet  eius  radtcum  ett : 

:c-av'(iD-^;y(DD-4F*;)-fo*'^(iD-'iK(DP-4P')) 
atque  liaec  eft  ip(a  ilk  aequatlo-cuius  nfolDtiopein  CeL 
Moivraeus  docuit. 

44.  Poflunt  autem  ex  fomna  geoerali  ininimera- 
biles  dcduci  aequationes  quinti  ordinis  ,  quani^  radices 
affignare  licet ,  etiamfi.ip6e  illae  aequatiooe»  i»  fado- 
res?  retolufr  uequeant.      Plpppfita^eoim  abqttitiooe  qointi 

gfadus : 

**=:A*'-t-B*'H-Cj?-HD 

cuius.  cocfficientes  habeant  lequeote^  valores : 

A= 


B=:;5^((«-4-»)(«y->«*ik')-()i-»)rr} 

C=555i|i5^(/(«iWiO*-(M«+^^^ 

-f-»(w-»)ij:')rr-jk'r*) 

**T^  iiniigferr  anuiS^ 

Mus  4:adiced  femper  a(&giiari  poffiiat. 

r 

45.  Ponatur  enim  breuitatis  gratia: 
Tn(/wV-»'ik7--2(»iV4-«*A')rr-+-r* 

(itquc  : 

F  ?  ^fwgg»-nH>^Mm«g>-nH^Km>g>4-*n»fc»)rr>n«ib>r^((TO«j^»>n«W»-n»fc>i^ 

^>*^  immnw  '  ;    ... ...    -71.:  .  ^^ 

K  ^  ^  (tn>g>.n»fe»)m«g»-(«m«g>4-n»fc»)rr4>r^(ni*g*-fr)VT 

irbi  figna  fuperiora  pro  iraloribus  P  et  R,  inferiora  pto 
Q  et  S  valent ,  ac  cjuaelibet  radix  aequationis  erit : 

46.  Vt  rem  exemplis  illuftremus,  ez  his  formii 
iequeotia  formari  poflunt : 

I.  Aequationis  *'=40*'+7o*ji?-5o*-pg   radix  eft 

x=y(-3  i-3"^-7)-+-"^-»  8-t-xor^7H-n-x  8-V-7) 

-hV(-3X-3V-7) 

Tom.IX.Non.Comin.  N  n. 


p%.    m  RESOjyf.  AtQVAT.  CFIVSK  etc 
II.  Aequationis  x'=Z9.6i.$X'-\-t66oo  iradix  eft 
a'=.V'75(S+4->^io)+V'ai5(354-iiyio)-+-Va2jf(3y 

-xiyio)4-V75(5-4>^io} 

^e  eo  magis  (iidt  notatu  digna,  quod  hae  aequationes 
tiullo  alio  modo  refolui  poflunt.  Simili  auteih*modo 
hniusmodi  inueftigationes  ad  aequationes  akiorum  gca- 
duum  extendi  poflunt :  ^cileque  erit,  cx  quouis  gradu 
innumerabiles  aequationes  per  alias  methodos  irrefblubi- 
les  e^diibere,  quarum  huius  roethodi  ope  non  Iplom 
Toa,  fed  omnes  plane  radices  ezhiberi  queaot. 
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Viz  vUtis  leperlfituf  Ceometci,  qw  noti,otdiiieRi 
namerorum  ptiaaomin  inueftigandot  haud  pamoi 
teBQporis  tnudliter  coDfum&rit :  Tidetur  cnim 
1ex>  qua  numeri  primi  ptogrediuntur,  in  Arithmetica 
•aeque  abftm(ae  eflie  indaginis ,  atqne  in  Geometria  cir « 
culi  qoadninva:  ac  (i  huids  indagatio  pto  defpeiata  ed 
habenda,  non  leuiores  adfiint  rationes ,  quae  et  ordinis » 
quo  numeri  primi  fe  inuicem  (equunnir ,  cognitionem 
Dos  in  .perpetuum  fi^ere  pediiadeot.  Cum  deinde 
etiaiD  <civculi  -quadratura,  quamuis  innotefceret ,  tix 
qnicquam  Ttilitatis  allamra  pechibeatur,  eodero  vite  net 
gate  licebit ,  ex  otdine  numeromm  primoram  peifpedo 
vilum  Tfum  efle  redundatumra.  Verum  tamen  nemo 
£icile  .dubitabit ,  quin  fnetlu)du$  ipfa ,  quae  nos .  Tel  a^ . 
drcttli  qoadiaturam,  Tel  ad  legem  progreflionis  nume- 
loram  |)rimomm  manudaceret ,  quoniam  hae  res  tam 
diu  fiuftca  funt  anqui(itae ,  eximium  Tfiim  fit  praefta* 
tura  ,  piopterea  quod  ntaxima  impedimenta  ,  quilHis  ha|e 
inueftigatianes  adhuc  fiierant  impliqatae.,  feliciter  Hipe* 
lauent ;  ita  .  Tt  inde  omm  iuie  fumma  (ubOdia  per 
totam  Madiefio  nobis.  poUiceii  poflemus.     Haec  ideo 
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monenda  doxi ,  ne  qois.  eos ,  qni  forte  in  hoc  fiodio 
deOid^erint ,  etidDifi  operam  pefdiderint,  Teprehenden« 
do«  cea(eat.  Ac  pro^do  natura  numerorum  primo- 
rum  ,  cum  er  iisitfodb^tam  -admiratnli  omnes  numeri 
componantur  ,  per  le  praeclariflima  videtur ,  et  quo  ma» 
gis  adhuc  in  proprietates ,  qnibus  funt  praeditae,  pene- 
trare  licuit ,  eo  «nagis  Jiaec  dodrina  digna  cenieri  de< 
b(.t ,  cui  excolendae  plus  oi-erae  tribuatur ,  quain  nnnc 
quidem  plerumque  fieri  Iblet.  In  hoc  autem  ftH(^-§^ 
fiere  Itoprimis  escelluit  flcuttfiibios  qodndaib  ¥imaim^ 

'  cui  plurimae  infignes  immeForum  propdetatefr  acdbptae 
ibnt  r^ferendae  ;  neqoe  parum  eft  dolendum,  qnod  eius 
Ycripta  poft  irostem  ita  iniettnderint ,  vt  plorimonim 
theoreitiamm  detnonftrationes ,  qoas  ^' adiouenifl&  dfl^ 
HttsKiem^  adhoc  tobis  fidt  ignotae.-  Hic  peti|}icflct9^ 
^itras  tir  in  dodrina  numecorum  ^fimorum  etidm  noa 
mediiocriter  laborauit,  atqoe  problema  fe  dignUfimom 
olfm  WaUifio  propofoetat,  quo  modum  requirebat,  nn-' 
merum  primum  ddfo  quonis  numero  maioKm  afiigtiaiF' 
di.  Credebat  qoidem  Fematiusy  ie  hoioS'  'probIemati& 
iolutionem  in  potefiate  habere,  dom  affirmauerat^omneft 
tlUmeros  in  hac  fbrma  a'*  ^  i  contentos ,  fi  qBideni 
ftponens  n  ipie    fiierit  poceftas  binarit  ^  efle   nomeros 

'  primos.  Venim  tamcn  eo  erat  eandote,  Tt ne^rec,  fe 
faaibs  aifferti  demonftcaticnem  habere ,  etianiQ  de' <eii» 
veritate  mininre  dubitaret.  PerTpicourm  aatctn  efi,  fii 
fcaec  forma  2*-f- 1,  (umendo  pro  »  quasvis tnnarii po« 
teftates,  fempernumerosprimos^exhiberet^probleroa  pro- 
pofitum  pcifeCte  fore  (olotum.  Quocunque  ^ninv  nume^ 
lu  propofito,  tKm folom  vna,  ied  idnaiitefabilesp^t^ftates 

bioft^ 


linani  «fltgnHri  pQceraoi:,  .quae  locd  espooaitbiit)O0tae 
pcaebitiuae  fior  poteftate»  fi"  dato  illo  ^meto  maiores, 
id  quai»  fi  vnkasi  adiiceretur ,  baberenttir  vtigiie  catidem 
Mintcnri  primi  daco  illo  -munero  mdtoies.  Haoc  aittea» 
segiilam  a  FmMSl/9  iprobtam  ireritati  noii  efle  confen- 
taneam ..  iam  ance  pluces  annos  aniraadaettt.  Cum  cnim 
pio  omnibus  caiibus  incer  ceotena  miUta  iiibfitientibatr 
lati^eKC ,  qai.func.:, 
*' -H 1  =:  3  i  a' H- X  =  5  i  a*H- 1= 1 7 ;  V4-i=: WJ 

fiatim  (e«)uentem  cafam    2"  + 1  ==  42945)67.397  noa 
e(fe  primum  inueai,  fed  dinifibilem  per  numeram  6^t» 
Quare  cum  etiam  de  feqoentibus  maloribus  aumeria,  er 
hac  formula  natis,  idcerci  fimuaf  vttvm  fintprimi,  nec 
nec?  hinc  nihil  plaue  adiumeati  conlequimar  ad  pcckkaa. 
memoiatunfi  foluendlim.     Ac  primo  quidem  nuUam  eft 
dubium ,  quia  pfopofito  numeco    quaiitumuis  magno  ^ 
itifiniti  adeo  exidani;  numeri  primt  illo  maiores ;  poft- 
quaiii  latn  ab  Eucfide  efl;  demondratum,   omnions  m* 
nierfMum  primoram  multitudioem  efle  infinitam  »  etl<* 
unQf  TC  ego  ollendf,  haec  numerorum  primorum  miilci- 
tudo  fe  habeac  ad  multitudinem  pmnium  prorfus  nume» 
fforam',  vc  ynica»  ad  infinicuni,  (eupotiu^,  vc  I(^irithmas 
numeri  infiniti  ad  ipfiim  bunc  numerum  infinitumy.quod 
poflerius  irifinitum.  maius  efi,  quam  potefias  quantuihuis 
magaa  illiu».iafiniti.      Solutionis  quidem  huius  probIe« 
mati»  compotcs  fieremus ,  fi  loco  iformulae  i*-f-*x  afio 
am  fbrmulam  indefinitam  detegere  liceret,  quae  nonnifi 
numeros  primos  compleAeretur ;  fed  etiamfi  Ibrtafleta» 
li»  reperiatur ,  quae  vel  centum  numccos  primbsi  fiip' 
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peditaiet ,  taiti«B  ei  aeqoe  pmnn  confideie  poflemuf 
pio  fequentibi» ,  nifi  fbrte ,  quod  autem  irix  eft  ex- 
pe<5buidi]m  ,  firma  demoaftiatio  exhiberi  queaL  Nulla 
ceite  piogieflio  algebiaica  datur ,  cuius  omnes  plaoe 
teimini  in  infinitum  oeicentea  fiituii  fint  numeii  piimi. 
Sumto  enim  tcnnino  quocunque  •  intei  fequentes  lem- 
per  infiniti  teimioi  eitKdem  feriei  a(fignari  potenint , 
quae  omnes  pei  illum  diuidi  queant*  quod  Theoiema 
iUi  demoBftio  :  ■■ 

Theorema. 

Nulla  datur  progreffio   algebiaica,   cuius   omnes 
termini  fint  nuaieri  primi. 

Demonftratio. 

Cum  progreflio  fit  algebralca ,  pofico  eias  teimi- 
no  indici  Ji;  relpondcnte  rrX ,  ierit : 
X — tt  H- p  a: -1- Y  j:»-4- 5^  *» -i- 8  *♦ -H  ^** -i- >1  ;c<+ ctc' 
Fofico  Crgo  termino  indici  a  refpondente  =rA  ,  vt  fit 
A  i=:  a -+- p  « -H  y  tf' H- ^  tf* -f- 6  tf * -h  ^  «* -V- >1  «*+"  etci" 
fi  \capiatur  x^zznX  -\-a  f  fiet  cerminus  ifti  indici  re* 
Ipdndens  X  Ttique  per  A  diuifibilis.  Omnes  eigo  pro- 
grefiioais  propodtae  termini,  qui  indicibus  in  hac  forma 
»  A  -f-  <7  conteSDtis  refpondent ,  nqn  erunt  numeri  pii- 
ini ;  neque  eigo  vlla  hulusmodi  progrefiio  meros  nu*' 
xneros  primos  compledetur.    Q.  E   D. 

,  Vemm  etlamfi  non  omnes  termini  huiusmodi 
progreflTionis  fint  numeri  primi »  problemari  tamen  &tis. 
fferi  pofilc ,  fi"  modo  inter  eos  ingniri  dentur  numeii 
primi)  quoium  indice^  certo  quodam  modo  d^nofeeie 

Jic«- 


licefet ;  Teluti  fi  eiiismodi  duetur  progteffio ,'  cuii» 
oranes  tenniDi ,  quorum  indioeb  font  numeii  primi  y 
ipfi  eflent  Dumeri  primi.  Sed  hoc  modo  qnaerenda 
eJBTet  eiusmodi  fiindio  ipfiusx,  quae,  quoties  j;  fiient  no* 
meros  primus,  ipfa  quoque  Ibret  nomerus  primus ,  Tel,. 
quod  eodem  redit,  regula  defideraretnr ,  cuius  ope  ex 
quouis  numero  primo  propofico  inaeniri  poflet  nouus 
dumerus  primus.  At  huius  modi  regulam  profundifii<^ 
mae  efie  indaginis ,  quilibet  in  huius  modi  inuefiigationi- 
bus  vel  leuiter  verfatiB  facile  agnofcet ,  ita  ^t  hinc  oul- 
la  plane  fpes  affulgeat,  vnquam  ad  Iblutioaem  allati  pro- 
Mematis  Femtttiam  perueniendi. 

Certum  igitur  efi,  in  hoc  problemate  nihil  adhuc 
eOb  praellitum,  pofiquam  ipfius  Fermatii  conatus  fuc- 
ceflii  fiut  defiituti.  Atque  adeo  ,  cum  tabula  numero- 
lum  primordm  nondum  vltra  centena  mtUia  habeatur 
eztenfii ,  ptoUema  fand  iam  non  parum  foret  difiicile , 
fi  modo  numeri  primi  quaerantur ,  qui  fint  centenis 
miilibus  maiores  \  vel  cum  nuper  prodierit .  tabula  nu- 
meroruro  primoram  vsque  ad  loiooo  excurrens ,  fi 
nutneri  pcimi  quaerantnc  .bunc  terminum  fuperantes; 
Neque  enim  ad  hoc  fiiltem  probkma  folueadum  alia 
via  patere  videtur ,  nifi  vt  more  folito  ex  numeris  vU 
tra  101000  ooutis  omncs  compofiti  expnogantur,  hoc 
efi:  oranes,  qui  per  vttum  numeriim  primum,  radice 
quadrata  minorpm,  diuifibilesdeprehendentur;  quinumeri 
euim  his  expundis  relinquentur,  erunt  nuroeri  primi.  Haec 
auttm  operatio  inftituenda  (dane  foret  eadem  ratione,  ac 
fi  iplam  tabulam  numercMnm  prirooram  ad  vlteriores 
iimites  continuaKfi  veUemus  j  qood  opus  piopteBea  eflte 
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iBcimeofi  latioris.  Qiiodfi  aotem  qnis  ibrte  honc  bbo* 
rem  fiifpipeiet »  cerce  noo  eflet  expcdandum,  Tt  vltn 
millioaem  a  qnoqiiam  pcoduceretur ,  eoque  exantlato 
omninQ  ini|ioffi]n)c  Tideretnr,  tUuiii  vamennn  fvimoai 
exliibere ,  qui  efkt  milMone  maior. 

Occurrit  autem  mihi  methodus  peculiaris ,  ex  qni 
per  calculum  non  admodum  taediolum  plures  (um 
adeptus  numeros,  non  fblum  centies  millibus»  fed  etiam 
millione  maiores ,  quos  efie  primos  certo  afieiierare 
poflum.  Quoniam  igitur  in  tara  ardua  inuefii^rioae 
leuiores  nicceflus  non  fiint  contemnendi ,  haud  Inutile 
fbre  fpero ,  fi  ifihanc  methpdum  meam  expofiiero  f 
praefertim  cum  ip(a  ex  prbprietatibus  numercmini.  noQ 
Tpemendis  fit  deriuata ,  quae  etiara  in  aliis  iiiuefiigatio* 
nibus  vdim  infignem  habere  pofle  Tidentur. 

Dedudus  ancem  fiim  ad  haiic  inediodum  pet 
Gonfiderationem  Dumeroram  qDadr»o«uro  voitate  audo* 
rum,(eu  in  hac  formula  aa^t  conteiifoifum,  in  qui« 
bus.,  fiqoidem  a  fic  numems  par,'  pliKts  oumeros 
primos  occuriBre  maniiefliaih  cft ,  fm  aoteiii  a  fit  nu* 
DMmsi  iropar,  femHS&  iiltas  iMrmuIae  U^^^-H^i)  phiri» 
mos  qooqoe  fiippedicat  numeros  primos.  Qiiadlui  «r- 
goionnies  dioufoies  numeroriim  ht  hiic  fbrr^  aa^i 
€Ofit«ntomoi. ,  qd  labor  aon  adco  erat  taedioius,  cum 
fion  opos  etkt  dhufionnn  per  bmnes  oumeios  primos 
fadi<e.«  naioores  teotare,  proptere»  quod  demonflraui, 
•tqao  id  qnidem  poft  Fmmtimi  cuios  aotem  demon- 
Ifaraiio  pro  depcrdita  eft  habcnda , .  hokKmodi  nomeros 
««-hx   ^   dwfoRs  qoii  adtaitctte»  oifi.  qa  lp& 
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£nt  liiivfnae  doorum  qaadratocam.  Quare.  fi  namerui 
in  hac  forma  aa-^^i  contentus  habeat  diuifores^  cec- 
to  (cio,  hos  diuifores  fingulos  in  forma  pp'^'^^  eiTe 
contentos.  Cum  deiode  omnes  numeri  primi  ^rmae 
4n>f-i  fint  liimmae  duorum  quadntorum,  numerorum 
autem  prirooram  formae  4»-i  nulius  fit  duorum  quadratO' 
rum  fumma,  nullus  certe  numerus  fbnha^  4» -i  erit  diuifor 
formaetftf+i  ;  led  fi  ea  habeat  diui(bres  primos,  eos 
in  hac  fbrma  4«  +  x  'contineri  necefle  e(l.  Confide* 
raoi  ittique  omnes  numeros  primos  fbrmae  4ff-4-x  , 
et  ea  quadrata  primum  inueftigaui,  quae  Tnitate  au<5ta 
eflent  per  quemufe  horum  numerorum  primofum  diuifi- 
bilia ,  quo  paAo  nmnes  numeros  ^rmae  aa^t  flim 
adeptus ,  qui  noo  funt  uumeri  primi ,  tellquos  ergo 
tieceffiirio  primos  efle  oportet.  Primum  autem  mani- 
^ftum  ed^  per  binarium,  qui  eil  etiam  fummaduoruni 
qoadnitorum ,  fonmam  aa-^t  efle  diuiGNlem ,  quo» 
ties  a  fuerit  numerus  impar.  Supereft  >efgo,  Tt  ii  ip» 
tm  a  yaioies  Indagentur ,  qui  reddant  ^rmam  aa-^-t 
MtSbiem  per  quemquam  honim  numeronim  primor- 
fnm  i; ,  X3  }  i7>  29 ,  37 ,  41  ,  ett.  qui  ipfi  fiint 
idnonim  quadratorum  fiimmae  ^  quem  in  finem  prae^ 
mitto  fiqoens  problema: 

Problema    i. 

Ffopofito  numero  primo  formae  4  »-4-1,  jnuenire 
omoia  9iadraca,quae  vnitate  au^a  per  iUum  fiint  diuifibilia. 

Solutio. 

Cvm  iAe  immcius  pdmus  fit  fuowmi  dvoiuni 

tfuinxsmim*  fk  ^n^j:^::^^^  ^  qvsdrituBni  Tei» 
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vnraic  aniftiinl  per  illum  diuifibile  fit  aa-^t.  De- 
n^onlUaui  autem  ,  quanJo  rumma  duorum  quadratoruoi, 
veluci  aa-i-bb^  diuifibilis  e(t  per  numernm  primum 
pp--\-qqt  lemper  dari  duos  huiusnnodi  numeroireti, 
vt  fit  a^pr-{^qs  et  bz:zps—qr.  Noftro  cafu  ergo 
cum  C\t  bb:z:t  ^  necefle  eft ,  vt  fit  ps—qr:=:.  ^  i : 
vnde  peripicitur  fi:jdiones  ^  et  7  proxime  inter  fe  con- 
Tenire,  ita  vt  earum  diffetentia  ^*,'/^  minorem  nume. 
ratorem ,  vnitati  qaippe  aequalem,  habett  nequeat.  Quare 
cum  numeri  p  et  ^  ex  aequalitate  ^n=-{-i:zipp-i-qq 

£int  cognid,  formetur  fraAio  -|,  quaeiaturque  in  numeris 
miaoribus  fiaAio  p  illi  proxime  aequalis,  vt  partibus 
per  crucem  muitiplicatis  produdorum  ps  ct  qr  difife* 
rentia  fit  =  i ,  id  quod  methodo  a  me  alibi  expofita 
facile  fiet',  tum  ad  fradionem  ^  inuenta  hac  fraAionef, 
erit  quadrati  ynius  quaefiri  radix  a~pr-\-qSt  veletiain 
a=.'^pr—qs.  Tum  vero  fi  multiplum  quodcunque 
diuiforis  ^n-f-i  addauir ,  habebitur  quoque  vaJor  ido 
neus  pro  a.  Generatim  ei^  erit  «^«(^ii-f-i) 
+  (p^-f^/))  io  qua  forma  cpnrioentur  radices  omnium 
quadratorum  >  quae  vnitate  audi  per  oumerum  ptimum 
propofitum  4ff+i  fuot  diuifibilia.    Q.E.L 

Scholion. 

Qiiemadmodum  autem  data  fiadione  ^  a&m 
fiatftionem  7  inueniri  conueniat,  quae  ab  illa  tanl  panun 
dilcrepiBt,  vt  produda  per  crucem  orta  ps  tt  ^jr  voi- 
fat^  tantnm  differant ,  alio  loco  ofteodl.  Sciiicet  pro 
numeiis  p  ft  q  cadein  opeiatio  InftifiQi  <kb6C,   qu^ 
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ftt%o  ad  eonnn  nMximnm  communeiii.dinirorem  ioue* 
lntendnm  inlbtui  fokt,  tum  ex  (juatis  ordioe  fcriptis 
Ibrmentur  fiadiones ,  quaks  ex  fradionibtffi  continuil 
prodeunt,  earumque  Tltima  erit  ipfa  fradio  |«  penultU 
ma  autem  pro  7  aflumi  poterit ,  eritque  di£^rentia  io- 
ter  produ^  p§  et  qr  Tnitati  aeqlialis ;  propterea  quod 
numeri  p  tt  q  erunt  inter  fe  primi ,  quoniam  alias 
numerus  ^.n^i^^.pp-i-qq  non  |6ret  primui.  Ia- 
tenta  autem  fradione  7,  manifeftum  «ft,  eios  loco 
quoque  aflumi  pofle  has  fiadiones  J^' ,  |^^  et  iflh 
genere^^,;  nam  et  haec  ftadio  cun^ftadione  ^  com- 
parm  dat  produda  per  crucem  mpq-^qr  et  mpq-hpt 
'vnitate  diflerentia.  Quod  fl  autem  fradioai  |  haec 
^S^t  adiiingatur,  ex  iis  pro  radtce  qjuadrati  quaefiti 
obiiaetur  azzmpp-\-pr-^mqq-^qszzm{^n^t^ 
M-pr-i-qs  ob  pp-^qq^zj^n-^-t.  Sea  <um  nu- 
ineri  r  et  i  quoqiienegJtiueaccipiqueaa^0=:i»(4»+x) 
+  (pr+^-f},  qoae  efi  ipfa  forma  generaiis  in  (bla- 
rione  inueiita.  Verum  luec  operado  commodiflime 
per  exempla  docebitur. 

Exemplum    i. 

Inmire  omma  quairata^  quae  vnitate  mt8a  Jinf 
fer  nmerum  primum  29  ditdfibiha. 

Sit  a  radix  quadrata  ex  quidratis  qnaefitis ,  et 
«oin  19  fit  numenis  primos  fi>rmae  4»+  1  ,  erit 
ceite  (iimma  duonnn  (jnadratottmi,  qnae  fiint  %$  et  4, 

iu  :ft  ob  49=^^4-^^- 5' -^-a*»  ^p^$  et^a» 

O  %  fade 


tot  DE   KrMERlS  fRlMlS 

fpAe  ftwmatut  ifti  fradio  |-r:  |.  Nanc  itter  oufflerai 
5  «C  s  inftituatur  openttio  ad  Bttxifliflfii  ooinmtta^ 
iMibton  ianeftigaodum ,  qoae  iu  &  habibit : 

ISuoc  trgo  fifaioti  s  ec  s,  ez  qriilMM  Ibnnantar  fiadiO« 
«es^fequfitfa  oaoflo: 

^■•.  •  ■.•■•;■  i..^,!  > 
-Mtqo^  <peBidt!itia  fnr »  ex  lifs  lucem  duabns  fttiaSi 
i&iAianibin  !  jDC  {  vdoc  idlooeas  pto  «  etic  produdtoni 
(iiiniNatoniai  «.5^10  auda  produfto  tlenomidato- 
«wn  s.«:=:a;  ¥nde«rit«r=idH->^i2»«t  In  geoece 
«f=:-«9«^ia  ;  ^moioffique  horum  oumeronim  qoi* 
•dMta  «mitate  aulSta  per  ft^  eruot  diinfiliUia.  QP^ 
«moei  -VEtlores  ipfins.^  io  his  duabus  prpgceffiooibai 
arithmeticis  cootinebuotur : 

la ,4.1 ,70,    pp,i »8^157 ,18^4  ai5,  »4+1  *73,  ctc. 
X7,4<^,75,  xo4-'>i33,t5a,  rpi.ftao,  a4.p,a78,etc. 

£x€mplum    i3« 

JnuentKe  emma   guadifata,  4im  mMt  mSU 
fioM  per  nmerm  prkmm  ^17  dk^fibi&a* 

•  ■  »  • 

Oun 


VALLB  MACNllt  to^ 

ifuio: 

t6 

i)3C3 

1 
o 

Ex  qaodi  i|  5,  3  ((AjaftiiM  iormtfltitf  fi«&oA«s: 

«       t      tf       i^ 
qiiatnm  buMtf  |K)fittiaue  dflnc  tMiiieikfoniiii  0od|ii^|ai|| 

4.        £       .1       .t       .1    SrtX^i 

;    •    i    !    ;    Ht  d#oii)|idtq^m,  |»ro(ji|dup|  rr  80 

et  generatim  4=:^«^^;*^^  ^i9a  -^o  ipfim 
0  Talorts  iii  duabosieqiiciitii)!]»  ffly»pyffinii|i^Ti.j^r||inMr 
tids  comptehenduntur:  ^.-   -     ,      , 

X94.,     8xx  4  1428  I  S045^  2dtfi  ,  327P  ete. 

423 ,  X040  fi6s7,  ft274^  fi8px  »  3508  etc. 

JSxemplum    j^       ;  .  .  i 

fer  numerum  primm  xyop  t&^fibiHu* 

O  3  Cum 


ii6  DE  NmERIS  fRIMIS 

Cam  fic  i709:r«^'-(-35',  ibtcr  nnfncroi  t± 
ct  35  (eqaens  inttitiutur  openuio: 
aft)35Ci 

13)  aa  (i 
P)  »3  (X 
4)P(* 

-    »)4(4. 

4_ 

o 
iK  ex  qootiB   i,  i,   x,   ft,  4  fonnentnf  feqgDcntcf 
lodiooes. 

I.    1.    I.    «.    4    , 

*  *  *  •  t  M 

•  »      t>      1,      »»      f»      H 

qpBrani  dne  vkiipjie  dabnnt  pro  Tno  ipfim  «  taloic: 

#=8.  35  H- 5.  ftac=390 
JBI  ic  oaioeft  ipfias  4  iralotes  £ui6fiicientes  fint : 

«=1709» -4^  390 

Coroll.     I. 

Si  namem  primns  4»-(-i  fiierit  ipft  qmdrt- 
fnm  Tnitsite  au^m  ,  -veluti  4ff<4-i=rp*-t-i ,  tam 
«b  fwi,  feqoens  opentio  cxic  iDfiitacnda:  ' 

t 


FAtDB  MAGNIS,  -         iit 

Tnicus  ergo  habecur  quotQ$p,ex  quo  na&eDtnr  firadioues 
P 

Tode  fic  tf=x.p-f-p.  z-^,  etgeaeratimtf=i>i(4;i+x)+>* 

Coroll.    2, 

Si  ambOTum  quadraconmi)  quoc|um  fiiramae  du* 
menis  primus  ^''-^x  aequatur ,   radices  ▼nitate  diflfe« 
lant,  vt  fit  4«-v-x=pp-i-Cp-'X)%  tum  ot>f=^-s 
lequens  liabebitur  opetatio: 
|>-x)p       (X 

llL 

i)  p-i  ip-t 

PJZL 
o 

Quoti  ergo  ^  et  ^—  x  bas  «kbunc  fiaftiooes : 

I  I  cL. 

9»  T}      i    ^i 

Tode  fic  <i=x.p+x.(p-x)=ap-i,  et  in  gcom 
tf=(4»+x)w3^(ap-i), 

CorolL    3. 

Si  quaerantur  omnia  quadiata,  qoae  Tnitate  auAi 
finc  per  oumerum  primum  2=x  +  x  diuifibiHa,  etfi  % 
non  efi  ibcmae  411+1,  tamen ,  quia p=  x ,  et  ^=  x ,  erit 
primo  4=  X  per  coroU.  1,  hinCque  in  genere  «=  21»+  x. 
Viidt  fifcpiicur ,  ^xid  pec  >  ^  maaifeftuai,  omnia 


(^aadnta  nwncrorixD  iropariBRij  fi.  vnkas  addotur»  fi)ce 
per  i  diuifibiiijiu 

Scholion     2. 

Secundum  hanc  «rgo  regulam  omnes  numerot 
primos  formae  48-hx  tiaAaut»  et  poftquam  fmgulos 
in  fiimmam  duorum  quadratomm  conuerti ,  quod  lem* 
ptt-  ct  quidcm  ynico  modo  fieri  poteft,  cuique  ^mam 
generafem  ipGus  ,ir,  in  qua  radices  omninm  quadratorBm, 
quae  Tititate  jam5»  per  quemque  nui^erum  pritaom  fioi 
diuifibUia ;  j^IcripG ,  Tude  rcguens  ^a^  ^  .tabuia  ; 

Tabula  omnium  pumerorum  ^ 

i^rum  i^uadra^a  Tnitate  au^a  aa^i  funt  per  quem- 
libet  oum^rum  primpm  iortnae  /^n-^i  diuiObiUa* 


Nv«icti  .pritni 


5  =:  i'  H-  a' 

ap  =  a'-h  5* 
37  =  I*  -i-  tf • 
4.1  =  4*  -^  5* 
fS  =  a'  -H  7' 


^  55  -^*  -4-  / 


Vak»  tpfius  0 


a-:^  5  «dl  * 
4t=:>7Wdl     "f 

^  =:  37 ;»  ^2  ^ 
ij  =:  41  w  ^h  9 
«=5a«dl  *3 


di  =  s'  Hr  l^*     :    ^  =  61 1»  ±  J  r 


<f  =  73«db  ^T 
tf  =  S9W+  M» 

#  =  57« -h  *» 


Nnneii 


VALDE    JHACKI&. 


"3 


•Numeri  priirii 

Valor  ipfius 

a 

loi  —  i*-H  lo* 

a  =  loi  w  ^t: 

-10 

^09  z=  3'-t-  *o* 

tfr=  109  m  :J2 

35 

113=  7' -4-    ^" 

rfr=  113  OT  4- 

15 

J37i=  4'-+-  *i' 

tf  r=  137  «  -f- 

37 

j[49=:  7*-H  »0* 

<jfz=  149  m  ~h 

4+ 

I57=:/J'-H  II* 

a=.  157  w  -f- 

28 

173  =  a*-t-  »3* 

tf  —  173  OT  -4- 

&o 

i8Tt  =:  9  -i-  10  . 

4=  181  jw  -4- 

19 

X93=  7'-t-  la* 

a  zz  193  w  H- 

81 

197=  iM-  x+* 

«=:  197»  4- 

14 

»29  =r  2*-+-  15' 

a  cr  229  m  -j- 

107 

«33  =  8'  H-  13* 

a  :=.  23-3  «  ±^ 

^9 

^i  .=  4*^-+- 15* 

a  :=.  241  m  -h 

«4 

257  =  I  -+-  i<s* 

«  =  257»»  H- 

i^ 

259  zrio«-+-  13* 

4r  rz:  2<f9  m  4; 

8A 

277=   9.-{-  14* 

«=:  277«  4; 

<Jo 

2.81  =54-4-  16* 

azz  281  m  4- 

53 

a.93  =:   2,-f-  17* 

«  zz  293  m  -+- 

13S 

^13  1=12,-+-  13] 

«  =:  3 1'3  w  4- 

»5 

517=^1,-*-  14 

azz:  8*7  /»4- 

114 

^37  =    9,-*-  »<S' 

<Ti=  337  w  4- 

148 

5-^9=    5,-i-»8* 

a  =L  349  «»  4^ 

135 

^53  =    8^-*-  17* 

a  -zz  353  w  4- 

42 

573=   7^-^  18] 

azz  373  w  4; 

104 

^89  =io*H-  X7* 

«  =  389)»  4- 

115 

597  =6*4-  19] 

<i  r=  397  m  4^ 

<J3 

401  .=     !*-+-  20* 

«  n:  40 1  m  -+-^ 

20 

409  :=   3^  -i-  2o' 

<r  =  409  m  4- 

X43 

421=  14' -H  15' 

«  =  421  fff  4- 

29 

Tom.IX.  Nou.  Coaim. 

P 

Numcri 

114.        ©E  nvMERis  PRims 

Numeri  primi         |  Valor  ipfios  a 


4.33  =:  12'  -i-  11' 

a  =  433  »i  -+-179 

449=    7'-f-2o' 

a  :=:  449  »»  -+-    67 

457=    +'."*■  *\ 

a  zz.  457 /w  Hh  109 

4<Ji  =  lo^-f-  19' 

a  =:  4<Ji  /w  -4-    48 

509=     5*-f  «a* 

a  ■=.  5?39  «f  -+-  208 

521  ^   Il*-f-ftO* 

«zr  521  w  -+-  235. 

541  =    IO*-f-  Sl* 

a  ■=.  ^^i  m-\r    52: 

557  =  i+|-f-i9* 

«rr:  557»a-t-  *'8. 

5(^9  =r  X3*-f-2o*^ 

tf  =:  5^9» -f-    8<J 

577  =     «'-^-  24] 

«=:  577OT-4-    2+ 

593—     8|-t~23|^ 

«  =  593  «»  -^-    77 

601  —     5.  -+-«4*' 

tfr— <JQI  »»  -f-  125, 

.tfi3  =r  i7*'-iri&'- 

ai^&i^m-h    ZS 

<fi7  :=:  id*'-+-i9* 

arzziCijm  ■+-  »94. 

641  =    +^-+-25' 

«;=:  541  m  -+•  159 

653  =  i3^-h4a" 

« :=:  653  « -f- i^^ 

66l  =     6*-+- 25* 

4»Z=.<f<Jt»».'-tr  lOtf' 

673  =   I2*-+-23* 

i    tf=;:<J73«r-+-    58 

4577=      l'-+-25* 

a  —  677  m  -1-  '  a<y 

701=     5'-f-*<5* 

«3:701  «  -h  135 

709=  i5'-*-aa* 

«rrTop^w-l-    9^ 

,    733=    a' 4- 27' 

«  — 733,wH-353 

757=    p'4-ad* 

«=757« -4-    87 

7di  ~  i9*-h  20* 

a  r=  751  jw  -h    39 

7^9=  ia*-t-,25* 

a  ir  7<J9  m  -+-    6a 

773=  i7'-h2a' 

«=773  w  -4^3»T 

797=   II*-f-26' 

«  =  797  w  -4-215 

»09=:     5*-t-28* 

«  =r  809  «r  -4-  318 

Zzi=i  14*4-25' 

«=  821  «r -+-2p5    - 

Numeri 

FJLDE    MAGNIS. 


11$ 


Nainens  primi         | 

Valor  ipfius  a 

B^  z^.  xo*  -h  27' 

azz    829i»7h  246 

853  =  18'  -t-  23* 

tf  =    853  wH-  333 

857=    +*-i'a9' 

a  =    857  «  -h  207 

877  =    <5''-i-  29* 

^=    877«  H-  X51 

881  =:  i6|-H25] 

<jf  =:    881  m  -h  387 

p2p  ~  20*  -h*  23' 

«=    9^9«  di  324 

P37  =  V  -f-  24* 

«  =    937  w  -+-  »9^ 

P43I  =  10'  -H  «P* 

a  =    941  m  -h    97 

P53  =  13'  H-  as' 

«=    953  w-f-  44» 

P77=    4,-^3»^ 

a  =    977  w  -1-  «52 

997=    <5*H-3i' 

«  =r    997  «» :±i  x<Ji 

1009  ~  15'  -t-  28* 

tf  —  1009«  ■+-  +69. 

1013  =  22*  -i-  23* 

4?cr.  IQI3-» -t-    45 

I02J  zz  II*  -+-  ao* 

«::::.  1021  m  -h  9.$$ 

1043  =    3]  -f-  32] 

4?i=:^i033,«»-J-  347 

1^39=    5^-1-32^ 

a  =  1049  »  +  4^.tf. 

id6i  —  10*  -4-31* 

«=  xo<Ji  f0  ^-  103. 

xd59  =r.  13'  -f-30' 

a  zz.  1069  m  -f-  249^ 

1093  =    2*  -J-  33] 

tf  :;:=.  X098,»  -h  5.3P' 

10.97  :zi  x6*  -+-  29* 

<f  z=;  X097»  -1-  341, 

1109  rr  22*  -+-  25* 

a  =  X109W  -h  354, 

IJ17  =:  21'  -H  2tf* 

tf  c:;  XIX7  m  -+-  214, 

X129  —  20   -H  *7 

tfc^  1129«   +   xtfa 

XI 53  =8^-4-  33| 

<Jf  =  1153»  -4-  X40. 

IX8J  =     5,  -i-  34, 

«  =  X  X  8«  «  -f-  »43 

1193  =  13*,  H-32' 

a'-=z  1x93»  -f-.  1861 

I2QI  —  24.*  -t-  25* 

a  zz  1201. «  -4f    49 

I2J3  =:  22*-H  87* 

a^-zz  122^,  w. -4-  495 

12X7  =  16'  +-3X* 

«-=  xai7  iw.-rh    7.8i 

F  a                      Numeii 

ll(f 
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Numcri  primi 

Valor  ipfius  a 

1429  _     ft'-H35 

a  =  122^.  m  -f-  597 

1*37  =    9*--i-  34-* 

a  =  i»37  «  ^-  54<J 

124.9  —  15*4-  34* 

a  =  124.9  m  -^  585 

1277  =11*-^  34' 

<J  =   1277  OT   -h    113 

1289  =     S*-f-35' 

<;  =  1 2891  m  +  479 

1297  ==     i*H-  3<5* 

41  =  1297  «  -j-     35 

xijoi  r=  25*  H-  26' 

«  =  1301«  H^     5* 

I32I  =    5*-*-  3<5* 

4!  =  1321.  m  -\-  257 

I3<yi  =:  20* -H  31* 

<2  =  i35l  w  -f;  (J14 

1373  =    a*-i-37* 

«  =  1373  m  -+-  558 

1381  =  i5'H-  33] 

,    a  =  1381  w  H-  365 

14.09  =:  25* -H  28* 

*=  1409  «  -4^  452 

1429  =:  23*  -f-  30* 

a  =  1429  «ir  -+-  520 

1433=    8'-H37* 

9                   s. 

a  =  1433  m  +  54» 

»453  =3-1-38 

4at  =  145^  m  -+-  497 

1481  z=  1(5  -1-35 

tf  =  1481  m  -h  4,55 

1489  =  ao*-i-  33* 

«  =  1389  «  H^  225 

1493=    7'H-38* 

«=  1493  «r  -f-  432 

1549  =  r8'-H  35' 

«  =  i549»i-f-     88 

1553  =  23*-^  3i 

«=  1553  «  -4^  3^9 

r597=:2i|-H34' 

«=  1597  «  dt  ^'^ 

t<5oi  =     i*-t-  40* 

«  =  i5oi  m  -h    40 

i<yo9  =:    3*  -H  40' 

az=z  1609  m  -jr  523 

i(5i3  =  13* -4-  38* 

a  =  i5i3  m  -t^  127 

iSar  =  ro*-f-  39' 

<?.=  r52i  m  -h  155" 

16^^37  =  2tf'-H  31* 

«  =  1537  m  H^  315* 

»(557  =  i9*-4-  3<5* 

«  =  i557  m  -^  783 

»<J<59  =  iy'-f.  38* 

tf.=  1569  m  -H  a20 

t<j:93,  =  xs'  +  37' 

«  =  1^93  w  ;-h     pa 

Numexl 

VALDE 

MAGNtS.                ii-j 

Numeri  primi 

Valor  ipfius  <r 

•^91  =    4  -t-  41' 

tf  =.  i(Sp7  «t-f-  414. 

X709  =r  aa.'  -i-  3,5* 

,    «.  =z  X70P  OT  -h  3po- 

17*1  =  11'  -f-  40* 

a  =  X721  «J.-4-  473. 

1733  =  17*  -*-  3S' 

tf  z=  X733  m  -f-  410 

1741  =  ap'-i-  30*^ 

a  .•=  1741  f»»  -f-     5  <>r 

i75.a.=  a7|.-i-  32' 

tf  _^  1753  «  -fT  713 

r777  =  i<y^-H  39' 

a=  1777  w  -h  775. 

.  X78p.  =:    5^  -+-  4A 

a.z=z  i78p.«  -1-  724 

.  1801.  =  44*  -t-  3,5* 

<i  —  1801  m.  ^-  824 

r8<^i  =  3.0*  -i-  ai* 

tf  zz  i8(Ji  w  4^     6x 

X873  =:  «8*  -Ir  33* 

«  =  1873.»  -^-  737 

1.877  =  14-'  -i-  4,1' 

a=  1877W  -h  13.7 

1.889  =  17' -h- 40' 

a  =z  i88p  iff  -f-  331. 

2pox  =  26*  -f-  35* 

a  =  ipox  «X -f-  21  ^ 

X913  =    &]  -t-  43.^ 

a  =  ipi3.«. -tr  712 

X.P33  .=  i3'-f-4a* 

«  =  1933  w  -t-  5P8 

xp4P  =  lo*  -f-  43* 

«  r=  ip4p.  m  -h  S&9. 

1973  =  a3:*-f-  33* 

«  zr  ip73  «.+  a5p 

1993  =r  xa.*-t-43? 

«=:  ippa.wH^  834 

xpp7  =  29'  -H  34* 

<t  =  ipp7  m  -f-  4xa 

Tabalr  er|;o  baec  in  fo  compleditur  omnes  numeiot' 
primo»  formae  4»"4^x  in&a  2:000  exidentes,  eiusque 
ergo  ope  omnes  numeri  inueniri  poflunt ,  quoium  qua- 
dnta  Tnitate  audia  per*^  vHum  horum  numeronim  pri^- 
moium  fint  diuifibilia;  Eius-  ergo-  beneficiQ  ftquens. 
folui  poterit  probkmi ;- 


Pa 
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Problema. 

Omniam  numerorum  y  qui  Tnitflte  excedunt  ntK 
meros  quadratos ,  affignare  omne»  diuifbres  radicibui 
ipforum  quadratis  minores.  t 

Solutio. 

Scribantur  ordine  omnes  numeri   ab    Tnitatfr   ad 
Aooo ,  quandoquidem'  praecedens  tabula  ad  hunc  termi- 
num  e(l  produdta ,    qui  littera  a  defignentur ,    ita    pro 
quouis  numeri  inde  nati  «tf-l-x.  dtuilbres  fint  affignan> 
di.     Conftat  autem,  hos  numeros  alios  non  efTe  habi- 
turos  diuilbres  primos,  nifi  fbrmae  ^i-n^if  praecedens 
vero  tabula  omnes  numeros  a  exhibet,    quomm   qua< 
drata   vnitate  audta    fint   per  quemque  numeram  pri- 
mum  huius  formae    diuifibilia;       Verum   pro   quoHbec 
numero  0^+1  fufficit  notafle  diuilbres  primos    radice 
a  mtnores:    quoniam  his  cognitis  etiam   diuiibres   radi- 
ce  a  maiores  fpoiite  innotefount.     Quam  ob  rem  (in- 
gulis   numeris   a  fbrmae  21»+ x  adfcribatur  binarius : 
quia  eoram  quadrata  vnitate  auda  funt  per  »   diutfibi- 
lia.',    tum   numeris  «=1501+2  adicribatur  5,  numeris 
4.=;i3«»ih5  adfcribatur  13,  numeris  g=::x7w-4-4 
adfcribatnr  17,  et  ita  potro ;  Tbi  quidem  yalores  ipfius 
a  minores  ipfo  numero  primo  propofito  omittuatur,  quia 
tantum  de  diuUcMribus  ipfo  numero  a  minoribus  quaeri- 
tur.     Hoc  Cfgo  modo  fi  ope  tabulae  praecedentis  cuique 
numero  a  diuifores   conuenientes  adfcribantur,    obtine- 
buntur  omnes  diuUbres  nuraeri  aa^^i  ip&    redice    a 
minQtes.    Q.  £.  L 

Coroll. 
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Coroll.    I. 

Si  ergo  hoc  modo  nameri  a  relinqnentnr ,  qni- 
bus  nullus  diuifiMT  fueric  adfcriptns,  hociodicio  erit,  aa« 
meros  aa-\-t  inde  natos^  tife  primos,  nullos  quippo 
diuifores  admictentes<  practer  vnitatem  et  fe  iplbs.  Qul» 
bus  igiTur  numeris  a  in  tabnla  hoc  modo  condita  ni^ 
Jus  diuifbr:  fuerit  adlcriptus ,  de  lis  cenp  affirmare  po- 
terimus ,.  eorum.  quadratst  irnitat&  auAa  tS»  aumexQi 
primoa» 

Coroll.     2* 

Qionlam:  igitur  haec  tabuia  pro  numers  «  ficl^ 
>fe:  ad.  2000  extenditur,.  numeri  inde  nati  aa-^t 
ad  400oooa  exfnrgent;.  vnde  ifta  cabula.  omnes  nume» 
Tos  primos<  fi)im<ie  aa-\ri  exhibebit ,  qui  4  miUionqi 
non  fuperanr,.  ficque  ex  ea  nnmcri  primi  non  (blum' 
centenis  millibus.  led  etiam.  tuo  miilione.  maioteb  depco»' 
mi  poterunt. 

Coroll    j.. 

Quibus'  antenv  numeris  a  Tuicus  diuilbr  a  fiierit 
adicriptus,  numerr  inde-- nati  ««-4-1  praeter  vnitatem 
Tnicum  Jiabcbunt  hunc  diuiforem  o,  radice  a  minoceroj 
ideoque  — J*^  erit  numerus  primus.-  Ita  quibusnume- 
ris  a  foles  binarius  fuerit  adicriptns ,  ex  iis  certo  hot 
obtinemns  numeros  primos  -^';  atque  adeo  «x  iftt 
tabula  omnes  numeri  primi  formae  ^^^  timite  ftooooioo 
non  maiores  affignari  poterunt. 

CocolL 
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Coroll.     4. 

Simtli  modo  omnes  DQtneri  a^  quibus  ioius  qui* 
narius  eft  adtcciptus ,  pcaebebunt  omnes  numeros  pri- 
«108  formae  — ^-  ,  qui  iufra  limitem  $00000  conri- 
nentur.  Atque  omnes  numeri  a,  qui  tantum  diuifb» 
lem  13  habebunt  adfcriptum  ,  praebebunt  omnes  nu< 
meros  primos  ^rmae  ^^~  ,  infra  limicem  ^0769» 
contentos.  < 

Coroll.     5. 

Qtii  autem  nnmeri  a  duos  tantum  diuifores  a  et  ^ 
liKbebnnt  adferiptos ,  id  indido  ertt,  numeros^^'  fore 
primos.  Hinc  quibus  numeris  a  tantum  duo  diuiibret 
s,  et  5  fiierint  adferipti ,  ex  iis  reperientur  omnes  nu« 
mcri  primi  formac  ^- ,  qui  quidcm  limitem  400000 
noo  HlpeTabunt. 

Scholion     i. 

Yerum  Tt  hae  conclufiones  fint  cettae,  probe  no* 
tandum  eft,  inter  numeros  aa-i-i,  qui  funt  per  nume- 
Tum  primum  4»-Hx  diuifibiles,  etiam  eiusmodi  nume« 
ros  contineri,,  qui  fint  per  quadratum  (4«-hi)*,  vei 
etiam  per  cubum  (4»+x)',  altioresue  poteilates 
(4»4-i(*,  (4«4-i)*  etc,  diuifibiles.  Qnod  quoties 
flccidit,  numero  a  non  folum  diuifor  411+1,  fed  dns 
fumma  potefhs ,  per  quam  nuoierus  aa-^i  fuerit  di- 
vifibilis,  adfcnbi  debebit ,  Yt  hoc  modo  omnes  diuifores 
primi  numerorum  aa-+-i  ip(a  radice  a  minores  ob- 
tineaotur.      Si  quidem  diuilor  fiierit  =  2 ,   nulla    eius 

altior 
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sltior  poteftas,  velati  4^  8,  x6  ^tc.  Tnquam  jiuineri 
«tf-f-i  diuifor  effe  poterit,  id  quod  pcr  fe  eft  ma- 
liifeftum  ,  cum  exiftenteis  numero  impari,formatf<i-|-x 
iit  numeras  impanter  par.  At  de  numetis  primis  fbr- 
mae  404-1  dantur  vtique  eiusmodi  quadrata,  quae 
Tnitate  auda  fiat  per  quamuis  eorum  poteftatem  diuifi* 
JbiUa^  quos  iddfco   ifluefli^ari  conueniec 

Scholion     2. 

Cum  «utem  iit  4«-4- 1  =rpp-4-^^,  emnt  omnes 
quec^  ipfius  ^n-\-i  poteftates  fummae  dciorum  qua- 
dratorum ,  et  quidem  p^uribus  modis ,  ex  quibus  vero 
id  qoadratorum  par  fumi  conueniet  ,  4]uorum  radi« 
ces  fiint  numeri  primi  inter  fe.  Sic  cum  fit  in  genere 
(^p-+-^^)(rrH-jj)=:(/>r-i-^j)»H-(^j-^r)»,  crit 

<4»-*-  «  y^ipp-h^qy^ip'  -ap^qy-^iappq'^')» 
Un^iyzzCpp-^-^qy^z  [p*  ■- 6ppqq-^q*  )• 

■^{^p^q-^pq^Y 

Si  fimtli  modo,  quo  «ite,  Talores  ipfins  a  iBueftigentur, 
conficietur  pro  poteftatibus  nnmeromm  primorum  ,  quae 
in&a  Jterminum  2000  cootinentur ,  iequeos  tabula  : 


Tom.IX.Noa.Comm.  O  Tabub 
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Tabula  omnium  numerorum  a, 

quonim  quadrata  vnitate  auda  aa^i  fiot   por  pote» 
ftates  numerurum  primoruiR'4^-i-x   diuifibilia. 

N 

Pot€ft>  num.  primor.      j  Valor  ipfius  a 


5'  = 

^3'-4-      4* 

«= 

25  «-|-        7 

5'= 

^  a'-i-    11* 

«= 

»as  w^2      57 

5*= 

7'-H   »4.» 

<xr:: 

61%  «r-h    182 

5*= 

38* -Th   4-«* 

a-_3i25  «r-f-  10O8 

I3*  = 

5»-t-    la» 

«= 

1^9  OT-f-      70 

13*  = 

9»-H   46» 

«=2197  «i-t-    «39 

13*  = 

119*4-120» 

tf  = 

13*»-+-     23^ 

17' = 

&•-!-    £5» 

^= 

»89  «j-f-      38^ 

17*  = 

47'-t-   5»' 

tf  = 

17'WHh  ijjS^. 

*9*  = 

ao»4-   21» 

<»  = 

84«  m^      4K 

37'  = 

ia»-l-   35* 

<*  =  . 

13^9  w-h   iiT 

4i'  = 

9'-t-    40* 

:.   <»  =  J 

1681  «r-l-    ^7«i 

53'= 

18'-*-   45» 

<r  w 

53'«-^-    500 

6i*=: 

ii»H-  tfo» 

tf  =: 

6i*m-\-    682 

73*  = 

48'-»-    55' 

a  = 

73'w4::  ^^^J"- 

»9*  = 

39» -f-    80» 

ais 

89»w-J-385i 

str  = 

f5'-^   7*' 

\    azz^ 

97»«r-f-4052 

loi*  r:: 

ao»-+-  99» 

<j  = 

ioi»«r-h    $15 

?09*  = 

5o»Hr    91» 

a  — 

io9*«r4:^^  5744 

113*  = 

l5*-t-ll2» 

a  — 

1  •3'OT+  1710 

137*  = 

88»-+-  105» 

a  z=. 

i37*«-f:65i3 

1+9'  = 

5i'-+-i40» 

a  uj 

149'« T^-  "744 

197*  = 

ft8»-t-    95» 

az=. 

i97»«rH^i393 

»57*  = 

32*rha55' 

tf  ~ 

a57'w-f-  2072 

Hic 
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His  itaque  fubndiis  hic  fubiunddm  conftruxi  ta« 
bulam  j  tx  qua  (latim  pro  fingulis  numcris  a  on  nes 
diuifores  formae  ^17-4-1  hahtmur  Hanc  quidem  ta-<> 
bulam  non  vltra  1500  in  radicibils  continuaui  ,  fed  cpe 
harum  formularum  facile  ad  2000  vsqfie  progredi  li« 
cebit. 

Ex  hac  autem  tabula  iam  p^ures  numeri  pnmi 
fbrmae  aa-^i  defumi  poterunt  ,  qui  lion  folum  cca- 
tenis  millibus ,  fed  etiam  vno  millione  (int  maiores : 
deinde  etiam    numeri    pnmi    fi^rmae    i^^    ct  ^Sirfci 


aa ' 


ucm 

■    <«      guos 

JU    iCC] 

IICUUUU3  (aoc 

;iiis  €JU 

OIQCUU* 

Kameri  primi  fbrmac  aa-^r 

• 

Radi- 

Numeri  pri<^ 

Radi- 

Numeripn- 

||Radi- 

Nnmeripri- 

tesa 

m\aa-^i 

cestf 

mi  aa-\- 1 
4357 

ce«<7 

mi  aa^i 

I 

a 

156 

«4337 

3 

5 

74 

5477 

1^0 

35601 

4 

17 

84 

7057 

170 

28901 

6 

37 

90 

8101 

176 

30977 

10 

xox 

P4 

8837 

180 

32401 

»4 

197 

xxo 

X2IOX 

184 

33857 

16 

257 

116 

'3457 

204 

416.7 

sc 

401 

xxo 

X4401 

206 

4*437 

«4 

577 

"4 

15377 

210 

44101 

S6 

tf77 

X25 

15877 

224 

50x77 

3« 

x«97 

X3O 

X6901 

230 

529-« 

40 

x6ox 

«34 

17957 

23tf 

55<^97 

54 

2917 

X45 

8x3x7 

240 

57601 

5«l 

3137 

150 

225OX 
Oa 

250 

6250Z 
RadU 
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Kadi 

NutneFipri 

Radi 

Munneri  pri- 

:R:idi- 

Naineriprj' 

it^a 

cai  aa-hi 

cestf 

1 

m\aa^i 

ces  a 

;  miaa-^M 

^56 

<JSS37 

53<5, 

2^1297     ' 

825    682277" 

1 

67601 

54-4     »9>937 

85o     739501 

264J 

^9^91 

555;    ao9«37 

,    864    74<^497 

«70 

72931 

570    324901 

890 

792x01 

280 

78401 

57<5     331777 

.   905 

820837 

aH 

8CXS57 

58^4.     341057 

910 

82&10S 

aoo 

9Doai 

594,   351837 

'   920 

84640» 

3otf' 

93<J37 

5^4'    401957 

930 

&5490X 

Zi^ 

P5597  ' 

53<Jj    4044-97 

935 

876097 

^iS 

106^177 

544    414737 

945 

894917 

a+o 

I 15501 

6^6 

4«73i7 

,  950 

9P250S 

350 

X22501 

<^54    4*7717 

960 

p2xdoi 

384. 

»47457 

<^74i   454:^77 

966 

933^57 

z^ 

148997 

6%o,   452401 

986 

972197 

39d 

15^8x7 

58(J    470597 

1004  10080x7 

400 

i<yoooi 

590 

47510X 

XOto'  X020SOX 

405 

i<?4»37 

696 

4844*7 

i035|X073297 

420 

X  7(^401 

700 

490001 

1054I1110917 

+30 

z 84901 

704 

495517 

io5o  1x23601 

43<f 

15)0097 

7^4 

509797 

io55  I 136357 

440 

x93<^oi 

716 

512557 

1070 !i 14+901 

444^ 

197137 

740" 

547<yoi 

1094' 11958^37 

4(^4 

215297 

750 

552501 

io<^6  120 12*7 

4.66 

217x57 

75o 

577501 

I  io5  1223237 

470 

220  90  x'  1 

7<?4 

583^97 

II 24 '1253377 

474 

224577 

;  780 

50S40» 

1  >40'!  1299501 

490 

240101  1 

784  '514557 

IJ44  1308737 

45)« 

«4^*7  1 

&i5j  555857 

ii4<J>JJi»3i7 

Radi^ 
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tif 


Raii*|Nttmeripn 
ccstf   rai  aaAr  r 


1.150  laaasoi 

»156  i33<53S7 
X  17+1*378277 


iJ7d 
1x84 
1210 

1234 
1244 
1246 

1274 

I27<5 
12^ 


I 381977 
I40i8r57 
I454XOS 
1522757 

1547537 
1552517 
KJ23077 
162S177 
15641.01 


Radi 

Numeripri- 

1294 

mi<rtf+  1 

'<5744-37 

1306 

X705537 

1314 

172^597 

13x6 

173x857 

1320 

I 742401 

X324 

»752977 

I34O' 

175^5^01 

1,350 

I 822501 

1354 

18333x7 

i%66 

18^5957 

1374 

X 8 87877 

137« 

18P3377 

Ra(ii. 
ces<r 


1394 


NtinneripfW 
mi  aa-^t 


1943237 
i40(Jji97<5837 
P4XQ.198810X 
14x6  2005057 
14:^0(201(5401 


1430^2044901 

1434,205^351 
1 440 1207  360  X 
145(5  2x19937 
1460  2X3160X. 
1494^2231037 


Hsbentur  ergo  hic  1x2  numeri  prfmi  maiores  quaiff 
100000  et  49  numeri  prirah  miilioftem  ftjperamcs. 

Praeterea  autem  piures  numeri  primi  fi)rmarun|! 
S^*,  "-^,  '—  alTjgmrf  pofrunf ,  <jui  etiam  cente- 
na  miUia  Ripei:aac ;  vt  ex  feqaentibus  perfpicere  licet ; 

Vabres  flumerl  a,  quibus  forma  ^^* 

fit  numerus  primus* 
X,  5, 5>  9v  1 1>  15,  i9i.2^  29^»  35,39, 45»  49, 5i>  5^ 

tfi,<J5,<59,  71,  79>85,9> 

*oi,x  21,131, 139,  i4'>H5,i  59,  i<5^5»i<^W*7*.  175, 

*8r,i9f.r99 
»or^aoj,^9,2»9,.i2-r,  23  r,  «45, 2<Ji  ^271 ,  275,  ^1% 

289,  ^si^ 
0,$  509^ 
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309,3x5,3a«»325  »329,335,345, 349)37», 375, 379, 

391,399 
405,409,415,425, 435»44i,445,449,45i>459,4<5x, 

471 
5i9,5ai,5a9,535,545,559,5<J9, 571,575,579,581, 

595 

7", 71 5, 739, 745, 75 1,779,781, 791,799 
»15.819,841,841,  855, 8<Ji,8tf9.875,88i,885 

901,909,941,9*5,9*9,935,949,951,955,959,979, 

981,985,989,991 
1001,1011,1025,1029,1031,1039,1051,1055.1059 

1081,1091,1095,1099 

I  II  1,1125,1129,  1151,1155,1,51,1,7,^,  X-ypjjgj 

1x85,1199 
I205,x2i9.ia25,ii4,,i25i,x255,i255,ia«,,ia85 

1299 

i3Xx,i3X5,x339,i345,X349,»359fi3^i,X389,i3pi 
'405,X4Xi,i4X9,i4*x,i43i),i459,i455, 1469, 1489 

X495,  14^9 

Valores  nameri  a,  quibus  fbrma '-^^ 
fit  numerus  primus. 

2,  8,  12,  22,  28, 4».  48,  5»,  58,  52,  78,  88,  92 

102,  108,152,  158,  178,  188,198 

202,  282,  «38,  248,  258J  252,  272,  292,  298 

'308,312,328,352,358,552,388 

402, 422,  428,  458.  452, 478,  488, 492 

508,522,558,572,588 

€0% 
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tfoa,  624,  ^4  8, 538,  6$a,  662,,  592, 5p8 

702,748,738,758,79» 
828,  838,  84.2,  848,  852,  872,  898 
908,912,  942,  962,  972,  978,  988 
XO08,  1062^  X072, 1078,  1088 

XIO8,  XZX2|  XI38,  1x92 

X2o8,  1238,  ia7a>  1278,  1298  , 
13x2,  134«^  «3.58,  1372. 1378 
X402,  144«,  1452, 147*,  X488, 1498^ 

Valores  numeri  a^  quibus  forma  *-— 
fit  numerus  primus. 

S.  7, 13, 17.  23,  27-,  33,  37.  53,  53,  57.  77,  *7,  ^7 

i©3,  113»  X27,  137,  147,  153,  163,  i<J7,  197 

223.  227,  247,,  2^3 ,  2^7,  277,  283,  287,  297 

303»  323,  347,  3<53,  3<J7,  373»  383,  397 

417^427,433,453: 

503»5X3>.5»7,  527,  533^  537,  547,  ^Si,  5:73,  58T 

617,  527,637, 553^.  573. 677,  68a 

753,753,773,777,797 

817,  823^  833,  847,  «57,  873,  877,  883 

9x3, 9x7, 92a«  927, 933, 937, 947,953, 9<J3. 5)97 

X047,  XG53,  1053,  1073 

1 103. 1 117, 1137,1147,1153,1 157,  ir73,»x  87,  II 97 
X2I 3,  X  233-,  1247, 1273 

X337,  X357, 1377,  X387,  X397 

X4X3,  I4X7>  »423,  »447,  «473»  1497 

Hinc  aucem  iterum   9   numeri   primi  ftrpnt  loooooo 

obtiaentor ,  cx  fbxma  fcilicet  ^^,  quando  (2>>%X4. 
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a 

Diuifof es  ipfius « <9r  -4- 

I   tf' 

Diuifores  ipfius  aa+i 

1 

2 

30' 

17.  53 

2 

5 

31 

2.  1337 

3 

2.$ 

32 

5*.  41 

4 

17 

33 

2.  5.  lOp 

5 

2     13 

34 

13.89 

6 

37     • 

35 

2.  613 

7 

2.   5« 

36 

1297       . . 

8 

5.  13 

37 

2.5.137 

9 

2.^1 

38 

5. '7* 

lo 

lOI 

39 

2. 761 

II 

2.(51 

40 

1^0  X 

IS 

5.49 

41 

2.  29» 

13, 

2.  5.17 

42 

5.353 

1  + 

197. 

43 

2.  5«.  37 

X5 

2.  113 

44, 

13-  149 

16 

257 

45 

2. 1013 

17 

2.  5.  »p 

4<J 

29.  73 

i8 

s'- 13 

47 

2.  5.  13  J7 

X9 

2.  i8x 

48 

5  4<J» 

so 

401 

49 

3.  120X 

91 

ft. 13  17 

50 

41.  61 

32 

5.97 

51 

2. 1301 

»3 

a  5.53 

5a 

5.  541 

»4 

577 

53 

2.  5.  28X 

«5 

2.  313 

54 

»917 

&6 

<J77 

55 

2.  17    89 

a7. 

2.  5.  73 

5<S 

.3137 

a8 

5.157 

57 

2.  5*.  13 

ap 

2.  42  X 

58 

5.<^73 

59 
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DioiibRiB  igiki&aa  -4-  x     1  Dini&ies  ipGiJB  aai-i 


59 

a.  1741 

88 

5 

6o 

>3-  277 

89 

2. 17.  ^33 

6i 

2.  I  i6x 

90 

61 

5 '1^9 

91 

2.41.101 

<J3 

a.  5-  397 

92; 

$ 

64. 

17.24^ 

93ja.5'.  «73 
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3J?-+*=^''A*  "^  +^«!2=i?Bj~-i-*-^>C*  ~  -  etc. 
Cum  vero  ex  fiiperioii  iequatione   fcr  dx*  diurla  &: 


di""^ Ix 


^-{»-l)fffX^*«  =  0 


fi  reiies  afliiinta  fubftituatnr,  prodibit  lequens  aequatios 

f 


-»-i 


-j»-» 


ozi 


-  .  .  .^!!tl 

-f-'*'~'0*^^V  etc 

-(«— l)«f AjtT -(311- X VrBjr"»^— (5»- 1 >Tirpr    • 

.  -(^H-i)acDx  •  ^9ii-i)«r£x    •    —  ctc. 

+(a-i>irA;r"r^(ii-i>»ifBji'T'-^(«-.x)irtfCjr"~T~' 

•+(»-i)tffD*  «  +(«'i]tf^£»  •  —  ctc 
V  »  Pona»» 


»5«        DE    RESOLyTTONE 

Fonantur  terpioi  homogenei  iutidim  fumti  aihilo  t^ 
quales,  vt  determiaentur  coefficientes  A ,  JB  ^  C  ,  D  , 
E  ,  etc.  critque 


A 

I.RCC 


■^•^      3n.41.0C     *—  2  *4 

Q (pnm — {)    B^ (itn — QCpnn  — f  ^ 1 

^ —        ^n  ,    '^ac —        a.  4.  '♦•«' 


aac» 


-T^t— Kj«w--j)   J2, fnn^,XpBTi>^i)  (3snn~0  A 

^ — '        6«  ♦oc. —        *•  4-.  6  '4».n»a«c« 

E  —  (4pnn— >0    D  (nn — i)(gnn,— OCisnn— 0(49^?^— i)        A  _• 

—       ^iii  4ac —        a.         H*  6.         •        Va*4*c* 

•'      *  -  «tc. 

Determinabifur    «rgo    2:  pcr    a:    fegucnti  modo :  sr  rr 

A^:*'    »       -^^^IS^l)  ^  :c  ^r^  t   f,«n.^T)(9nn-0    A      y        , 
•  •        I       -aac  I  a.        15         n*a»c* 

— 7n-f-r 

,  1nn-^0(pnn>-T^jswt-^i)      A       ^ 

^n         n~      ,6.     ~        n^»'*    ^         -T^  CtC. 

Valorc  hoc  fubftituto  refultabit  valor  quaefitus:  y-zcj^'^ 

C        •      •-n-t.  *     ^sn-f  ^«n-r  T 

tfl       ""-^'   "  -jn-4-i  — sn-H»  ^  r 

0       .  ,^  •    ««c-*        +    ,    -7«^  B»a«<«*         -f-etc.       ^ 
ifiuc  mimeratote  ac  idenominatore   per  A^~^  diuifo  j, 

I     I  (!l::i>  I  •(l?!:^)(n«>'.)g     .  (5«-.  Xm-.Xgnn-Oar""'    T^.)  Tnn-^^.Y.««^^^  .-^  >'"*''  * 

"—■{  '        '      '    "'"^  »      »• i6^nyc«Tjrii:T~~«."4<  '  .♦•~-n»?gr»-t-^cj 

'^*/     1    4-<2=l)  *     t J*""^^'"''"LJ  *~"*    /(ttn-igona-ijf^nn-.^  j""*''      ,       ^  , 

"•       '  -   '  Haec 


AEQVATIONIS.  tsj 

Haec  ergo  expreffio  generaliter  ia  infiaitum  excurrens 
fit  finita,  fi  fuerit  (ai-i-i  )'«»-i  no,  «ienotonte  i 
nuineram  quemcunque  integrum ,  hoc  eft ,  fi  fiierit 
«=,-&  ;  et  jw=:2»-a=:=^r-'.  Huius  «30 
aequationis  ^  quoties  i  fiierit  numerus  integer  : 

dy-{-ayydx-z:accx    »»-+-i     4/* 
Integrale    lemper   in   terminis  finitis  poterit  exhiberl , 
leu  valor  ipfiusj'  per  x  algebraice  cxponi/ 

Sit  ptim0:«=:^. ,  vt  fit  i»=a»-a  =  n^,€rit 
huius  aequationis : 


—  *t 


dy-^ayydx^^accx*^"*"  dx 
jntegrale  in  terminis  algebraicis  expreflum : 

•    •  •"    -  I 

ayxzzMcx'^'*''. 

"——"""^ — _t  — »  .      — « 

^  -ifel)*  "J^ ^ir*(7i+.)«-  i>' c«      ^.-sCaiH-.)»       *«c«     -t-  ««• 

feu    fada*  ad  coqamunem .  ^enominatorcm    ledudiono 
<crit :  nyx-zz 


«fS         DE  'RESOtFTIONE 

Mquaiionis 

^r  -*-  ayjfdx  •=.  a^cx~ii^^  dx 
Mtegrale  in  lerminis  algebcug»  exprcflum: 

fca    fafla    ad  communem  denomiaatoitm  Kduaione. 
cnt  ayxzz. 

ik^      ^    ^        '- iz ^ 

Ji"ottesconqae    jgittw  fiieric  i  nnmeius  intcgcr.   tocics 
Iiuius  aequationi»/' 


jM^gMlc     in    ttnmni»    a^ebnucis    jpoteft    expiimi. 


Corofl.  f.' 


Corall.     I. 

a-..  Aeq.uatio  ergo  prDpofita  dy  •^ayy  dxz  a  rcx^d^x 
iotegratioBeBi  a^ebraicam  admittit,  fi  fiierit  exf  onens  m^ 
Tel  teuninus  huius  ferieir 

*-*>      »>      f.>      y  >•      5>-     »i>~n>  CCC. 
-veli  fi  fuecit  m  terminus  ex~  hac  fra^onum  ferfe  ; 

-i;-J>-i'i-7';-r;-a;-i5j  etc 
Corolt    a-^ 

3>  Subffituamus  in  priori  iat^irabilitatis  dalT» 
Idco  i  fucccffiue  numeros  o  j  x  »  a  ,  3  ,  4 ,  etc.  at»- 
que  reperietur,  Tr.£qiiitar» 

Si  /=0  ;   hufu»  aequationfs  r 
I-  dy-^ayydx^accdx,  integrale  crftV 
ffyxziacx  j,  fiuc  fzrc 

Si  /==  X  ;,  huius  aequationis : 

^-  ^y-^ayydxzz.accx'  ^dx ,  integraTe  ctTer 

aej^      ■  ex  '         ^acc 

ayxzz—r,  feojf= 


V  »•«•51*  «     i*_'       'xaCX^"!^ 

Si  irz  2-  ^  huins-  aec^ionis  i- 

•— »• 
Br.  dy-\rtQydx:=.accx  ^dxy.  integraliB  ak:: 


acy^—y:                      ac^-t 
ayxzz — .•ii-: -f=: =; 


,..»31   r     »..»  ♦  X   I      -  _i«   ?  ■   »«    » 

Si 


i<o         VE    RESOtyTIONE 

Si  i  =  3  huii»  aequati^nis : 

—1« 
IV.  4y + ajjr dxz=.a ccx    '  dx^  integrale  crit : 


-t 

J.  }.  t.  4.  X       7 


ayx— .    ..r-r'-*-^.-""! fiue 

I  ■"• 

——1       '           1^1-  I        ,  .1  ■■  — — *•» 

— l  2  — S 

Si  /=::4,  huius  aequatioais: 
V.  dy^ajydxzzaccx  ^dx^  integrale  erit: 


ayx^ 


-i  — a 


aV X ^^  2« p_  '      a»4>g^  *gc  ;>4«c>^*        a^^c*      .^^^^     _ 

.     •  — I  — 1  -J  -♦ 

«       4j|_s    5 F  t   .4>5*g.i  X  •  g^4*y»6*y-?*a  *  ^    i  4»y.6.7.g»r>3*\^*  9 

*  *•  2.9'  OG    'T  .. 4.  ^t  Vc»  "^  '2.*.6.p*  'a*c»+    a.4.c.».p*     ^'^c* 

Si  iz:::5  ;  huius  aequationis 
VI.  dy-^rayydxzizaccx  ^^ dx^  intcgrale  erit: 

»  -i^  -a  -., 

ttyTZ.  ^*' '  ^-^* " *  *  ^'^^    "  2.4.f .1 1  ^    _fl^«>*  ^  a.*^.«.ii'*~"a'c*"      .i^___ __ 

-j  —  2  -  j        '  ,-♦  - 5 

*a.ii  ac     «'2.4.ii''fl*c»"' «•4.6.11»    fl»c»+   2.4.^.«. 41*    •  a^c**"     a.Mh.ic.iiS"* 'cM 

Coroll.     5. 

5.  In  Foflcriori;:integrabiHtatis  ordine  fubfliaiannis 
paritcr  loco  /  numeibs  o,  i,  2,  3,4, etc.  ac  reperietur, 
Tt  fequitur. 

•      -■*-..  ..   -^        Si 


I.  dy-^-ayydx-zz^ccr-^dx^  intcgwte  eitt: 

Si  i=x)  hBtns  aequsdoBisi 

— • 
n.  dy-^-a^yydx-zzeN^cx   ^dx^  intrgtalctrit: 


»1  1 


^J* ^     -^  1 

Si  i=A  tiuius  'aequatioais : 
VI.  dy-^uyydxy^atcx  Vjf ,  *»t€gn»le  eiits 
,^  y  -. — *^  *"*"»  ^_  iii;j_  iiiii^.  «.'Hh  "V^-V'-  ^ 

■I  s 

*  "i"  7"»'  ««  "T"  "«.♦.«»  *  a«ir 

^i  i=3.;  buius.4equatiGii}s; 
IV.  dy-^-ttyydxzzaccx  ''dx^  integrtle  erit: 

—1  »  5      ■  t 

I  «  « 

T    -1     f*  *_  J^     I     **  »»*«5     af         ,      »..  »■  ?. «.  y.  <    *y,  ■ 

*  **•    s.  f"-a«    1     »•♦.  r*  '  •«»  c»  "»       i.  4, 6. 7»    *  a*e»» 

•Atque  ex  his  cafibus  aoalogia  patet^  cuius  opeomniudi 
«caiuuin ,  qni  4]uidein  integratioDein  admittunt,  imegrj^ 
lia  algetotica  expedite  ftsmari  poterunt. 

Scholion. 

5.  JH  bis  int^r^bus  autcin  prdbe  nottnitai  eft^ 

«a  non  efle  completa ,  veque  ideo  aeque  late  patece , 

Toin.IX.Noi.CofQa.  X  ic 


't6%         DE  KESOLVTIONZ 

ac  afequacionem  dififereQtialem ;  id  qiiod'  tcI  ex  pririK» 
aSn  dy-^ay^ydxzzzacedx  patec»  cuietfi  latis&cic 
y=pc^  timen  ^cile  inteliigitur,  log^richmos  infuper  iit 
ea  comprehendi.  Manife^m  aucem  hoc  ed  qooqiie 
lunc ,  quod  ia  his  integraiibus  noa  concineatur  noaa 
con(kns  arbitraria  y  quae  io  diSerenciall  non  inerac  f 
in  quo  ericerium  integcaciouis  complecae  Tcdacuc.  Cae* 
tecum  Tero  hihc  duplicia  incegcalia  cuiusuis  cafus  obti- 
nencur,  eo  quod ^  tam  affirmaciue,  quam  ne^aciue,ac^ 
cipere  licet ,  aequatuone  di£&reatiali  ^  quaie  tantum  ce 
CQDCiaec  aon  mutata» 

.       ,    Problema    a       •? 

€.  Inuento  ope  praecedcnris  methodi  lategnll 
pacticulari  pro  cafibus  alTigBatis :  aequationis  dyir^fdT 
^z^accx^ d^Xfinaenisc  integrafe  comprctum  pro  iisdeoi 
cafibus 

SoIutlO.  ;  ^ 

Pofito  «=ra«-a,,   iocegrale    particuTare  aeqn»^ 
tionis  propofitae  inuencum  eft  effle  ayx=.'ac3^- 

J! »_  **    *"        «       »«  .  16»    •g* c« ~    t ,ii_  (•«       t^a~Vc»  —  CtC^ 

y4.(!!grL>.*L  .  fCT^Xpnit-,)  x^l"     (i»-,X«wtlX»5«*^0  x"**   ,    '  ^^ 

cuius  loco  feribamus  breuicacis  gritia  j^rrp.  Gim  igi- 
tur  P  fii  eiusmodi  valor,  per  variabilem  x  datus  ,  qui 
&ci8faciatacquacioni  dy+ayydxz^accx^^^^^dxfint  vtique 
dV-h-aF^dx^iaccx'*-*^^. .  Ponamus  iam,  iotegra- 
k  cofnpktum   aequacioas   propoificae   dj-^ajydx 


J  EQV  AT  I  O  NI  S.  1^3 

•Tzaccx^^^^^dx  effej«r=P-|-«,  quQ  >ralore  loco  j? 
fobfticuto  habebimus  hanc  aecpitioDein  d?-\-dv-^aV*dx 
'^'•^zaVvdx-\-av'odx^accx*^'^'dx.  Cum  vero 
fit  </P-4-«PVjr=:afp*»*"-VA:,  crit  i/v-4-a«PW* 
'^avvdxzzo.  Sit  vr^,  crit  du-2a?udx-z+adXf 
qnae  multiplicata  per  p—  »«^p<'«  denotaate  e  nunieruin, 
'cuius  logaiithmns  fayperbolicus  eft  :m  , .  fit  integrabi- 
lis;  •€!!« -fcilicet  •aequationis  «-"''■'^^*'*(</»— ai?Pa</*) 
--^-.a/pd*^^^^  integrale  tf-»«-ff'»*«rr/<f-*«-^ ''*<?//*: 
Wcoque  uz^z^^f^^fe-^^^^^^^adx.  Quo  Valorc  cum 
iit  ^=::^  fublUaito,  erit  Intcgrale  a>mpktum  aequatio- 

m  ptopofitac  j==P-tTjyZTa7p7r«"7;^-  A^  «^t  pro- 
biemiite  primo  e(l  valor  ipliusj'  psgrticnlariS)  quem  hic 
ponimus  Pr^zrx^-^H-a-ljSj  exiftente 

~  jn   '«i:  "•     «8     Ksn   'a^c»       +Tir"i6n.    j^n     'a'e'      •+**«*» 

Bincerit/P<?Jt:=;*f -^5/«.  et  tf-^^-^rrr^"  :  «a. 
^uo    valore   fubftituto   habebitur  integrale  completum: 

n 
—  laex 

zzfe    ■    tf  </«  :  zz 

>  Alitcr. 

Quemadmodum  hac  ratione  ex  viio'  integrali  par* 
ticulari  inuenitur  integrale  complettim ,  ita  ex  duobus 
integralibus  particnlaribps  expeditius   integrale   comple- 

X  %  tnm 


s#4  OE  RBSOLrTrONE 

tum   iadagnbitur,    neqao:  iir  hoc  ntodo  peraeriiiar  t^ 


^mulain  iiitegratea^)  cutusinodi.  eft  tA  fi~T~adxiZZi^ 
qaae  tmegraU  connpletaj  quod  inueaimus»,  iauoluitur- 
Cuaa  eaim  aequado  dy-^^ayydxzza^ex**''*^^  nu» 
neat  inuariata,  (iiie  raffiimatiue ,  fiue  n^tiue,.accipianii|. 
habemus  vtique    duo   integraii»   particulaciav  <)uonim 

prius  eft  y^Pi=<?y— 'H-^-iJj,  cxifeotc«=:* 


— ■ 


Fofterius  i^r»  fimili  mod»  inuefiig^adum'  crit  Jb:=:Q^ 
^:-:^:^»--.-^^;  fTetqnc  »c=*^-^::^ 

-i-      TnT 1«  « — •  o"Sc« — ■ ^*    9P*  «*>'  ▼alOfCS  «; 

ct  »  tauium  fignis  iater  (e  difienint;  Eiit  erga  tam^ 
i?-\'aV*dxzza?cex**' — *dx\  quam  /^Q;-Htf(iy^ 
z=4Wtf«*""*'i/x.  Punamns  iam>  R^^^J,  quae  ae« 
qiiatio  lir  integialis  complcta-  propofitae  ^£feieotialis  ;; 
quam  ftmnam  idi^o  affiunimus^,  quia  in  ea  maque  par- 
ticularium  >  =  P  et  j' = Q^  continetnr ,  illii  nempr  fii 
fiat  K  =ro,  haec  fi  RzrcvJi     Piet ergo QR -Rj^r P-^ 

hiircquejfric37^  qua©^  dat  ^r m=— "oi r- 

iiibftituantur    htc    valoix»   fiipis»  ioueati  ^Pr=— 4rP*^ilir 

eritque  ^jrrr^rrJB-- «rfx-t-gS*---^H-SESF^ 

^(Q.R-»P)rd<    .  -ft  —  ..  T-       1.  ^       «^ 

=— <t — tR— ,}* — htff*^^;'*    *««.     Ex  bac  aeqtiaiioafr 
refiitathaec  (P-QyR=:-tfRi*x(P-Q)*,  qnae  di- 

nii*  pcr-RCP-Q.)  dat  ^^«(Q;-?)'^*^-»^^**"'^* 


'^^"T*      ^^    '^   aequaticr  nitegfabilis  exKUt ». 

tritquc  integrate  /R-/C=r ^ ^l^r-lz.     Cu» 

P— /     .  P— y {ac3il^''zdx¥dz-ayzilx)  ?  < 


inex^ 


=:Cg~7~"«:    HJnc  iw,  4«iia  wlorcs  iparam  »  ct  « 

fer  X  corHbnt ,   baBe£fitur  aeqintior  integprafis  completa 

-^ravJ'     dz-^ae^^zdx-  ayzdx  _(?  -j)  z 

^'    ■     -^du-acj^^udx-ajfudx^^i^i-jf^u 

CoroIL    X. 

y,  Vdor  pBtticnlflfis ,  quem  ruprf  ^o  f  inoen}' 
■n»,  it»  e»t  €ompamtus>  vt  efiet  j=z  cs^*  -  5^:^  t 

•XiftBllt& 

»—   /^+"  ;■  ;«     "l*r*a«iB»"T     *   •  ,»    un^      ,«ii      M»    -^«cT  T- v«.. 

^*-""; — ,ir'n"r-i;     ;»     rt»    ,4»  •  a«c»'T«'^' 

-1«  -♦■ 

- '  T  ~9n     Mi~'a*c«  +  TBr*T?u      T*»        f«»     «*<*  t"  «C» 

•^  — ^  • 

Faao  autero   c  negfttiao>  crit  aker  vatot  particuiatii 

y::^,»-"-—;^^,   EriteiSPPr— (^^i 

-<rr«*(M-N)-K-4-L  **.K7iiirM 

0= 1  /M     Kn      ■  •*»  et«:tf=:M4-N;M-N. 

^      -       ilAr^M-N)  • 

X  3  Ei 


i66  Dt   R  EJSOLVTIONE 

£x  quibus  coUigituir,  aequationi^  propNofitae :  <// +  ayjfdjt 
•zzeccx^^^^dx  imegrale  (^ompietum  fore : 

^mc!^      ax  (c  x^-^-y)  (M  -4-  N)  -  K  -  L 

Coroll.     2« 

8.  ,Si  ec  eft  numems  iiegatiuus,  fiet  /  hiocqpc 
L  ct  N  quantitatcs  imaginariae  ,  at  cV—i',  LV— i; 
ct'Ky---i  quaiititates  rieales :  *Tam  laiiten)  integtale 
completum  realiter  exprefliim  erit;  -     - 

«££^  .     _■'■        '4 r .T* N — gjtr^^M ^ K     

CorolL    2' 

9.  Sit  ir:::^^— 1,  tt    habeatur   haec   aequatfn 
iotegranda : 

dj!'\-ajydX'+-abbx**~''dx=o. 
Huius  «rgo  aequationis  integrale  completum  erit: 
•     i?**"       -      «fr:K"N~«a,7M-K       i 
^"■^^^'^S.I^^njilZ^^NlL  ^  r       • 

^"  '^=^.'*"8i+7^M?^:^  J  **^*°"^ 

|rw.(j:iO    bn-iXiw^jXpnn^L)  ; .  (»n>^){nn^i)(pwg-)U5«iliX4onii-i)  a**^*        . 

*^-  .     ••     2.      an.      16«  VfctT-"!:      ,n.    i6n.     a^n.      TiF^^flTp-W. 
"•n  r-   •  li  • 

M^bn^-tXnn^i)    K_      fyn>>i><«n-i)(pnn>i)<^5nn^t)   « 

*-"-    .1.      •»    •  a^  "*     ,.     ,n.     i^n.       ,4 »'•«»♦»"'+•  ^tC. 

M=: 


AE^rATlONIS  1^7 


•  sn 


—     »»     •  €6       ""      ,n.  ,     ida.         341     •  a^  i>»^    -t-  CCC. 

His  i^itur  cafibus    incegralia    particulana',    quae    (inMil 
fiut  algebraica ,  aon  daacur. 

Coroll.     4.  V 

10.  Qootics  crgo  fiierit  u  zz.  ^zj^r  i  dcnotante  i 
ooiieruin  quemcunque  integrum  ,  expreiliones  finitae 
algebraicae  pro  litteris  K,  L>  M  et  N  reperiuntur.  His 
igitur  cafib.is  integratio  aequationi)»  huius  dy-^ayyix 
^aee3^^^*dx  ope  iogarithmnrum  )  huius  vero  ae- 
qnationis  dy-^-dyrdx-^rakbx^^^^^dxzZiQ  ope  quin 
dratune  circuli  abfoiuitur.  < 

SchoIion« 

ic.  Quooiam  acquationis  diflerentialts  propofitaa 
4yj^ayydx:=iaccx**^*dx  inregrale  complctum  du- 
plici  mpdo  ezpreffimus,    pcKerimus  formulae  integraiis 

fe'-^ir~  dx  f  qoae  io  pricwi  inefti  Taloiem  cx  pofle^ 

zz 
riori  aifignate ,  huiusque  adco  integ^tionem,  quae  (aept 
Dumero    maximopete    difficilis     Tideatur  ,     exhibere. 

Potterion  modo  autem  inucnimus  jf^-j = 5 

=P^.^-^^,    at  eft  R=C£^«;  P=^*— 


x6i       DE  RESOLfnr^^isn 

j^  6t  Q,=-^^'-4-— ^.   Cop&qncntet  1». 


'bebitur  jc«i;^'+  — -r+^-^ — ^ ,  "' 

^« 
Per  priopem  ^ero  iql^tionein  eft  j^nryA*"*  -H  --^ 

«K  qponun  conipaiatioQe  oii- 


il 

—^ac  X 


rr=jtaiiadx\^z 
^zje     a. 


«I-  «  — C^~"«       ^  —  /P~i^  tf  «* 

<^ae    traosmutatnr    ia    hanc    aequationem :: 

^x-Cr-r-.%ix -^f^~ilTe 

Qz{%ax^3^-"Mzdx  -^kdzs.i^)  *'* 

<^K>dfi  ergp  i&erit :    , 

tofic  icamola  dificientiriis  r^i^fdx  integtari  poterit 


2  2 


^^  ^^^  '=^zK2a,i^\zd^^iuiz^zduS^ 


'SknUi  foro  inodo 'Mb '^'negBtHib  •,  'qno  2  et  u  Inter 
To  .^ermulaikur«,  'Crit  formulae  diflferemialis  ^~-h —  Hx 


uu 


ttdx—  C#     ^r^  jsi/* 


'gcatiotubus  C  denotat  '&m  coaflaBtem  arbitnictaai,'^6 
jper  iotegr^tiodeai  ^mote  '(blito  ingteditUir. 


■*i*M— llir  T.i.mi  I     II    -        1     I  ti.HMi^MMMM^-.M^M«W 


ttaMaMfaiMMBaMKMMiMWMifiMaMK^MaMtaiMMt 


«ti&.ni:.Koa.Coiiiak  V  INV£$tl- 


mVEmGAfTK)  .PVNCTIONV^M 

■  MX  I>ATA.,DIEF.E.RENTL,A^LIVI\t] 
CONDITIONE. 

^•A'  u  Q;  o  r  e 

t.     EFVERa 


'>^{  V  'denotee  fun^fonem  qusmoimqud'  btairam'"v^rur- 
^  bilium  *  ep/ ,.>»*aq»»  idiflfefflttieiur  ^-nrt- -pcodeit 
eius  differentiale : 

tum  vero  hae  duae  quantitates  P  et  Q[  denua  di^ 
lentientur  ,  ficque  proueniat :- 

i?z:zpdx-^rdy  et  dqzzsdx^^dj 
nptum  eft,  femper  fore  r=:s.  Quam  proprietatcm  qoo^ 
que  ita  exprimere  foleo ,  vt  (Kcam ,  eOe : 

HiMusmodT  fciTicet  expreflione  (f|")  indico,  ffinaionei» 
F  ita  differentiari ,  vt  fola  quanritas  j  pro  variabiU 
hateanir ,  et  diflferentiale  refultans  per  dj  diuidi ,  quo 
pacao,  qitanritas  finita  a  diffitcmiaUbus  Jibea  proueniat. 
necefle  e(L. 

a.  Quodfi  ergo  fbrmnla  Vdx-^-qify  fta  Hierit 
comparata,^vt  fecundum  hanc  fcribendi  rationem  in  ea 
^  (5jJ=(35),  hinc  vidflini  concludimus,  iflam  for* 


C!ihispianr'fyiidl«)ni8 ' V  'ipfetmn'  « «tr  j',,  Ciior  autetn 
fattec 'proipmtsis  latKrime  pateat ,  phis  hide  concladere 
ron  litet,  qBain"fornmh*m  P^i^Q^lfy  'eflif  imcgra* 
Hl^  ,  necjf»  qnicqoani  per-  hanc  folam  trondiifionein 
in  geiNtre  defiffitnr ,  vnde  vlU  pecnliaris  proprietas  eioii 
jhndidnis',    ex  cuios  di£fe!fentiacione  eft    nata ,    colligi 

3-  Qpandon,  iiutan.iiunlkio  V  «d  cectnai  <qiMd*> 
^m  gfnoi.-  ref«ctfli;v  .tum  ,pufi(o  .4/Vc=i>i/r-HQ^>  I 
iQtPC.qi4iU3tit«ies.^P.etQ^  praetor  i\km„,gi^rsd^m  afic^ 
iiionem«  alia  .quae(iain'  parcicuIaTis  ,xel8tio,Jntei»edic.  Ita 
i]ouimu& ,  (i  V  fit  fun^io  nullius  dimenfionis  binaiuip 
Tariabilium  j,vet  j',  turo  praeta  illam  geneEalejn  pro« 
.pfietttew.,  qv»MH{j^)xzij^)/wf»fisr  haoc  particular 
sm  ^  l«eiim  .  fcH|p«r  b^Uro  ,  v* .  fir  j  P;r  -k,  Qj'  :=  o. 
Bein4«.;fi(P|li ,  jiQfl^o  >  dfcnonnr^m  extat,  fi  V  fit 
isni^iO'  hogjp^i^  bjip^um  varis^^Mto),  a;  et  j' ,  cuiua 
din)^fionD^o  npmcrufi  fit  =f «  /,  eiu^  difierentiale 
dy^T^Xx^Q^d.f  y  femp^    it»  . e^,  comparaoun  , 

uVrzPirH-Q.j'* 
QvooeigfMC^  hoa.  inprimis  notatu.  dignum   occorrit., 
4)H0d  f9Winlfl€<  dijgtteiatialis  P«/jrrH<^<^>  ioMigraJe^Aatim 
flflig|MaripD%,  cum  fit.VspriCpjTrHQi').-, 

4rQ^  cm  fipt;d^p9flf;i^t*  iaffi  pri()(m  in 

^;'tQ^,«l>,a$japc<i%,i9^ho4vn},,inguic)^e^cm^ 


^7»-       injf  ESsT  lQ:A:TlOi 

pofita.  dVzz:?dx-^(^dyy  compierttiin^  fit ,  ofl^iell 
V.Xr^Q^yzizo  ,  Tcl  P*-h'Q,y:^«V,  vidfliDa  inue» 
vm  pofii( ,  fuaAionem .  V.  yel  dk  auUius .  dimenficHii», . 
Tcl  efie  fiindipaem .  homogeae^m  ,  io..  qua  iHoae  ^ 
riabiles  x.et  y.  vbiqiie  ft^  dimenfipaes  adimpk^nc.  Sd< 
licet^Dullo.refpedii,  ad  ilhs.  propcieutes  iam^;C0giQi(;[)&. 
liabito , .  ex:  hoc,  fglo , .  quod. fit  vel.  P«H-^Q,  y  =zo, 
vpl .  P  *  rH  Q.  y = «  V  » ,  pei:  legitima  aaalyfeos  ratiodnia. 
elici  oportet ,~  liiaiSiioaem  •  fiaitaait  V  hac  propdetate 
pt^aeditam ,  tfle , ,  vt  ve! .  fit  nuUKis  dimeafioois  ,  vcl  ho- 
cnpgeaea  n .  dimenfioaum.     Intelljgqadum  autem  eft,  pro- 

prietatem  generalem  (J3;)=^*<JtO  ^R^P*'^  locumhaberc 
debere/fmc  qua  aequatio  </yr=P^:v-+-Q4j'  adeoeffct; 


5.  Hae  quaefltones-j^quae.  vix.  adhuc  ta^ac  vi-- 
'dentur  r ,  amplifOmum  •  Aperiunc .  campum , .  iines  analy- . 
ftos . Irkerius  ektendcndi,:  Propofita :  naroque.  aeqnatiom : 
iatVr:Pi/A*rHQ.'/y,  qqaeri  poteftiindoles^ftniJtionis  V, , 
fil  relatio-  qotaecnnque  inter  bioas  qnantiiatcs  P  et.Q^-^ 
vcl  adcointer,  tern^.^P;  Q^ct.  V  proponatur. .  Hiiius*- 
modi' aqtem.quaefiiones.etiiimfi  pene  «ouae  videantur, , 
tgmen  miUum .  eft-  dubium ., .  quin^i  methQdus .  eas  rite  re. 
(bluendi  maximam  per :  totam  marhefm  athcura.  fit  vti-  • 
liratem.'  In  problemate.  enim  de  cordis.  vibrantibus  tota . 
vis  folutionis  ad  hoc  genus .  eft:  rcferenda , ,  cum  certa . 
quadam  rdacipne  :imcr>  quanritate^  P  ec.  Q  contineatar. 
Pdnde  etiam  ■.  vniuejciam..  motus:.  fiuidonim  r-  icieotiam  io.: 
huiusmodi  formalis.differcntialibus.  fnm  complexus,  vbi. 
tcrta  quaedam  .«jlatio  inter  partes .  diflrerentlalium.  prae* 
'  fgribjtur ,  .ex  qua  'autem,,ob.,defe<Jl;um  talis.  mcthodi  vix : 
quic^u{im.coociidc,r^.licct:;,  *  60. 


.0^WBpru<  lyrfJrt»?  ji  Tt:  fqliusi.  run^pqis  V,    cuip»-  na,- 
tnra,  quaerjtur^.  fn^tio>  occurrat.     Cuin.  eQim:  pofit6> 
dN=z,?dxArqjy,  fit.P=:(|J)  et, Q.= j^f^V/^.rioc: 
^aeftio.iCi.enuQciari  poteric::' 

Imenire.  indoIemfunSiionis.  V  »  vt  fUt:  '"■  "- 


-dV    .  ,dV 


i 


pofterior,  vero.  hoc  modo  ;;-•  ^ 
'  tiumite:iMem'futiCiiom}y'ivt'J^^  '     • 

3J|E.'^pripri.fj^ijf4ep(ii  ofteu#i  ^||iBf,.,.y/  e(Ie-  funA^Pi^fJfp^ 
fMiUWtdi»e96p|ii»t  ipl^rMm  7r..^jir:»:  pc#erip^,v?|39„fii|^ 

eatumdem.  fiindionem.  homogft^m   n:  ^i.mppfppijp^.. 

Hoe.  l^ribefidi  ^utem  modp  m  gener€^.tepe,ndum  e4y..c^^>  • 

Ti". Problema:  igituc?  hitiB»^  ^a^SKJfa .fr-  Jw^jll"»» 
Tt' profjpfita ;  qii^cuaque.  rclatione.  i;iteci  (juaptitates- V  ,, 

( Ji )  et '  (  jIj^  jdcfiairi  iebijat;  ,qualis  fijhdi^id  •  fit^  y»  if)(a-  - 
rum  X  et  jr,      Dsipdel  etia,m, /luiysmbdi;  quaeftiOo^es  ^d 
fiini2:ionc8  Vium>  pluriumue.  Vaciabihurn  -  extcndi-  pofliii^; ; 
qijin .  etiam ;  qq^n^^ates .  ex;:  dupli^i,-  vel :  toplici :  differendji- 
tibne  onundae<  iaqrodiici  pofiunt ; ,  cuiusBip(^>  (Vint  (4^);, 

cttuh  m  fe  habet,  vt.vecbi-grada  ('a^)  iOrijiKitrvifi- 
•  Fff iho  •  V.  di^ireotiettni  &ki  4sj.  variiabilEi  fuintft  %v.eif4MSe  • 

lentiale  pcf  •  ifx  yiuidatur , ,  vt '  prodeau»  (^  )f!.;oqms*el:o  • 
'iuec.t  quantit&&  deniio  'il^eatieiDucV'''^!!^*-  -^^  van^btli: 
■'■   ■>      '  Y/  33  fiimta.i 


tahtM  \  \v  eltis  dttfiSfettrtife  *ptir"dx*  drtttW»  ^ebeit 
l^lSi  i  quod  dc'oiquc  rurfus  •difle^cnttettftHJfaintariafe^ 
jrviabUi  j^  .xt  jp$r  </>'  diuifuin ^  dsibit' '( ^^  ).* 

S.  Dum  aotem  faoDC  iig^Ddi  inGidttnMec^lfnitt^ 
«otandum  eft,  ^efle.:  ^ 

C  4£35  j  —  ( <iy5ii ;  -«  .         , 

/  d«.r  »  _  /    d«v  .  __  .  jm 

\  dPIy  }  —  \  S^dycbe )  —  \  9^40*')  ,         '     '     i 

PeriQde  fcilicet  «;ft  ^  yquooam  ordioe  qoaatitateftjr.-elrj', 
^narum  alterutra  in  quaiibet  diflGbrentiatioaefola  variabi- 
lis  a0iKni;ur  ,^difpoaantur  ;  damtnodo  pradctiptus  difie- 
tcnttatittfltlm  namerus '  infkittatnf/  Quin  'etiim  «fi  ^*V  'flt 
ItJhfttb 'tiintn^Tartabiliam  a','j'-,  zi;  fi<iiMM»c0Niiennieii 
lcteam  hitofet  j  erir  errim': 
>    d«^x_/  <yt*"\_/  d*r*\_r  <t»y  x_/  d^f\  ,  a»»"^ 

l  JI5J3»  /  -  V  dxdzdyj- 1  dyidxdz.)  -^  iy  i%Ax)~^dz dx4^)-^ didydx  ) 

tdc  autem  meas    iaiieflf^tiones    ttntum   ad   funAiooes 
4dafiait^  viiiiriiAliiitim^^Mftlihtigaro, 

■^.  Hoc  modo  deducimur  noo  rdhiak  ad  infefitas 
^'etiamnumTix  tradtltas  quaeftibnei^  fed''eiiam  ad  no- 
Ta  figoa.  qqibus  adbuc  parum  fumos  adfiieti ;  ^  vode 
'  iKiec  methodus^  cuius  ctilturam  taotopere  ezpetere  jAe- 
l^lflcuis,  non  immerito  taoquam  ooua  plane  AbalyfeOs 
jjw  eff'  fjie63nda;  Noo-  pattrar  igitur  -^milii  pifacfti- 
tfflS^  videbi»rf,^ii'priam>.  tancum  iftiu&  methodi  fun^- 
fnea«P>  «onfttaeco,  neqqe  ditrei  oooitAiem  vix  mini- 
flmnr''aediAUftU8;(fipBcftniBadft4pftr«em.  poUicteri  ande». 
Dcmfm^i £be ; diiiMOi.*h0ud'  exig))Q ,  e(  indd^j  la|)Qre 
€fm  aaty.  «teqnM».i(|iiM.  Aoftbrgws  fftmi9)|  iqu^ 

certo 


certe  dffficilfimam,  noa  dkaixiyparficere,  (ed  tantum  ad 
^beriorem,  Yllun  accommodare  liceat.  Qtiam  ob  rem 
e^ ,  quae  miUi  tidhiic  iii'  lioc  genere  (untF  reperfa ,  or« 
dine  ac*..dilttdJde*^exponere  *confHtui, 'qno  aliis  , .  qno^* 
dtgnitar  -argcNnenti  ad  •enndem  'laborem  -  fbTcipiendum 
alliciet,  prima  quafi  obftacula  de  via  remoueam  ,  ant^ 
mosque  ad  tioaiim^^fioe  in(te^gaciQi»Hn..ge^  prae« 
fftteau. 

,  fo.  Aattmnm  sutem  .Uoc-  snuBerervfu^gar,  pij».: 
cipia  quaedam  per  fe  perfpicua  praemittei\cla  «iepuiOr 
Primo  fciHcer,  0'  fuerit  (/~)c:  0,  •iatelligjtur,  fiipaionem 
y  prorfus  non  ab  x  pendere,  fed.  e3^,^la  altera  varia- 
Wfi  /  cnmi  cDiiftantifcins  eflfe  •  "ConflaHim  ,  ficque .  etiam' 
fbtmzai^C^y  fore  fimdfioncm  ipfius  /  tantnm;  ^Vidffim* 
aotem*^  (^),  fiierit  fuftdifio  ipfids  y  tanfum  ,  ipfit 
qi^antita^  V  erir  aggregatum  ex ;  fiin^one  ipfius  ,  > 
tamum  *  et  esT  ftm^one  i|)Qus  x  tantufh  ;  quo  .^rgqr 
caft  fbrmaxjl)  erit  fiJn<Jti6  ipfius.  *  tantDm.  '.peindb; 
fffuerit  </V— R</jr,  neceflc  eft;  ft' RT  fie  fiinaioipfiuff 
S,  vel  S  ipfius  R,  vnde.et  V  erit  fiindio  ipfius  Sj 
-vel  ipfius  Rjquia  alioquib*  kicegtal^ /R  i/j  non  deter- 
imiwretDr.  ^Hisi  ig^r  ^pofiila  fwitcipiis  ji)iimiun  binas 
quaefttenei.  lHHiQ  oiemqfgias ,- •  W^  -^  im^g^l^ 
aiiO»n^..p]99bumnt',..,  je(9Jluin>,  dt^incep». .$1^  9]^^  £jCO« 


ProBlema  ^r 

II.   Exiftenten  </M=3PiA«-*-Q.<JK  >    fi    ficric 
^ar,r^Q^>:::o,^.„innenip,.fjwli8  V,  fi^|,%)^io^i>&rum 

Solurid. 


.Sbfutib. 

tTum  igituc  mter  quantitBtes  T  et  Q,  hacc   cdt» 

tiitiq  .praef(Jrib|itur.,  ■vt  fit  ?;r^Qj=:o,«rit /Q^-Py» 
qui  ^aior  w  aequkfitatc  JV^P^/^+^Q^J/  «ubttkuaa 
dabit.:    .. 

neceffc  igltur  ijft,  vt  fonnula  "^^^^*r'^^^  fit  vaii^ 
Ijifi».'  '(^uiae  Vt  ira 'i9rmfttti  R^^S  Jeraoeatw  ,■  3ta  «- 
pradcfitettrr  7.     •       !  .. 

Sumto  enim,  ^^f^^d^  «t  S=:|-,  cum  Jit 
if  V  =:  ?MS^ .  Tieccffe  «ft,  .Tt  .P^  fit.  'fimaio  ip(\Qs  S  ^ 
ideoque  /ct  V  «rit  funaiq  i|)fius  S,  boc  ©ft,  ipfiusy. 
Pirojprietas  ,igitur  praefcripta^  /qua  eft  Pr^^Qj^rro» 
^uinsmodi  indolem  fiiudionis  V  dedarat  ^  Tt  fit  V. 
fundio  quaecunqqe  ipfius  ;jy1iioc.autciii  TBaail^ftnm  eft, 
pro  V  prddire  tun^^nejiti.  .luiUius  «dimeiitaift  xp&tum 
'  jc  «t  7.    .    ■ 

Coroll.    1. 

Ta.-  (^oda  •  wg«!>!  aib  Pq=^||)  d'  <i=  (H ) *«» 
|*oprict!is^natorife  V  pitopor^hr,  '♦t'fit  *(tl)H^'(j|}=«> 
ihdo  c6ita  concloteur;  'V  tffeilinftionetti  foninAie|- 
feu,  quod  «odem  ledit ,  elTe  fiio^ioi^  nuUiu'  iHittrd»» 
fionis  ipfarum  x  t\  y,  '•       ^  - ' 

*        1-3.'  "ViciffinV  ef^go  hiftt  id,    tjtiod  qniifem    lim 
dodum^  «onftat,  confirnfttttr,  tt,  qadties'  fccrfj  V  fen- 

ftio 
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ftio  oiffius  dimeBiiooi».  iififafvin  jr  «t  / ,  toties  qooqa» 
fore  ifl;l)-{-^{^l)zzo.  Verum  vti  boc  ficillinae 
oilenditur,  ita  ietus  inuerfum  iingiilari  depaoBilratiooe 
indigebat. 

-    Scholion. 

14.  Vis  buius  itdotioi^  in  eo  efl;  pofita,  quod 
4UfeQends]flr  fimdionis  Vadifbm  ^nnam  </V;=R</S 
xeduxeriffi,  ^  qiia,,cum.  Yaicnm  difierentiale  4/Sooar 
tineKt  iiqoido  fequebatur,  V  efle  fondionem  quantita^ 
tis  S  taatum;  emt  antem  $:=-^»  et  notum  e(i,  ocnnes 
liin^tioacs  ipfius  1*  fimul  efle  fiindiones  uuUiu»  dimea« 
fibnis  et/ficifiim.  Eodeni  crgp  principio  in  folutiond 
lequcntium  prbbiematmn  vtendum  efie  intelligetur.  Cae- 
tenim  fioe  Utteris  P  et  Q^  ptobleina  tam  proponi,  qoam 
lefolui ,  potuiflet :  fi  (cilicet  quaeii  debeat  indoks  iRni<i 
aionis   V,   Tt   fit   *(j|)-+-J(3>)  =  o»    cum  iit 

manifeftom  cft ,  V  neceffiirio  effe  debere  huius  rnini 
qnmtitatis  J .  Quemadmodum  antem ,fi  fueiit  dVz^Rdr, 
(C^e  concluditur ,  efle  V  fiindtionem  ipfius  r  tantum  9 
iu  porro,fi  fuerit  i/V=:R</r-*-S</j,conciudere  deb^ 
mus ,  V  efle  fiindionem  binamm  variabilium  r  et  /; 
quod  principiuro  Ttiataiem  habebJt,  m  indaganda  in- 
dole  fiinaionum  trium  variabilium ,  duffl  qpaepiam  coo- 
ditio  di£fetentialium  pioponitur. 

toin.IXNou.CMnm.  2  VtMh 


Probleifta    2.        ;^     . 

i^  Exifteote  dVzzVdx-^Qjly »  ddKe  har^ 
dolem  f&0(aionrs  V'i  vt  fiat  Vx-^Q^zznW ,  .deoo» 
tsuite  n  numerum  ^mcuoque. 

SoluticK 

Ex  conditione-  pnefoipta  Pjr+Q.r=iry  el^ 
datur  alte»  quaatitatura  P  et  (^,  puia^=^— yJ"^ 
qoi  ralor  in  aequaHtate  diSerentiali  fubftioitufr  dabic  i 

dW=:?dx-i''^  -  ^ 
cni  ^m  iffa  forma  inducatur : 

^piae,  vt  priua  membnum  integnihile  icddatur.,;  per^'"* 
multipUcetur  ^  ficque  prodibit :.       . 

▼ndr  condudimus,  eflfe  j— "  V  fimdienein  qiuatltaife  2- ,. 
ftn  fiiaaionjBm  nuUius  dimenfionis  binacum  ^ariabilian» 
p-  et  j.  Denotet  ergp  2  huiusmocli  fiinaionem  quam- 
cunque  nuHius  drmenfionis,  er  com  flt  ^^■VzrZ' 
«rir  VrryZ;  talis  autem  expreffio  continet  omoet- 
ftn<ftiones  homogeneas  ipfarum  *  ct  jfy  qttttum  dimoi» 
Honum  numerus  eft  =».    ' 

CoroE'  T. 

i6.  Quando  ergo  nouerimus,  fiinflibncm  Vdv 
efle  indolis,  n  fit  iiV=:^(g)^^(frj^  ^^  ^ 
«^mju»  poteiimD»,  T  efle  %iaioQem.  hoinogpneam  , 


.  F  r  w  c  T  ro'\Rr.J^  m.  -      ^ 

Coroll.    2. 

17.  '^uodfi  ergo  pdnatur  ifVrrP </ir -4- Q<fj', 
^nt  etijinEi  P  etQ^  fandHones  faomogeneae  tpfarum  x 
ttjf  led  quarum  dimenfionum  numerus  eft  n-i^  td'' 
licet  VQO  ordine  iclferior. 

Cofoll.    5. 

1«.  Quare  fi  P  et  Q^  foerint  fundiones  liomo. 
|;encae  binarum  variabiliam  x  tty^  quaram  oumerus 
4lnnenfk>num  fit  idem  »  puta  ipn— i ;  ac  ii  praeteresi 
fterit  (3|)=:(J-^),ita  yi  Vdx-^qdj  fit  formnla  difr 
lerwtialis  completa ;  tum  eius  int^rale  &cillime  jifi]gaa<^ 
tur.    Ejit  quippe:: 

pdmmodo  ergo  ir  non  euanefcatj   integrale  huiusmodf 
^mtilarum  fine  Tlla  alia  operatione  exhiberi  potelt   * 

.Scjiolion, 

Xjp.  En  ergo  folutionem  amtxarum  quaefiionum  1 
tftt&  inlrio  coimnemoraui ;  quae  cum  iam  cOntineat 
i^edmen  niietfaodi ,  x\m  tn  hoc  geoere  «(I  vtendttm ,' 
«andem  ad  fiilutionem  aliorum  fimilium  problematum 
adhibere  licetnt.  Cum  igitur  hn:  proponatur  certa  quae- 
danTtelatio  inter  fbtftffcionem  W  tt  t}aaf)UtatiBS  inde 
abr^tas  y=:(^)  ct  Q=:(3^),  tx  qua  indolemfiin- 
jdfonis  y  tlefiniri  -oportet ,  vt  ordinem  c^endam  •  in 
fauiuniliMi  '^eftiooitN»  fbruem,  quoniam  tam  P  et^Q^ 
itSlJB^^  f  fiint  iunAiones  ipfarum  x  et^^  primum  in« 

Z  2  dolem 
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Meta  akeciiB  titiennfin  P  et  (^.  dsri  afluaan^dBiflBr- 
de  ad  eiusmodi  problemau  progredtar ,  ia  qvSm  iC*' 
latio  qoaedam  inter  P  et  <(^*  pradcrlbitar ;  tum  veni 
ad  talia ,  vbi  tcI  iater  P  et  V»  tcI  iater  Q^  et.V,  j»* 
ktio  quaedam  iotercedere  debct.  Deaique  vero  rela» 
tiooem  datam  ad  omae$  ties  qpantitates  V,  P  et  (£ 
extendi  afllimam,  quemadmodum  ia  prdblemate  iecaii« 
do  eft  6(Shiro.  Cum  aut^m  bic  tantum  ad  quaatita» 
tes  V,  (j|),  ij^)  refpiciamus,  euideas  eS,  huiusmodi 
inneftigatioaes  multo  latius  exteodi  poiTe,  dum  relatio 
piaefcripta    altas   quanritates<  ex    V   deriuattt,    vduii 

( IT^) ,  iith  >  «t  (}f)->  compkOiut;  Veniinw 
tom  abeft ,  vt<  ooiDinath  ifiiasmodl  prc^ematuita  &kL* 
tiones  promittere  audeam ,  vt  potius  ea  taatum,  qoao 
itint  faciliora,  fim  euoluturus.  Mox  eaiii  patebit ,  io- 
oumerabilia  eiusmodi  probleinata  prc^xMii  pefle,  qao* 
iiim  Ibluiiooes  primos  hos  coaatus  longe  fuperent^  ae« 
qne  aoteqoam  haec  quafi  noua  Analyieos  pan  peni^ 
:tius  fiierit  ezculta ,  fperari  queant. 


Problema    2* 


i'  ' 


AO.  Eziftente  i/V  =  P</ji:-+-Q<j)r,  fi  P  fiierit 
fiiadio  ipfius  X  taatum  ,  defiaire  indolem  fimdioni^  V* 

Solutio» 

Ex  pflite  diflferentialis  ?dx  iam  fim^nein  V 
ioneaiie  pofle  notum  eft ,  dum  fpe^ta  ^  vc  coaftaiw 
te,  differcotiale  Vdx  int^;nitur,  coaftaos  aibitiaria  an- 
tem  adikienda  altenun  vaciahiliem  /  vtcaq^  vjpHplaectt 


aflbmitar.  Catn  i^tor  f  ft  tSMh  ipfios  x  tantwn  , 
nit  f.fy»  ft^m  leHsmocli/iuaO^O',  qaaejic  ^xX,  ec 
dmftadsr  4M)4^nda  per  Y  fiiA^iQneip  qqatnaiQque  ^pjg^ 
J'  i&n^k  ifepbcfeiktltar  ,/rtii^  .e?g9.iaroii(t>itV2CJC+^^^ 
leu  ind^i^' quaefita  fihli^ioms  V  fn  ^  b^  coniftht  ^  n 
IGt  ^V  fllgg^egafdrti  dd^ram  fiioStibQum,  alterioslipfius  Jt 
tMlndl ,  «dttnte  i«r6^  ittfiin  y  tai^ 

CQrollariu^. 

ai.  Cum  erg^  hinc  fiat'  ^V=riX+</Y,  mi* 
tiiftftuiii  rjei(V;5i  t  ftidHl>lllfilftio'!pflid  jr  ta^tuiti ,  tum 
<^'ibte>fiiD^itteein'i|>di!lsi^  tantttin,  quafe  qui^eiti!  pttA 
prietai  iptt  >A  dl  niMlS^';  .... 

•F^robleihti  ..■4.; "    _';'|*    /l 

sft.  Exittente  i/V=Pi/ir-+-Q^</7 »  ?ri»  flierit 
fimdio  ipfius  jr  tantum  ,'defidiitfe  iBd<$lem  fimdionis  V. 

Sokiti<».         -T 

Cm»f  fit  SxoAio  ipfiu^.jr  jcantinn»  ex  ((^'paiw 
te.  diflfei^iali»  P^Tr  ,  ;(pe^tA  j  vt  cpp^nte  *.i%idi^ 
V  ita  definitur,  ¥t  fit  V  =  Pa:r+-Y,  denotante  Y 
fimdionem  quamcunqujp^ip(|]^ jr.  '^are  indolcs  quaefita 
fimdionis  V  in  hoc  confiflet,  n  dtfigpaQtibiis  P  et  Y 
filBflicKies  qcEtscobqae  ipfius  j^,  fivma  liia^Q)ni&  V  fem- 
pttffithBiuflmodi  VrrP-x-f-Yl* ' 
•     '  ■'   '  ■■'■■  •      ■■  W-'-  '    "11'  ■'  '  -'"  '  '      '  ■' 

,.■/,...,.       ^Qoiro.lL.   ;i.     •:   ;.   .  ;n -.- -'{ 

'.ly  is;-»-!*»»»  fccJJ)  flt  fiiitaib  jpfiw^'>"  ftni 

fMk^  CQm  fi^t  i/V=F</r+xrfP-Hi/Yverit^=*-^'^  \ 

''!-..  Z  3  GoroU. 
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fi)rmula  cum  per  bypptljefin  ^  incegiatMlis , '  otetik 
gft,  tt  Ot  ^  fiiiia;fQ  IpfiiB  /,  v^,  e«i(|ip:,V,..prodiblt 
l^aio  i£fiw  ^^xx-riy-  (^irf»  ipdttJfs  qiMeli^ 
^i?  "fipc,:c9niiflet,  .;«  V  ft  jfMci^o  ^ecipqqp  qMilfWK 

tatis  *jr~j7.  ' 

ProBlems^    5. 

30.  ExiftMte  'i^^fditi^-qi^dX'»  fi  fiicric 
.QcrR^,  ibm'  ^«e):pfimit  fen^Sionem  ^fbtmcbfique  <b- 
tam  ip&rum  »  etjr,  definife  inddtenl^ftliiftibiib  V. 

Solatio/ 

•liiHi'  conffderetHt  i^ula  V*H^/>rfy/  dufie^ii  n^  ftie. 
rit  per  fe  integrabiiis,  vfabitur  multiplicijtdr"^;  qnl  caih 
Ircddat  integrabifem.  Sit  ei^p  Y</i-f-p^i/^2;/f, 
ttitque  /  fendio  qooquc  data  iDfirum:  ^r  IK /,  ei  .i»  ' 
^x^pdy  z=i%  babebitur  rfVz=*-if^,  {^ec$tfe  igjtnr 
eft ,  vt  liaec  fQrmub  Cr  integraSlis '  ifeqiS^  [(idbJiw 
quaefita  in  hoe  confiftet ,  vt  fit  V  fondfe  qmeciuuwe 
quantitatis  j,  quae  quomodo  «z  x  et  /  fit  compofitt , 
ex  conditione  quaptita^  (dapie  ^  q^lii^  debet. 

: .        Cdrolh     t. 

3*.  Ptdbleiiia  Hoc  fitis  late  patef ,  ciitfi  io   eo 

ratio  quaecunque  ivteO  qmiiitf ttMi  P  etq,rea  (Jf)  et 

-(^)  ptttpo^atfir.    $i  ip«wmfifp-j4i±:i':/r,  quawun- 

que  fiinaip  i^nwj.  x  et  ;^  pm  p  fini^  ^^.  qBdk 

fatura  fijc  fiin%  >;  ^c^finii^  ^<^  .         . ::.    .  T!^ 

•t( : ...  OmoIL 
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Coroll.    2. 

3%.  QtHmqQam  antein  fesiper  multipiicator  q 
cxiftit,  qui  ibnctilain  dx-^pdy  integrabilem  reddit, 
tamcn  fiiepe  eueiiire  poteft.  Tt  ob  defedum  analyleoi 
hic  miiltiplica(or  aflignari  oequeat.  Atque  liis  okibui 
roludo  probkma^  impeditur. 

Coroll.    5. 

92.  AISo  aotem  kxo  ofleodi,  huiusmodi  mukipli. 
catoxes  femper  cxbiberi  pofle,  fi  aeqnatio  dx-^^pdyzxx 
lelblni  queat.  Quaie  nifi  p  eiusmodi  fiierit  fundio' 
iplarum  x  etjr,  ¥t  aequatio  dx-^p^y  xtfblui  pofiit, 
huic  analjrfeos  defedui  tzibui  dJebet,  fi  prohtema  ne- 
IbJui  aeqneat 

Froblema   9. 

S4.  Si  fittt  X  et  T  fiinftioaes  datae,  ilh  tpfini 
jr  tantttm ,  haec  Tero  ipfius  y  cantum  ,  tum  Tero  f 
ik  fimdio  etiam  data  ipfinHn  :tr  ecj^:  definire  indO' 
lem   fimdiofiis  V,  ti  pofito  dW=LVdx^(^dy ,  fit 

Solutio. 

« 

Cum  igittir  fit  q=:(P-t-X)pH-Y,erit  aequatio 
difieTeatialis  d\ = VdxH-^pdy-^Xpdr+Ydy,  quae 
ad  hanp  reducitur  £mnam  : 

dVzz{?-+:X){dX'^pdy}-XdX'^Ydy 

itii  paites  lHdx  et  Ydf  per  fe  ftmt  integrabiles.  Qnao- 

ntnr  eigo  itemm  mnltiiilieator  4  IbimMilam  dx-i-pdy 

Tom.  IX.  Noo.  Comm.  A  a  ioie- 
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integrtbilcm  teddcn?,  fitque  ^(ijr-4-p<Cr)  =  </i,  atqoe 
crit : 

qaae  forma  com  peir  hjrpothefin  fit  iotegrabiils ,  wcef- 
feift,  Tt  ^-^  fit  funAio  ipfii»  s  tantum  y  quae  fi 
ponatur  rrS,  prodiblt  Vz-zfSds^jyidx-^fXdfi 
quae  eft  indole»  defideracae.fimdioius  V. 

eorblL     I- 

35.  Cum  igitur  ex  data  fiindidne  p  ^defioiatar 
fiin^io  /^  fi  pro  S  capiatur  fiinAio  quaecunque  huiu» 
quanticatis  St  fiindio  quaefita  V  ita  debct  eilb  compa- 
lata  ,  Tt  fit  ' 

V^zlt^^/Xdx-^fYdjr. 

CoroIL    2, 

$6,  Haec  fgituir  acTieftio  fimdtoniim  X  ei  T 
Ibtutioiiem  pcoblemati»  noa  reddiditdifficUforem^  domr. 
modsf  X  fit  fim^o  ipfius  x  tantum  ,  et  Y  ipfius  jr 
tantum.  Verom  folutto,  yt  ancCf  peodet  a  refi^tiooe: 
aequationi»  difl^rentialis  dx-^-pdy^ip^  quae  fi  vire» 
iK>lica»  fiiperet  y  etiam  proUema  refoiuere  noa  TalemiHr 

CorolL    3. 

3*7-  Fofiunt  etiam  loco  X  et  Y  aliae  fimdi» 
ncf  Innacum  tttiabilium  x  tty^  putx  M  etNyaflumiy 
dummodo  fornnula  HLdx^l^dy  integiratioaem  admic- 
tat.  Si  enim  haec  cooditio  pcopooatur ,  vt  fiit  Q-N 
^(P— M)p,  fimdio  <|aaefita  V  ita.prodibit  ^pEefi^:. 

ftoUem» 
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Problema    lo. 

38.  ExiftcDte  i/y=:P^x+Q.<r,intien!re,qi»- 
lis  fit  V  fuQ&io  ip&ram  x  etjr,  vtfiat  Qz.^+nx. 

Solutio. 

Cuin  fit  q=:?-hif*,  crit  dV^zzl^xdx-^Jj/) 
^nxdy,  Statnatiir  xx^yr^ss,ytGx.xzy{^ss-yy)f 
sc  fiet 

dVzz^ds-^-nxdyz^^ds-^-ndyVOs-yy) 
mide  patet,V  efle  fiiadionem  ipfarain  j'  et  Jr,'et  qpn- 
dem  talem ,  "vt  pofita  s  cooftantc  ea  difierentlau  prae- 
beat  niy^^^ss—yy),  Qpare  Ticil&m  iiindio  V  rcpc» 
rietor ,  fi  ibrmula  ndyVlss—yy)^  Ipedato  s  Tt  coo. 
ftante,  integtetur,  et  infaper  fimdio  quaecunque  ipfiusj 
adiiciatnr.  Cum  igitur  Gt.fndyV (ss-y  jfyz^lnyVisr-yj^ 
*|-iflijAfin.f ,  erit  O  pro  figno  fim^oMs  eaio8cuii« 
que  aCumendo: 

V=:*«arjr-+-S«(*JH-J'r)Atang.  J-HO:  (jrjir4j'r) 
in  qua  formafiindio  quaefita  V  femper  debet  cond* 
neri. 

Scholion. 

3p.  Hoc  exemplum ,  Ytut  valde  particulare ,  ct* 
men  non  condnetur  in  problemate  praecedente ,  ne> 
qoe  in  eius  amplificatione  ipfi  in  coroU.  pofiremo  il- 
kta ,  quoniam  in  fbrmula  reduda  membrum  nxdy 
zz:ndyV(,ss—yy)  non  cft  integrabiie.  Quace  probe 
notetur  ardficium,  qjuo  bic  fum  vfiisi  et  quod  in  hoe 

Aa  a  cod- 
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coflfifiit ,  quod  yalpiem  diffetenietis  dV  ad  dms  alias 
fambiles  s  et/,  fcilicct  dW^zKds-^TJy^KmKSiuu 
txam  aiceniin  inenitMruiD  Tdy  «bfi)late  datnr,  vnde  pro- 
blema  ad  primam  geotti  peitmetf  ia  qw  binarom  qoantt* 
tatum  P  et  Q^  alterutia  eft  cognita.  HuiiKqiie  anificii  ope 
pfobkma  fequeos  muho  ktius  pateqs  idbbu  potenc. 

Problema    ii. 

40.  Si  fint  p  et  f  fiindtiones  dstae  qoaecnnqae 
binaram  Tariabilinm  x  ety  ^  definiie  indolem  fiinaio- 
«is  V,  Tt  pofito  dW^Vdx-i-Qdj  fit  qpz?p-^t, 

Solutio. 

Habebitor  eigo ,  fnbdituto  pro  Q  ifio  vahte : 

^dy^^zVUx-^pdf^-^tdj 
tbi  pro  formtda  difierentiali  dx^pdj  kemm  idonoit. 
roukiplicatDf  q  quaeiatar  1  qtH  eam  integrabilem  red* 
dat.  Sit  eigo  q{dx-^pdyjrzdSt  ct  iam  quantita»  s 
taaqnam  noua  Tariabilis  iotraducatuf ,  pcr  qnam  et  7 
altexa  variabiUs  x  definiotur.  Hoc  modo  x  aeqnabitur 
caipiam  fiindioni  datac  tpfimm  i  et  y ,  qnae  in  /  ti»- 
qoe  loco  x  icribatur,  ficque  fiet  t  fiindio  «pioque  data 

ip&nun  s  etj,  Com  crgo  ob  dx-\-pdj-=z.{  &L 
dVzz^ds-^tdj  ^  etjt  V  eiusmodi  fun(^  ipiaram 
s  ei  j  ^  quae  ipedata  s  Tt  conftante  difierentiata  prae* 
beat  tdj ,  qoaie  Ticiffim  pio  fundione  V  inuenienda 
integretnr  fbrmub  difierentkilis  /i//,  fpedata  s  Tt  con- 
Ibinte ,  fit  integrafe  boc  modo  ^roueniens  Jtdj^T , 
qnod  ^nr  etiam  datur  »  tnm  quia  quantitas   P   non 

dacury 
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dator,  eck  V=T+0./.  Deniqtie  hic  pio  /etiaT 
reftituatur  Talor  ipfios  s  fi  x  et  jr ,  atqoe  piteUt  ^ 
quomodo  fimdk)  V  ex  x  et  jr  fit  coinpofitiu 

Enemplum. 

4r.  Quaerattar   indobs  fun^onis   V ,  vt  pofit^e 
yv— Pdx4-Q.dy,  dt  Px-h(iy=n(xxH-yy) 

Cum  efgo  JGt  q^-^-t-^ii—fc^?,  erit  p=:-;J 
et /==^-22^,  irnde<^*+p4ry=:i/af-^.  Qpiatur 
^=:*,  eriti/j=:y— ^  et  J=J  ;  liiacqne  i:=i/ 
et  /^«^(jj-f-x).  Quare  (peftata  j  vt  conflaate, 
habebitur  /f<<y=J»j'/(J/-t-i  )=:i«(jpjf-l-^^)=:T  j 
ikque  taodem  prodit : 

V:;=;»(j;jf-H/y)-f-0.| 

Tbinotanduro  efi,  0:f  exprimere  fiiDAioiieni  quam- 
caoque  nullius  dimenfionis  binanim  variabilium  x  ttj^ 

Scholion. 

4a.  Feliciter  igitur  expediitow  cafiim,  qao  re- 
latio  inter  P  et  Q^  per  aequstionem  quamcunque  primi 
fcadus  exprimitur  ,  in  <fm  ialicet  quantitates  P  et  Q^ 
oon  vltra  primam  dimenfiooem  afibrgunt  £x  tali 
cnim  aequatione  Q  femper  ita  definienir ,  vt  fit  QtzVp-^^t, 
exifientibus  p  tt  t  fiindionibus  quibnscunqoe  datis  ipfar 
xum  X  txy,  Verum  luc  itemm  aqpa  baeiet ,  quotica 
aequationem  dx-i-pdy^^zo  reidkiere  oon  licet ,  quia 
tnin  quantitas  s  inneniri  nequit.  Tum  vero  etiamfi  htec 
quamitas  s  fii  inuena ,   cum  fiKrit  ifnprtfniS;  tcanfcen^ 

'  A  a  3  dens  , 
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dtos,  ei  tsi  pleniinque  ^ifficillinium  erit,  Variabilein  x 
defioire,  ita  vt  tantum  bioae  i  etj'  in  calculo*fnper. 
fint.  Poterunt  quidem  fnbfidia  excog^tari ,  quibus  tam. 
etfi  ex  (iindione  data  t  Tariabilis  x.  non  eliminetur ,  ta- 
men  formnlae  tdy  id  integrale  T  emi  qiTeat ,  quod 
prodire  debet ,  fpe&ata  quantitate  s  vt  conftante  Ve» 
rum  quantaecunque  fint  iflae  difficidtates ,  eae  non  huic 
metbodo,  quain  adumbtare  coepi,  funt  in^putandae.,  Vi* 
ideamus  ergo  quousque  nobi^  ftopedi  liceat,  fi  relatio 
inter  P  ct  Q^  per  aequationem  Yei  fecundi,\el  fuperio- 
mm  graduum  detur. 

Problema    12, 

43  Exiftente  </V=rP</*-f.Q</y  ,  definiit  jndo' 
km  fiinaionis  V  ,  vt  fiat  PQ^:*. 

Solutio. 

Cum  fit  0.=!^,   crit  dW^iVdx-^^,  quaeri- 
turque ,  qualis  fiindib    debeat  efle  P ,  vt  ifia    (brmuia 

difieientialisPi/x-f  ^  fiat  integiabitis.  Adfitbeamus 
hic  transformationem  integralium  obulam  ,  qua  eft 
Jzduzzizu-fudz  ,  ac  reperietur  ; 

V=:P*-h¥-A^P-H/^.  ! 

Quare  necefie  eft,  v(  baec  fi^rcnula  di^ientialis  dPiH'9) 
wtegmbilis  exiftat ,  id  quod  fieri  neqnit,  nifi  '^^jc  fit 
fiinftio  ipfius  P ;  quo  cafu  etiam  iotegralc  /</P(f|-jt) 
fiet  fiinftio  ipfius  P.  Denotet  ergo  n  fiin<9Sonettf 
quamcunque  ipfius  P,  ac  ponatiir  fi—xzzU,  ex  co- 

ius 


1«  lequatioois  .reToIutione  quantits»  ?  ptr  x  et  y  de& 
oiri  intelligicar.'  Inueott  autem  hac  fondi^oae  P  habe- 
biiDUs: 

Vr=P*+1^-Hfn,iP. 

CQroIL     I, 

44.  Cda$  ergp  iur^iicillknn»,  qoce  ^sma  ptc^l^ 
mati  ffttjsfitr  cft  fi  S=:d,  qoc»  &  Ps:;y"i^,  «« 
fhd?^  ^^^    Hsbebiinu»  etga 

V  :;3« /«<  x> -f- Conft. 

oam  6b  «^V-^'^.-^-'-^^  erit  Ttiqoe  PQ==<«. 

C^oroll.    2. 

45.  Tum  lumto  n=:0^,  erit  P=:-i^  et 
/ni/P=:pSP.  Hoc  cigo  eafo  confequcmur  lequeafeiii 
fundioaem  fatis^eotem  ; 

tt  geneiariu»  (ati»iScere  mam^lElum  eff 
V— aVtf(«-i-^)(/4-y)» 

CoroIL,  3* 

4^.  Si  Telimus  fundiones  magis  compoGta»  , 
quae  tamen  exbibeH  queaht ,  fit  -II:=^PPy  hie&^ 
/ni/PrsJ^P^  Af  cum  babean»»  : 

fJ-arrr^PP  (eu  !>*=:«' 'f"^'^-y  fictf 

pp-::rJL±/i||:fei-i£2i;  ynde  ob 

^,     PPir-+-«y-t-i^P*      gP^Jif-H4tf/ 


sft        iNrESTlGATIO 
cc  fiibftitatiooe  abrolatd : 

V=:y^((*x4-4«i3|')*-t-*(»a«Pj'-*'))- 

Schollon    I. 

47.  Eodein'inod6'fie}oIiii  pojQfe  pftec  pfolifeiiM, 
fi  Q  debeat  efle  fiioAiaMqiUficuiiqas  ipfios  P.  toiatui 
eiiii»j/(i=Ri/P,«t  fiety=:^jif+Qj'-/(jr+R/)4fP. 
Oportet  ergo  efie  x-frRj'  fiiodiooem  ipfias  P ,  euius 
etiam  R  eft  fundio  data.  Quare  fi  pooatuc;  n  aote, 
*-f-  ?0'^I'»  cx  ^ac  aequatione  P  per  *  et  ^  defioie* 
tur;  quo  valore  deiocem  in  Q>  R  et  11  fiibftitttto 
obtinebitur  fiiiidio  V=:Pj?-HQ/-/n</P  per  fel» 
luaas  vadabiles  ji  etjt  exprefla. 

Exemplum. 

4S^^eratar  fiindio  V,Tt  pofito  dSf:z?dx^(^* 
fit  PP-f-Q(^i=irf4i,  feu  <i=V(<a4-PP}:  hincqae 
R  =  7;a7-.»i»  «  *-vIi^5::.-F?)  =  n,  Tnde  P  de- 
bet  definiii.    Sumatur  aatem  n  =t  o ,  £et  P  =:  ^(««h^  > 

Scholioa    2. 

49.  At  fi  Q  Aoo  Ibkim  per  P  detnr,  led  etiam 
Taiiabiles  x  et  /.  Ttcunqpie  in  eius  detcrminatioaetti  io- 
grediantur,  tum  boc  modo  n^tium  noo  expediie  tt* 
cet.  Verum  his  cafibus  perpendendum  eft ,  quemad- 
modum  P  ct  Q  v  ^^UBi^ioiiies- ipftfum  x  tx.  y  confi- 
^tantur^  ita  qaatciiuiiiiiii  P,Q,'jlr  et j^.biiiasquasqae 
•  n 


TritCTioHFMr      j^a 


"^  ftnflihnfi  iMitfiiin  «Sqjmram  confidenri  poOe. 
Quce  qooiw  calii  icXiato  ooo  ad  haac  fimiHilafn 
Fdx-i-Qdy  fiunas  adfiridi ,  quam  integiabUein  letkfi 
oporteat,  ied.oegociuin  patitcr  coofidemuB ,  fi  Tel 
faaoc  •^xd?-^Q/fy>  ^cl  hanc  Vdx—ydQj  vel  haoc 
•~xi/P— j^^/Q, iotpgrabileni  reddainas;  quio  edam.pec 
liibfticatioDes  nouae  wiabiles  iotrodoci  poS&mt^  quo 
f)a/ft0  metbodns  Iblueodi  vehemencer  amplifiq^itnr  ^ 
fiuus  rei  aliqjoot  fpedmina  attidiile  iuMbic 

Problema    ij. 

$0.  Eidfteote  dV^^Vdx-^-^dy^  fi  Q^detor 
TtconqoB  per.  x  ec.  F,  iooeoire  indolem  fiodionis  V. 

Solutio. 

Qim  Q  ponatur  dari  per  x  et  P,  faabdbifnr  ae.< 
iiuacio  inttf  teroas  quantitates  4r«  P  ec  Q,  ez  qoo  ttiam 
P  definiri  poteric  per  x  ec  Q,  ita  vt  P  aequetur  cer^ 
tae  oiipiam  ftndiooi-  iplarum  x  ec  Q.  Sumantur  eigo 
X  ec  Q..pco.  biois  variabilibuB ,  ex  quibns  xeliqua  omoia 
fioc  detennioaoda,  ec  cum  fit: 

V=:Qf-*-/<P4/*-^^Q) 
aecefle  eft,  vt  fbrmula  difoeotialis  ?dx—jfdQ^  fic  in* 
«gnbilis,  auus  iotegcaie  i|>ed€tnr  caoquam  fuodUo. 
ip&nun  X  et  Q.  Cum  ^cor  P  per  a*  ec  Q^  deoir ,' 
qwna  .  aocem  Yaiisbilis  j  iodefioica  relial^aatur ,  faoc 
iotegrale  fiPdx—ydQ^)  iuuenietur ,  fi  fpeiftkta  Q  n 
cooftaote  fiwmula  ?dx  iocegretur^  et  ad  iotegrale  fiio- 
^o  quaeconqne  ipfius  Q  adiiciatm.  Sit  i^cuc  iocegra- 
Tom.iX.Noo.Comm.  Bb  le 


dAU  i|^in  «t  et  Q,  vnde  fiae  i/AicPi«HKS^» 
imnmie  (eiUCft  qniatttBftp  x  et  Q.  P^  vambili  iniiiM. 
(^  ^oOtet:  Wbcbknas  /(Pi^a;  -/ ^/Q.  )=  R  -H^  Q, 
ec  V:=:?Qr-*^-R-^<B-  Q^  DefigWr  Miti  dtffeieti* 
lifkie  i^Sm  Ol:Q  per  «^Q. O^ : q,  criiii|u6 

lijft' <lt  j^rr— S-^<D':.Q.  Denique  er  bac  aeqiutio- 
nt  yzz-S-i^zi^^vea  drtn  reiatfTone  ,  qtae  ititer  Q;, 
P  et  X  intercedit ,  definiaotar  per  hinfis  Tariabile&  x 
et  /  aiterae  binae  f  et  Q^,  earnihqDe  Talores  reflitoti 
aAHHett,  qmKsi  fMio  V  debeat  efit  ipfinuoi^  x  et/j 
in.iquo^  adi  ipOiai ,  ^Md  fpaMHtcnr  ,  Goofiftilr  :      . 

Covoll.    i; 

5^.  Stmifi  tnodo^  fi  Q  detur  pir  j^  ei  f,  its,  n 
«  lOB  i^gndiator  ki  lianc  rcioidoMiii-,  TteBduni'  eifi 
bttc  fonna  V=.Pj:^/((^^jei/P),  qne^ouin  QifWH 
fidefari  debea£  cahqaam  fiia^  daia  ipfiuniin  «  et  P, 
panbiB  openticQiibipk  ad  iiii(ij;;rabili«cei&  ^)eid9c«ftuk 

GorolL   0- 

S^.  Qpodfi  aQtem,  t«1  P,  ▼€!  Q,  perjr^et/die 

tWRnnintur  ,  qnaeitio  niliii!  btbet  difficekath.    Si  eiikn 

fir  P  ftinAio  diita  ^farum  x  ct  j^,    quaerator   iotegtsie 

/Pi^ar,  Ijpiearaca  jr  Tt  coofiante,  pofitoqiie/fj^jrrrR, 

erit  Vr=R-+-<^:> 


♦  .       j 


Corc^;  3. 


Coroll.    5, 

53.  Quoties  eigo  rel^  4litflr  .cfm&tates  P,  Q^, 

tam  teiBa^;  har&m  jjijQ^tatiiqri^  vfgcfi^tot,  .ip4o«|s 
iRfu^^iopjs  y  pfnr  pfobl9P»!a .  iam    -tRiftat^    4«$pi|i 

-  ^4<''1S)L^iidc>^^  gtoe^  rupMbttt  oirift ,  qifl- 
4>i»  «Mb  ^oiMiei  igiKitiiirlittans/P^  Q.t  4?  « i^ 
contiiiet.  At  pro  hoc  iam  eom  caliim  eudtjmlM^ 
quo  eiat  .Q=:Pp-f-^  ^HMft^lfaid^  ^.  pL  rt.  ^ftndioaibus 
iSpHflisscva^  ipfiwfa  '  ^ef  ^  CNJiu  ^oliitiQ  i»>eroi>|^f  f 
eft.  exlH^ts*  <^ia  ten>  }oc9  Noarum  vanahiljum  4? 
et  j',  (^queoda  ;^ia  ^ffi  roq^Q  tia4^'iN)0i»it  : 

eufteiitibiis  M  et  N  >f^Si9iiUia8  quibp^awqiie ,  t|p4lil^ 

P  et/.  .  •'•,",'        ••    * 

II.  Si  fit  P.t;:j,]V|^jJ^,       .'..  *.  ^  ... 

vKidmibus  fl  ^  |iil  finftipiMbiisr^wi^iiscHniyie  >9&c^ 
Qa  *.  / 

Itl.  5i  fit^=:«iy|H-:N, 
cd^tibus  M  et  N  luDftioDibos  quibnscunque  ip(aram 
P  et  Q.      His  ici)icet  ^qup^;  |s|(i^tf  |(olutio  per  piae* 

cepta  $.  40  tradita  inueoin  pbterit. 

.••;•....•  '^  -1  \ 

£)£e<np^lum^  '  j^ 

55.  Evifteme  dV=Pdx-t-Q.dy,  opmeat  iefir 
rire  JmQkmem  V,  vtjit  xyVQpza. 

B  b  A  Cum 


Cum  ergo  lit  Qrzff^  ,*erit    * 

qut  cafas  ia  fiallo  trj^tomn  continetHr.    Vcrflirffil^ 

fito  /yrra,  aim  fit  4/Vp?</jr-HTT  i"  fi  »  J«»  / 
fpeAemus ,  hancqae  ibniisini  curh  P</Jir-i^Q<(x  com* 
paxemus,  erit  illad  Qzz§^^  kleoque  per  x  etFtan* 
tum  datur;  tta  ft  hoc.exemplum  tedudum  fic  ad 
pnefeos  problema.  Ne  igitiir  boc  Q^aim  priodpali 
confiindatiir  >  *.  'cuni  fit  t^=2^ ,  faabebioii»  loibeiido  • 
loco  j: 

fumta  ergo  Q  conftantc,  erit/^=:R=r|:/j:,  luniS' 
qu8  S=^ :  Tnde  fit  »=i/j'=^-<I)':  Q ,  <* 

V=Q(y4.-^-|-<l>:Q 
cziflente   O  :  Q=r/</QO':Qj   ^   pio  O^^iQftmii 
potefi  fiin^o  quaecunqoe  ipfius  Q. 

Sit  ergo  pro  calii  fimpliciffimo  O^:Q=0|  eritc^ 
Q=y^ ,  et  V=.%YaJxJj^ Cooft. 
Ac  fi  fiunatnr  ^:<i=ZH-^^  fiet  0:Q=»Q+^ 
+C  et  //+ir=^^,  hincque  Q=yct}f±?,  et 

V=»ya(/*-J-»)  C7r+-»;H- Cctoft.  • 

Problema    14. 

5^.  £ziftente  dV=z?dx-^Qdft  ^fintr^  ii^ 
ikkm  finaioois  V,  n  .fiat  PP+-QQ=jrjr+-jyf. 


Solutia 

''    Hpc  pfobkmi  Jn  noUo  iSEilbiiRi  hadem»   tnda*' 
toioin  cpotineoir^,   'fp(im»$aiiots  iitMKA  tstx^^ 
ad    caliini   fecilttmiiBi   reduci  jxkeft.      Fonatnr  enjm 
PP^-^<^r=arx+j7=U,  fitqoe  ingplif  duobns  inde* 
finitit  4^  et  9  intioducendis : 

.  Prr/fia^;  Q^=/cof.4>;  xzztGaJ  tty:=tcoC.0 
€b  ax=idtm.  H/<iftcof.«,  et  ^=^cor;f-/</»fin.f,>rit : 
ifV'/iKfin.(pfin.f4^^or.i)-fri9(cof.4>fin.Mn.())cor.l) 
fen  rfVb=/rf/cof.(f-<|>)-«</ffin.(f-(J>). 
Atcft//i//cof.(0-4>)ri«coC(f-(|))+yitf(i/-e(|))fin.(#-<I^ 
Tnde  fit: 

V=:5//cof.(J-<J>)-J///(<f|-4-</4>)Cn.<d~(J>). 
Ciun  iptur  hacc  fonnuta  imegrabilis  efle  debeat ,   ne* 
cefle  eft,  Tt  fit  //fin.(f-(I>)=rfiina.  (it4-^). 
Quace  cnm  fit  //^xx-H//  et  tang.f=^~,,  iiinc  an- 
ffAtu  <P  ^  X  etj  determinabitur ,    cuitts  valor  fiib* 
ftitutus  dabit  fiindionem  V,  per  x-  et  y  cxpreflam» 
Sit,  Tt  fiindiones  algd>ra}ca6  fimt^iciores  eliciamus , 
//fin.(f-4^)3:«fin.(d-»-(P)-4-pcdf^(*-f-((>),  anapn 

V=|«cof  (♦-(!>) -i-i«ecof.(0+(l>)-|pfin!(«  +  (l>) 
TBde ,  fi  eliminetnr  // ,  prodit : 

«Vfin.  {•-(|>)=ixfin,a  9  -h  p  cof.  1 9±.^-^^^. 
At  cnc^iKis  ilfis  ai^is,  fit: 

/f jtcof ^-///fui4>=kxrcor.(|H^n.<tH-^«of.4>-^^^^  4^ 
ideoqae  tang.(I>ri^jE|^Jfrpfj2:  et. 

'     •Bb  ^      ••'•      •••  •     ftc. 


ffituto,orietur'V=:ft  idp«|w^  /      '    , 

Caliis  iimpiieif!^»  jirodit  J^Ben^  ^^^.-i^^r^ct^^fziOi 
j^  ^i«>  fit  Vc=l\4!je'r¥jf^^^  et  4yzfx^x-jr^4y^  ^.; 

Scbolio]!. 

;  5%  ^  liQP  .  pnA>ki^^te   iQtelfigitnr  ,   qnoov^ 

''Iini1i^b(li'q(^^efti^^,  qijae  jdutQ  omfits  qua^liCte- 

rae  io  itlationdn  j(}faefcr!|)tJtii  iogredtontur  ^  (bluttt  di^ 

-  'fic39Ana«  videtiuA',  idbnea  tedq ItA^titMie  inttetti^ 

'^«d  <jairti$  ItM  'traairtos  reduc!  qnifant.     Neque 'vtio-id- 

hin:  ^63tifh  *pi*fpicio ,    qno  in  gefiere , '  ¥tcuiiqtt6  te- 

]atio jttterV^i^  qtiatititates-P,4^,x«t?>'ibei<it  fitiki'- 

:  !pantta ,  1f)A^(i  dbtioeFi  pcjfit ;  pluiiiina^  i^teai  alit  iiu- 

iufmo^i  ea^epipU  afiqrre  .  polTeni ,    iii   quibns  f^dnSio 

ad  cafus  iam  tradatos  perfici  queat^   <ed  t^ia  hoc  ar- 

>  gttineoti«9  Qiinitne  exhaurire  confi^o,  adJe^uei|Ba  ca- 

pha'pr(!)gied^f,quando  telatlo  .pfaeCii^ta^praeterqqan- 

dtates  f»Q^i  x  et  y  etiatn  tp&Hi   f&nijlionetn"  qua^fi- 

tiim'^  coini^df^ :  Tbi  '<t!fniem  -per  ie   ^'  ptt^i- 

cuum,   fi    relatio  ioter  V,  x  et  >  tdiitnm  pnp|pQ00se- 

tnr,  oe  qnaefiionqn  ^«dem  fore,  cuin  fiindio  Vioi- 

media- 


mediate  ptt  x  ttj  j^rttxx^.  4^^iut  ab  etiBmodi  pro- 
bVsiDatibjn.  exorsUar ,  Tbi  relatio  prac^Tcripta  praeter 
faa^iQnein.V  af^erutnm  qiianatatiun  P  ti  Qyd'«dain 
tipb??  Jmftl^Gat  j  ^qrn^  yanabiT^  x  ef  j^  Ipfl6  t^l  fl-» 
nigj  iogfWijnttir,  yel  |?cus«  'fe^^.  autiSji  "iojteili^ftqlif^ 
haec  D|:g^i(ei9g{9-  i«nuIto  efle  diffidironi  oracicedentibus.. 


Prbbferna    i$. 


•>  ... 


5S.  Exiftente  :^:df  ^LxH^S^»  definite  ind»' 
km  <lMiioi».Vy  T«  €a|  P5=»V,    :  ^ 

.  -Siiplwtii^,    ..         ..'._: 

Cnm  fit  P=iiV,  crit  dW^^nVdx-^Qdy^  Ctvt 
dV^nWdx^ Q^i      Mii^iftim  1  pi^ius    membrunv 

^:'ViB5^.«*iQ;<|r  if0g/imjitife^  fi^dji^  cjflcijft? 
qoe  ipfius  jr,  quac  Gt  zzY.      Vnde   fon^ia  «yae^ 

erit  V=:«»*Y.  •       ,,    »       ,, 

.    -  j.i  • '     < 

.  €oBi  .:V  .defaNA  cie  €i»«|od|  Mll»>  ipfaflN»  .^ 
Ct  jr,.  «I.  «Bi  difiroBtitle,  4li,i^y=^y^:#(7i-^4K:i 
psilpiiynm  eft^  .6  findkio.  V  fMSmntieiw;!  pQritgjr.cQ»r! 
flaHKe^,  jgrodiiu^ifn  ciif  4^Vc:;Ayi/x.  Qu^m.-Xjfiilfiait 
«K  SDtegntiooe  fbmvi^  d^^nWd^  SmOm  V  imk 
nietor ,  fi  j"  vt  confians  rpeAftnr;^^ .  tj^  Ypt^.^otfitm 
per  integrationem  ingre^  quanti^em  y  Ttcunqne  in- 
▼ohere^  poterit.  At  aeqiiatio  dV=:nWdx  integjrat» 
piacbet  fVi=:ir«4-/Y,  fen  Vc=¥V«¥  ¥8  int#.- 

CoroU. 


. — ■ 

CorolL    I. 

Sp,  Eodem  modo  refplui  poteriC  xfadjSo  tsSai 
fateofi/  fi  P  debeac  efle  fiip^o  cfmcaaapc  ipfii»  V. 
ConfidecetDr  cidm,rpedfttt>  vc  cooflante,  haec  sequitb 
difireatiatis  dV:r:?4ix,  qtue  cnm  doas  tantum  Tarift- 
fciks  coQtinett  Y  et  x  integretur ,  coDllanti  autem  b- 

.   CorolL    2. 

tfa  Qti^  Uiiae  variabiies  x  et  j^  hait  iaM  <e 
peimatabiles ,  eodem  modo  idbluitnr  ptobkma ,  fi  Q. 
debeat  efi  tmiSdo  quaecan^De  ipfi»  V. 

Probletna    i<5, 

6u  Exifleute  i/V=:PifAr+Q/Cr,definire  indo» 
fem  fimdionis  V,  n  P  fiat  findio  .qoaecuiqoe  tpGfc^ 
fom  V  ec  x. 

Solutia 

Gum  igitur  P  detur  per  V  et  jf,  fi  j  ft  con- 
fianlem  fpedemds ,  babebimas  hanc  aeqnationem  dV 
si?4x  iofier  doas  variabiles  4;  et  V.  Inc^itcnr..ica-- 
qne  ea,  ec  loco  conftantis  in  aeqnationem  inccgrakm 
idtfodHcatur  fimAio  quaecunqne  ipfius  j;  hocmodQiob- 
tincWoir  aeqaatio  incer  V, »  et  j^  qua  indoics  fimdio* 
wiMW  fct  X  ttj  dc^niecar.  < 

CprolL     I. 

tf».  Quaecanqae  ^itur  telsio  intec  temas  qaan^ 
AMes  V,  P  et  «  proponaCor ,  iiiie  ex  ea  V  per  x 


cc  P,  iiiKL  P  pjsr  V  ee  «i^  fiiifr  0?  fer  V  et  P  definia- 
tQf^  fiiliitio  ivolAeiDatis  leinper  erit  ip  promtp. 

'    :      eorolL    2. 

6$,  Ob  permatabilitatein  variabilioih  x  et/,  ^* 
dem  modo  problemar.  k^xfxpr ,  (i  .Klatio  quaecunque 
inier  (^,  V  ct  :r  ■proponatur ,;  ne;qae  ppus  i^n  huuc 
cafuin  ieorfim  euoluamus. 

Ekemplum     u      ' 

«4-  »* ;  fpeaa»  «go  j'  iflt  cdaltarte  ,  ei>jt  'i\^=:St^ 
J^nxiix  ftu  v{fV*-?^i=:»*flfflr,  itoiab  totcgriBa  e'ft 

eidllente  Y  fuo^de  'qiiticuhqbe  )pfius  j^.    Quaie  eric 
C  »«ttt  flKS:* ,  »foiS!t  V  :^!MlfY^^«*af/jr. 

.   Exempjum  >  2. 

tfj.   P^tf  dV=Pdx4-Qdy   ^^iit  i^ 
aV=:P(aa-xx). 
Cum^  eifo  fit  P=s^^  erit,  iuinta  j'  confiante: 

-    «  Y  ^•a*-.-»*  ««I  V— .iaTC:^  , 
CDius    fntegfjrie    eft   /V=i/JS/Y  ,    wde    habebitur 
V=YV«:!l|,j0eiK»aDte  Y   fimdtiMiD- ^mciiavMl 
ipfius/. 

Cc  Problema 


«ot         t  KrBSTTG  ATJa 

Problema    17. 

^5.  Exiffente  rfVr=P</j:-+-Q^rf>,  defifaiffe  ^ 
(dokm  fiiQdiom^  V ,  fi  P  fiat  foDdio  q^afcui^  chtf 
splarua»  or,  /  et  V. 

Solutia^ 

AflSimo'  bic,^  reladonem  propofitam  coDtfiieri'  ato« 
qnstione  (pacunqoe  inter  qoatuDr  qcRratitates  x .  / ,  V 
et  P  ^  ex  qua  idcirco  P  pec  x ,  jr .  et  V  definire  ft> 
.ceat.  X  Spedetur  igitur  y  rt  quamita»  conflans ,  er  cbid 
'fit  dVzzfdx,  baee  aeqii^  iani  dua»  tamuorTariabi- 
fes  jt  et  y  imioloet.-  lat^jwtitt  iginy  ea  ,  e»  Xoq» 
conflaoUs  introducatur  fiindio  quaecunqu»  ipfios  j;  , 
hocque  laodo  prodibit  aequafiocy.  oatoram  fim^oois  y 
ofleodA». 

Corollariunr. 

6%  Simifi   ergo    modo   problemr  fykietnr,   H 

pfoponatur  telatia  quacuoque    inter  .  quatoo»  qo«xitai«r 

tcs  X,  f,  Q^  et  V,  quo  cafii  hoc  tantum  difcrimen  obh 

leructur  ,   n    primum   qnaiiti^  x  taoqpam  CMftin» 

.l|»edetac. 

Exempluifl.    . 

'     tfat.  P^  dVc:Pdx+Q.dy,  0p6rUiittffeV:zy^ 
Cum  igJtur  fit  P=:^,erit,fiHnt»>  conftaolit  V  ■ 

jy^YJLi*^  idcoque  nf=::jIx-i-tY 
^iade:  piodit'  fiioAia  qinefifii  V=x^  Y.^. 


I    •  r9 


ScboIioBiw 


Scholioa 

H^p.  «Quodfi  eigp  m  relationem  propc^taa»  dte- 
fo^  taotam  quantitaturo  P  et  <^  ifigrediatur ,  ptoble- 
anata  iunt  (blutu  ^cilia.  Verom  fi  Tbraque  quantitas' 
F  et  Q^  iafit,  aaaior  diffiaUtas  occurrit,  quae  quando*. 
•que  tanta  eftjVtfupenui  ouU6  raodo  queat.  (^iooiam 
igttur  hoc.cafu.folotifsa^m  geoeraletn  expedare  ooo  li- 
cet,  ooooulla  excpTpla,quae  qiiid^  Qitk  late  pateaot, 
jvrq^xamus.  .  '.       • 

Problema    18. 

7i5.  Exifteote  </V=rPi/*-f-Qi^;   iouenire  ia- 
idolem  iiiDdioois  V,  Tt  fiat  V^mVx^^nQj.  *« 

SolHti<x 

CNiminnc  fit  Qcz'^^^— ,  cfit:  > 

^Qtueratur  muittplicator ,  qui  formuUun  nydx—mxdf 
jN^ddat  integrabUem  ,  qui  com  fit  ^ ,  idceqHO 

ponatar  mJx^miy^Ie  fcu  zcz-^ ;  vnde  fit  xzzy»*  , 

•'  y  i        ■ 

qui  valor  loco  x  fubfiioii  concipiatur.  'Quare  cum  fit 
^yzr^+^-^;  quantitas  V  fpeaari  poterit  tanquana 
fimdio  binanim  quantitatum  j'  et  2 :  quae  igitur.  talb 
«flfe  deber ,  vt  fiimta  z  confiaote  fiat  dWzz":^*  Hiiib 
«igp  integrando  piodibtt: 

iV=:i/r-f-/2  feu  Vzrj-Z 

Cc  2  ,   fitnla 


fitmt^  pro  Z  fiiAAlpae  (^uacuaque  i^fiio  «=;-s- :  ficqpio 


X 


balpebkmrV  =/<!>: 


^ 


r' 


Coroa    f. 

71.  Cnm  fit  -7  faaAio  ipfius  -5-  ,  eiit  edan 
Vnx'"^  -^.    Tpm  T§C9  ctiun  itt  exhiberi  pocefi: 

Vri*'"^. -^i  yd  V==J^  <J>: ju^ ,  Cunto  p^o  «i  nuoQ». 

ro  quocunque. 

COPOII.      2. 

72.  Si  fit  0!rd=»,  qifus  habeisitnf  fiiaftioMtn  fm? 
inogeoeaniin  fupre  trAdatus.  Swnto  oaiin  X^^j^i^  de- 
aotabit  O:^  fiindionem  qauncuoque  nnUios  dinaenQ^- 
nis.ip&nun  :p  et^ :  et  V  fiet  eanmdcm  f^^o  ^ 
mogenea ,  cuius  dimenfionum  numerus  efi  s:j^. 

CpfoU.    3. 

73.  Si  ponamus  in  ^nere  **"=:/  et>"  =  ir  j 
tum  vero  capiantHis  Xn:~»  habcbimus   V=|<D.^, 

Jfeu  V  erit  fun^io  homogenea  ^nius  dimenfionis   biol* 
xum  quantitatum  /  et  ». 

Scholion, 

.   74.  Si  deCdcretui,  \t.fit  Vzr«P*4-j|Q^,  (blutio 
'W9t^  parum  habcbic  di^cult^tis.    Matn  y>h'<^r:r'? 

tox 


«dti#V-^=P(/jr-^).  Statuativ  «-«?=:«, 
Tt  fit  </V=:^^-i-Prf«:  iam  ^dtica  z  Tt  coDftante^ 
«it  /V={-l-0:«,^  i^!6p<]ue 

At  fl  debeat  «flb  V=:»P/-f.»q«,  db  Q.=:^^J^ 
erit  ^=sP(<#*-1[ij2j^»!Wj'.  SutiiatariKRr-«^>=«i^ 
vt  fit  *^yS5ia»  ,  et  cam  fiat: 

(pe^ftur  <)ivuitita8  s  n  cx»ftaa?,et  pbi  S^vosfciJw 
ecit  /V=::^<(jKV«»-«-yji(*«-i-«yjr))H^/Z,idecH 
que  ob  V«(««'<>H«»f-f)=«r,  pipdibit: 

V=z{fVm'\^xVny'^''  Oiinxx-mjj). 
Qoare  fi  eflfe  debear  Vj=:P/r4-QAr,  ecit : 

Ptoblemt  «wtcm  feqoeos  omnes  Iii^vuDodi  att»,  lia  fe 
coropkdetur. 

ct  j' ,  at  M  nm^o  «piaecuiiqae  ^m  (^ta  i]^|om  Xp^ 
/  et  V,  defiirire  indolem  fiinftionl»  V ,  tt,  pofiio 
iWzzVdx^iidjt  fiat  QzzVp-^-Nl, 

SoImUo. 

Subftitnto  hoc  loco  ^  valore ,  fiabMiiB : 

^=M<r-HP(iA-t-/><y). 

Cc  3  Qaae- 


^t6         1  NV  ESTtG  ATIO 

Quaetatur  multiplicatoc  q^  ibnnulafn  ^x^^ptl}  iaUgj»' 
bilcm  reddeos,  fitque/^(i/4f-+-p4^j')f=« :  vnde  valoc 
ipfius  X  defioiatur  per  /  et  z  ,  isque  in  M  ,  qaat^  x 
ioeft*  loco  x  fubftitoatur,  quo  fado  erit: 

ficqoe  V  cobfiderari  poteric  Tt  fuodio  ipfiniin  j  et  z: 
Spedetor  nunc  z  Tt  qoantitas  cooflaos,  et  cqnd  fit 
dV-rzTAdy y  vbi  duae  tantum  Tariabiles j^et  V.ineffi 
fiint  inteUigendae ,  integretur  haec  aequatio  etlococon- 
fiantis  introducatur  fiindio  quaecuoque  ipfius  z :  in  qua 
fi  loco  z  Talor  in  *  et  j^ ,  fcilicet :  Sq{,dx-\-pdy)  re- 
fiituatur,  ilia  aequatio  dVznfiidy  iategrata  exhibebit 
naturam  fiindionis  V ,  quemadmodum  ea  a  biois  Taria* 
bilibus  X  txy  pendere  debet* 

E^^emplutti, 

7<y.  ^ofito  </ V = Vdx  +  (^dy ,  (tportet  iffe  V  diVyy 
J[-(lxx.     Eft  ergo  Q=-i^  H-  jj,  Tode  iic 

.rfV=^-4-P(^*->i|^) 
Sumatur  ^=: **i  erit  /(xxdx-yydyirzz^nix^—^y' 

fisu  *'=/-!- 3«,  ideoque  xx^(y'^^zf,  Sumto 
igitur  s  confiaote,  habetur 

d¥ 

Sit  itaqoe  S  integrale  fbrmDlae -,  dum  z  con* 

(/+3«)'. 
fians  afliimitof ,  ec  obdnebitur : 

'    ••     •  V= 


V=:#*«^  :«=«»<>  :(*•-/•)> 
fcilieet   in  S  kxo  «  vbiqoe  di»  talor  ix'-ir'  ^«bOio 
tui  debct* 

Probleiha    20. 

77.  Ei^ente  i/V=:P^*-4-q4[f,  defioiie  into» 
km  fittdiOQit  V,  n  fic  Vs=«PQ; 

Solutla 

Ergo  6b  Q.=;f>  «»' 

^V  =  P</JC-4-^- 
Quo  iam  V  ex  pofteriori  membio  poffit  ftimmi»  p9» 
nacur  P=:RyV,'prodibitque» 

mle  2onaerteDdo  obtinetur : 

ayv=R*-HA-/'^RC*-:l!r)- 

Qpire  neceffr  eft,  vt  x-ifi  fit  fiiaaio  ipTias  R  tao^ 
txmi\  ac  tsili  fim^ione  affumta  definiri  poterit  R  per 
X  et  yt  irnde  etiam  fiindio  qnaefita  V  pet  x  et  j  ex* 
prefia  leperietur.    .         ■  '  ' 

Aliter. 

Cum  fit  VriffPQ.,   eliminetuf  V,  Tt  iiabeitiii 
hacc  aequatio : 

uVdqj^nQJVziiVdx  ^Qdy 

«  qoa  fit.  ^=-4-"  -*-  ^-f-  «'^^  . 

hincqoe  ^=r»P-4-/|(»<fQ-<^*). 

Neccfle  eigq  eft,  n  5.  fit  fiiflftio  qaantiftitis  »<i-r. 


MS         lftf(^STIC  AT^IO 

Pooatar  n(^-x=z ;.  fyqia6  /I^Tf^c^t «,  tA  -^sr  O' :  t 

Tode  Q— Vjg^ ;  ficquc  babebdatur  hae  aeqncioAai; 

y<^=*^«  ef#St1D*^:wf^feV<l>^:«, 
«ik  *q«nbtK  coofid6Ar  taY>±(Sr+-«X!r^<^«}:  '«;  fi  elio 
miDetur  quaDdtas  4,  oHliQr  ftiiato  IBF  pBt  cft  «i:  /  cfc* 
piefla. 

Cttfbll    I. 

*78>  Capiatur  z  coottan^,teo  #</(^— ^irt:o ,  fiee 
Q.=^*et^=«P-*,  feol>=i^i  Tflde  oritoc 
V-iiSai^fi^  qfli  tft  caffe  fifr^llcifGmus. 

CorolL     2» 

Tp  Si  flatuatur  0^:arr*,eflt  ^^±Nf«-^i^1>, 
vode  fit : 

VV±x4-a  <Jt  nVt^  r-«:.*)y?.fto  l>%»¥9=««^, 
^  <)uibOs  «Onionais  oaocilcicnn :  4V^4iV=r««.»t-4r*^*, 
fencqt*  Vi:=fi^,^*;  qoi  eft  alter  clfi»  fiDjlli. 
cifiiniQs. 

Coroll.    5. 

8o.SitO'':a=:f;j^j.jTtfitO:«ssj5ro/+<» 
et  fict :  -»    f  # 

(^«-H*)y„Vc=jr-Mtetj.-.^-f-;iS5:^=r^ftii 
*(*«-+-*)(y-^)=:tfyj.V-i:  at  iode  efl  «=^!S',  ideoqo^ 
«X  -h*=«5Ji^  i  hoc^ue  Talorc  iiMitiito :  j 


"F  r  N  C.T  I  0  N  r  M.         »09 

4(aX"^(y-'c)zz(aynW''t)* ,  quac  euolutio  praebet: 

V  ^—  naa  ' 

Problema    2t. 

fti.  Exiftente  dVtZiVdx-^qdy  ,  fi  detuf  V 
\tamque  per  P  et  -Q ,  definire  indolcm  funaionis  V  > 
feu  quemadmodunn  V  per  x  ^ty  'determinetur. 

Solutio. 

Cum  igitur  fit  V  fiinaio  binarum  quantitarum 
l>ctQ,  ponatar  cius  difilereotialc</V=:M</PH-N</Q., 
eruntje  ctiam  M  ct  N  fimaioncs  datae  ipraruin 
P  et  Q.     Quarc  cum  fit 

UdV-^^cKl-Vdx-^-qdy,  cnt 

.^  M«^.  «£l^«i%  ideoque 

y^^^^H^Axdl-^^-^^-^)'  ^   ^^ 

Ponatur  Pr.Q.S  ,  qui  ^alor  in  M  et  N  loco  P  fub- 
ftitui  intcUigatur,  ita  n  iam  tanabiles  Q.  ct  S  con- 
fiderandac  occunrant ,  fietque  : 

Cnm  hic  M  et  N  fint  funaiones  datae  ipfarum  Q.et  S, 
fumatur  S  pro  confiante  ,  ac  ponatut  integrale : 

y-|r(N^MS)=:R4-<l>:S 
eritcrgo  *-HM=(S)-*-^'-.S,«x5ftentc  (DS^/^SO^S 

'ct.r=MS-S(||)-SO^S-f-RH-<I>:S. 
Tom.IX.  Nou.  Coinm.  ^  d  Q?^* 


210        INrESTlOATlQ 

Quia  aimc  R  et  M  ckintiir  per  Q^  et  S,  ec  ob  ?-QS 
etiatn  V  detur  per  Q^  et  S»  ^  taflec  lelatio  aim  &£» 
binis  coniui^atur  : 

poteruDt  hinc  eliminari  binae  quantitates  S  et  Q,  quo 
£ifto  prodibit  aequatio »  qua  V  deterounabituc  per 
*  ct  ^^. 

Exemplinn    i, 

«2.    Ex^ente   AV=?dx-^qdy,  oporteaf  e& 
V=mPP-t-nqQ. 

Cum  ergo  Gt  dV-  a  wP/fP4-  a »Q;</Q,,  ertt M=  a«P,et 
N3=2«Q,  fea  MzrawQS  ob  P— QS^  ita  ¥t  fit 
V=:QQ^[«fSS-F«). 

Habcbimus  eigo  N-t-MSr:aQ(»iSS-+-»)  »  idso^ 
que  fpedata  S  Tt  conHante  : 

R=:y^NH-MS)=:aQ(«SSH-ff>> 
ac  proinde  (5|)zz+»wQS, 

.  Vnde  has  tres  aequationes  adipiftirouc :: 
L  Vt=:QQ(»SS.4-ff^ 

II.  ar-+-2»Q,S=4»»QS+0'':S(eax=2wQS+0':S 
IIL  /-l-SrrraQCflrSS-^  ny-i-O-.S^ 

fcu^  ==  2  «QH-.  O:  S -S  O'':  S» 
Qnodfi  ex  II  ec  lU  eliminetor  Q^,  ^rit .- 
IV.  «*-«rS>=(«-SS-h«j<I>'-S-«r50:S 

€X  iifidem  ▼ero  coniun<ais  fit  Q=^Sss^ »  qiiaeiaim 
jtrifflft   dat   /;*  V  VC«33-t-»)=;^A:-t-j-0:  S. 

Quace. 


FVNCTIONVM.  axi 

<Juaiefi!pcicft,TtexIVetV  cliinmetur  S,  ficque  pK>» 
dibit  iiindto  V  per  j;  et  j^  expreffa. 

Sit  a>':S=:4f  ,  crit  a>:S=:tfS-i-^ ,  «t 

V.  aVVCwSS^-w^rrSar-f-j^-tfS-.^. 
inde  eft  S=~§E|7,  qno  Tsdore  fobftituto,  erit: 

&ymnV=,y{n{x-a)*-{'m{j-'bf) 
■     hincque  V=:5^-^-^^5^\ 

Exemplum    2," 

S3.  Exijknte   dV=:Pdx-|-Q^dy  ,  iiporteat  ejje 

Erit  ergo  M=^iN  =  -^=>-|  ob  P=(^S 
et  V=S  atque  N-f-MS=o,  vndeetR=o.  Quaie 
pcodit: 

•*+^=©':S  et  jH-Sjr=a>;S 

et  quii  eft  S=V,  ita  funaso  V  pcr  x  et  j^  deter. 
fninatur,  vt  Ht  y -^Y xzz^.V . 

Ponatur  O:  V=  '^g,^^ ,  Tt  fiat : 
2^j'-+-a€Vj'+2^VA:+2eVVar=a4-a(3V+YVy 
hiocque  VV='-^-^g±^*^  et 

Y  — -gx-4-t3>--PJ!:Vtty*--«3l»-».»(«t.-.gg)3e^,('yy--ft)y-t^--<fy| 

fi  fit  V  et  e=o,erit  Vzz}^^  feu  V=J^. 

Dd  A  $cho« 


y^it       IWESTIGATIO  FraCTIOiVm. 

Scholipn, 

S4.  Plures  aliae  [huiusmodi  quae(tioaes  proponS 
ac  relblui  poflent  ^  (ed  quia  earutn  (blutio  iisdem  pria« 
cipiis ,  quibus  hadtenus-  fum  t(as ,  innititur »  iis  multi- 
plicandis  non  immoroi,.  cum  allatae  iam  liifficere  ti- 
deaptur ,  ad  elementa  huius.  nouae.  methodi  coadenda.. 
Nonnulla  adhuc  adiicL  poflent  pro  cafibus ,  qinbas  hu- 

iusmodi  ctiam  fbrmulae  (aS)»(^^)>(33;^)  i™  rclatio. 
nem  propofitam  ingrediuntur ,  item  qusindo  fiin^O) 
quaerenda  per  tres  pluresue  Tariabiles  definire  de« 
bet ;  Terum  ne  haec  tcadado  Dirais  fiac  longa ,  ea  ion 
#im  occafionem  rcleruabo.. 


PHYSICO* 


Bd  Si 


ns 


«ltrf¥-*4»=rP(i^*-^).  Siatiiatqr  «-«p=«, 
Tt  fit  rfV=^-|-Prf«:  iam  ^ftita  «  vt  cooftante, 
erit /V=5  4- O : « ,  idepque 

At  fi  debeat  cfl^  V=:aiP/-f.»Q«,  ob  0.=*=^ 
erit  lirVrrPCrfjr-^JiJZj^Ig^.  StatHator  ««r-«|r>=«i^ 
▼t  fit  *:=:VS£±22?  ,  ct  cam  fiat: 

«pwSkttur  qqantHaa  «  Tt  coBftaa?,  et  pbt  S-v(S&«Ew 
etit  /y3=^<(jKViw»-t-V«(««-*-«rjr))H-/Z,i<iech 
que  ob  Vff(««nH«|f/)=:»jr,  pigdibit: 

V^i^j^y  »-4-*y  n)^"  *  <I>:(»jrar-i»j7). 
Qoaie  fi  efle  debeat  y^P/rt-Qjr,  erit : 

V3:(*-hJK>«?:(yi-Jtr). 
Pcoblemt  «ptem    fe<|aeiis  oiQne&  hi^^siDodi  cafo»,  ^  ^ 
compkdetur. 

PmbleRi^    ip, 

%$,  St  P  fit  fiinAio  quaecaBqoe  ^U  iffan^  3; 
tt  jy  8t  M  nmftio  quaecmiqae  ftnim  diita  ipfiim  x^. 
j    et   V,   defii^   iudolem    fiindicMii»  V ,   Tt,  pofio» 

Sobftitato  I10C  locp  Q  Talo^e ,  liabanQS  t 
^=M<(r-hP(iAr-f-j><y). 

Cc  3  Qoae- 


«btf         l  N  V  E  S  T  I  G  JTIO 

QiMentur  laultipiicatof  ^tMauhm  4x^p43^  iiiitegQi« 
bilcro  leddeos ,  fitque  /^(^dx-^pdjf^zz^  :  viido  TaJot 
ipfius  X  definiatur  per  j'  et  z  ^  isque  in  M  ,  <faxma  x 
ioeft,  loco  X  fubfUcaatur,  quo  fado  erit: 

dVzzMdj^^^  :■■■■■  -vr 

ficque  V  confidemri  poterk  Tt  fiinAio  ipfimmi  y  et  z: 
Spedetur  tumc  z  Tt  quanti&is  confians,  et  q^m  fit 
dWzzMdy,  tW  duae  tantam . Tariabiles j'  et  V.inefib 
lunt  inteiiigendae ,  integretur  haec  aeqoatio  etlococoa- 
fiantis  introducatur  fiinAio  quaectmque  ipfius  z :  in  qua 
fi  loco  z  Talor  in  *  et  j' ,  lalicet :  fq^dx-^-pdy)  le- 
fiituacur,  iUa  aequatio  dVzzzMdy  integrata . exbibebk 
naturam  fiindionis  V ,  quemadmoduni  pa  a  biais  Tariap 
bilibus  X  et^  penderc  debet. 

E^cempliiin, 

7<y.  Pojtto  //V =Pi/jf  +  Qdy ,  (fpmet  ge  VdiVyy 
-Jir^ixx.     Eft  ergo  Kl=^l^  -i-  ^,  Tode  fit 

'dVzz^^-hVidx^HPl 
Sumatur  qzzxx^  erit  fixxdx-jydyjz=:zz=ix'^iy 

ftu  *'=:/-h32f,  ideoque  **;=(/^-3ajl.  Sumto 
igitur  z  conftaote,  habetur 

.  dV  _         dy  :,  . 

V  ""(/H-3«)'     ' 

Sit  itaque  S  integralc' formnhe — -,  dum^coa- 

^         ^  (/+3«)l     •      . 

itans  aflumitar ,  et  obtinebitur : 

■'■■■••  ■■v= 


FVl^CTlOnrM,  «•'7 

V=f»(^:»=«»0:(x*-y')^ 

icilfcet  ia  S  loeo  «  vbiqoe  dus  vakx  ix'-i/  rnbOi^ 
fiu  debet; 

Problema    20. 

77*  Esiftente  dWr^-^dx-^-^j^  definiie  iod9» 
Um  findioali  V,  n  fic  V=«P(^. 

Solutia 

Eigo  ob  Q.=r>  erit 

4fV  =  Pi/jC-+-T^- 

Qtio  iam  V  ex  pofteriori  meinbro  poffit  ie^iinai,  pou 
mcur  Pr=:RVV,'prodibitquet 

imde  2omierteDdo  obtinettnr; 

ayv=R*-hfR-/rfRC4r-jrfr). 

Qasre  Deceffe  eft,  vr  x-ijhi  fir  fiiodio  ipfins  R  tao^ 
tuin  \  .  tc  tsili  fim^ione  affumta  definiri  poterit  R  per 
X  ^  y^  vnde  etiam  fiindio  qna^ta  V  pec  x^j  ex* 
piefla  leperietur.  ■  ^  ' 

Aliteir. 

Cum  fit  VriffPQ^,   eliminetor  V,  Xi  habcitiir 
haec  aeqoario : 

.  «P</Q.-}-»Q,|/P=:P</:e  f-Q// 
er  qna  fit,<er=-^-i-^-t-»^, . 
hincque  ^=r«P-4-/5(»<fQ-<^*). 

Neccfie  eigg  eft,  vc  q,  fit  fiiodio  qaantiiatb  n<i:-x, 

foash 


*•$         if(f($STIOATIO 

Pooatar  «Q^- xzz ;,  Gtqtd  /|;^<Sfc^* «,  tA  -^SE  ♦' : « 

Tode  Q^rV;;^?^ ;  ficque  habebdotur  bae  aefftttiodoi: 

«k  «qAibi»  coofidiWr  taVsi:(af4-xX?^^«)  J  *  fi  eU- 
mioetor  qoaDtitas  4  «liWQr  fiuaio  V  por  i;  ^  jr  dc- 
piefla. 

C^tbli    I. 

*78.  Capiator  «  coiiltaal^tea  ^J^-^Jtto,  fiet 
Q=^  ct  j^rrflP-*,  feu  1P=:*7=^  ;  Tiidc  oritar 
^--teiSii^^faJsi?  qrt  tft  cafiB  fim^Uciffiinas. 

CoroIL     2» 

*7p  Si  flatoatur  <D^:)8rri»/e^^iB±tJ«x^f , 
TDde  fit: 

*»  <|uibas  dOnionah  oaocifcifnQr :  iiV^AV=r««-»Hr»*, 
liiocqae  VisJs^a—^;  qd  eft  alter  c»fi»  fitajli- 
cifiifflos. 

Coroll.    5. 

8o.Sit©^:«=rj;^j..,TtfitO:«3:-ij55rF»+«* 
et  fiet: 

.  (««-H*)y»V=r^^»et^-.^-hsiS5:5  =  £^feii 
*(*«-4-*Xy-^)=«V«V-i:  at  iode  eft  «r^T,  ideoqiii 
««-h^:=:j^^,^  hocque  valote  fiibftltoto:  , 


ir  r  N  C  T  I  0  N  r  M.        »op 

■^(ax-h^iy^c^^taynV-t)* ,  quac  euolutio  piaebet: 

V. —  ■  naa  ' 

Problema    21. 

%i.  Exiftcnte  rfV==P</x-}-Q</)' ,  fi  dctur  V 
vtoinque  pcr  P  et  "Q ,  definire  indolcm  foucaionis  V  > 
!fcu  quemadmodum  V  per  x  et  y  'determinetur. 

Solutio. 

Cum  igitur  fit  V  .fiinaio  binarum  quantitatum 
P  et  O  ,  ponatur  eius  dif&reotialc  «/V=:  Mfl^P-HNi/Q., 
cruntque  ctiam  M  ct  N  fiinaiones  datae  ipfaruro 
P  ct  Q.     Quare  cum  fit 

M</P  +  NiQ=:P<^Jf-t-Q'^J'i  «rit 

.^^^^t^^^^^,  ideoque 

Ponatur  P=r<iS  ,  qui  valor  in  M  et  N  loco  P  fiib- 
ftitui  iDtcUigatur ,-  ita  Tt  iam  tariabiles  Q.  et  :>  con- 
fiderandae  occurrant ,  fietque  : 

Cum  hic  M  ct  N  fint  fiin^tiones  datae  ipfarum  Qet  S, 
furaatur  S  pro  confiante  ,  ac  ponatur  integrale : 

/|r(NH-MS)=R4-<l>:S 
eritcrgo*-^M=(§|)4-<t»^:S,exiftcnteOS::/^S<D^:S 

'€t.r=:MS-S(l!)-S<D^S-hR-+-<I>:S. 

Tom.IX.Nou.Coinm.  t>d  Q?ia 


210       INVESTIGATIQ 

Quia  ninc  R  et  M  dmtnr  per  Q^  et  S,  ec  ob  V-QS 

etiuni  V  detur  per  <^  et  S^  &  ime  idatio  ciiin  ba 
binis  coniungatur : 

poteruat  hinc  eliminari  bitiae  qoantitates  S  et-Q^,  qiio 
&diO  prodibit  aequatio  ^  qoa  V  determinabitur  per 
*  et  ^^. 

Exemplinn    i. 

Sa.    Ex^leme   dV=:Pdr-i-Q.d]r,  oporteaf  effk 
V=rmPP-+-nQQ. 

Cum  ergo  fit  dV- a  m?d?-\-2nQ/Q^,  eritMz a«P,«t 
NnanQ,,  fea  McrawQS  ob  P=^QS^  iCiL  vt  Oc 
WzzQf^imSSH-n). 

Habcbimus  eigo  N-hMSr:aQ(wSS-t-«)  »  Kfceo^ 
que  rpedata  S  vc  conilante  : 

R=:y^N-f.MS)=:aQ(aSS-Mi>> 
ac  proinde  (a|)=4»»QS, 

.  Vnde  has  tres  aequationn  adipiftimur  r 
I.  V^QQimSS-^n) 

II.  x-himQSz^^mQS+O^^.SCeax^zimQS+^S 
IIL  ^•+'Sx=:2Q(mSS+-n)'+-<J>:S^ 

fcu  j^  =  a  «Q-i- O:  S -S  O'':  S. 
Quodfi  ex  II  et  lU  eliminetur  Q^ ,  ^cit  r 
IV.  «*-«rS^=(»SS-h»)0'iS-«r50:S 

cz  iisdem  veto  coniundis  fit  Q.=^£^ *  qraecnai 
priaui   dtt   y;»y  VC«S3-t-»)=l^«-t-j?-<I>:  S. 

Quase. 


FVNCTIONVM.  iti 

<2uare  fapefeH,  vt  ex  IV  et  V  eliminetur  $ ,  ficque  pco* 
dibit  ii)Ddio  V  per  :i:  et  jr  expreffa. 

Sit  <I>':S=:4f ,  crit  O.SzpaS-^h ,  «t 

IV,  nx^mSy—na^mbS 

V.  aVV(iwSS-H»)=:S*-f-^-tfS-^. 

Inde  eft  SrrlifElf,  qno  Talore  liibftituto,  erit: 
&ymnV=,y{n{x-a)*^m{j'-'bf) 
hiacque  V=:5^«^-VJ?^^^'. 

Exemplum    5,' 

S3.  E*^te»^   dV ^^Fdx-hQdy  ,  aporfeat  ep 

Erit  eigo  M=:^i  N=:-^c=-|:  ob  PrrQS 
et  V=:S  atque  N-+-MS=:o,  VDdefitR=:o.  Qjiare 
pcodit : 

•*+4^=©':S  et  j-f-Sjr=:<I>;S 

et  quii  eft  S=:V,  ita  funto  V  pcr  x  et  j'  detcr- 
oiiDatur,  vt  Htjf-i-yxzzCp.V. 

Poaatur  O:  Vrr  "-±|^-fj#^,  Tt  fiat: 
a(J>-4-a€V^+2^Vjc+2eVV*=:a4.apV+YVy 
hincquc  vV=:--^-±^g±^^-2iz5  et 

* -—  y—tex 

fi  fit  V  et  «=o,erit  V=:|^  feu  V=:J^. 

Dd  A  $cho« 


M«  DE    JUOTF 

▼nde  tA  quodms  teth{M»  w  tmn.   ikc*  4ib  aoklo  «k- 
jifiKn  locoi  corpulculi  A'  xogaolctaic. 

Coroll.    I* 

za.  Hioe  lUtim  iadotelctt  tempns ,  tfM  totpat^ 
culam  A  tb  initio  mbtus  |)rimum  in  redam  lO  per- 
venlet^  quod  eiieniet^  quondo  fit  pzno^iacoClntf 
denotante  ir  lemiperiplieriam  dBculi,  cuius  radius  ell  x, 
^  ;^  fit  jnenlanaogiili  ie£H:  -cric  «igo  lioe  tmk' 

^Dod  fimul  .eft  tenipus  dimidiae  TibnitioDis  fifi. 

CoroH.     2. 

xj.  Si  enim  tempos  capiatur  dqplo  mains,  cor- 
pos  A  perueniet  ad  parem  difiandam  «  ab  axe  io  al' 
tcssi  partB  ,  iot^mqoe  vibfationem  couiec^  eft.cea* 
iendum.  'Quaie  tempns  fingularum  ▼ibcatiQnini)  qoa^ 
smec  &  eruot  iibchronae  ,  erit.* 

■^ w mVAai 

Coroll    5. 

«4.  Hoc  ergo  tempus  erit  maximum ,   fi   cor- 
pi^Dlum  A^ediom  lodim  io   filo  lO  Kntierit,    & 
«oim  ponamus  totam    loog^tadinem   10irtf-f-^r=/ 
«t  4=^"i*=l=Ji,  eot  tempus  tihittioms^^JSifii,' 

fode 


rtt^iLJT  0  Ri  o.       «•} 

tado  pAtet.,  ^o  niagis  tofpoftalam  t'  fill,{nQA9  .im» 
dio  reinoiieatur«  eo.fapi4ioic».fi>s6  vibtatipott;  ipTum 
antein  tempufi  maxlQium,  (psyMz^o  fit  =1^^ 
miQi  fxxadk 

Prablema    2; 

t5.  Si  filom  m  terminis  I  et  O  fi«uai,  etdat^  rig  i^ 
Ti  K  teafiim,,  du6bu»  pondoftuli»  A  et  B  fiierit  ooen- 
tom ,  determtnue  chis  motam ,  ix>(biaam  de  ftata  fii» 
■aturaU  cedo  IQ  Ttcunqae  fiierit  detucbatum^ 

Solutio» 

Hic  igifair  habemm  I  A=rtf*  Aid:B\  BOrrr,. 
ct  fi  ekplb  tempore  u.  mtn.  lecund.  pooamas^  di(laatiaa> 
PA—pf  et  Q;B=:^^  qaae  initio  fiierant  a  et^,  fe- 
qneates  duae  aequatione&  ££Eeiieatio--  difieieatiaies  fft- 
Mlijeadae  occHrruot  r 

StHQamus  ttgpi 

f  =  ^  coT.  ir  (a      ct  ^  r:  85  ^oiv  n  « ,  coitqBe 

^=:-»A^coC86)  ct  s3=:-»»9^oCN«k   . 
Hi  Talores  rubftitnti  psiebeotr 

•  •f" — B"— Tcr  «  T^ rr— Tlf 

yeequB 

-vnda 


«qiiae  leducitur  adJiancj$ifEnM{n  V  .    ,' 


•t  5!  *  imic '«Hcitut 


''•->A  ?•  :.;•  ■..••-:    *•-   ■•/'■-'    ■.  :•<  V 


ffxi  valoie  inuentOf  eft.«£:;>fx&jb«.  Tum  tod  itf: 
bebitur  *  '    ' ' . 

.^-rfrz^^^HtfcThl)^    :  •:  ■■a^  -:!! 

AiV(iiia-^i;+^»(i^ir-:ii(.T^^^^ 

.CMm  igitur  )ioc  modo  ^hi^  inu^niantur  «alorf^  ipfius  ^ 
qui  fiot  n  ct  «%  «t  pro  Ttroque  .Tclatio  .ipfcr  S|[f'  S0 
definiatur ,  tnde  prodcant  'wiorcb  %,  53  ei,5l''"/56/ 
obtinebimus  hinc  fequeiites  Vabfes  compietas'*  pto  ap- 
plicati?  p  ct  ^:  ,   ...   '    .^         -'' 

/>=:$(  cof.au-|-5J'cof«'<o-        i'.,  •   ■*! 

>  .  ^=;Bcof.ifft];4-^"^cot»'«-  **  '■''■  -  - 
ob  (Mrtbwiiutcfti  Iniiraiem  tifleoporter:     ~- 
Sf-+tI^=:«,ctJ5-i-S5'tr|5     -  .; 

tlter  autem  tam  -falbrum  ^  et.t?B'7<iuain''S(^  et  SB^) 
erat  indefinitus ,  fnde  ii iuDcr  deteimuiabuDtur. 

.  :   '       .'    •    »..-.  ColblL   X. 


'^      CorolL     I, 

itf.  Si  poouniis  btemtt^  ^ntia  t 

-n  fit  j»«-i(PH-Q,)«-t-R  — o;  etgemiiimipGuiis 
«tlor: 

<rit  IBsrff  A*(aP-«)  fen  K=:^B^(2q-«). 

Coroll.     2. 

17.  Vemm  cmn  0t4P(i=f8(ji+~4'e;^+5^) 
^R-+-I8W»  ideoqae  ^rr+PQ-ITCl »  luiWAar : 

«-?»-»-q±v((p-<i)'^-iib)> 

«X  qaa  ibrina  patet,  ambos  raloies  ipfius  « femper  eHb 
reaia  ^  ex  prioii  antem  eflc  pofitiaos ;  Tnde  ttesqoo 
vfllor  ij^  0:=.V^1Lkz  oit  walis. 

Coroll.    j, 

i8.  Poaamtis  poncoad  atbaeaiandnm  V((P-Q)* 
-)-2g2()=:S,ac  difiinguendo  geminos  miloies»  obtine* 
liilnHS  t 

a  =:P-t-Q+S;  «'  =P-f.q-S 

n  =y2Kfc(P-+-(iH-S);  i/  =:V»Kk(P-f-Q.-S) 
i^5=$lA*(P-Q-S)  i  83'=*'A*(P-Q+-S) 
ac  nratus  fiU  his  doabas  aeqoationSx»  coatinebicar : 

^  =:  S5  cof.B«  -h  S^^cof. «'», 
Tom.t^.Noa.Comm.  Ff  CoroU.  4. 


2»<»  V  E    MOTK 

Coroll.     4. 

19«  Vt  aatein  inotus  ad  ftatam  iahialein^eiiin 
accommodetur,  fieri  debet  ^  +  ^^^^a  etaAAif-Q) 
•-+-(r"5()A/»S=^,Tiidcerit3('-9(=i^-*^. 
Quare  hinc  nancifcimur  irtriusque'  conftantis  ^  et  ^' 
determinationem : 

SIpiaH-^^-S^^-;^  et  SC-i«^i^4.^„  item 

Coroll.     5. 

20.  Si  fiatus  .  ialtiali»  ita  fierit  companitiB,.  Tt 
vel  3t  wl  S^^  fiietk  =:o ,  tuni  etiam  vei  S^Tel  fS^ 
cuanefoet ,  motusque  continebitur 

vel  in  his  iocmulis :       I     rd  in  his  fbrmuUst 

ttroque  ergo  cafu  vibrationes  orientur  regulaics  oicilla* 
tioniBus  penduii  firoplicis  conformcs ,  ac  tempus  vnius 
vibratioois  erit 

Cafu   priori  =f  min.  fecnnd. ;  pofleriori  =5  min.  fec., 

Coroll.     6. 

«1.  Sin  autcm  ftatus  initiaiis  fuerit  eiusroodl, 
vt  neque  9J  neque  ^'  euaneicat ,  vibrariones  orientur 
irregulares ,  et  quafi  ex  vtioque  genere  fiipplici  nix- 
tae ;  neque  filum  vnquam  ad  eundem  fitum  reuerte- 
tur ,  nifi  namcri  n  et  «'  rarioncm  inter  fe  teneant  ra- 

riona* 


riBRATORlO,  «87 

lioiMlem.    PoiMtttr  huiusmodi  nuio  ff:>i^:=r|jL:r,acfiet 
^^=tf ;  feu(ftft-i/K)CP+Q.)=(|Jij;L  +  »v)S,ideoque 

♦(^i*+v*)P(i-4F^  F^vKPP-i-Q(i)=^\  hincque 
P='-i5Tf  <i±%r^V((^,t~KK)-QQ-^slH). 

eoroll.     /. 

«2.  Vt  ergo  TibratiODes  euadant  regiilaref ,  ftat» 
imtialis  ita  debet  e^e  compiratus ,  Tt  6i 

wl  f  ==r5(s^^a5=-B^(S-HP-Q.) 

yc\  g-=AA(sl».^>a)^+B^(S-'P~Q) 

«ft  enim  SS-(P-q)'=]^6,  «Jcoqiie  &>(P-Q). 

Coroll.    8. 

23.  Si  omnia  interualla  corpufculomm  fiierint 
inter  fe  aequalia)  feu  azzb:z:c  \  crit  P=:fi>  Q.— 5i  > 
ct  R=Airi»  ^nde  fit  «rJCi+i^^iT^Cid-n+Fi^' 

«= V  S(A-+.BH-V(AA-AB-hl5B))i  «^^VtfJ  ( \+B 

-V(AA-ABh-BB)), 

« at  B-A^-VUA— AB-K31).    m/— »/  B— A^-V(AA->AB-t-B|l 

ec  pco  ftatu  initiali  aditiiplendo : 

«'—  I  -  .    «(B— A)-PB .  Q,y^ ,       jiirr *1±PJL 

51  —  1 «  -T-  tVtA A— AB+:a*  »  *  *«      «V(AA-AIM.BB)   . 

m— 1/9       i'»-A):=r«A.c»'^i/> frB-Aj^A 

X)=iP  —  ;i!|A4..AB4-BB}  »»  ^IP— ,y(AA— -iS+lB)  • 

Ff-a  "  iHotui' 


as»^  J>  fi    M  OT  V 

Motus  vero  hi&  «()aiRioiif bus  expnmflCilr : 
p  ~  SJ  cof. «  4-  81'  cof.  n'(A 

CoroM.    9. 

24.    Vt  fiat   hoc   cafii   «tii^^rfiL:!»^  opoitet 

effc : 

vode,  fi  fit  ttrrtyet  t^=:x,feii  11:11^:^2:1,  fiot 

CoroIL    10. 

s5.  Si  ptaetewa  ambo  ceipon  A  et  B  fint  a6> 
q^ ,  edt  zzz *^  »  fode  feqiioiitta  obtiiieii$iir  cfe» 
tenBiaatioDes : 

.  g5={(p-«)  i  »'=K*H-W 

et  pro  mota : 

^=i(^-^)coa«y^A"-f-S(ct-h^)€Of.«Ti^ 
jr-i(«-pjcof.«y^-M(*-V^)«)C»V^. 

Problema    3, 

I^  4»       •    ttf.  Si  fi!bm  ^  tetmiab  l  et  O  fixBt».  et  ilata 
Ti  rrlL  tenliim  tdbu&  pOQdylculi»  A>  B^  et  C   fiiecit 


V  I  F  Rjtroni  0.        i4» 

onentom ,  detemiiaaie  doi  moomi ,  fo&qom  ide  Ihf 
tu  iuo  naturali  redo  lO  vccunque  fiieiit  detvrix^tiHP. 

SoIutiOi^ 

Hlc  Igitor  habemus  lArr^;,  AB=^;  BC*r:r 
ct  COr:;^}  nc  0,  ebpio  tempoue  ,(»•  miiL  ftc.»  j^ona- 
mus  diftantiiis: 

PA=-;p;  QB=^  et  KCzzr 
qga»   initia  fiiecant  reTpeduie  «,  (3,  y,  fequeatt»  tit» 
i^iolfleiKiae  iiinc  aetpKiaqes ; 

QoBdli  eigo  flatnamu^  ^zz%coCnfa'f  |=$5oor.»tt; 

r=:Cconii4av  habekdmos,  ponenda  ^pz  «,  ha»  ae- 
qoationes : 

lft4-i)-lE--fc=a5»  ' 

mde  cniimus : 
*    ^       /  Sg  ^ .» 

^""*U-»-|)-"A^»»    ^-^«^(f-4-U-C*» 
^  ui.feaiKla  fiibflttuti  pnebenc; 

11  I   "  '  -.11^ 

*^^     A*(i+i)-A^A«     tftfl*+S)-C<:<:» 

Ff  3  qo» 


»SO  B  B    M  OTF 

qua  flequatioBe  ofdiiMta  oritur : 

-fc(5+5J      +ilc'6Wi+A}J 
qpioe  aeqaatio,  (i  pooacur  breuicatis  gratia: 

tnnsmutatur  in  requentem  formam : 

(«~P)  (2-a)  (2-R)  =  Ji=^j -4^  Irf 
Tnde  temi  elictontur  valores  ipfius  «,iiqae  iemper  rea- 
les  et  pcfitiu^,  qui  fint  z^  t/,  et  gf^^tx  quibus  fequen- 
tes  temi  Talores  porro  eruuntur: 

ii=i:y2K*i«;    ii'=:yaKiU'    ji''=VaKi«'' 


^-C<rCK-a)5  «•-CTpT-a')    ^  "•Ctf(R-«'9; 
^uibas  valoribus  inuentis,  motus  his  fbrmuUs  d^ietar : 
^ = St  cor  «  0» -+- ^"  cofVtt -f- S(' W.«'^« 
^z:  SJcof. »«  -h  Sft^cof  »^M  -♦-  SB''cof.aK'» 

r=Ccof.««-f-C'cof.«''w^CcofV'M    . 

quae-j  Tt  ad  ftaturo  propofimm  initialem  accommbden« 
tur »  fiat : 

3j+siH5r''=«;  ai+a^^+a^^^^pete+c+c^rv 

ficque  nocus  quaefinis  eric  ileiafnioacni. 

CocqU. 


riBR  ATO  R  I  O.  9^1 

Coroll.     I. 

27.  Tcta  ergo  folutio  leducitur.ad   idfolutioneni 
huius  aequationis  cubicae  :  ■  .    . 

«•-S(l+i)K+^'cfi+-&+i+i^)}-«-iri+5^+5B+-6a)=o 

-m+'d)S  +&^ej+eii+i)  s 

dntn  cafu  problematis  praecedentis ,  vbi  filum  dubbns 
tantum  pondufculis  erat  onuftum ,,  haec  aequatio  qua- 
dratica  folutionem  cOntinebat : 

Coroll   2. 

28.  Ties  fcilicet  huius  aequationis  cubicae  radices^ 
generaUter  modo  expofito  coqiundae ,  generalem  pro- 
bkmatis  fiippeditant  Iblutionem  ,  quae  ad  omnes  calus» 
quicunque  (Utus  filo  fiierit  indu^us  initio,  pateat.  Vn- 
de  patet ,  fi  cemi  nnmeri »,  if',  n^'  fiierint  incpmmenfai 
labiles  inter  fe,  motum  fiK  admodum  ilbie  irregularem» 
neqae  ceitas  periodos  efie  habiturum. 

Coroll/  3. 

ap.  Ties  antem  dantnr  caii»,  .quiboi  filnm  ad 
tibiationes  regulares  et  ifochronas  excitari  poteft ,  qoi 
conditiooibut  his  locom  habebiuit : 

Cafi»  1 


ttt 


D  B  M  0  rv 


Cafus  I 
fi  fic        «=$( 

tumerit  p=^<oCii«> 

r— ^cof»» 
teinp«vilxat.^f  minfec 


Cdfns  H 
p=SS^ 

—  ^  miB'  fcc 


Carm  m 

p=:K^/corii<'« 

f=:5B''cor.ii'^ 

r=:CcoCli''^ 
=  ^  KUQ.  fec. 


Cor6lL    4. 

30.  Inuentis  auttm  his  tribus  cafibos ,  qiiibas  vi- 
brationes  ifcchrooM  enadl]nt«  «z  iis  omnes  Kliqdi  a* 
fiis  motunm  irregidariam  per  compefitioodm  dcfioiri 
potenmt ;  vbi  notari  mereiur ,  Tteivque  hi  motus  ajv 
pareant  irregulares ,  eos  tamen  £z  camlwntiQoe  yftotu 
tiooum  ifixhtoQannD  oriri. 

Coroll    5. 

9«.  Quando  aniem  tria  corponi  A,  B,  C»  tam 
latiotte  maflSie^quam  diftantiamm,itaiiiedQC  coitipanita, 
vt  iMMiieti  «,  «^  %'*  inde  MTuliait  coromenliiiabifes , 
Irregularitas  motns  caienus  «nanelcit,  qnod  in  motn 
percipieotnr  periodi,  quibus  filum  in  enndem  ibtum 
xeihtuitur. 

CoroIL     5. 

:3i.  Si  eorpnftrilfliuai  iflteniaUa  <«,  hf^  c^d  inter 
fe  iberiot  «equalta ,  aequatie  «libioi  jefirtuenda  4ihiyt  ia 
banc  fbrmam : 

qnae 


tpat  fi  corpu(cak  ^infupkrnbt  Ibter  le)  aequalia  ,  fit : 
cuius  ;fi«  fadjccslunt:  '       >'•':'-• 

•^  -  ]53.  loN^oc  «Tjjp  poftrerno  cafii^  quq  Ac:B:=C 
•ef  4r=*c=:'ifr=4,  q;it.piD.inon|  fili  ^eneraiim  .  d^cr- 

minando  ob  P=:ra=C^^'  ;«>    '      ,     i 

Ac  pro  ftatu  taitiali  daio  habebiwr ;  .    ■   '   'l 

'«ide  obtjneturi  * .         ' 

^-=«+V.   (£/:^»->-M  *->->•  £//— *r:^i±i» 
Conlequcntcr  moius  defioietur  per  has.formulas: 

Tom.IX.Nou.Comm.  G  S  P'^*^'*- 


^4  V  E    M  0  T  f^    ;     * 

Problema    4» 

FifE.  i.  ^^*  ^  filii<>A>  *D  teniuiii&  I  ec  Q  fium  et  dita 

'  vi=Ktenfiifn,  quatuor  cofpalciiiis  A,  B,  C,  D  fiierie 
oneKUuni,  detenninare  cius  moQim^  poftqnam  de  fia>> 
tu  rno  naturali  redto  H)  Ttcunqae  fiierit  cie|)uHum» 

Solutia 

Habemus  ci|s>  IA=i«,  AB=^»  BCrr,  CD^r:/ 
et  DOzze^  ac  fi  cbplb> tcmpoce  crinim  fec.  pons- 
rous  diflantias 

PA=:^  Q!:B=:r»  RC=r  et  SD=:x 
qnac    initia  fiierant   refpediue   «>  ^  Vt  ^>  ^eVKBtti» 
fBtuor  fcfolui  delxDt  acquationes  : 

Quodfi  iam  flatBamns 

p^^mCjUi^'f  ^fQcoCttia^  r=^cof.HQ;  sz^eoCtno 
ac  ad  aUncuiatioiiem  ponamus  -^itZzz ,  nec  non 
iij+i)=P;  i(H§)=rq;  l:f.'+S^=R  «i(He*}=S 

Cfientur  ftquentcs  :iequationes ; 

«p- 1^ = a« 

€R-^c-a  =  €« 
2)S-CTt=2>« 

ex 
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ez  qoibi»  etkitar-: 
g5=aA*(P-«); 

qui  Talons  in  Tltima  jeqiMCioiie  SMitxtd  pradMot : 

ABOrrf(P-j)^(Qu.a)(R^«XS-«)-H^(R-»XS-«) 
-^•f'(P-^S-*)-^'(P-;s)(Q.«)+^j|,=:o     . 

qoae  per  ABC^^if  ^i]i&  abit  in  hanc  forauun: 
ciuos  indolet  <hdm  |>edpicietiir  <cx  kac  ionna:' 

*+■  ABCDMil(i(P~.2iXa— «XR— ^S— S)  =  "O. 

Venim  ii  Ula  aequatio ,  leamiendis  pio  P,  q,  R,  S 
Yalodbas,  peoitus  eiioluatur,  obtinebicur  iequen»  aeqBatio 
biqaadctrica: 

I    +^a+5)(HJ)l     -ra>(c3+ls+«+5b) 
Inoeotis  aotem  hulos  aequationis  (^iemis   ladicibcii  z. 


9'i 


ec  ii^^\  cx  iliis  toddcm  Yaloics  oumeri  n  ba- 


Gs  s 


«O^  D  E    M  OTF^ 

bebaatur   per    fbrmulam   n:=:VzKkz\  ic  (vmtisqioirt'' 
qae  quaternis  arbitrariis  5(,  St",  §("',  §("'''',  ex  TDpquo^ 
que  reliqui  Sg,  ^  et  ©  refpoadentes  rcperientut   opa 
formularum  :  • 

2)-a.ABC^(crf{(P-«)(q-«)(R^2;)-^(R:-]r),5^P^^^^^ 
*l  tsjidtenx  fbrraolae  pro  motu  fili  enmt :  "' 
p = Slcof.«6)-h  S(''cof.«''u4-2t''''cof  «^'wH-  ^^'''^corw'''''^; 
^=;:g5cof.«a)-ha5W«''u+sg"con«'^w+g5'^'cof:«^^(d. 
r  =  ^cof.«a)-h^W.ff'ciJ-i-g:'''cof.«"'u4-Qr;'/'cof.«'''M, 
s  zz  $Dcon«aH-S)^cor»^a»4.^^''coC»^'a)H-2>'''''cor.«''^u, 

qpatuor  autem  confianries,  arbianriae  ^,  §('',  ^^^^  ^"r 
ex  ftatu.  initiali  ita.  definiri  debcot ,  vt.  fiat : 

;  •      -:    i    CQrqlL.    iv. 

'  /   :  35.  Hitt  igitnr  quatuot    cxift(mt^  «alui^,  iquibu& 

Tibratipnesj  enmt  ifixhronac! ,  quaBum  temporsi  erunt 

'.   ?:.     ^.     *..     «        ^*'  r   .'   '  ; 

/.  «  »    B' »    «"  >    w    min..  1^0...  •    '-     • 

atgue  e^^  his  pafibus ,  tanquam.  motibus  fiinplicibiK.,  rc- 
hqui  oriines  per'  oJmpofitioneni  ofiuntur,       '"' 

«'■     •  ■■■     '     •»      -■      •'-      .      '    •'•  ••  ..    .     '•  .•ll    .M.-:  :;     .1.  •       . 

/ .'.  i  &   ",0  CotoB^ 


r  r  B  RATOit  [  o.         ajV 
.      /Coirolf;.    ^f    . 

j^.  Ex  his  iiai  lei  iftanirnformulanlnt ,  fi  S- 
tam.- ptatibufc> 08rpn{cDitt».fittrift  addflttaL ,  wuk.  difSculter 
per(picicur.  Sl  eoim;  qiiiiique  hibeantur  corpu(cula  ,. 
adiedo  valoie  £(*:.-h|)=^T,,  aequatio  principalis  te* 
^uenda  ita  Cc  habe&t: 
•,      ,      .g  ■  •«-■•  •  •'■  '"^  •   -    1- 

*  ~  ABWP^-aXQs*)" BCcc (Q_aXfl-.z>r CD d «< (R-zJ(S-») "« DE« (s1b)(T-»>. 

I     .^ '  -    '  '  ■  _j ^       '  *■       ' * 

TT  ilBaK.»d«(F  V»)  ((2r-»X(^<6XS-»)  "t"  BaD£ecee(Qr-«XR^»XS-»XT-«)  -  ^ 

Ac  a.  fex  f&erint  corpufcula,  pofit&  Jp(^M-^:i:V,  erit' 

«  ;  AB.66        1  ;  BCcc         t:CDd<i.     .irDEfr  »  :  H  P// 

*"(?— «)(Q,-a)  " «lra)tfE«>  *"  (C«J(S-«)  ~<S^(T-iB)  ~~  (T-«XV-z) 

,  .  ;  ABCD6fed4    '  I  :  BCDE.cceg  V-QDEPdd// 

*lr  <p:^{aHB)«r*)M)  **  (^»:«x«*a)n^2)  -r^  (R-zx^«|(T-z)^v-aji 

•      (^=^-:^-:aX?-a){T-»XV-»)  —  °^"    .    ., 

CorQlL    2r 

37;.  Hae  autem:  formulae-  itr  geaere-  niiiils  iiMt 
cmnplicatae,  quam  n  quidquam  ad  cogaitioneni  nwtus 
inde  concludi  queat.  Coacipiamus»  ci;goMBienia|la  <2|  ^, 
<;  di  etc.  inter  fe.  aequalisr»  ac  pco  quoftis  >cor|xis. 
culorum  numero.  aequatioaes ,.  ex  quibv»^  YaiiWBS^  ipiii^  s- 
«licL  oportet^  ita.  (e.  habebunl:.      ,,..'.     -..    , 

'  ■  ■  !•  ■■"Pn):vao' cerpufculb'*   ^*     /    •'    "^ 

PtO'  duobus  corpufculis 

Pro  tribus  corpufculis 

2rM(iH-|;-i-Sj32+«-a(AS-^/S-Hifea-5>iTc=o^ 

Gg  3.  Pro. 


ft^S 


JDJE  Morr 


iBro  qmtiKtt  coEpeknV$ 

Pro  ■qninqiie  xoqHifiaila 

-4-r;^-4-:fe+i^+)a+i;+ii+o+;^+S+^  « 
'-i(fe+-aB+&+B»+-fe+&+^+fe+H^^K 

.Corolt    4. 

^S.  Si  aoD  ibbm  intenitlli  (Corpijnitem  j^,^ 
#,  if  ete.  fed  cdam  ipla  «orpurcnla  A,  ^,  Q  D  etc! 
intsr  &  teqpialk  Jiffiiraamui>  tegoadonfis  ibgnentes  jpio. 
ddtbont; 


^»  >••*         .       «tfX*  MK«  •.«■ 


corp. 
I 
U 
01 
IV 
V 
VI 

«Bde 
4ltQr, 


«'— 


Z3r5r  =  o 


pco  cofpnlcolonim  onmero  qnocnnaie  m  oonda 


0>  ^foc^  tutem:  Mi^  coBtBciefices  S$;^,  ^,  etc. 
«I  priolip  H.  arbimBio^  <l$ioi#  tidms.  ipO^  »  iH' 
4MiiiiMiiflie»  YC  fic:  '        '   -    * 

i;r^AV(^-«)'-,s.. 

f^AVif5~;^r-3AVf4-i«/4-i»'^    . 

fiuc 
1  'zz  ar— A-tf  A^ 

I  =  4-  iaA««.-4-tf  A?4-*«— A*<»'«' 

I  ==  5-ftoAtf«H-  a;i  AVt«-8>A'4^«'-4^AV«^ 
ett:. 

ijpatom  foKinalanim  projgiftffio  ex^ faperioiibas.fidUlim 
CQUishar. 

Gbrbfll     6i 

40.  Pboanluk  (jro  eodena  cafii  iMeuiUCJs  gnitia 
kazT=.Xr  ^  91^  qoeai»-  corpafeibcQftl  Bdoam  aequs- 
tiooes  leib&ieadie  ica  fc  habebonc : 

Pto 


irr-arso,  cuius  ladix  €ft  j^sra  --.     * 

:  jf^— ij^-Hg  no,  <:uius'tei«hces  fulitj^fcx  j>'=*^ 
Fro  tribus  corpulculis  ' 
y'-tfj'J'*4-ioj.-4:;r:k>iCu|iiOradicc8  funt 

'    y -  8/-f-  a i/ -  20;^ -H  5  =: o,  .«uiM  m4ke!j<  ftot 

j='-^'  5  y-~^*  j  y's=^  vy^-£=i=i-*. 
Coroll.    7. 

41.  Si  Ivis  &nnu]as  bene  .jperpendamos  >  csb  pet 
^uadrata  finuuin,  denotante  q  angulum  icdtuin,  feqneDti 
inodo  ezhiberi  poflfe  deprehendemus : 

Prp  Tno  corpulculo 
j'=:4(fin.i^)* 

Pro'  duobtts  corpuRtdis ' 

Pro  tribus  corpufculis 
jr=:4(fiii.Ur;/=4(fin.|e)*;/^=4(fin.f^; 
fto-  quatuor  coipuftulis 
J^=4  (  fin.  Je)' ;  yz=4  ( fin.  fj )' ;  y^=^(  fin.  |^)- . 

'  y''-+(fio.Je)* 

^Baruin  touhruin  progrcfiib  per.fe  eft  waniftfla. 

CoraH. 
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Coroll.     8. 

42.  Inuebtis  autem  pro  <]uouis  cafii  Taloribns  Ip- 
Cusj',  ob  2=^,firit  «rrV-^;'^  «t  pco  leliquig 
cocfficieutibusi 

i  «etc. 

(Cam  autem  j'  .habeat  ihuiusmodiiQraudnj^r^^fia.^)/* 
iCrit.: 

!S5='S(.acof.-2tI)=:5(.g^ 

^  =SC.('-2cof.4Cl)-h.'i)=:S(.||fJ 

©  =.St.  (acof..<5(I)Hh  acof.  2  ^lirz-SC.ffel 

^  =:St.(acof..8(p-HJicof4^-+-")=S|/|:f7|- 
.5  =S(.(icof.io(I)-HAcor<5Cl>+acof.2Cl))=5(.}^ 

,S  rrS(.  (cof.  laCp+acof  •8<I>-:Hacof.4(I)+i)=::5(.j'i7^ 
-:viide  fequens  pr(^lema  poterit  ia  jienete  .lefoiui. 

Problema    5. 

43.  S\  filum  ,  terminis  I  et  O  £xum  et  datt 
Ti  K  tenfum  y  onndum  £t  ^juotcunque  corpufculis  A  , 
3 ,  C  etc  aequalibus  et  paribus  interuallis  a  fe  inui« 
«em  diftindis  •  definire  motum  eius ,  poftquam  ^ie  fU> 
xa  fao  natuiali  munque  &ent  <depuUtim. 

Xom.JX.Noa.Comm.  Hh         Solut». 


Solutfo» 

Sit  Biimerus  corpurculocum  =«»;  maffii.  'Viiiai- 
cuiusque=A,.  et  binonim  inceniailuai  =ra,  erit  tociog 
filimafla  ^zzmAx  et  loogitudo  IO=:(i8-|^z)<f.  Ra. 
-  duda  fint  initio  corpu(cula  A ,  B ,  C  etc»  ad  diftaa. 
tias  ab  aze  ce ,  (3 ,  Y ,  etc.  elapfo  autem  tempoce  a* 
min.  iecund.  pecuenerint  ad  dHhntias  PA=:p;Q^B=fy. 
R  C  =:  r,  etc  His  pofitis,  fi>  angulus  re^  denotetur 
figno  ^,  et  r  fiimatur  pto  numero  quocunque  imegto> 
pofitiuo ;  "wfor  quilibet  ipOus  j  etrt  ^=A(;fin.~;7f)'V 

'  Tude   fit   ii=arfin.iiit.fty^;  et  ob  0=^1^6:^ 

erit: 

S5=frfin.^e:fin.i^.^ 

€=«fin.4^?;fin.sfer 

2)=|lfin.iJ:;e'fi°-«T:rfr 
etc. 

Fonatoc  iam  9=(rfia.ffl*47.rr  ac  pny  niotn  Eabcbo» 
tnr  hae  fonnulae : 

>>=affin.iiriif.  cof.(2wfin.^f.y '^^H-  ete.- 

<f=rafin.ii^.g.cof.(ft»fin.i4r.fV^)-Heic 

r=afin.^^g.  coi;(a(i)fin.s^g.y*^)-Hetc;. 

etc. 
Scilicet  ex  quouis  valote  ipfius  /  formentur  tafei   er- 
preffiones ,  eaeque  coniundae  praebebuot  vafores  gene- 
rales  pro  applicatis  p ,  ^,  r  etc.    At  pro  i  fuccefiiae 
fiimi  debent  numeri  x  ,  a ,  3)4-  vsque  ad  m. 

CotoS» 
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GorolL     I, 

11.4..  Si  bxeiiitatb  gtatia  ponatut  angalas  n:^^=0 
•et  angulus  auV^^^rx^  ,  habebuntur  ,  fubftituendo 
pro  i  (bcceffiue  numeios  x  ,  2 ,  3  ,  4.  etc.  ftquentes 
exprefliones  pro  applicatis: 

p  zz  fH  fin.  2^.  coC  \(/fin.Ct)  +  |^(in.4(;|>.cor.\}/(in  ^^ 

-+-  C  fin.  6lp.  cof.  \|/  fin.  ^  (j)  -h  cic. 
9  =:  a  fin.  4tl>.  coC  vpfin.  (]) + 6 fin.  8  $  cof. \f/ fin  2  (]> 

-f- C  fin.  1 2^.  cof.  \(/ fin.  3  4^ -f- etc. 
T  =^||  fin.6  (p.  con'\l/fin.4>+Bfia*^2^-co(.\(/fin.  2(|> 

+  C  fin.  1 8  (^.  cof.  \p  fin.  3  0 -H  etc. 
«  =  0  fia.  8  (|>.cof.\l/fin.4>'H5fin  i^Cp.cof.vp  (in.2()> 

H-'  C  (in-'24  (p.  co(.  v(/fia.  3  4^  -i-  etc. 

•MC. 

Coroll.    2» 

45.  Ratio  aatem  harum  fbrmulaium  cfarias  ap* 
'^arebtt,  fi  eas  ad  queman  t:orpu(culorum  numeram 
«lccommodemas.  Miineat  ergo  bieuitatis  grstia  angiH 
Ins  2uV*^/  t=:\t/ ,  eritque  pro  cafa  Toius  coqpu(ca* 
Oi,  ob  Cp-ie, 

^  =:  0  fin.  i^.  cof.  \(/ fin  {  f. 

Coroll.    5. 

•45.  Pro  ca(h  autem  daorum  corpuftulomm;,  Tbl 
$:=:^(,  habebimus: 

p  =  (|rin.|^.cof  \)/fia.^^  i  (fin.ff.cof.  \I/fin.|^ 
'f  =:(|fin.|i^.  cof.  <|/fia.|2— (fio.  |  ^.  co(!  \^fia.  |^. 

Hli  ft  CoroiL 
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Coroll.     4. 

47.  Pro  cafu  trium  coEpn&ulonim,  ob  ^^^f^ 
fcabebimus : 

^  =  a  Ga.  1 1-  cof.  >{/  fin.  ^  g; rf-  fiifia.  $ f.  cof  \|/  fin.  |f 

-H  C;fin.f.  coLxJ/ Cin.  Jf 
f  =:  0;  fin.  I  g.  cof.  \|/  fin.  l  ^  *+-  6  fin  |  f.  cofi  v[/  fin  |{ 

^  Cfin.  1 1,  cof  \|/  fin.|  g 
r  =  (t  fin.  I  f\  coC  v|f  iin.  ^  f  —  5  fin-  J  J.  cof.  \j/  fin.  |  j 

-ir  Cfin.  J  f .  cof.  \t/ fin.  Jg. 

CorolL    5; 

4S.  Piro'  caHii  quatuoc  corpulculorum ,  ob  $=  Ij;, 
babebimus  * 

pzzilG^.  I  fi  cof.  \[/  fih.  f  f  -f-  5. fin.  J f .  cof.  \|/  fin.  J f 

+Cfin.f^;cof  \^fin.|f +bfin.ff.cof  \}/fiQ  fg 

jr=:  Q  fin.  J  g;  cof  \j/  fin;  }  f  -f-  b  fio- 1  i  cof.  \|/  fin.  f  f 

—  c  fin. f f: cof.  \[/  fin.  | f-Hfin. }f  cof.  v|/fia.f  ; 
r  =  (t  fin.  f  f.  cof  \|/  fin.  ^  f  -  h  fin-  f  f  cof.  \|/  fm.  f  f 

—  C  fin  if  cof. xt» Gn-  |f  +  Ij fin; tg-cof.^^fm  Jg 
|f  =:  0;  fin.  f  f  cof  \|/  fih.  f  f  -  5  fin.  J  j;  coC  ^J;  fm  |  gj 

+  tfin.  f  f.cof.  \|/fin  f  f  —  1)  fin.  If.  cof.  \|/fin.f  g;. 

Cor olL    tf.. 

4Sr.  Qiod  fi^;  vero»  numeius:  corpu£albnim  fiierft: 
ihfihiter  magnus  „  ob  fin.(^=(l>=r^,  nancifcemuc  bat> 
Ibrmulas : 

/.=-^cof.fe-f.*i«cor.  ^+  •#cor.iJ!l4-  etc^ 

f=  •■1'cof.t;  4-'^  cof.  -.1^+  "^cof  ii^-t-  etc;. 

r=ecof.tf -t-^  cof^'  -^-^cofT*f-t-  «c- 

ctc. 

Cbcoir. 


riBK  J  TO  RIO.  «45: 

CoroII.     /^. 

5:0*  Verinn  fi  huiw  cordae  tota  longitudo-  I O 
IKmacut  =:  /,  er  mafla  totius  cordae  =:  M  ob  a  =  ^« 
ct  A=:S,  erit  v|y'=2:wa)y*^*,  vnde  t^^aewV»^; 
rriraiV  jjy-;.  in;  coefficientibus  autem  conffantibus  Yt' 
pote  aibitcariis»  omitti  pocemnr  litterae  ^;  et  m  ,  ita  tc 

fit  : 

^r  acof.  -TrtflV^^  +5cof.  airojV^  +ccof.  3  Trwy-^  -hetc; 
^=ap;/=:3p;  J=:4p  etc. 
quae  formula  eundem  exiiibec  moaim  ^  qui^  pro>  cordn 
inifoniuter  ciafla;  dcrerminari  (blec. 


Sb  9  lDi&: 


D  'E 

MOTV    VIBRATORIO 

CORDARVM   INAEQ^VALITEIC 
CKASSARVM. 

Aja&ott 
!L.    EVLERO. 

X. 

Quae  pnminn  a  Yifflcfo  circa  ca(ain  vibnitfonam 
fiqgulareni ,  tum  vero  generaliter  a  Cel.  Akm* 
berto  et  a  me  fant  inneftigata ,  ad  coRias  per  totaffl 
k>ngitudinem  aequaliter  craflas  rednnguniur ,  ex  quo 
etiam  cegutae,  pro  fermatiooe  loiii  inde  petitae,  Tltn 
hoc  coidarum  geous  extendt  aon  poflunt.  Ita  r^jula 
inuenta  ,  quod  tempus  cuinsque  Tibrationis  cordae ,  ca- 
jns  longftudo  iirs  ,  poodus  =:M,  et  yis  tendens  cor- 
dam  =:F,  fit  :=V,^|  minutorum  iecundonim ,  de- 
ootante  g  altitudinem  ,  ex  qua  graue  voo  miauto  (e- 
■cundo  libere  deiibitur,  non  nifi  pro  cordis  Tniformitec 
<raffis  habec  iocum;  <}uin  etiam  in  his  tantum  cordis 
vfu  Tenire  poteft ,  vt  eadem  corda  vel  duplo,  Tel  tri> 
plo,  vei  quadraplo,  plures  «dat  vibrationes,  quam  haec 
regula  <:ontinet.  Deniqne  etiam  iofigne  illud  phaeno- 
menon ,  qno  eadem  corda  fubinde  plures  huiusmodi 
ibnos,  rationem  -aumefGrBm  i  ,  a  ,  3  ,  4-  etc.  feqnen- 
tes.  fimul  «dere  obferuatitf ,  cuius  caulam  Vir  Cekb.. 
Damel  BernmlU  feliciflime  nuper  «xplicauit ,  in  aliis 
cordis^  nifi  quae  fint  aequabiliter  cxafiEie,  haad  depre- 
lienditur. 


DE  MOTP'  C0Rt>JRr3f,      »4.7 

2.  Quanda  aatem  coidae  non  (unt  aec^abiliter 
craflae ,  at<|He  in  alii»  corporura  vibraotium  generibus 
ctiam&  (imiU  modo  vfu  veuiee  poteft ,  Tt  idem  coi- 
pus  ]^ures  fono»  (tmul  edat ,  bi  tamen  foni  vccunqne 
a  ratione  numcrorunv  x  ^  2  9  3  >  4  ete.  diftrepaie 
poOiint.  Ex  quo  intelligece  licet,  quam  iafirmo  aita> 
tur  fimdamento  principium  illud  ,  cui  fummus  in  arte 
mufica  artifex  de  Kamem  vniuerfam  harmoniam  Xvh 
perftniKndam  arbitraiur.  Ideo^  ftilicee  diuerfos  fonos  ad 
faarmoniam  compofitos  efle  putat,  quod  iidem  feni  ab 
eadem  cotda.  vii»ante  fimul  prodacaotuF.  Verum  prae* 
terqnam  iam  prideni  firmiflimis  lationibus  eft  demon. 
ftatom  r  principium  harmoniae  in  fimplicitate  iatio< 
aum,  qnas  numeri  «ibiatioaum  eodem  tempore  edita- 
rum  joter  le  cenent ,.  vnice  e0e  quaerendum  ;  iiaec 
opinto  etiam  per  cordas  inaequaliter  craffas ,.  quae  fo- 
■06  Ttcu»^6  diflboos  fifflul  edere  poflunt ,  fimdiins 
euertitur* 

3.  Ne  igitur  tafibns  phaenomenis  ,  quae  cordis 
Tnitbrmiter  craffisfiinc  propria,  nimium  tribuatur^  haud 
ftbs-  re  fore  atbitror ,  fi  cordarum  edam  maequaliter 
craflarum  raotum  ^  qnantum  quidero  Aoalyfeos  fines 
pernnittuot,  examini  fubiecera,  eiusque  inuefljgationem 
Iftti^me  complexam  inftituero.  JVlaxime  autem  ardua  eft 
haec  quaeftio  y  aique  gntuifiimis  difficultatibus  inuoluta ; 
haocque  ob  caufiKn  etiamfi  io  eius  cnodatiooe  panim  pro- 
iecero,  tamen  ampliffimus  nobis  aperietur  campus,  vires 
noftias  in  analyfi  •xercendi,  fauiusque  finentiae  limites  vlte- 
lios  diktandi  Hic  igitur  non  tam  ipfius  qunelHonis,  quam 
tra^odam  fiilcipio«  vtifitas  eft  fpedanda,  etianofi  fivte  noa 
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iparnm  doarinam  dc  yibrationibus  cordarum  fit  illuftratura, 
quam  «rpportuna  occAfio  «oanulla  infignia  momenta ,  pcr 
totam  Andyfin  Mbe^rimum  fntftum  .poIUcentia ,  accuratius 
perpeiidendi.  Huiu^jnodi  autem  inuefiigationibus,  quae  per 
fe  Jeuis  inomenti  yideantur  ,  pra^rlarifTima  inncnta ,  gui- 
bus  Anafyfis  adhiu  «ft  ditata  ,  pkrunnque  ddebemus. 

4.  Quo  igitur  &cflrus  tnalfam  leu  poiidus  icordac 
fatione    inaequalis    craiTitiei    in   calculum    introduccK 
qneamus ,  Cumamtis  cylindri ,  ex  pari  nfiateria  jcon&di , 
•cuius  bafis  diaxrveter  iit  rri,et  akitudo  :=rj&  ,  maflam 
^u  pondns  cfle   r=M ::  hinc   «nim   cuiusqae    cylindii 
elementaris  in  corda  ^oncipiendi ,   cuias  diameter   eA 
=::s,et  altitudo  :r:Jx  ,  pondns  icrit  zz^^ffj^.    Cor- 
dam  •enim  tanquam  rotundam,feu  quaji  tornaliain,  ijpe- 
ScAit  licet ,  vt  fit  «x  jnf xiitis  huiutfnodi  cylindrulis  ele* 
mentaribus  compofita.   Fiaeterea  nrero  hic  coidam  per- 
kdt^  Hexilem  pono,Qmnique  rigcare,  fiue  elatere,  penitus 
«leftitutam ,  Tt  it^exioni ,  ^uam  inter  yibrandum  pati- 
tur,  nuUo  n>odo  oblu&etur.     Denique  etiam  ,  vti  ia 
cordis  iiequabiiis  craffitici  «ft  ^um  ,   ip&s  vibrationes 
quafi  infiiute  panias  fpe^iaix),  ita  if.  excurfiones  «vtria- 
que  a  fitu  natuiali  jecedeotes  prae   iong^tudine   condae 
pro  nihilo  habcfi  qucant.    Hoc  xnodo  longitxido  cordae 
fnanebit  iouariata ,   cakiiloque  hoc  ccanfnodi    afleqne- 
mw ,  Vt  ekxnenta  «uroae  ab  «lcmentis  iois  nonjdifciB- 
pent. 
Tab.  n.  5.  Sit  igitar  AB  huiuamodi  corda   iaacqnahilift 

^*  -icraflitid.,  in  pnndis  A  ct  €  fixa,  et  tenfa  a  y\  qua- 
cunque,<quam  «xponaroiis  poDdeie  :=:F*     tSta&ium» 

Sotsun 
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tocam  conke  kxigiciidinein  ABntf ,  qiiae,diim  eft  in 
quiete,  Ttiqoe  fitum  rediliaeum  A  P  B  tenebit ;  abfcifla 
autem  a  puo&o  A  portiooe  quacuoque  A  P  =  x ,  fic 
diameter  crafiittei  eius  in  puodo  P:z=«,  et,  quia 
quaeftionem  geoeratim  compleAitur ,  erit  z  fiindio 
quaepunque  ipfius  jr,  et  quidem  fiindio  cognita,  fiqui* 
4em  Yatiationem  cisfiitiei  tanquam  cognitam  fpedie- 
mus.  Sumto  ergo  loogitudinis  elemcuto  Vpzzdx  ^ 
,erit  madfa  feu  pondus  huius  elementi  cordae  Pp-^^^. 
In  g^nere  ergo  probleroa  ,  cuius  folutionem  aggredior  , 
ita  le  habet: 

Si  batc  corda  a  ftatu.  naturaU  re£b  APB  in  fiffiram 
quatwunque  fuerit  depul/ay  ita  tamen  vt  eius  elor^atio* 
ws  a  re^Oi  XB  pro  axe  effumtae  Jint  ^m  mimmae  ^ 
fHque  corda  de  boc  fitu  violento  Jubito  dmittaltwr  ,  ^- 
nire  mot^m  vikratorium ,  ^m  efi  receptura : 

Froponitur  eigo  in  boc  probleroate  figura  quaecun- 
qoe  ,  qu^  cordae  i^iitio  fiierit  tributa ,  quaeftioque  hue 
l^it}  yt  afi  quoduis  tempqs,  a  roomento  relaxationis 
eiapfum,  fiatos  cordae  definiatur. 

6,  Ponamus  ergp,  ab  ifio  momento  iam  elapfuih 
ede  tempus  zz-t  j  atque  nuoc  cordam  conlecutam  efle 
figuRim  A  M  B ,  cuius  termini  quidem  A  et  B  cum 
llatu  natorali  conueniant ,  pundium  autem  P  cordae 
iam  in  M  efie  trai»Iatum  ,  vocemusque  hanc  applicap 
tflir  BM^j^,  quae  erit  qoamioas  non  folum  ab  ab» 
lcifia  AP=:x,  fed  infuper  etiam  «  tempore  /  peo- 
dens ,  (eu  eric  funAio  quaedam  ipfius  x  et  ipfius  t  fi» 
iDal ,  in  cuius  fundionis  inuefligtfione.  tota  problematii 
Tom.IX.Nott.Comm.  li  ioIu« 
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fohtia  Tcrlabitur.  laffl  autem  qujsdam  prifiistrias  ptcK 
prietates  huius  fundtionis  ipfa  quaellionk  naiara  fdppedi" 
tat ,  quifrutiT  prima  eff ,  vt , U  ponatur  x"rra ,  ifta' 
fun(5Ho  jr  femper  etaaefcat ,  qnicunque  Tafot  tempori  t 
tribuatur;  deincfe  Tero  idem  euenire  debec  ih  artero 
pundo'.  fixo  B  ,  S  ponanir  jir=AK=r<r.  Tertio>  fl; 
tempus  f  ftatuarur  euanefcen»,  ffaaftio  jr  iu  debet  efle 
eomparata,  vt  figuram  cordae  primicus  iinpre(fim  tt* 
km  Quarca  Teroi  etiam  poficD  f=:o,  motus  coRla& 
omnino  euaaefeere  debec ,  quod'  eueniec ,  fi  latio  dif(e« 
wntialis  f^.,  dum  ab&ifla  x  Tt  cODfians  ttadiitur^  li» 
aihilom  abei& 

7*  Thm  eoim  ih  h»  ezcurfionibas  mihimis  lioa^ 
giMdo  cordae  noa  routaii  aflfumiQir,  Ibogitudo  AM 
aequalis  ceofenda  efl!  loagitudini  AP'=:»  ,  Tnde  du- 
laate  motu'  pun^m  M  (ecundum'  ip&m'  appUcatinv 
M  F  mouebitur ,  neque  eztm  eam*  tsquam  diu^gabihir. 
Quare,  fi'  pooamus^/^rr.pvf.rrf-^^r,  puadttm']VltBmv 
pufi:ulo  dt  per  fpatiolum  ^i/x  feretur ,  cuius  motus  (wo^ 
pterea  celeritafr^a  reda  AB  i^odum  diiediooem  P  Ml 
lecedea»,  cric  =^r:  f.  Vtar  antem  bic  i^iandl 
nodo-  iam.  aliquocies^  expofito ,  et  pro  |  fiiribam(f^),, 
Tti  fiauUceD  haec  fcripcio  (ji)  Takxeai>  ipfiua^  ^  eaD^ 
primic  Viteiiius.  autem  iftum-  fi^adi  nwodum  hic 
«stendi  conueaiet,  tta*  tc,.  quia;  p!=:.{^}  ec^zz^^^^^ 
pofuimus-,  faaec  fbcmula'  (^)' idem  fig^ificer,  quodl 
fH')  »  «  illTt'^  idem,quod  (a^);cam  vero  (.^)idem,. 
<!M  &>>.  «t(if5S  idemxquod  (&.    eum-autem  ex: 

oatunib 
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fiatiin  diflcitntiatiooit  fit  (r|)=:(j|)t  iMaifeftam  eft, 
fjoc  fignandi  «nodo  iorc(j^)=:(a|f),  qoae  (criptiO' 
IU8  fiiiulitiido  Yillads  TCciiMqiie  Mqualitatein  commodis* 
iiine  dedanc. 

8.  Dwn  jMitem  coida  tn  fita  A  MB  Terladir,  fingula 
«iii8«leineata  io  afiotii  iiio  vel  accelerabuotur,  ^el  retarda- 
btntur,  qoae  mon»  fflntado  a  vi  covdam  tendente  F  oritur, 
iodeqiie  eft  dffinieoda.  Haoc  veso  Yim,  a  cenfione  re. 
iiikaotem,  ex  ^gan  AMB,  quam  cmsda  ounc  tenec , 
4kcermiaaii  «q^oitet,  qoo  in  negotio,  quamdiu  eaodem 
«turdae  figpram  A  M  B  contempbmur ,  cempos  t  tan. 
<fnm  quanciucem  cooflaocem  cradari  coooeoiec,  'nide 
in  calcnlnm  btc  cantnm  ibrmidae  (|f)  ct  (^)  ingce- 
djentttr ,  exdufis  retiquis,  Tariabilitatem  cempods  /  io- 
Tolueotibu».  Ac  quia  corda  a  fitn  oacurjli  quam  mi" 
oime  difiac ,  tenfio  cordae  in  fingulis,  elementis  immu' 
tata  manebit,  eritque  adhuc  r=E,  tnde  pnodum  M, 
leu  pocins  elementum  M  m,  tam  a  portiooe  antecedente 
MA,  quam  a  (equente  »B,  vim  =:F  fnflinebic,  qua- 
fum  virium  diredio  cangencium  io  pooftis  M  ec  ndu- 
ceodarum  diFediooem  ftquetur. 

9.  Reloluantur  ergo  tiae  Tires  more  iblito,  ac« 
qat  hioc  cx  ti  F  lecundum  oqgeniem  in  M  antror* 
fiun  TigOBte,  naicecur  Tis  Iccundum  dire^iioncm  MP 
liallicicans  r:F(|j)t  quia  elemeotum  cnroae  ipfi  efe-* 
tncoro  abfcil&e  iix  aequale  repotatnr.  Vetam  ex  Ti 
F  ,  fecnndum  taogentem  in  m  retrorOim  Trgente  naice. 
oir   Tis   iecundum  diredionem  CQOtratiam  PM  ibllict* 

$am  =:F(ai)+F<'.(«i) »  in  qu  poibeoM  difieren- 

li  ^  tU« 
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tiatione  tempa  t  adhuc  -vt  conftuis  (peAitnr:    erit  er- 

gp  i/.(^)=^.p=^jc(J|)  idepque  4.  ('^^-dt {i^). 
£x  his  ergo  duatnis  Tirtt>u&  refiiltat  Tis  elefneatum  cor- 
dae  Mm  ab  axe  AB  fecundum  diieftioDem  PM  re* 
roouens  r=F</x(  j$}>  fi  quidem  haec  expieflio  haberet 
Talocem  pofitiuum;  qoia  aatem  iemper  vatorem  o^ti- 
Tom  fortitur,  haec  ▼!»  pcrpetuo  cordam  ad  fitum  na" 
tuialem  AB  impsUit  >  -m  etl  mot»  natara  per  (e  eft 
manifeftum.  Vi  ergo  motrice,  cufus  adioni  fingpla  cor- 
dae  elementa  font  fulwda ,  inuenta ,  ficile  etit  ipfam 
motus  mutadooem  eiicere»  vadfi  totus  d>i!dae'  mototf 
fiibfecututus  ^KMite  innocelcec. 

lo*  Inueata  ergo  vis  motrix  ¥dx{^  )  diuidt* 
tur  per  mafl&m  mouendam  "^aV*»  ^t  obtiaeator  ac» 
celeratio  —^^(iS).  Cum  iam  cekritas  punAi  M 
fit  =:(^),  inde  acceteratio  ficundum  diceiStioaem  PM 
quoque  definitur  per  2(}$),  tecundum  eas  moms  Je- 
ges ,  qaas  alias  iiabiUui ,  vbi  celeritas  per  altitudineia 
ipfi  debitam,  tempus  vero  per  fpatinm  ad  celeritatem 
applicatum  menfiiratur.  Quod  fi  autem  tempus  potivi 
in  minutis  ficundis  exprimece  velimusy  introduda  ald- 
tudine  g^  ex  qua  giaue  vno  minuto  fecundo  libere  de- 
fcendit,  loco  htterac  t  poftremam  formulam  afficientis 
fcribi  oportet  a/V^,  idcoque  ^.gdt*  loco  dl*^  ex  quo 
acceleratio  crit  =:i^(J^),  ac  littcra  t  iam  numcrum 
abfolutum  denotat,  indicaotcm,  quot  minuta  fecunda  a 
motus  initio  iam  fint  praeterlapft.  Gemina  eigo  ac- 
celerationts  formula  ftquentem  praebebit  aequationem  : 

qoae 


II.  Hic  priinum  oMimnddM  dl,  qdantftiftim-ii'^ 
cfie  fiinAionem  ipfius-Xi  tantum»  arque'  ex:  dmticorda»! 
craffitie  jnaeqoi^  defiaid;  hstc  efgp<<lndiOoe';  taiHQ 
quan  cogpita  '^^edata  >  qoaeftio  ipcclianicar^ad;'  bane;^ 
quacflioDem  oiere  an^ticam  eflnsaiiKtafit.;  qoadqtaeii»/. 
tur ,  qoaiis  ftnftio  binaraflDi.tariabiiiniiii  pr  ce  r  prd  ;y)> 
fubftttbi  debeat ,  tt  conditioties  iti'hii'iitcflsm^'^'(  ^f* 

=  ^«^(^)  conientae  adimpl«ifltur ;'  fia4=  tt  «haeii!» 
aiial<:^ia  locum  faabeat: 

FacilQ  autem  perlpicitur,  huic' conditibni"  inmiitis  modta 
latisfieri  pofl^  ,  ex  quibus  deinceps  eos  eligi  op6rtct»_ 
qift  fimul  propriet^bus-anfe  coihiti^nft^atis  fim  ptaedt^- 
ti;  (cilicet  vt  femper  prbdeat=jy=:o>  fiue-ponaturJb:c>i\ 
€ue  x=r« »  'quei!ncunt^e':val(Mrem'  teinpus  /  6btintMnriC." 
Deinde  vt',  pofito  tidmpdre  frro,  aequatio  inteir  x  et' 
j  eam  ip6m  cilkruaRi'  Ck  t^liibitufa ,  ^iafc^pfrlniom  coif-'^ 
da^  'fiieift  iiidhaa.'  •  Tliiir •  xeto;''viy  -^th  'tid^oi  TaJcnf* 

quantitatis  (^-)  Cuanercat  pni''qualibee' aljlcida^x.'  ' 

•  12;  Vt  igitur  folutio  has  •'cm»fhi$  d^hnth^dl»^^ 
oes'  fiiftipete''pe€it ,  'fidte'  int^Itig^r ;  aeqokBiSnem  io(i>'* 
Tentatri-Ci^)  =:  '*-^i^\i^l^htkM^^^^^ 
opditere',  ita  vt  proy  exprcfliS 'geflei^ififfittiii  eWia-'' 
tor ,  m  qua  omde^  omnino  valbre^)  hOic  aequatidiii  ii'^ 
tisfacientes ,  fint  contentae  i  cuiu^modrfolutidbeiii  de^ 
ptHiaik  cdnyrum  aeq6Mtet'ctali[^^/'q^^^ 

li  3  diame» 


dljunecer  «  crit  coiiftaiis  ;=:^,  iotusq|iie  ideo  oocffideiif 
^nrg^  qittiititati  coalUiiti  aequalis.  Oftendi  enim  pio 
boc  cafii»  fi  bfeuitatis  giatia  ponatur  '-iriz-^^ff^ 
bwc  aeqiiatioiii  {^)zzee{'j^)  gencfaliifiaie  fitiifieri 
per.tiaiic  fcenumjdOix-het^-^^lfix—et)^  ibi 
0  et  4»  faat  figna ,  fiindionea  qiuacunqee  quaodtatwn 
xHrfft  et  x^et  indicantia.  Pro  noftro  ecgo  cafii 
cardanini  inaequaliier  crafl&ram  fimilii  fbrma  genetolifiW 
ina  defiderator ,  qua<»  pari  modp  aequatiooem  difiereo* 
tio-difii^^atialem  ( 1$ )  5;:  '-J^ (^^)  exhauriat ;  Im- 
iusiQodi  auteio  Iblutiooem  ob  del^uqa  qnalyTeos  Tii 
^rare  licet. 

13*  Qpodfi  tantnm  fiindiooem  particularcm  eme- 
rlmua,  qnae  ioco/  rubfiituta,aequationiracis&ciat  (|^) 
r^  'V^**  ( j~|),  ea  fpeciein  quandam  vibrationum,  qua* 
rum  corda  erit  capax »  definiet ,  fiquidcim  ea  fiinAio 
ita  fiierit  comparata ,  Tt,  fiue  ponatur  x:ro,  fiue  xzra^ 
Talor  ipfius  j  proJeat  euanelcens,  quantumcuoque  rem- 
pns  t  iam  fuerit  eJapfiun.  Ac  4  haec  coodito  locum 
habeat ,  patebit,  cuittsmodi  figura  cprdae  primitos  triboi 
debeat ,  vt  ad  hunc  motum  fit  accommodata.  Taks 
Jgitur  folutioQes  particulares  Tni  non  carebunt ,  cum 
femper  cectam  qttand.un  (pedem  vibcationum  nobisde* 
clarent,  qnae  fiib  cettis  conditiombus  m  mcxu  cordae 
locQm  b*b$re  qneant;  etiamfi  iblatio  problematJs»  in 
genere  propofiti ,  qoo  %ira  cordae  initiafis  efi  ptac* 
^ripta ,  aiitiiuc  maneat  abicondita.  Qb  defedum  ergp 
lolutioois  gen^lis  io  baiasmodi  folutionibus  particulaii' 
\m  9Cffui;kw  debebimus ,  qoemadmodum  etiam  pro 

cafii' 
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ta(H  tnifentflitet  cra^amm  Ibfufio  TdyhH  t  6t(!  fuerat 
ptrticularii^ «  oOtf  pgtruiA  fflotum  huiusitKxti  CordkrunY 
iSuffrauiVy  ac  CaddeiA  etiam  ad  (bliftiodenl  g^aeraleini 
^tduxiC      ^ 

14..  Ma(ca)  ii^kitii  igitur  (MO  a/la  corteim  idie* 
^liter  vCciio<}tfc  crafl^irum^  ^udottem  compleeam  ai^^ 
te  ex]^e<^re  poterimu^ ,  «^m  pluiies  (blutiodes  parti» 
culares  (edufo»  euoruerimififv  ^  Ac  primum  qtddem  aiii-' 
fli((dUCrtd  ,  Hatfm  ac  dvHit  pturesue  (blittiones  particula-< 
n»  fiKnDt  iwieiitae,  ex.  via  ^cilfime  infinitas  aHa^  ptt 
compoficioncm  eroi  polTe.  Si'  eflim  P,  Q^,  R!  fiat  eius' 
fnodi  fiiadioDes  quantitatum  ;r  et  /  j  quanim  (^elibes 
\ko  y  fubdicuta  aecj^kmi  kmentae  (atisfiictaCy  tmn 
ifunew»  bannn  aeqaitfdnmrtj^  =:?,/:::. Q^,  jrrrR  cer- 
um  quaudam  fpeciem  vibrationum  expfimet ,  qaarant 
ctii.i)ue  cenu»  qirtdam  (bou»  conueniet.  lam  vesa  ma- 
nite({um  e(l  ^  (ih  fingulae  aequationes  tdae  feor(im  qaac' 
^to  6ti$^ciaat ,  tum  edam  aequatfonem  ex  illis'  vtcun» 
qjOB  compofitam\/^aP-f-^Q-f-yR  qoae(ito  aeqoe^ 
eflbr  £itisfii^hiram  ^  vnde  hoc  nancifcimur  eximium) 
Theoremft  Phyfico^Muficum  ,  a?  CeHeb.  BernotMo  pto« 
ktum  y  quod  qoo»  fooo»  cord»  (eorfim:  edere  vafeat  ^ 
cOBdem  quoq^  fimuL  edece  poflu;    . 

ly.  FonttmwbTeuifati»  gBatia  ^n^^rsrw,  vt // 
dbntet  fiin<ftioDem  daum  ablci^ae  Xy  et  cardo  quaefiiO' 

ais  la  bac  aequatione  (|^)=:;^x(J|^).  re^bluend»  ver- 
febitur  y  cuius  quidem.  conArudionem  g^nendem ,  fi'  ss' 
tffct  quantita»  coa(fao8  y,  iam  oouimus  cootenum  6m 
ig  bac  ^rmu]a<  r 

j  =:  «i'(;c -t- 4/) -h  ^(X- *Q; 
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Terum  ouia  s  eft  qa^nti^^  yariabilis,  luec  fi>rmQl&.iioii 

ampUus  conditiohi  praefcnptac  fatisfacit.       Opeiae  pre- 
tium  igitur  erit ,  inueftigare  ,  quibusoam  caiibus  fimiles 
.  ^rmulae  geherales  lociim  habere  queant ;   hunc  in  fi- 
nem  fingamus  huiusmodi  'valorem 

yrhi  V  et  u  fint  funAiones' quaecunque  ipfarum  t  et  7, 
.ctiamfi  ■  prior  v  fine  detrimento  amplitudinis  tanquam 
'liinaio  folius  i  fpcaarirppffit.  Vtar  autem  in  difle- 
rentiatipne'  bis  fignis : 

4.  Ou-=:du,  O'»  et  /  <l>^u:=du.  O^^K, 

t(^.,  Cum  igitnr  differentiando  fit 

-  '(^Ui^)<pu-^vi^^)^iuei    v;- 

:  ;(»9=;:(&a)#rH-y(!^)a)'«,  erit    , 

■'■■•i^.y^i:^^)<i>u-^^(ji)&)<^'«M^^^ 

j^.)=^,)OU'^^{%)i%)^^^^ 

■j^tqpSy  bas  yaloribus  fubfiitutis,  in  aequatipoe  if^)^ssi,a^  ) 
.j^embra  ,  qw)dlibet  fun^^ionis  genus  contiaentia)  iewlgn 
^^u^mur,  .T^de  fequentes  aequationes  obtinebuimt: 

U.^{1lT)itT)'^^i'^)-^SS{%){ii)-i-SSVf^^.) 
:.:m.1t.(ljf=ZSSV.i'^^r    '       ^ 

'quatuth  poftrema  'ftatim  praebet  (^r)  =  d:  -^  (J  3  >  ^^ 
fitisfit  ponendo  ttzzt^j'^'f.  Satisfaceret qoidem  etiara 
'  Anft to  "<iuaccunque  fbrmulae  t-A^f-r\    ^d  hinc    am- 
plitudo  fbrmulae'  afltinritae  Ou  non  extenderetur. 

»7- 
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17»'  Pooftnus  «rgo  «=:*  +  / 7^,  i^oae  fbrmula 
^efl  determtData  ob  j  fiindionem  ipGus  x  ■tantum ,  erit- 

^e  (df)s=*,  ««  (35)=±f  »  porroqoc  {i^)=zo^ 
ct(j^)=:±7^;  qui  Yalowsio  fecunda  aequa- 
tione  fiibflituti  praebent : 

X-,    f^v. ,       ,dv.  -r-  vdt 

Hiiic  vtertus^more  nollro  difiSlrentiando  confequinrar: 

Jdv^  ,       /ddi>  V  — —    di    ,dii.    ^^ 

<d-F->=±-»(5^/ H- 733(jr)  « 
Tnde  fiet : 

•ddt»  _    .    1  d»  /3«.  I    ,    /dJpN       todd» _Tdt  /agy  ,  udi» 

15?")— "•"•dxU*'"' •*'*^'*K*>''~»'*«*     »d«  U«yrr.4dx»» 
•qui  valor ,  cum  per  primam  aequationem  aeqiialisefle 

,-debeat  ipfi  iiij^s ) ,  orietuc: 

svddf     ,     vds*  r     ■         j  j  j» 

cuius  integrale  primum  cft  ^*=:j,  porroque  *cr^ 
•f-aVaj,    ficque  obtinebimus  szz.^^"-^. 

•  18.  Eq  ergo  cafum  cximium,  pro  qoq  folutio* 
nctn  generalem  exhibere  poterimus ,  qui  toties  locum 
iiabet ,  quoties  diameter  craflitiei  cordae  z  ita  pendeaf 
ab  abfcifia  x.  yt  fit  irz-*'y'*'^  ;  fcu  quaodo  fiieric 
-Jn^  ==^*"/y"* ,  ideoque  ipfe  diamoter  craffitiei  cor- 
dae  arjf^*  V  '^?.  Cum  autcm  iam  fit  sz:  ^*=^  , 
>rit  «=/^1.-5^34-«;  et  ob  |i  =  iJLl*jt-JL£>,  pio 
¥aloie  ^  habebiinus: 

Tom.lik.Noa.Comm.  Kk  Fooa- 


Ponainus  ergo,  v  tantum  ab  x  pendefe,  Ttfif^i^e, 
efleque  opoiiet  {k^nx)dv::zm9dXt  feu  v~4i(ib-f  nje^ 
Q^mre  cuoi  pre  »  duplicem  valorem  «UcMrimus^^t  Ytrtiia* 
que  .fiiniftionesi  quamcuoque  capere  Uceat^  txiad^  ob:* 
tinebitur  pio  j  lequens  \alor  generalis : 

xp.  Qiio  hunc  cafum  ficilius  iq;)pUcate  ^neamiu» 
pooamuB,  4iametnim  «raffitiei  cordae  io  A  «fle  =:|^ 

=  W^**?  *  ^^  ^^  ^**  '^^^'^  termino  B  diameter  cor- 
dae  fijtams  •Gt  <s=;,^j^<  Ybi  ir  Td  nomemni  pofiti- 
iFOffl  quemcaBque,  vcl  fraAionem  qnamcunqoe  tnitate 
tniuorero  negatinam  aflnnnere  lioet.     Quodfi  iam  baee 

foraaa  comparetur  cnm  pnecedente  x^xf^^^lf  t 
habebimw  *=«  er  /=  ^6  ^  ,^  =  vSfe.  In  For- 
llMilsi  auten  onte  inuenta  pooarans  «r:~,^et  fSrr^^ 
^uod  fine  detnmcoto  vniuec&litatis  fieri  poteft »  ficqno 
<ibtiod}imas  pro  naoca  coidae  determioaado  ftqoeoteoi 
«equatiooem  generalem  : 

5  =<^+fW)0  (/  ^^;^^^)^(a+-„x)qr  (t-^J^  ) 
ifoam  ecam  boc  modo  exprintere  ticet: 
jr=(,+«*5<D2^+tV-?)  +  (tf+»,)^^-/>^), 

20.  In  hac  expreffione  itaqoe  M  deootat    pon- 

•A»  cordae,  aequatiier  cra^fiae ,  longttudiois  zzb^  cuins 

crafljties  aeqoiilis  eft  ei,  quam  noftra  corda  faabet  io  t^r- 

mino  A\  at  F  denoiat  vim,  qoa  conda  -cft  tc0&;  $ 
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MOtem  et  ^  fimt  figoa ,  qnibus  findSones'  quaeamqaift 
indfcaBCiir.  Kas  igicuc  it»  ceinpanita&  eflfe:  opioptet,  vt^ 
fiue  ponatar  »r=o,fiue  Ar=4>,  filor  ipfiusj»  ibmpet 
eqaocifeit;  tade  fit: 

I.     0(/y-^)-*-?F(-/y-^)=:o 

n.  0(nJi-4-^>''-Tr'y-*-^(Ti;-*v"-S&*)=:o 

CuiD  deinde,  pofita  t=zo,  efle  debeat  (ji^^o ,  qqid- 
quid  fit  Xy  QecelTe  eft  ,  n  fit : 

«ruk  pttet,  figua  ^  et  H^^,  ideoque;  et  ^  ct  Y,  flmi. 
Jes  iiKi^Qes  deootfire  debeie. 

21.  Ciim  igltur  luoffio  ^   fimiltf   eflSi  deBea.^ 
liDdlioni  <pf  haec  porro  «ius  «aturae  eflb.  debet,  vt  fit 
tam  $a-f-$(-^»)=:t),^nam 

Tsde,  cum  -omuts  ^mdio  |)er  liBeam  turoam  lepvadfiiH 
tari    poifit ,    cuius   applicatae  ezhibeant  idas  fiiodione^ 
ablciffis   reQ)ondentes  ^  inanifeftum  cft ,  pro  noflro  cafo 
eiusinodi  requirr  lineam  curuam ,    quae   ctrca   initium 
abl^iflinim  habeat  ramos   altematim    aequales ,   ita  ttj 
pofita  abfeifla  negatiua,   applicata  qnoque  prodeat   ne^ 
gatiua  ;  tnm  Tero,  (iimto  in  axe  interuallo  rr.-^T^^  Tt 
circa  hoc  pnndlum  iterum  dentur  rami  vtrinque    aiter- 
natim    aequales,  ita  Tt,  fi  alter  fupra  axem  extendatuc, 
alter  infra  axem  iaceat.       Quoniam    igitur  huiusmodi' 
paD(5ia  *    circa  quae  exiflunt  rami  altemadm  aequalet , 
ccatta  lioeae  cumae  appellaie  licet ,  patet,  tam  iaitium 


adTp  UE    MOTV 

ab&iflatum  ipfum  y  ofAxa  aliud  punftum  ia  axe  ^  iodc 
ioteFualla  7^.  remotum  ^  centri  natura  praedita  eSh 
opprcer».  .  Uinc  autem  fequitur  ^  iofiaita  alia  quoqu9 
dari  centra  in  axe  fita»  quae  a  fe  inuicem  iiteruallo  T^rn 
fint  remota. 

Tab.  n.  5^2.  Haec  igitdf  cnrai  ^   quam  ^terqiiiiatticein 

*  ^'  motus  vocabo  ,  ita  erit  formata ,  yri  ih  figura  2  re* 
praefentatur.  Erit  (cilicet  anguiformfs  ^  infinitos  habens^ 
plexus  ^a^  aby  ba  inter  fe  fimijes  et  aequates,  ita  ?c 
circa  punfta  p,  a^  B^  a  rami  attcmatiai  fint  aequaleSy 
atquecbonim'    pundlprum  ipterualla  fint  abizz^a—ba 

z^T^Tn^      Si   iam  horum  pundorum  quodpiam  a  pra 

abfdilanimjnitioairumatur»   capiaturque  abicifra    quae- 

cunqpe    ^^zztt » /erit  applicata  ^nziz^u,  feu  exhibe- 

/  bit  eiusmodi  fundionem  ipfius  u^  qualis  ad    motus   de-- 

terminationem  requiritur.  Quaecunque  ergo  curua  hu- 
ius  formae  fiierit  defcripta  ^  ea  (emper  fpecienv  quan** 
dam  motus  .  vibratorii  y  quem  corda  fufbipere  potett  f 
definietj  et  cum  iooumerabiles.  curuae  buius  formae 
diuerfae  defcribi  que^nt ,  innnmerabiles  quoque  motus. 
Ti^ratorii  (pccies  inde  determinabuntur  ^.  quae  rarione 
curuaturae ,  quam  corda  fingplis  momentis  induet^  erunt 
quidem  inter  fe  diuerfae  ;  verum  fi  iple  motus  viln^a- 
torius  eiusque  periodi  fpeAentur^  omnes  admirabili  mo. 
do  inter  fe  confentient ,  nifi  fotte  ccrtis  cafibus  eadem 
corda  eodem  tempore^  vcl  duplo,  vel  triplo^  vcl  quadni- 
pk>  etc.  plures  vibratibocs  fit  cditura. 

23,  Ad  certam  autem  motus  fpeciem  connituen- 
datn  Qon  opus  cft,    vt  ifta  curua  determinatrix  fecunr 

dum 
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dmn  Iqieift  contiiMiitatis  Gx.  defcripca  ,  it  .dns.  natum 
aequatione  aoalytica  compreheiidt  queat  \  ied  ad  bune 
vfum  aeque  ecit  aceomfnodaca ,  etiannG  irtcunque  Teluti 
libero  ncianus  tra£):u  fuerit  delinesKa,  neque  eius  partes 
per  legM»  coatinnitatts  inter  fe  connedaotur ,  dammb. 
do  figuraai  habeat  praefcriptam.  Ica  pro  lutMtu  fi  fir- 
per  axe  intra  punda  a  ct  ^cuRnquaecunque,  finecon- 
tioua,  fiue  noe  concinua,  fiieric  delcripta ,  eiusctem  cur- 
vae  defcriptio  ¥(rinque  ad  eiindetn  axem  infinitum  repe- 
tatur ,  \tA  Yt  akerois  vicibus  ^xa  et  infra  «xem  deli> 
neebry  et  in  fii^is  pundtis  «,  ^,  a,  ^  pares  curuae 
anh  termini  inuicem  iiingantur.  Hoc  igitur  modo 
iemper  corua  ad  motum*  quendarn  cocdae  determinaa- 
dttm  apta  ojbtifiebitur  y -vbi  noiandum  efir,  edamfi  pto< 
curua  anb  linea  algebraica ,  yeluri  arcus  circuli; ,  fiicrit 
afifumfa  >' quae  naturalem  habeat  continuationem  ,  hac 
tamen  penitus  reieda  continuatiooem  oiodo  defcripta 
iofiitui  oportere» 

24..  Interim  tanrien  qnoque  htnusitiodi  curuacr 
determinatriees  continuae  exhtberi  poffont,  quae  fecua- 
dum  totam  extenfionem  voa  aequatione  comprehen- 
dantuf.  Taies  autem  cumae ,  vtf  per  fe  eft  manife. 
flum  y  inter  algebraicas  non  reperiuntur ,  ied  ex  ordine- 
tranfcendentium  liint  petendae ,  ex  quo  quidem  Hnea ' 
fiiuinni , .  (ei>  trochois  elongafa,  inprimift  dl  notanda,.! 
qiiae  pro  noflxo  inflituto,  fi  ponamus  aqirzuct  qnziv, 
hanc  praebet  aequationem  irrrflcfin.*^'^"-,  quin  etiam 
aeqnatio  magis  generalis  fequens  aeque  d[  idonea  : 

Kk  3  ^^ 
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kA  hae  canne  «tiBua&  eondaiite  pne  iio»  «Qodorii 
stt  hoc  ncgotio  ttoUiNn  habent  pneiQgadmm ,  atqdeia 
faoc  Tis  Doftiae  IbiutioDis  goaemUfr  potiffioiuBi:  coiififtiic 
^nd  ea  magis  eft  potntui  digaaai  *  qood  hoc  medo 
c^ciihB»  adco  od  cornas:  iioa<- cmiiiiiiaB  ee  por  cako* 
fain  noQ  explicabiles  accommoduierisn  ,  ^piod  Dcicio 
ao  tIIo  alio  cafii  adhao  £t  pneftltnm. 

25,  De&ripta^  antem  JiuiHsmodl  xoRia  qncunqmb 

acauatias.  ionsftigemus ,  qubmodo^  ex  «a  mo^  ceidse 

TA,  II.  <^efiairi  qaeac  Totixn  apoem  nqgotiiim  hnc  ledit^  yt  pio 

Fig.i.et  corda  AMB  ad  datnm  ttmpos  t ,  coiys  expidfio  ad 

3*       niinutum  lecundum  tanquam  irnitacem  reftttuf ,   appH- 

catk  PMrr^^^datae  abfiifliie!  A?-n»  GonaeiiiMs,  dM^ 

mioetur.     Hunc  ia< Smm  hi  cnruai  detrnninattido  tt* 

piantur  hiag»  sbfaXbo 

»p=.-S=+»  V-5^,«  ^t=j^.  -»v'-^ 

aotatisque  aji^Ueatis  ^  tt  ^n ,  erit 

irbi  coeffideos  m  tam  paruus  ^icdpi  debet «  Tt  npplict- 
ta  P  M  fiat,  "quam  mioiiiKi,  Hinc  «oim  "Qrictac ,  Yt 
aate  ioucoioTus, 

Cura  igitur  hinc  ad  quodnis  tempos  Auus  et  figina 
cordae  detemiiaetar ,  eios  qaoque  motus  ionotefiret ,  fi, 
pofita  X  conaantie,  taotivn.  tempus  /  variabile  ftataamr. 
25.  Si  ponamus  tempus  /c=o,  iaueniemas  coc* 
dae  figuram  iaitialem  *  ex  qua^  motus  hoc  modo  de< 
termioatus  oriativ.  Habebifflus  ergo  pro  hac  ^ura  ioi- 
tiali  ifta  m  aequationem  : 

f=:2«(a4-/f.ir)<I>~i, 

yilii 


f#i  vmfliftAmD  ell^  tuniiin  detertninatriefHi  ta  tfiM 
poflfe  ,  TC  dati  cunia  loitiattt  'obdneaiiiir.  Si  «etiim  jr 
deaocec  applicacam  conue  initialia  cordae  cributae,  qnao 
liMciffiie  X  tt^deac^,  ia  catua  «deceEiniuicfiae  eUfi^Bke 

*o=:4S;  rerpondcMc  appilicati  olz=(p£^:z^s^fssi' 
Qoo  liiac  conftruAio  cnniae  decenninatricts  fimplicioc 
euadat,  ponamu^  20»=^.,  tc  pro  curaa  Iniciati   cordae 

hai)eamus./=(  z  +^,)$^:^t  «c  tum  pro  cunia  do* 
•terminatrioe ,  ilunta  abici(&  ao.z=:,gz^t  applicata  .ce- 
^poodem  cfle  debec  e^rrgj^t  Tnde,  data  cbrdae 
^ura  «ittali,  >cunui  detemikiatwflc  iactle  conftruttur  ^  «c 
qoB.  deiooepa  tatub  cooiae  inaca»  «xpedite  deiniemr. 

27;  Qaoniam  %itar  ^uoc  caftmi  covdae  inaequ»* 
liter  crafiae  Kqine  generaliter  refoluere  licec »  atque 
vafum  cofdanm  TnifemiiKr  ctadlfttm ;  ifaicque  ade» 
cnflis  In  ille  «tnqoam  fpedeit  comiaefltur,  tx  que»  qaip» 
f>e  orimr ,  ii  onmeras  it ,  qtii  inacqnalionem  craffitiei 
contioet ,  euaocfcat :  operae  oenjB  pretium  esic,  vtiftom 
caiun  ■omai  dtligeniiia  arcicnlacim  expooain».  Pnmnm 
igifiar  cocditt  «Aas  tnaeqaaliter  «rafles  ^  ad  «fuas  fak  ca^ 
fiu  «ft  •occommodatm ,  diliicide  deicribam  »  vt  joicyih 
gator ,  quomodo  cordae  inaequaliter  cra^  exliibei^ 
qaeant ,  qoiram  mocus  aeqne  |;eQera1itcr,  definiri  poflic, 
«tqae  cordarum  Ttrifarmiter  rr^ram.  Deinde  vero 
pdftquam  liainsmodi  corda  ad  ifigaram  qoamcunque  fiie- 
rit  didufti  ,  i&deqoe  fiibito  dimittatnr ,  motnm ,  quem 
fit  prdfecotura,  dscerminabo.  Atqne  'hic^quidem  exiam 
expoficis  peripicitar ,  motum  fore  ^(emper  &tfs  regnlao 
xem  I  lonAifioqae  iimilem  ^i ,  qoo  «ordae   tniKmnitet 


[  :crafliie  ngiMptur »  nifi  <]iiod  teoipoca  vibntaonum  allmi 
«fationem  longitudinis  4onianKn  liBquantur. 

:De(criptio  cordarum  ^  ad  hunc  cafuin 

aptarum. 

2S.  Ad  1iuiusn>6di  i^itur  motum  regukiem^  eden- 

dum  nonnifi  certa  fpecies  cordanim  inaequalitcr  chiOarum 

eft  idonea,  quam  idcirco  primum  accurate  de&ribi  con- 

-veniet.      Cordam   ergo  primum  in  diredhim  extenfam 

^g-  3*  AFBO  cootemplemur  j  cuius  io  initio  A  ctaflitiei  dia- 

meter  fit  knz=:b  ,.tum  Teco  in   alio  loco  quocnnque 

P,  pofito  interuallo  AP=:x^  diam^er   cxaffitici  (iqpn 

b 
Ita  eft  determinata,  vt  fit  Pj>i=2=:p— -— ^V  Ntau* 

icem  craflities  a  longitudine  cocdae  vibrantis  a ,  quippe 

quae  pro  fadem  c(xda  Ytcunque  varian  poteft ,  peode» 

tc  tideatur, ponamna  \-z\  teu,»rg^,  tt  fit  l^zzri^Jj^ll^i 

>vbi  £  eQ  quaotitas  cniftans ,  npn  a  longitudine  cOBdae 

vibrantis  pendeos.    Sia  autem  alter  tenninUs  confiicua- 

tur  in  B,  Tt  fit  AB=:tf ,  alteco  ternMoo  cooftancer  io 

pundo  A  fiimto,  eiic  diameter  craifitiei  ibi  "Bb-^zj^^^" 

« 
29.  Linea  ergo  curua    apbo ,  ciafiitiem  cordae 

jreferens,    erit  hyperbola  fecundi  ordinis  ,  quae  ^utem, 

fi  variatio  crafiitiei  flierit  Talde  parua ,    sl    liuea    rei^a 

Tix  ditcrepablt.'  Euenit  hoc,  quando  quantitas  conflans  c 

prae  lot^itudine  cordae  fuerit  Tehemcnter  magna ;  tum 

enim  erit  proiimea=ri(i-~);  ficque  huc  refeni  po* 

^runt  coidae,  quarum  crafikies  Tnifbrmiter  decreicit  dum» 

modo 


/ 
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fliodD  ^ecrtaientiRD  mm  i^bdafe.jhiimnaiii.  Sin  m> 
jie^  jd  £t  BQUbile^  qinmmm  Uipe  ^r/^  ncgligi  noa 
ppteft.  Pooamus  «ntip  in  B  ^i^axtxiiiB  aa%iei  fi^z^i; 
«rit  H-f =y|-,  et  ^sc^^^TTj^,  «de  iifo  lopo^<jj»v 

cnnqne  P  fiec  Pprart^jgqpggs^;  leu  f^r^^pX^W 
Ifioc  «fgo  cx  data  cnfiiie  conda^  in  vtfdque  cefXBio». 
A  «t  £,  cogndciA.  CfaiTiciei  in  qaaiis  ioco  iriedio^P^ 
vt  covdi  jad  pnelelitefn  Tibrtfionum  caitini  £«t  ac4 
cooiroftdata.  In  hoc  enim  confiftit  indoles  etoa  cordt^ . 
fum  inaeqoaliter  crgflamro  fpeciei »  cuius  motus  «x  fii- 
lierioribMS  fermulis  in  genece  definici  poted.  .    ^ 

Jo.  Mattfi-ijt  VeK),«<  <p cotda-ftcfit  cOdHfJlfiri  ^ 
^ndns  cooftihiic, qoam  in  talcuio  itaillinnfi, «tibii^* 
rx  eadem  materia  confe^ae ,  Tnifermicer  cr^ffae^  cuiait 
mifitiei  diaiittter  ftiqne  IHiet  =  Atfr^,  et^ongitodo  rjft, 
fxNidos  eflbt  fttnmm  =:'M.  Fada  iiat  bj^otbefi,  'iifl- 
deaftws,  qu^tttnm  fiininim  fit  poiidiks  ponkinis  ammM* 
ijpc  softHie  coxdae  AP.  Ckn  igiturypofita  lon^ti^ 
JA6  AP=;*,  fit  Pp=r«=f;5p^,  crit    pondus   pactii 

Tt  Jhoc  pondus  fit  ==*25L^ri^;^-  Q«odfi-ergo/ 
prae  x  iuerit  qoadtitas  maxima ,  ent  lioc  pondus  proxi- 
jnc  =;Y(x— ^).  HaiSeaus  quldem  aflumli ,  cordam 
ex  materia  vniformi  efib.  dudam ,  iin  auiem  materi^ 
BOjD  iuerit  homogenea ,  lex  craflki^  praefcrinta  ita  de« 
lict  •iiiim.atari ,  tc,  quo  leulor  Ibecit  material;  j^i  cradi^ 
titi  ipia,  ieu  qaadtatum  ciiB  diametri,  !b  eadem  ratione 
Tltia  Jesero  d^taan  M^gsaM»- 

iroiii.lX.Non.CQinm.  Ll  FK)blc> 


''      '■'■■   r.Pr.O(bteiiia.  -     • 

T*b.  n.  ,  3*'  Si  i«ni  talis  corda  ^  qualm  ratione  criiff^ief 
Fig.  4.  d^cripfimuy  primum  in  termim  A,  deinde  m  ali9  qun^ 
amque  hco  Kfigatur  ^  et  ,a  vi' quacmqiie,  quaepMeri 
R-  aequipotteat  ,•  tindidntr^:  tum  vero  de  >»  jfitu  natara^ 
n&a  A.B  ad  fi^uffam  iptaucunque  ALB  quani  vumm 
4^.reSa  AB  tecedemem  detorqueatur^Jiiltitfqae  kamni* 
iof  pm&is  remittatur  ;■  quaeritur  mitus-y  qmbtiea  ccr" 
da  deineepi  agitabiiur.  ''     .\  * 

Datur  crgo  primo  iongitado  coidae  ABrrlr,  dei 
inde  eius  craflidcfr  iti  A,  'cuius  diatoerer  fit  =r*,  tcttfo 

S^  «lH9ip  Mo.M^pnn^tjio  E,  e3ci(|»|it«  AP=;ij|,  cn»- 

19  conOat,  fi  cotda  habere^  Tniforroiiei;  cistflaliugi- 
tvdinis  z=b,  cuius  diaaneter  ciafijtiei  ibisi^  «fljet  sib^ 
Cj^  popdus  foca  pfi^.  QHinto,,deniq^ie;fhtiir.^ 
^L? .,  ideoque  pny,  quanig^i^bfcifl^  AP=3^  appjicatft 
«(pondeas  PL:  nequc  v«ro  opus  eft,  yrfey  i.Vy.^ 
ALB  per  aequationern  detur  ,.  fed.fufficit^jifcfii  ic- 
fcripca  ,  .qiiocunque  deoinm  modo,hoc  .  fucrit .  fetou 

'  Soiutio;  • 

•  r   •^f*U^*^  ante  omnia  ex  d^ta  cordae.,  ^n   ini- 

tiali  ALB  coDftrui  debet  linea  curua  detcrfflrnatiix  mol 

lus  vibratorii,  euius  cdnflrudib,  per  praeopta  fepra  (fttf) 

F%.5.  'f}l^>J^    *«  irfftitne|»da :     Ob  nzz^,   fepet    axc 

«4.   ^f---a-^f,pro  abfcifli  APr=jr,capiatuy  aWcifi 

*i>--  «^Ts- ,  ct  in  ])  crigajBB  »pplic3itii,^/ar|;^j9fto 

:       .  J  i  .IV       ****"" 
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•dianAi  cotdu  AB  ledi  AC zif ,  conftfiMaiiir  hM. 

proportiones : 

CP:CA=:AP:tf^ 

•  «tCPl.CA=PL:|>/<.;  .,.  .■-.  ■)  , 
Cum  'ma  hoc  modo  fiierit  delcripta  cnrai  ath  >  oulBnEi 
▼trinqiie  ad  «xetn  ah  pro^uiStuai  repetatur  ^  alteniatini 
fijpra  ei;  infra  axem  defcribaida  ,  TCi  figura  ofteodit , 
ita  vt  in  iiogulis  jun^urls'  ai  b\  <i,  (3  cognomioea 
curnae  alb  temnini  'iiiuicem  iungantur.  Atque  hoc' 
pado  habebitur*curua  determiuatrix ,  gl  qua  mouis 
coidae  quaeitttt$  definiri^TOterit. 

i^i'  CoaMidla,  mem  boraa  detern^atflit^',  tt 
ca  nociis  «ordae  iia  definitnr  ,'•  Tt  ad  qnbdub  tempm 
a  ffionientotdidMlfioiiis  elapfiim  <ordae  ^-fignra    a(fi^^ 
tnr;    Siceniih  iteippus  hoc   rrt   mio.<;  fec..  <^  '.fso 
ftnAoyNk  ilMMHifendo.»  ia  quo  iakn  puniftiim  L  .>reifii«: 
iHCmr,'  abfcifibs  AVzzx  in  ctnruft: dfetermuiatrice  capia-: 
Mip  iWxA  tt^jpcmiaa  «pn^v  €t  eir^Ca  punaom  j^- 
ttiiiniie  "tapianntr   (iMi^   iitqnflttfi^^f  "et  pr  teftfporl- 
^W)pbrtlbnalia  i  ita  tt»  fit''    m       ;  jy  .    > 

■■■;;  /pizz^r=tT/^,-,r,  .,„■■■   ■;.  .  •; 

et  cnm  in  pnoftis  f  et.r.appltcatal  curuae  determina« 
cncis  unt : 

r»  =<D(.-^,-H/y-^) 

ob  «irni  "  »— r  »«  $•  25*,  teii>ci)ltar 
,  ^  PM=i(i+f  ^(^to-t-r»).  '■  .     .  : 

tl  a  Hoe» 


X.  i 


Hocque  hiodo  (\\x\i  ^    quem;   tota  corda  poft  tempus  t 
habeLit .  defiuietur*  *         ' 

34*  Pbuamus  iain:  tati^:^lebpte€fl[b:tfei^^^ 

atqiie"interuall»;p^'  ®^P'"'  vtrinque  a  puni^  p  capi- 
enda  erunt  aequalia  inteAiallo  ab  ,  (ic(rae  ia  curais  fi.* 
minbus  adiacentilHis  ^mfa^hnfp,  abfcittie  (3^^  ct  AK 
Mquales  erunt'a1)(dme  «^,;  Vndc  ob  applicatas  ^'toT 
et  r^n^  aequales ,  locus  puadi  cbrdae  L  nunc  cadet 
\a^  axenv  AE  «4.  d^dantiam.  .^^«^^j^rJ^^^^VH^r^iiO 
■x.i{X'^i)^mt,  Si>TUerias.i3eiBpiB  uifiBk&  pmdq». 
i^^.fli^t ,  •appiicaDi&  q*m^  ct  f^»''  •infiaitil  poxuii  .idK-^ 
lins  a  iMndo!  p  lenaoaeri  d^)ebt  ;>  cnm  iiginic^.;qoaB^ 
tHdL  iila.;dtiniliuia!ir ,  Isaec  taatundati:  aag^Mnr^;  ob>iMN< 
geotes  ift  pwKS»  «^  et  nT  ad.  aKem .  ieqa4fit*  io^linb» 
t)B  |.  d^acia  puB(^-  L  colxiae  pes  -to  aiQpM^ai-  al^ 
aKe  B«n  iVBtiifair^  fif^dNi^.t^a^  conia  ^  ftapnn  q^linr 
erit  ledaAa ,  ita.  Tt  iamia  niasiig^  j^xj;ocfiopO:.'iQ^ 
axem  repenatur.  Interea.  tfoiQQti^  igitqr.cprda-  miai' 
Tibrationegi  confecifle  e(tcen(eadaV  eritque  idHifco  tem» 
pus  vnius  TJbiationis  cordae  <=^c^/*^rFEi  min/.le^ 
Tbi  g:  denotat  altitadineoi, ^  15  .pedum  ,  per  qaaiii 
gfaue  Tno  miauto  feCundO'  iA>br%  ddcef^it^  '^'> 

25;.  Sii|;  wtcfiii' tem^s  T^riattio  elapfum  /  ta^np 
ft^tuamas ,   Tt  fiV^^yi^^.^^^teufF^f.V  . 

ex:  c9oaiu^on&  manueiio  liqfiek  cbtdad'  pundam  L  ite»- 
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fnni  ia  lDCttnt<|irinikii]inci  L  peniauie.  tbk)ae  <)aietft- 
fiui  momeiitaaMi ;  vnde  oorda,  kmea  duas  vibratioiK» 
ab4aliifie-«ft  esiCliiiumdar ;  ddoceps  Ycro^  lootus  cordte 
kerain-  Tti  tb  iatoo;  (eqpeQicv  -cx  quo  fiifficiet,,  iink 
ann  cotdte  ad  boc  ▼sque  inonientuin  dtterm^aiiifle^ 
Hioc  igitut  per^icunin  eft,   teoipns  ▼niusaiiusque  ■tI'- 

btationis  efle  ^fi^i^rfis^g  >  9F*^  ^go  non  anipliusy 
vti  in  cordis  ▼nifomiicer  cralfiS'  Tfu  ▼enit ,  longitndini 
cocda&  tf  ed  proportional& ,  manente  ftfficet  eadem 
tenfione;.  fed  iam  radonem  feqnitur  fbrmulae  '^^» 
Vnde  d  teropas  vibrationis  duplo  longius  fieri  debeat , 
cordae  longitudo  a  punAo  A  tanta  fiimi  debebit ,  yc 
fit  =1;^ ;.  ac  fi  tcmpus  Yibrationis  n  vicibus  maiui 
zSI^  debeat ,  cordae  loogjtudinem  cfle  oportee  z^J,^'},. 
Fatet  eigpy,  fonum  hulusmodi^cordarum  non  yltra  datuin 
Ijradum  deprimi  pofle ,,  nam  fi  longttudo  coidae  etiam 
infittita  ftatuatur,  tempus  Tuius  vibratiQiiis  etiam  nuDC 
«it  fioitqm  =^V;^. 

3<f.  Se^iper  autem  mihuenda  cprdae  AH  lonj^ 
tudine  effici  potcQ ,  ^'  Kmpus  ▼ibrationis  ad  medietai* 
tem  ireducatur)  fonusque.vno  ioteruallo  diapalbn  ele- 
▼cetur :  eueniet  hoc,  fi  corda  praeter  A  etiam  in  £  fi» 
gatur,  vt  fit  A  E=:^-~5.  Sin  |iatem  tempus  Tibia^ 
tionis  ad  tcieiKem'  reduci  debeat ,.  longjtudo  cordae  erit 

^ jiSr* »  fin  a* quadraotem.  erit  =7c!i^»  **  *^  1^^ 
to.     St  igittu;  cordae  ab  initiQ  fidis   %uia    fiierit  im- 

pceflSi,  Tt  pun6lum>  £  io  fitu-  natwaU  feliOqnatur. ,  inde- 

m.  Goiua-  deranninicdx .  obtioQai.  iaMiuall^   plexuums 
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skt  ^«e>  «{3,  Tcl  dns^o,  ^el  triplo,  ^  quiAnp1o,'^ta»^ 
n ,  twn  toc»  oerda  totieB  ^pidioi  «SBtieniMbet.  Eo 
eoim  cempoie ,  qncNl  gMewtiro  mak  vibtBtioni  al^iM^ 
viiDOs  ,.iain  duas ^  wi.  ties  , .Tel  qiMteor  abrolnet  vi. 
firacfones.  Qiiin  etiaoi  eneniie  poteft,:  tc  ootdefiinul 
duos  ^kiMHie  hoiusinodi  moias  lecipiat,  toddemqoe 
Coaos  dioehos  edat.  ^,  OmBino  igitur  huins  geoeris  cot" 
daioxn  osotas  -fimili  imodo  erit  compacatns ,  quo  cpida« 
fom  voiformiter  craiTaram  ,  hoc  folo  excepto ,  quod 
{)ro  Tacia  loogitudine.  tempus  -vU^ratioois,  ooo  loog^todi' 
nis,  fationem  fequatur :  faancqiie  ob  cauiani  iihid  geous 
cprdaruQi  maxime  digoum  eft  viiiun,  cuius  inotuti.  dili- 
^entius  epolueietiir. 

37..  Verinmile  eft ,  praeter  cordas  Tnifinmitei 
mflfaS ,  et  eas ,  quas  hadenus  fum  conteiniilatiis ,  i^ 
prornis  non  darl,  quae  talis  motus  regolaris  fint  capa- 
ces,  fimuIque*(onos  harmonicos  edere  Taleant.  Tnm 
etiam,  fi  variatio  crafiitiei  aliam  kgem  ieqoatur,  ouUft 
|>atet  via  ad  motum  in  genere  defiuiendvun  ^  ita  vt 
figurae' cuicunque ,  quae  cordae  ioitiofuerit  tillibta,re- 
(pbndeat  \  interim  tamen'cafus  exhiberi  pbfruOt,  qcdbuSj 
fi  iBgura  initialis  certis  conditionibus  fit  praedita,  mo* 
tum  fecutunim  afCgnare  liceat.  Haec  aotem  ioneKHga-' 
tio  hon  folum  taotoperc  eft-  reftrifta ,  vt  nuHuoi  vn- 
'tjmm  vfiim  habere  videatur ,  (ed  •  eciam  difqoifitiooes 
amplifiimas  exlgit ,  qtiiie^  Cafos  aequationifr  Riceatumae 
conftniibileB  imi^caQt.  Longe  autem  difficiltimt  victe» 
Intnr  qoaeftio ,  fi  cordae  craflities  iouUam  -kgem  cftfcn*» 
Jo.  fubkdun  feqiiacoi :  i^cloci  AiixM  cdsdae  toiibraief 

qui. 
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qHUtein ,  yfid  lii«eifte  onifiddi ,  iiingwit*.  NifallQ  tsm 
Bimis «bmic  liifiipi  gBQefatim  exi^Pttat  pdl&r  obitnjniii^ 
qu ,  cum  Qen  paruiB  dodriBam  vibniionimr:  iiuftrai^ 
Tideacur ,  eum  data  opera  pertraAabo ;  quia  enim  du* 
plici  modo  a  l^c  coocioiiitatit.sklioiyet,  fcilicet  ratio- 
ae  craflkiei  et  .fi|^e  isitio  impreflsw ,  methodus  ta- 
lein.  qiiaeilioneffl  ad  calculum  reupcaodi,  imprimia.  a# 
fioes  Aoalyreos  ptonKwiendpqvvijietqc  accommodatt.   , 

Probrem.a.  1  • 

3B.  Si  cotda  ACB,  ^x  '(htabus  pmilm  AC  H  Tnb.  ir. 
BC  mflafa ,  quanan  vfraque  jeorfim'fit  vn^ormHfr  ^*  ^ 
frt^a ,  fed  eraffitiem  babfanf  dimfam ;  baee^  eordM, 
itt  termms  A  et  B^xa,  a  vi  quacua^ueJH  teftft\  ttan 
vero*  ad  figforam  quamcunque  ADB  detor^ueaiar ,  quam 
mitime  a  figura  naturali  reQillnea  ALB  reeedentemA 
qUaeritur  motus ,  quo  corda ,  poftquam  repente  fuerif 
dimiffa ,  agitabitur. 

Pondnins  partis  >IC  fongicudinehi  AC^^;  alt^ 
nm  partts  longitndinem  BCrrr^;  diametruni  craflutll 
illus  partis  AC=:tt,  iiuius-  Tero  =r^:  mAi  Tero  0t 
cordae  AC  pondus  c=N  ,  eritque  cordae  BC  pondui 

^W/— ^*  ^^  atitem,,  qaa  tdta  corda  iiitra  fiio» 
terhiinos  ten&  tenetur',  keqoiuateat  ponderf  F.  li^fdo 
pono  tioic  cordae  ifidoAa  fBeiit  caru»  'iquaecttQqile 
ADH )  quae  fio&.fit  aQqiiacioiie^^qastfiam.^tepciipibilis» 
fiue  iecf»  >  poft  dimifliDoem  motosi  d^teimintii  opor- 
.tet.  .  SufiScit  ^cgo,  ex*.  figvn  «offe,  quanu  appUcatft 
PL  ioitio  motos  cui||bi^9bfi:iflae  .^P=:x  le^p^ndea^. 
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IKqoe  liic  «dlNfc  aeftvt,  fine  pnoAnR  P  id 
miSonm  AC  p«iiieat,  iiiie  jdnniiioKiii  J^*  nim 
^  io  n  apkunr* 

,    Solutia 

3$.  FooamBs  ttgPt  j^apfo  tempofe  rr^  fnioBt 
iBcnnd.  cordam  iam  pejuemfle  io  fitum  AMEMB» 
ct  appltcatam  ablciffae  APc:i;r  leipoodefltem  iam  e0fe 
fM;=:j  ,  qoae  ergo  erit «  certa  «qoa^m  iiiodio  tem- 
poris  /  et  Abjci^e  x,  •  Hic  vero  impnmis  eft  atteo- 
^ndom.,  Ttrom  poo&am  P  jn  parte  A.C  affunMtnr, 
•o  jo  parte  BC«  hoc  eft;  Ttrum,  iit  >r<^«;sao,  Terp 
ir>«.  Ponamitt  pcim0>efle;t«<i>t^<)ae.<npii^pn0diM 
coctiKbitor  lo  bac  aeqratioBe:(^)=:'^^(i^;  4  fio 
aotem  fit^>>«f  ka  fi  abfciffi  capiatur  AII*,  memi 
pnndH  M  bac  aeqnationecontinebitnr:(j^):r^<^). 
^iamdbrem  determinatio  mbtus  ad  telblutionctA  tOr 
rum  duaram  aequationnm  jta  reducitnr ,  vt  prjof  Mr 
aum  )ocnm  habeat ,  fi  fit  x-^a  ,  poficrior  9eF0,fi  fit 
;r>« ,  Tnde  mani^fium  «ft,  fi  fit  jt=:.0^  «ftba»  M« 
^IDiktioaet  fOBfeotii»  debeiv. 

40.  PoDamns  brenitatis  gratia,  ^^mm  «t  ^^^m 
gf  i|qamdio  eft  x<^a ,  yt  £itisficiendom  fit  aeffuaiieiBi 

(^.)^M*>(|^)>  pmuiDns  to  geoere^fore 

jf=r^  («-♦-»/)•♦-*(**-»/> 
^  «oiem  fit  x>>«,  Tt  fttiifijtteBdnfli  fit   ««joatidDi 
^7^)=:ff«($|/) ,  erit  per  aliaa  qnaacHnque  finftidiics 


Wd  oim  hic  tabfctflks  a  ttntiiM'^  ceiifipiiMie  Mem^ 
iqHatipnc^  diliiii^ti^  i^  fexjiibebuntur : 

tnMz=4>(*:n-*n»/)-j-v|/(B;H— /f/)    . 
«vndc  ob  oeKum  itarum ,|)BTtium  ini£ii]cc!eflre(ftft,nrtiit: 

x^uo  iam  quaesdlim  telatio,  i^ter  .iias  Ifuoftiones  defiiiltur.. 

4ix.  <?iim  'iam'  t0ta  qmeflid  id/^mrtunii^  harum 
«iqtiatemaium  '4iiniftioiMim  imieftigandain  Ht  itnNkrfi#,.pri- 
tmnn  perpendendum  eflj  apf^licatas  mm  w  .A,'quam.ia 
9^  ,  ftmper  «uan^re  <debore ,  Vnde  Hfflle  «oportet:: 

'0='#(^f)-t-'4'(-w/)  et  t>i:4K'»nH-Al/(--»ifO. 
^einrde  cetjam  ;eja>end^nduin.v^(l«  kn^us  iinitio  {fingmo- 
arum  jpuniaQrnm.  x^errtatam  iper!  jj^^  fexpr^D&m  (euar^e- 
Tcere  d^bere  tj  *hinc  'vero  ^ra^ue  jiequatione  colligitur  : 
orrO-^iAP^-^^CAP)  «^t  ,or=((;P'^Bn,)->j/'(Bn), 
nnde,  conclu^imus  tam  ;'^^r:.<<D^  jj^,  "^^z^.  i^'' ,  <|iKifn 
■^'^((^  £t'  ^/=|j);  ic|t  ir^a!^  ^ft^«j  ^  ^,6,d^ 
j^tCe  impar.ieu  «iuaivpdi  ;Cufuam  tf^^ctp^  (cuius  aofiriflae, 
ii  negatiuae  iumaotur  ,  i^i^Kae  quQque  4n  iPeg^tiuas 
.alieant ,.  qu^ntitate  autem  maneaat  eaediBm. 

42.  Hac  igitnr  :fiiiiAionum  ^  et  4)  indotB  :jii- 
'^|ica,/habebinius;bina»  lequeRtes  aeqoMipnes.: 

PMrrO(APr4-«t^);7i-<I?((AP-?^/)     .  .       ■ 
.:Tom.IX.Noa.Comm.  Mm  ^ne- 
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])faetereaque  efifec^XHtet:       .      * 

Hioc  ergo  primuin,  pofito  /rro ,  eflfe  debetO«r(I>5. 
Deinde  edam  perpeodejre  debem^j^fi  e^c  m=rfi,qui 
caliis  locum  hafoerec,  (i  tota  corda.eflet  aequaliter  ifbi- 
qae  cra^  >  ahfi:i0am  «'hmf,  a  pundo  A  (ttmtaro,ia 
idem  axis  pimdum  'e(Ie  cafiiram/atqae  abfiiifi&m  ^— >j( 
a  termino  B  comptitatam.,   ideoque  ^e  0{a-{-mt) 

'=:<p{if-'/nt),  fimilique  iriodo  Oia-mt^-^^^lb^nt). 
At  Q  m  et  n  no^  fint  aequales  y.alio  modo  fondiooes 

-Qifi^^-mt)  et  4>C^+ff^) ,  quaie  adlwp  jfiiht  iQcogai. 
tae»  ex  .fiiqdionilius  cognitis  <!>ia—mt)  et  ({XC^-^»/) 
defioieotur,  atque  ab  tiac  deteraiinadone  fohitio  probie- 
matis  poriiSmum.  pendebit.  Sunt  autem  iiindioaes 
0{ar-tnt)  et  <Pi6—ttt)  ob  curuam  cordae  initialeoi 
datam  cognitae  ,  cum  fit  Pt-  2  O.  A  P  et  II A  =20.Bn, 
qui  valores  danttir,  qaoties  fiierit  AP<<«  et  Bn-<^» 

43.  Veraiti  ad  ptenam  determinationefti  non 
'  iufficiti  tc  applicata  C  E  comoianis  fic  Ttriqne  cordae 
^^OTti  y  mottrs  iadoles  infirpeif  pofiuiac ,  Vt  amtne  ctir- 
'  Tae  in  iuniftura  E  'cbmmtinncm  tiabeant  tangfentem. 
'  Hinc  autem  nirfcftur  ifta  aeqoatio  idil^relnrialis : 

O'{a-\-mt)-^(P'(a-mO:i-(p^{6+nt)'0'(^-nt) 

:quae .- aequipoUet  baic  inte^tali :  -  \  .. 

«<D(«r+OT/)-»<t>(<jr-«0-^«$C*+«^)+»$(^-a/). 
Cum  bac  contadgatar  ante  inuenta :'      '      ' 
0{,a'i'm^)^0{a'rfitt)z=.(P{d^nt)-^(p(&"ttt) 


('%  %)>.  ia- cvuttt.  aiKe  capia^r  abfdfla  A.P,  puo&o 
Lr  (e^>udf os ,  ec  circa  F  vtrinque  ablcindantur    iBtec 
voUa-  aeq^ii  ?R=:.?Q':;:;zmt  r.  tum  applicaurmn  ;FK 
^  GH  renoiruQimta' dabii;    loct    quaefui   jyi    di(lai)tiani 
PM  ab>  axc;    SimiU  modo,  fi  quaeftio  fit^depundo  A, 
ifi«  alfiem  parte  cocdae  BC  fumto,  vbl  fic  .futurum  poft . 
tempus  /  miOk  Tec;  in  fig.  8.  a  puqAo  B  capiatur  abfcis^ 
(a  BII,  puudo  A''  conueniens-,  et  circa  n  vtrinque  ab« 
firiiidaiiiiir  afiquaiiai«  interualla  ligz=:Tif^ni\    quo  &• 
^.  appUcacaRu»  g,b'  et  fk  femifiimma    d^t   loci' 
qoaefici  iVL  dii^tiam  ab  axe  AB  fig.  6.     Hoc  igicur 
modo  totiivcDrdae  propoficae  ADB  fitus  ad   quoduisi 
cempu$  detiwi^iQari ,.  eiusque  pippterea  qaotus  aioiignaf}». 
pl^ftBitf  Eacile  autem>.per(picitur ,  }iunc  ipotum  noas^i-^ 
iQd  iore  irrei^larem ,    dum  neque  fiog^a  eius  pun^ 
ilinul  ad  maximas  ab  axe  elongationes.  perpenieat ,  oe- . 
qpe  itus.  reditusque  fuos  ceipporibus  aequalibifs  abfoluap^^ 
«a^'  quo.  ne  quaefiiQ  qui()em   de    numeio   Tibrationuinyr^ 
datO:  tempore,  fadarum.^  neque  etiam  de  Vooo^  <fma^ 
iMusqaodi  cpi^a  fic  editura; , ,  locum  •  habei»  ppient.  • 

47;  Neque-  etiam;vllu$cl(iis  huiusnnodi  cordaruip  ex.: 
<^abu$  cordis^  diuer&e  crafiitiei  coropofitarum  e]^i|)eri ' 
pioteA  ,  <^o  vibrationes  ^  fiysat.  regulares*  Cafus  quidem  > 
calis  orijri  vi^etur ».  ^iando  fic  mJzztit  cum  ^nim  am- 
faae  curuae  detenpinatrices  inter  fe  fiunc  aequales^  inter*' 
vallaque:  nodorum  Al^^.AO,  coti  cordae  lpngicudiiii> 
aequalia. ,  proyfus  vti '  pro '  cordis  vuiftirmiter  craffis  vfi». 
yepic.  Verum>  ob  «rwt;;:^Tr*,  ec  »«=*-|^*,;pro| 
li*:xaliihabehimusi*=:g,  feu  i  =.%  aceaS.:=;.|ff:;> 

Mm3  vnde- 
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vnde  oecefliirio  fit  et=(3,  qui  eft  cafbs  cotdae  per  to*^ 
tam  (iiam  longitudinem  ehisdem  craffitiei.  Quam  ob 
rem  folutio  huius  probiemaris  eo  magis  eft  ftotatu  digoa, 
quod  non  folum  in  inuefti^atione  a  Ifge  '  contioaitatis 
maxime  abhorrente  verfatur,  fed  edam  Tibrationea  a 
lege  ifocbronismi ,  cuiusmodi  adhuc  a  Oeometris  foiae 
tsatdim  funt  iblitae»  nobis  cognofcendas  ofteiat. 

48.  Caetenxn  cam  conftniftio  ac  determioatio 
liuiusmodi  motus  per  binas  curuas  detennioamces  per<» 
iiciatur  ,  quarum  defcriptio  et  irre^Iaritas  potilfimum 
a:  ratione  inaequalitatis  inter  quantitates  m  et  ti  pen- 
^t  j  notari  conuehiet,  efle  ingenere  mm :  »»  rz  g- :  ^ 
rrp^  :  aee,  ideoque  1»  :  nnp :  a.  Tenent  eigo  qnui- 
tttates  I»  et  II,  quatenus  ad  \tramque  partem  cordae 
AC  et  BC  referuntur,  rationem  reciprocam  diametro*. 
Tum  craflitiei  vtriusque  partis.  Caeterum  etiam  ciret 
hanc  folutionem  imprimis  notetur ,  quod  motunl  ho* 
iusmodi  .-cordarum  compofitaram  ,■  Ttcunque  iuerir  iite- 
guhris ,  femper  de€nire  liceat  >  quaecaoque  etiam  figa* 
ra  curaae  primitus  fiierit  induiSka,  fiue  aequatione  qoa* 
piam  indudi  qneat,  fiue  iecus',  quae  circumftanda 
adeo  pro  cordis  Tnifbrmiter  craflis  n6anullis  fummis 
Ceometris  Vircs  Aoalyfeos  tranfcendcre  eft  vifi  Pari 
autem  methddo  Tis  foltiendi  exteodi  poterit  ^d  cbtdas , 
qdae  ex  tribus  plurlbusU^  pattib^s  diueriae  ctaflkiei 
fiierint  cbmpofitae:  manifeftum  enim  eft.totidem  lein- 
per  curais  determinatilcib^s  opus  efle,  quanite  coo* 
fthiAio  ex  figura  initiali  cordae  fitnili  €tit  inodo  ab« 
Iblui  quear.  .     •  !  '  ;-*.      .      •..;?;  ...    . 
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49.  Dator  tamen  ca(as,  quo  aaibae  coidae  i^ar- 
tes  AC::z:a  et  BC=:^  certatn  qaandam  iater  fe  te- 
nent  radonem ,  fi  figura  initia(|s  certo  modo  fiierit 
comporata,  ift  motiis  vibratorius  fiat  regularis.  >  Obti- 
nptur  autem  hic  ca(as  ,  fi  primo  fit  «r :  b^m:n^  (eu 
<7 :  b^^  :  a\  quo  etiam  fit  M  :  N  =  ^ :  tf ;  deiode  fi 
figura  initialis  fitbuiusmodi,  TtfitC{)(^-s»j=O(a->n(0> 
tum  enim  obtinebitur 

4>(«+«r«)=0(tf-««)  et  Ct>(4-Hfftt)=Cl>(^— »«)» 
Jilanifeftum  eoim  eft »  aequationem  C{> [b-n u)zz.<S> {a-mu} 
Jocum  habere  non  pofle,  nifi  fit  ^:  4=»:  x»,  proptei* 
ea  qaod  eft,  tam  C()o=:o,  quam  Oo=ro,  fimul  aa« 
teni  qoaatieates  b—nu  et  a^-mu  innihilum  abire  ne- 
qoeant ,  nifi  fit  a:b-^m:n.  Hnc  autem  cafu  Ttraqae 
cnma  deteiminatrix  per  fe  determinari  poterit»  fietque 
fimilis  tllf  y  qoae  motui  cprdae  Tniformis  definiendo 
joferuit,  ex  qao  etiam  hic  motus  aeque  leg^laris  eut« 
dit.     HuRC  igitar  cafiim  diligendus  eaoluamus. 

.Cafijs  motus  regularis  in  cordis,   ex. 

duabus  partdbus  inaequalis  craili- 

tiei  compofitis. 

^o.  Sit  i^tur  ACB  corda  e?  duabus  partibus  AC^^pjJ^^ 
cc  BC  compofita ,  quarum  partes  ACz=r<7  et  B£=:^ 
rationem  teqeant  i!pc|procam  ^iamett<Mram  craffitiei  a 
ct  ^,  YC  fit  aibzz^\a<i  ideoque  etiam  m:n-=zaib 
ec  M  :  N=^ :  a.  Uaec  corda  fit  in  terminis  A  ecB 
&XH  et  ten(a  Ti ,  quae  aequalis  efi  ponderi  ¥, .  Tum 
vera  in  eiusmoii  figucam  ADB  detorquatnr,  Ttfignra 

BAD 


f 


BAD  affinis  fit  figmae  AL1>,  fcnicet  Tt  fiiintis 
^tiinque  abicifiis  AP  et  BII,ip(tt  ACet  BC  ptopor- 
tionilibus ,  applitatac  PL  et  TLA  inter  (e  %ant  aeqoa» 
les.  lam  corda  dimiffi  quaeritar  eius  motos,  ienila- 
tos  od  quedois  tempus  */  'mimit.  tec.  a  momento  di- 
1%.  s.  3.'tnf(fioBis  efaip(fam  Hunc  in  finem  conftruantiir  ambA 
«arnae  detetminatrices  kTya-iia^d^  (fig.  lo)  et  "WDiftH^^ 
(fig.  iz)  quarum  portiones  primitiuae  ALfD  et  BA'D 
tK  fig^ra  -coniiie  iditiaii  ckftondnmr,  'lec^ns  aatem 
irtriatqtte  :portio  ila  confbrnitur ,  Tt  fit  pro  'fig.  la 
41>('tf»4-«f«)=^{<«— »M«)    etptofijg.  ai.  ^(^*4>-^»i^) 

'St,  tn    axe   lctlieet  ablciodanturiiiiteniiAU  Ci4 

■wt^  tw^f  afic'  «etc.  aeqnalia  ipfi  inttnnlto  AC  ^  «HBqoe 

aippikieQtnr,  Tti  figuia  indicat,  '6tsxaitiaX^»i,Jtf 4^11^0 

'tifaniles  ec  ^ae^uales  figarac  AOLjE).    :jStouli  mod*  <pto 

•ig.  zz.  aMuae  B;6.D  :fimii»  m  ^aeqo^es  ifl»tuaififir  %- 

gurae  bUtMi  ^d,  etc.  tatn  yefo  e^ama  .ad  tlterffm 

partem  pundorum  A  et  B  haic    figarae   fimili    ordifie 

Fig.  1.  "n^taotur ;   hocqne  modo  obtinebjmmir  ambae  XQtuae 

deteimioatTices ,  'ex  qnibos  imotus  fotdac  |»atnie  defi- 

oietur.    Scilicet  fi  ^fiftantia.ab  axe  aB.  ad  qnam  pun- 

Aum  L  poft  tempus  t  reperietur  /  pooatur  n^y,  yoca* 

ia  abftlffa    APr:»,  defioietur  ea   ex  determinatrice 

inloaii^,  tai  "vt  fit 

^  3Dttm  vpoft  idem  tem|)HS'  / ,  dil^Atfii  fadSd  h  ab 
«m  AB  idtfflderetiir ,  «aqne  rcfctt\)t  t±«,  fdQt^  abicis- 
^  Bn=:«,  «rit  per  alteram    curaam   dctcraiiuaiiicqft 

5«. 
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52.  Si  tempus  /  tantam  aflumatar,  vt  fit  mtza 
(ea  ntzzhf  ob  Ofjr— <?)=:— <!>(«- :r)ir-<D(a: -h<i) 
et  <|)C«-*)~-(|)(*-t-«)i=-^(*-h*),  viraque 
dillantia  euanetelt  ,  peruenientque  poft  hoc  tempus 
fiogula  cordae  elemcnta  in  ficum  redlum  A  B,  quod  eft 
tempus  dimidiae  vibrationis.  ^in  autem  fumatui 
mtz::jia^  feu  mtizzib^  €et 

^{x-^a)--<S>{a-\-{a''x))--'^{a-{a'X))--<^X 
4)(:ir+2tf)-(|)(a+(iz+*))-4)(tf-(a+3:))=.^x 

Ideoque  j':^— $Ar,  ficque  corda  ad  nlteram  axis  par- 
tem  in  maxima  excuTfione  verfabitur,  ibique  figuram  , 
ipfi  initiali  omnino  iiequalem,  tubebit;  <vode  .pud  ela- 
pfum  aequale  tempus  aterum  in  iiguram  jnitialem  re- 
▼ertetur;  atque  ;hoc  fimili  modo  locum  habet  pro  al- 
tcra  cordae  parte  fiAD.  JMotus  igitur  omnino  erit 
ilETiilis  motui  cordae  vniformiter  cralTae  ,  ac  vibratior 
ses    peraget  ifochtonas,   iquarum   <uiusque  tempus  eft 

_         -a  ffl  __   »  1> 

4—       n       ■—      A    * 

53.  Cum  1g?tur  fit  1»«=:—^,  et  ««=:'-^, 
«rit  vniuscuiusque  Tibrationis  tempus  zznaV-f^- 
=  "^^rf  min.  &c.  fio  ^utem  cordae  huius  compofirae 
pars  AC=:tf ,  cuius  pondus  =:M,praeter  A  in  C  fi- 
^eretur,  «aque  ab  «adem  viirF  tenderetur,  eflct  tem- 
pns  vnius  vibrationis  ^aV ^-^^-^  ideoque  fuperioris 
.dimidium.  Vnde,  mancntc  tenfiooe  F,  «adem  tota  c:  r- 
da  «ompofita  ACJi  duplo  lentius  vibrabit ,  quam  vira- 
^uc  pars  AC,  vel  BC^fcorfim,  fi  in  ambobus  lermi- 
«is    c  flet    fixa .   idcoque  fonum  vna  oftaua  grauiorem 

Tom.lX.i^ou.Comaa.  Nn  eJet. 
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edet.  Defintri  etiam  potefl:  corda  Tniibrmis  erafCtiei 
ct  longitudinis  AB  =  4XH'^«  quae  ab  eadeni  yi  teo(a 
cundem  eSst  edUura  (onuon  ;  ponatur  enim  pcHidu» 
huius  cordae  c=:P ,  ac  tennpus  fnius  Tibiationis  erit 
zzia-+ b-yV -^^j~jy  ^  qoodi  temporr  pro  noati 
eorda  convpofita  inuento  V^^  aeqmle  pofitum  prae- 
bet    P  =:  i^  zz  g^  \    eiusquc   diamctrum    craffitiet 

Exemplum  motus  irregularis  m  cot- 

dis^  ex  duabus  partibus  diuerfae 

craffitiei  compofitis, 

54.  Cum  indbles  motuum  irregularium^  quosfi»' 
pra  in  genere  determinaui ,  hicuientius  ex  exemplo  dc 
terminato  percipi  queat ,  ponamus  ambas-  cordae  partes 
longttudine  aequales^    (eu  bzzay.   dcinde    fic    diameter 
craffitiei  partis  AC  duj^o  maior ,  quam  pards  BCyreir 
«=2(3  ,  erit  illius  partis  pondus  M  buius  N   qua?dni' 
pl>im  ,  Ynde  fir  wijrmt:»,  feu  frzzitnzztV-ji^y 
T!g.  ±.  cxifiente  F  pondere  f.   quo  corda  haec  tenditur.     Trir^ 
'   buatur  autem  huic   cordae    figusa  initialis  fimpnciffinnt 
AD  B  ,,  (ciiicet  fiylo  iunSuiiae  C  admeto  corda  rn    fi- 
tum  ADB  detrudatur,.  vt  vtsaqne   pais  AD  et  BD 
lineam  le^am  referat ,   ac  triangulum    i(bfceles  ADB 
exhibeat.    Huius  igitur  cordae  ,    fi    iubito    dimittatur  •• 
mocus  determinetUF ,  feu  regula  inuefiigetur,  cnius  ope 
fitus  ct  figura  cordae  ad    qjuodcunqne    tempus    afiignail 
queat. 

5S- 
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55.  Conftiui  ei^  oportet  ambsis  lineas  d^ermi- 
flatrices  fig.  13  et  14.  ,  quaruoi  partes  principales 
ACD  et  BCD  ex  ipfa  figura  cordae  iniriali  (tunun* 
tur.  Sit  <D  cbarader  prioris  >  <|)  v^ro  pofterioris ,  et 
cum  pofita  applicata  CDm  ,  habeamus  oh  bzza 

^o:r;o;  Oazzi.  item  (|)o— o  et  cpazzt, 
\haeis  puoifta    A,D  et    6,D    iungendbus  exi(!cniibuf 
reftis,  pro  maioribus  abfcifTis  ob  m,tt::z^^i:t  conleqaio 
mur  has  fbrmulas: 

4)(tf-t-  »)  ::rj<j)(tf-2a)-+-  ;$(<!-«) 
0(<f-f-a«)=:|(j)  («-«)  -  i  Cp  (*-a«) 
Statuamus  pro  u  ruccelTiue  valure&<7,  2<i,  3^,  4<?,etc. 
et,  quia  eft  <|)(-^)=:-$(<:),et  tp( -<:)=::- Ct)(f)  , 
aoftratf  ^rmulae  erunt: 

ipia-h  u)=:-^0{au-a)-;^{u-a) 
^(<r-h2tf)=i-;(|),tt-«)-f-i0(2tt-<«), 
ficque  ex  praecedentibus  vtriusque  lineae   applicatis    (e- 
quentes  definientur,  pundaque  hoc  modo  inuenta  lineis 
K&is  iungenda  efle  manifedum  eQ,  vnde  applicatis  in* 
tertnediis  non  \srit  opus. 

5  6.  Facili  ergo  ncgotio  Tequentes  applicatae  com* 
putabuntur :  v 


Pro  linea  fig.  13 
<|)orr o 


Pro  linea  fig.  14. 

<pQ=:o 

(p^a^.-^  o-i-;(I)  az+i 


(p^—'i(^5a-',(pza—-^U 

4)sa=-^<Pia-l^2a^-i', 
<^<Jtf=^-|Cj)9«-;(|)4«=-||| 
etc. 


(^-ya^z-i^pza-^^^Saz  •? 
(I)9a:=-|4)3tf-f-j4)7tf=-5J 
<Piiaz-\'^^-hk<^9a-'lU 
ctc. 


N  R  2 


SuaL« 


184.  DB    M  OTF 

Sumtis  ergo  in  vtroque  axe  iotcruaUis  aequalibas  ipfif 
interuallo  AC=:BC=(ar,  applicatae  ita  (e  habebunt; 

CD.a.lIs.ni+.lV  5.V  5.VI  7  VII 
Fig.  13.0,  x>'J;-|;-i-|?i-;u-"IJ?;-»-|3ctc. 
Fig  x4o,i,+|;+ii  -li  -;S-i?i  -+-B 
6  quibu»  valoribus  ambae  figurae  detcriptae  coDfpiciuntur. 
57.  Ex  his  figuris  porra  ad  quoduis  tempus  /  mia. 
fec.  locufr  (iogulorum»  cordae  puodorum  L  et  A  per  re. 
gulas  fupra  datas  a(Ggnarf  poterit :  SitenimAPzrx.  et 
pundi  L  poft  tempuii  /  ab  axe  AB  diftantia  =/, 
tum  Bn  =  v  et  pundi  A  ab  axe  difiantia  =:;!;  erit: 

5r-J<|j(V+2»l/)+  iCp^V-  2«/)ri(p(v+  2»rf)-  i(p;  2OT/- V). 

Hinc,  po(ito  vzza  ^  pun(3i  cordae  medii  Dtempore/ 
ab  axe  diflantia  erit  r:  J(pCtf'+-  21«/)— i0(a jw/— «) ;: 
Tnde  (equentem  tabulam  coodruxi:: 

Foft  tempus  Di(bintia:  pan<3i  D  a&  axe' 

-  .  f(p2<r-i(I)oir+f 
.    -  ,'(I>3«-J(ptf=-f 

-  .  ;$4«-J(|>2tf=-| 

-  .   ;(^5«-J03«=r-| 
.     -  i(t)<Jtf-«^(I>4«=r  +  ,V 

-  -  ;clJ7tf-;<P5«=+'^ 

-  -  {(pS<ar-l(l><J«=:  +  J5 

-  -  lCpp«--J(p7«^=:+iJ 
-  i(pio«-;(p8tf=:-/u 

.  jC|>ii/7-J(|)9«=-l?4 
.  J(j)i2tf-j(i>io«=:~^g 

•  i$X3«-i$ii<?=+fl|. 

1(1« 


-ani 
.4g 
-am 

- 1£ 
'am 

•  2£ 

2m 

.  t  g 


.^    •     -    -     -  iCpio«-;(p8tf=:-/^ 


.  log 

*  am 

•Uf 
'  im 
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Ids  paodi  P  agicatia  circa  pun^um  quietls  C  in  figa« 
rsi  15  repraereotatur  y  vbi  punda  numeri»  i  ,  2  ,  3  , 
4  »  5  etc.  loca  defignant ,  vti  id  pod  tempusr  ~  mia. 
iec.  (emel ,  bis ,  ter  ,  quacer ,  quinquies  etc.  elapfum^ 
fit  futuram.  Hinc  ptet,  primamr  vibratio^em  talr  tem- 
pore  circiter  quadruplo  ,  fecundam  duplOy  tertiam  qua- 
dniplo,  quartam  fere  tripla  etc.  abfolui ,  ita  vt  vibratione» 
alternatinfi  prodeant  lentiores  er  citiores^  neque  camea 
legem  regplarem'  condkuant  y  ex  qua  (bnus^  erit  rudis 
neque  ad  harmonianr  aptus. 

De  cafu  vibrationum  ifbchronarura  ia' 

cordis^,  ex-  duabus  partibus  diuerfie? 

cra^flitieii  ^o^ccrpdfitis^ 

58V  Vti^  in5  onnni^  mm  viBrattfnV,  ^  quidem  cflf 
minimUbV  datur  cafuy,,  quO'  ifochronismus  et  fynchronis- 
inus  locuno^  habetv  et  pro^  quo  certus  (latus  initialis  re- 
quiritur  ;  ita  eriam  noftro*  cafu>  vtcunquer  longitudines^ 
AC  —  a  et  BCzr^  rationc  craffitiei  ,  cuius  diametros^ 
poluimus  ct  et  (7.  fuerint  companitac,.  femper  cafus  Tab*  QCi^ 
maxime  fpccialis  pro  ifbchronismo»  affigpari  poteff  ,  qui  FiJr  ^r 
cucnic  y  (i  accereratia  cuiusuis  clementr  di(!antiac  eius  a[ 
fitu  naturah  fiierit  propartibnalis^  Hinc  autem  promo- 
tu  elementorum  vtriusquc  partis  y  (i  poft  tempus  t 
min  fec.  punda  L  ct  A  in  loca  M  et  M  peruenifle 
ponamus ,  Yocemusque  : 

AP=x;  PMzrj^^  ct  Bn  =  «^  UHLzzz 
ad  buiusmodi  fbrmulas  pemeniemus : 

jrz=:aIiD.p.xcof.Xf  et  z  —  ^^.vvcQL>.t 
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▼bi  litterae  incognicae  iM  funt  defiaiendac  •  vt  his  for- 
mulis  difl&centio    difTerentialibus  fatisfiat : 

59.  Prinw)  ergo  effe  debet  ctXX=:oejuifL}ffn, 
ideoque  jjl  — 5  ,  tum  vero  pxXirpKK»» ,  ideoquc 
vzz.-.  Deinde  quia,  pofito  xzza  tt  v=:^,fieri  de. 
bet  j'  ::=:  s  ,   Iiabebimus  a  fin .  |a.  <i  zi  p  fin,  y  ^  ;   (latuamus 

que  nodrae  aequationes : 

j'fin.~r=:tffiu.^*cof.X/  et  afin.~=<?fin.^'cof.Xf. 

Poftremo  ambas  cnruas  in  pun<fto  iunSurae  £  (einper 
commuaem  tangentem  Jiabeie  oportet ,  feu  efle  debet 
(aJ)H-(il)  — o  I  pofuo  ar=:tf  etv=:*:  vnde  fit 
S^cot.  •s--i--rcot. -j^iizo  fiuc«tang.-;s-H-»tang.T=0' 
Quaeri  ergo  <lebet  buiusmodi  numerus  X,  tc  Jiuic  con- 
ditioni  fatisfiat ,  id  quod  infioitis  modis  fieri  poteft , 
ficque  innumerabiles  obtinebuiuuf  vibratiooum  ilbchio- 
narjum  cafus,  qui ,  deinde  inuicem  combinati,  infioitas 
iiippeditabunt  vibrationum  compofitarum  ^pecies. 

60,  Cum  autero  fit  mzzV^^  ct  «zzy-^**, 
denotante  M  pondus  parti^  AC,  etN  pondus  partis  B  C, 
huic  formulae  erit  latisfaciendum  :  "Vg.taBgXyfy 
-i-Vfi-.tang.Jiyg^  — o,  quod  quidem  io  genere  praeila- 
re  non  licct ,  quouis  aiitem  cafu  deternunato  vaJores 
idooei  pro  X  non  di^ujter  eiiciuntur.     luueato  au- 

—     ^  tem 
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tem  quocunque  Yalore  ipGm  X ,  motas  covdae  vibnito- 
rius  ica  fe  habebit  y  vc  fiQgulae  Yibratiooes  ablbluaotur 
tempore  t  j  exi(knce  X/cz7r,  deDotante  it  feraiperi* 
jpheriam  circuU  radii  czi  ^  feu  tempus  vmus  TilMratio* 
nis  erit  3:  ^  min.  fec.  Quod  aurem  ad  dtuerfbs  vakK 
res  ipfius  X  attiuet,  uifi  finc  ioter  fe  commeofurabi^ 
les  ,  Tibraiiones ,  quae  ex  illarum  combioacione  oriun- 
tur  y  nunquam  fieot  regutares ,  quod  ex  aequatiooibu» 
cft  manifeftum : 

rfm  ^cof  Xr      tf^fm.*^cof.  7Jt    f^fin. ^*ca{.X''f 
•^  fin  ^-        ^        fui.^         ^        fitt.>^ 

m  m  m 


gfin.|2corXf      ^fin.^corX''^  ^"'fin, ^^cof.X"; 
"Tn':5        ^ "      fil^^       "*"       fia":^? 


Euolutlo  exempE  fpecialfe» 

6t  Ponamus  eflc,  y.ti  m  exempla  (operiori,  fcur^ 
et  N^r^M  j  ▼nde  fit  wn^  er  i»=am:  debet  er- 
go  re(blui  kaec  aequatk) :: 

Totmuz  bretiicati»  gratiar  anguiu»  iXV^^rv,  Yt  fi( 
X=2Cii)y^^  quaeriqofr  opoitec  aDgulum  « ,  ita'  n 
fir 

taog.  2,»+  zta^.  (»=:o,  leu  rang.  2  (d  =-'  2taDg.(j4^ 
cut  aequationi  ptiaiuro  &t{s&:  fais  valoribtts  r 
wjzrc^,  it,  «if,  S''?»^*!  5«  etc. 

Deiade,  ob  tang  2  (tf:r>\!?Sg^»  prodit  taog  G»=r+f^ar; 
fi  erg>  fit.  #  iDiaiiiU]&  angplui  tangjeoceia  habens  =V2» 


48«  jyEMOTr 

<jm  cft  J4*,  44.'',  S^'',  la'^'  praeteres  ^ioqoc  lii 
anguli  Cxtvs&cknt'. 

5  TT  ^-  d  etc. 
<?2.  Samto  ergo  liorain  nngnloram  pro  <i>  inuen- 
torum  quocuoque,  ob  Ti  —  SKaV-ff-j  tempus  vnius  ▼!- 
t^rationis  cordae  erit  ::^^V~  fuia.  fec-  ac  proTnom 
cordae  «ius(]ue  ^ards  ytjdius^iue  Wejbmtur  ^e  jiegaa* 
iiones^ 

Vbi  cuidens,  valores /prioris  rOrdinis  pro  ;<a  inuetitos^  |)qe* 
^um  iCordae  inediuni  D  feinper  jn  C  jmfliotum  pradbeqp» 
Cum  ienim  ;fic  fin.<dn:o^et  (in.  2(i):;=:;O,nece0afio  <C9^ 
pi  xiebet  e-rzo.  Qitod  iocpmtnodum  quo  «uitcnir^ 
ponamas  ez=i^dC\x\.iA  ,  vc  habeatur; 

^=«nifin.'-f=-cof.^<./y^ 

2=:  «</Gn."!^<:of.  20)/y  l^. 

<J3  .Hic  autem  patet ,  qqod  ^juidem  flatim  <&- 
ipicari  Jicuerat ,  valorjes  prioris  ordinis  plane  ^effc  inii^- 
ks  ,  «neque  ad  iioftrum  •inflitutmn  .accommodatos ;  caan 
«nim,pofito  x=^-=zfl,^tn.  debeat  <^^)-+-(4i,}zio, 
hinc  •nanciicimur  : 

c^-\--  ^  cof./u — .0  <feu  /cof.ju  =:  1I2  V 5 
■vbi  faftor  fuperior  inutijis  tang.ii)  eft  <exckifns.    Deno- 
tante  crgo  ^  angulum  54*  ,  ^^  ^  «''',^4'^"'.,  "valonet 
^onei  pro  ta  fubfliCHendi  funt 


€t  in  geotrd.  w=*>^  Hj:  f,  <tenptintc;  i  nurnerum  intc- 
grum  quemtcunque.  *  Quocirca^tempus  vhius  vibrationis 
erit|'c: -;;^^ V  ^  'min.-  ftc.<  ot^  pofito  f =:  p(\  pro 
figura  'initikii' tiae  djtinentur-  a0t)uatioties  :'.:.. 

'54.  'Ikec  ergo  ooida  infioitil  modfs  ad-viiira- 
tbriiim  motnm  ^chcbnum  «Kcitari  poteft;'  <vnd<9  lif^Vfiy 
irii^iles  tbiji^  i^v.  Cum  aut^ni  ibai  ^..iiabeanf.re;^ 
dproce  vt  "tciripns.VniiisvibrationiSj  6b  ^royso^^Sds^f 
Hi .  r6ni;,  ftd.^qiK»:  ededdDs  ««adeoi  icords  f^  v^  jsennt^ 
-w.mitncrt:.- ••.=  ••  :     '_  ...  ..  ..   .:   ...,.^  ...„  .,',,'.,. 

ot^9f3\6»\  ,p^.9%9t^i.;  i^a«Hq3<Jdi  .1^(^^5913.2; 

<|ui.  qyn  ittter  .fe  'fiD^   incqm^enruifabUeiy'  Ibni'  bfudt 
^xi{i}e  .jfUlfi^oj,  $S^"5  eadem,  cdrda  fimui  pl^rei'  iiiixk 
inter  fe  diflbnos  edece  ^otent.' ' '  pum  adfi^ni  cbrda  il* 
los  fonos  firoplices  eHit , '  primo  excepto',  ''vntirn'  plu- 
icsuc.  podps  inter  vibrandum  formabit ,  (en  vnum  pla- 
raue.  jp^iidm' eiiis  iri  re£{:a"A6  imhibfa  manebunt;  ea- 
^ue  ■erunt.,'vel*  m' ^m  A*e,  vBr  fiimti- :»?*<» ^ftfeilt 
fyi  ^;;=oV.  vef  in^parte "BC»;  vbf,'fu.mta.«<:d^'ftie^ 
«tfin^^cro.-    Sic  ppo  fono  fecundo   in    partcAC' 
dabitur  vnus  nodus  circa  locum  fere 'Arzrf,  in  parle  BC 
..nuUus:    pro    fono    tertio    dabuntur  in  piarte  AC  dud 
nodi  xrr/,  et  Jt .=:{!»  in  parte  BC  vnus  vr:i5;  pro 
Ibno    quarto    dabuntur  in  parte  AC  tres  nodi  x:=z4^^ 
*c=;i,   jfiziji,   ct  in  parte  BC  vnus  v=J|,  et  ita 
|)orro. 

.d:.']^3?ll«IX.N6u.Comm.  Oo  Aliud 


i 
1 


Aliud  Exenfipliihi  t^iaie. 

6^.'  {q  pnieeedeBte^^  exemplo  fboi  fimplice^qiia- 
rum  eadem  corda  eO  ca(^x  ,  etfi  diflboiatq) ,  tamen 
akeraafidfi  progrefliQaetii  aritbmettcam  coaftttaeban^ ; 
qui  ordo  iade  Yeaiebat ,  qiiod  tata  quaiititiillis  IJI  «t  19, 
qaam  aag^i  7  ^  li?*  ^  latioaem  «aebaoc  latiooaleai. 
^jatido  atitem  hoc  ooo  «ueaic  •  ne  ifte  qtddem  0RI9 
fiiiplitB  locam  hab^it , ,  quod  exemplo  ofteodifTe  tmnu 
bit  Pooamas  i|^tur,  cflfe  qoidem  ^^4i,ledN=iA^ 
^t^  iktriMy  1,  exifteotetvr:; Vr^ :  qiiaeri,  ergot 
oportet  namerum  X  vt  fit  taog.  V+y>*tang.^za. 
Ad  qoam  a6i|6atidbem  nfcldendain  'pbnimus  ^:=rttt' 
•n  fit  XrzM^Sfij  fierigne  debct  /^^^^•ftang-ttzo; 
qjuae  ae^i^  quidem  iteriifiii  in&iitos  pieiebet  %do#e* 
pro  ao{gpto'^6i«  qtif  aoteai  ooii  Ita  fotit  cottipliitt'^  ^ 
tno  cogjoitb  reliqai  aJ%oiiri  qneadt. 

tftf .  Videamos  ei^ ,  quomodo  aeqnado  7;tatlg  ttV^ 
*}-tflDg.»rro  coipnsodi^ne  ieiolat  poffit,  &c  tetfoi- 
ipinibas  quibusdam  iaftitutis  mjnimtis  abgulii»  ;6t  in^ 
limites  7a*»a5'  ,ct  7»"  35'  cadefrc  reperitor :  1id»ergi> 
ifatores  pro  u  fiibftifuamos  j  .ciikiilomqae  Ibqaenri  iti»' 
16  iiiiiitaamt&; 


CO  RD  A  %K  M, 


W 


■  ieq 
hHic 
tddo 


HT|W*if  I 

/o)=r:5»4Xtf  14.50 
/y^  ==.0,1505 150 


•      /ti)ya'^=:5,5<^<J<^5<So 

fen    .  «ya=:   oa%24',45'/' 

.  iii.-«ya=:  77y  S^,  14» 
/tang  («ir-wyajsr  10,  ^579^S9 
adde   iVi  ==  9,8494(150 


10,5068735? 
at  /tang..  u  =r  io,4j^90797  * 

50^66 


Hyjiotiu  II 

7»*,  J|5' 
261303''' 

5, 417 '3  9+ 
o,  1505150 


5,  5<57'>544      I 
359534»'' 

«0^,38',  54^ 
77,  ix,     ^. 

9,8494859 


10, 498438» 
10,5054849 


—   .       50465 


128408  :  i©'=7794attf',  4^' 
^fode  cooclgditat  mqs  apg^M=:7»*,  31^4.^^. 


67.  Inuentq  hoc  aii^o  o,  etit  Xrr.ali»y|^5 , 
ct  t^pns/vnias  Tibr^o»^  coprdae  ==f^y^mia;  fep. 
mpt»  aijKem  cordae  ex  jeqi|e^i>in  aequatiddibui  inao« 

ttftjtjdt^-*^.^^-:^:         ;,   ; 

« :=^^  en.   *?i  cof.  a  wry  6%. 

Veiuna   pxo  angido   u  infinitcis  infuper   alio^  ▼f^Ioi^ 

i^Qpeos  uHK^ti^afi  Ijjcetf  q|90  in  ii^ptip  fnei^tipdo  an- 

le  adl^ltiu  .t^  conqen^f,  .vt  pnn^jim  ^  ^^^^a^iipa 

•  '  0"o  a        .  ■  Binites, 


limites .  Intra  -  quos  verus  quispiaib  Talor  continetur , 
colligantur ,  iique  dtinceps  arcSlus  conft^ingantur,  donec 
\alor  verus  ex  iis  ^tis  accurate  concludi  queati-^Cum 
autem  iAt  vabres'  nuHo  certo  ordine  inter  le^cohae- 
reant,  labor  vtique  non  parum  erit  m^leftus  ruftipieo- 
dus,  IT iqpls.plures  eruere  voluerit. 

InueftigatiO  yibratjonum  *  regularium  in 
cordis;  crafntiei;  v.<;cunquei(^iabilis 

<^8.  Rehatamur  iairt '  tahdena  'adi  problema  ge- 
nerai/,  quo  conlae  craffities  Vtcunqne  variabilSi  eft  as- 
fumta^.  ac*  .(ly)ra  (icQ.iiuieniniuV  omnium  motuum  , 
quos  quidere  cprda,  ^ecipere  ^aleat ,  inu^fligafioneip  ad 
folutionem  ^Hiws-tfeqiiatioms  diifeiiBntio-di^Kntialis    re- 

vocari'':''(*d'?)  =**-l¥l^  l'^) ,  "vbi  «  *ch    diameier 

craffitiei  cordae  abfcicrae '  x  itfpondens ,  ideoque  fan^io 

^>)^ita  =  ip^    «.!   :  Poqamiis    ergo    ad  abbreuiandum 

^^Vr*;=  uti,  .vt-habeamns  (jf.^)  rz  ««(j^)  i '  aCgffii 

Bah<5 ,1^ ,  erit^-fufl<l;io  p^jtj  jpiigs  ^.: ,  quaeriturque ,  qua« 

'Jis' funpiiQi ipfafuifn  ii:  et  f,  proj'  lubftrtnta,  ifti  aequa- 

*  itioni  ^fitibfaciat  j  atqii^.  jnifuper  his  conditibniBu»  fit'  cbh- 

'  fentanea ,'  vt ;'  iiue  '^ftityatur^jyriq;;  fiue  *j=^»i  prodeat 

j^^io,  tum  verp  .vt,  pofitcr  P^^^^y  fiar-t:a^):r:'o;  •Qijtr- 

lam  conditioaem^  'vt  ,£pilfiKr-f i£  o^  ii^sx)  -j^^ipcadtAt  data 

fiiniftio  ipfius  ;),^'|}a|af  rjiguffn^  ittitial[]gorcke  xomieniens, 

hitp  feponamus ,   quandpquidem  problema''illo  latilfimo 

*'-feiifii  refblui  tletiuit.   ^-""■^'-    •    ^'"^^^"    "''I    '^"'-' 


nas 
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ava^ifi  i^^lKontt  pfQiliKk  i:  pfo  guo  vu  acceleratriX) 
f$i  cooftiic^  ipfi  .appiica^t  j'  efle  debet  proporcionali^. 
Statuatur  ergo  ea  =iffffj' ,  et  obtiaebiinas  iftas  binas 
aequatioaes  refblueadas : 

(J-^)=-««/et«i(|^)=z-««r 
in  qaarum '  ilia  abfcKTa  at,  in  hac  vero  tenipus  /  eft  coa* 
ftaas  afliuntumi  At  ex'  priori  aequatione  oritur  j^czj^ 
cof.ff/,  Tt  fiat  (|^)r=o,  pofito  /iro,  tW  p  denotat 
iiindioveii^  qtattttcn^qae  ipftisA:,  <)uae  .ex  glteta  ajeqq»- 
tipoe  debet  definiri.  Oatinetur.autcni:  uuddpi-nnpdx*-Ot 
Ynde  valor  ipfius  p  ita  dcber  determiaari,  vt  fiatpiro 
-fiue:  pod^  v:v  zz;  o,  ■  ^ue  xd^a* ,  . Verum  alterutra  Con- 
ditio  iaferuit  Bumero  n  jdetermiaaodo»  tif.  .quo  deiaoeps 
tempus  cuiusgue.  vibratioois  innoteicet  =:f-  minifec. , 

70.  Verum.  baecafiquatia,  in.  geoere  conliderata, 
u u d^dp -{-nnpdx^^zo  . ii$^pm . , diffi$ui^tii)us  fubieaa 
deprehenditur ,  quae  ia  forniula  illa  Ganoii  Riccatiana 
Qccurnfriti  pofito'  enim  '  jp!±:tf^«'*'*  itw"fj^i^q-  ilfa 
aequatio.ald  •lAo^  ibrmaiB  reducitur:  UMii^-^Muqqdbt 
'.'irn.ndx^ ,  rcwus^iategratio  ica  eft  ioftituenda  <,  vt,  pofitD 
,r=30,(  fiat/f2/A;=->ci».    .Cum.igittir  haiieatiii 

ex  cafibus  iategjnii^ilitiitifi  ^rmolae  ^keMiafUU}paiktt  hkttc 
aequationem  iid  conftnidionem  perduci  pofle,  fi  valor 
ipflus'tt''fi^C'huiusrt\odI'jioteftai:'  * 

a  '  -Ira        ^     ■.  y  >    .  ■ 

v^  >  ;•  ••     :; 

l.f  Oo  3  quoium 


«94^  DE    MOfi^^ 

quoram  cafinm   priimim  fiipn  kun  iii  jgcMf» 
-riaius ,  quem  Qjectmiois  loco  cuduamds ,  Jta  vt  haec 
.  «eqtiatio  f efoluenda  fit « 

71-  Boic  Mtem  aequatifNii  priiniiiii  fcspsm  tt 
loi  ifflagioarius  Atis&f re  depreltenditur : 

fndc  to  /^  i/  A—  iS&5*)  H^  H^-^wx  )  «t 


tisfidt  ;>=rp(ik-f-j»jfj#5J^3",  qwi)|ii  valoinHHcdni- 
iiiiiaiidis  per  fbrm^  reales  obdoeair :  ' 

qui  jt  taaadUtr  jpofito  jr=:o ,  fiet 

Cm  «tem.  hk:  fif  ««=f-?^^*,»rit  4j<,p^gfil»j 
iBC  tenipus  Toius  vibmdoiiis  «nt  =7  nmi.  fec.  Vcnin 
numentt  m  ita  .defaBi  £&  compacatns,  n  pofilo  «=r« 

7ft-  Ponamus  ergo  fecundo  u:=.(h'hM^ffti^ 
wt  judbeamus 

J^^qdK^* -tl. — .-        ,       . 

[Hmx)^Vaa 


cril  iMBHiMi  ftitifiihritiit  ftti^^fe 

T 


*^  3ii?'-i  3»>^i 

78.  Foaatiir  km  x=:o ,   <J»  cafii  fieri  debet 
^=o  .  et  ob  1ri^*ft  «hr:  ^^ 


y  jk.  fin. ; 1-  — —  cof. 7 = 0 

— «?>*'#—    — ^3^-  — mVtt-  —[, 

Deindd  pbnatur   x=za,  ct  pb  irt^('^H^>ft«)    fiet 

quoque  »      •  .      t  .  ^- »    * 

..  '  «fa   '  *■  ^        ^«'^(fe+^w) 

"?nde.  TBliminandd  angub-^,  eljp^us; .  t  t  •■.'  i"_^^  •  .  ., 

tang%  — — .     '   ^- L.'i    .:"r ^ ••.U  ..'«Tjy!!^-  ;:t- 

«j;Ktf  f«OTytftf+o«»y;fe(ife+OT<^ 

ex  ^  «l2)uatione-4raloc:~4iuinenp^.ept:_(iebe|^4^j^u^ 
^uideni  infinitis  modis  fisii  .pofle  piir  i^ltt..  oi  eniirr 

ponatuc  — ST^iif^sr —        ,     quaeri  debet  angulus  td, 

t        my  ft^  r(H«tf)-^^Jk        y 

irt  fit  .      ^ 

('^(tH-<»«)-^it)'-+-»»^ifc(ib+»>«) 

jel  ii)=Atang. ^ — '  ,  ,,  /'-^Atang,.  -• 

.      fiki-mayh'''        flk-i-ma)-^ 

Tum 


Trnn  amieino  «ogulo  «i ,  qiMeiatur  ^i^ulvs  I,  Yt  fit 
ttl^.f»c::    :^:^'"^^"'i^»,  ppodibitquc  «Itm  cooftaM 

X^^H^  ATtciMiooein  quoque-,  movetur  «afus  quafi  i(t> 

fiokeiiaiH* ,:  qoo  «=t4-«ur ,  fco  «ctjqpmxy^*  • 
ftatiin  «oun ;  Jiquet  .aequatiooi  C  fc  +  « *  /*4'^/>  4-»»»^<^a'=o 
iiitis&cere  jxxettatetn  qinndani  ,pt=:(Jk-Hw*)*,  faAa 
enim  fubditutione  fit  «(«— x)aw-*-» » — o  »  bunc- 
qiie.a=:^  + yCi-^).  Sit  breuitatis  gratia  V(J5;-')-X, 

habebiiurgue  /)=  (AU+i»**)^''~'+^^+'^)*''''"')'^(*+*/')» 
9uae  ad  lealitat^m  reuocata  pcaebet 

Ianiqnia,pofico  «=ro,  fieri  dcbet  p=^o  »  oportet  effe 

Uzno,  et  fefto  x=:ay  neceffeeft  fit  X/{i -+-^)-''ff 
denptant^  «  numenim  integrum  quemcunque.     Inuento 

igitw-X:^^.  ^^.,  crit   ii=:wV(J-+^X),    ^ndc 

tcinpus  vnius  tibrationi»  erit  =:  J- »  «t  motus  definie- 
tur  per  hatfc'  aequatiooem  : 

^.-   75.Sumendis.pto  i  diuerfis   numeris,    oriuntur 

fUuerOie  vibratibnum-  ifochronatuin  fpecies.  quarum  tem- 

Toro.IX.Nou.Coinai.  P  P  PO'* 


tpS  D  E    M  OT  V 

pora  autem'  plane   enmt   intcr  ie  incofnmeniiinMfoJ 

Poteruat  autem  Tibnttiones  ex  pluribus  huiusmodi   fini* 

plicibu»  compoQt »  in    quibu»  nuUa  ampfiu»  tegfAxam 

ir 
per(picte(ur.  Si  enim  bceintatb  gratia  ponamu»,7j^7^=)^ 

fequens  aequatio  in  infinitum  adeo   continuau   pcoUe^ 
mati  iam&ciec  ;         . 

+^ffn.a^/IJi+f).cof.i»fy(i-+-+HU,*) 

+^fin.+Mi-HTj-co(.«r/y(i-t-  i<JfCit| 
etc 
Neque  camea  6aec  ezpreffio,  etfi  in  infinftum  prDcfiiAry 
tiu>modi  folutioaem  generaleffl  fiippeditat ,  quae  fs  ad 
omues  cafiis  ^  quil>us  cotdae  iniciD  figuca  quaecnoqae 
fiietit  iadiifti  ,  extendat-  Veram  confidetatio  butu»* 
modi  (blutionum  parciculariuui  viam  ad  (blutioaem  ge* 
neralem.  pauce  debetr 

Integratio  generafo  et   compteta  ae- 
quationis  difierentio  -  differeitf iaiis 

75.  Ad  hanc  aequationcm  pemeninMi  *  qpocuf 
ii^  nofira  aequatione  fiiperiori  uuddp-^nnpdx^ ::=.o  ^ 
fin^o  u  fiferit  pocefias  ipfiu»  x ,  Vei  ipfius  ft-f-^x  « 
fcilicet  «zrfa-f-^J»:)'^  ,  quibu»  igltur  cafibu»  l»«c 
aequatia  iategrattooem  admittit ,  iiidem  motus  YiSaagB^* 
luis  cocdae  iibciiroaus  detetminari;  poceric.     MamleRRti 

SUCBOB 


C  OR  DAR  VU  a^ 

tfatem  cll,  haoe  aeqaationem  a  celebri  illa  RiccaHana 
oon  difierie.  Pofito  enim  j^rr^^****,  Tt  fit  a=r^ 
prodit  haec  ip&  fonna : 

</ar -+-««</*-*- f^Jif"'""*^/^:  =:o 
qoae  qiiibusnam  cafibus  ex|)onenti8  m  iotegrabilis  eua^ 
dat,  a  celebeirifflis  Geometris  olim  eft  inueftigatuqu 
Venun  int^Ua  ab  iUis  exhibita  non  (okim  liiot  par- 
ticularia ,  led  etiam  hoc  cafu ,  ob  coefficieotem  ^^-cc 
neceflario  pofitiuum,  fiunt  imaginaria,  ita  vt  nobis  nol- 
lum  Tfum  effent  praeftitma. 

77.  ^ock  mediocriter  ergo  boc  opus  circa  vi* 
biationes  promoudMtur,  fi  huius  aequationis  integrale 
«ompktum ,  quod  a  formolis  iroaginariis  fit  liberam  , 
exhibuero.  Huoc  in  fioem  coefficieotes  oecefl&iii  fecpieBti 
«iod6  defioiaotur: 

——  fme    » ■"—  itfmc     «,^—     j+mc     mJjX^,^    »a«c     ^ 

—  4ome  ■L'»* — ";7sr^*^»^—  5«mc    *etc. 
quibus  iooeotis  erit  integrale  completum : 

+iA-  '  (i-B«^+D**«-F*""+etc.)fin.(^  +  *) 

J^Sr.  m-+2  ^ 

-fai:  »  (Ax^-Cx^^+Ejt^^-Gr^+etc^cofC— s+*) 

vbi  angalus  ^  com  qnHiti^te  k  iunt  binae  iilae  con* 
fiantes  arbittariae ,  per  duplicem  Integradonem  intro- 
dndae.  Pro  noflbro  antem  cafii  ▼ibratiooom*  cum  aa« 
gulus  ^, tnm  conftans  ^, ita  defioiri  debent,  Tt,.fi  ab- 
ftiflae  Xf  qoae  iam  non  amplius  a  puodo  A  compo- 

Pp  2  tatuc  , 
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tttur.  ceiti  duo  valores,  wlut»  «=.i  tU  x^dt'^^ 
iribiiaiitur',  ^licaai^  iFtioque  cafa  eyaoeicac. 

7S.  In  genete  quidem  haec  exprelTio  in  infin^* 
tum  excurrit ;  fed  manifeilum  eft ,  dari  infinitos  eius* 
modi  valote»  exponentis  m ,  qoibds  '  ea  fiad  fihita. 
Hoc  feilicet  euenit,  fi  fumta  litttta  f  ad  nmn&dim  im* 
parem  quemcnnque  fignificandum  ,  ftierit  iimn -^r^o 
ieu  m^ij^  f  ,  qtribus  c^fibus  fiic  nofier  exponeos 
a»+2ra+r  Quare  aequario  nortra  sc^^^ify-^ccydx^zo 
lequentibus  cafibus  integrationem  abfelutam  admitdr,  fi 
fcilicet  exponens  2  ss  +  &  fiierit  terininus.  alterutnus  (e- 
quentium  duarum  progrefTiotium : 

O.      4.      ■•     I*.      itf.     to.'     14.     &!■<• 
I .  »  t    f  »    T  »    »    »    "  >    T»  j   «C. 

4.     •.     I*.     1'.     lo.     a4.     a«.     Afr 

qui  numeri  negatiue  fiimti  dant  notos  -illot  integfafeiKt»' 
tis'  cafta  aeqfationB  v/ar -+-a«ijr-Hftf *""'*""•</*— •, 
pro  qua  eft  generatim  z=0x* 

79.  Qyfo  haec  iiit^;talia  fiicilios  a^;oare  qne»- 
mns , -pdnamus  in  genere  mzzf -f  eiuntqufr  nofiri  coct- 
flcitnte» : 


I— -  ti 


•■5 —         ».  16  iice 

•^*""  1.1«.*«.  «!•'*' ff* 

•**^    ■  •.  Iff.  T4.  >Z.40«>*C* 

etc 

Fio 


Fk»  qoolibet  ergo  rC^  ^a^igQftp  ^lMWtale.  completum 
TCriusqus -aequatioms  x^^^ddy-^ecydx  rro  et  dz-^-zzd» 
'^f-sjr-^^^drS^d'  ftoir  «lffi*»ltjBt  coiMgetitfi- 

Orfitt   1  («£»-»•'*)    • 
•.  d4jki^4^d^\:=:<k'Gt.dz^,^f(d(X_rh^f^'XT^o^ 

Cafi»  IX  Ow?=-t-.^)    .. 
*V</y -^-ccydx^zz o  et  ^« 7^-; »z dx-^CMtr^dxpOp. 
A:ir  Integftle  compfotin: '    ^     •"  ,  .    .. 

ent'intt|9afe  jCOQpiplfttu»» 

*^i^,lP«/f?;^^-9  -et  dz,^\z^^^^^^ 
?rit  integrale  completurn: 

^p=fc;^(iin.(0-h3^O  -H.V'eof.  (e-^3^^~^)> 
Calus  V  (»/==-^f)  .  , 

x^ddj -+- c (r-i/^^rs o  tt  dz^is idx •+■  ccJi  % ii o » 
erit  iiuiegrste  compltttum: 

pp  j  Cafii» 


—1« 


s^ 


soa  t^n  Morv 

Cafos  VI  («=  -h^ 
t«  — . 

eric  imq^le  compledxn 

CafiB  VII  (w=-*,) 
it  -1« 

x^ddy^e€ydx*-=zo\  et  ia-f-a«4/ji:-h^fa:^4fc=:o 

erit  integcale  compktum: 

t*-*^(:T**~'-'^r*"W(d-7tf«'*) 
Cafiis  VIII  («=-+!) 

x^ ddy-^etj/dx^zzo^  et   dz^zzdx^eex  'dxzo» 
erit  lategtale  cam{detum : 

Cafiis  IX  («=-i) 

x^ddj-ireeydx^zzo  et  dz-^zzdx+eex  ■/*=0, 
cfit  integtale  completum  : 

P  *  — «  —4  I 

j+ijf'(X'-;if.:e  '-J-i^'*  ')fin.(«-9**^ 

t-*j(^(i|r'-Ji^'a:~'jcoC(0-9tf«') 
Cafiis  X  («=:-|-i) 

x^ddjf-i-eejdx^zzo',  et  /«-H««</A-+^f*  V*ro. 

-  eiit 
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eric  iBtegnle  ccxnpiecnai; 

Cafiis  XI  (fflr=i-A) 

^^idj-^-ecydx^zizo^  et  dz-^-tzdx^ctx^dxzOp 
cfic  iacegrale  eomplettiiii : 

l  +  kx'^  1  -  =»^  ^  "  •+-  '-Mi^sx"^") fio. (0- 1 1  f  *"> 

CaOis  Xli  {«=-|-;t) 

X  ddy^ccydx^z:io\  ft  dz-i-ezdx-i-ccx  ^dxzo^ 
crMt  incegrale  ccnnpleCiirn : 

_  f  +  ik^''(i  -  j;;/, «"  +  ^TT^r *'*')  fin.  (0  - 1 1  r  /"*> 

Caforxill  («  =  ~h) 

x^Udy-i-ccjdx^^iOy  tt  dz-^zad^-^-ccx  "^xta, 
erit  tfitegrale  completum  $ 

' l-i^"(  i7i«"'-^fpv  *'"+  '-^v^-**'^)^^^^ c*- xa^ *S 

CafiH  XIV  (m^H-^) 

^^Udy-Jhttydx^^o-f  ec  dz-hzzdx-^ccx  ^dxzOf 
erii  iacegfale  GOirpletwii  s 


£x  his  sutem  fingalis.ivaioiftitt  ifCttt/  eniitor   Tilot 

80.  Quod  ad  'ordincm  coeffickntiiiip  m  hs  c^ 
pre^uoibi(s'  attinit  >  &  <  ficti(fane:  -pcrlptatiir^  4-  .jbuineii 
iirpares  pro  i  ful^^ioiefidi  difttngi^ntvr/proot  (lat  foc- 
tna«  «i!ci  4»-i-i,  vel  4«-i ;    .  " 

*    I  Iti  G^  Ct  iw±  ;i~i  feu  }=z^n-hii  crit 

.;        A--T.    /ff  t  -  • 

— — TTtrr^- 1*1^ T" 

<n— Qn^nH-iMiH-»)    ^an^i-rif»*^  »)(«nH->)(tii^^ 

—  I.   I.   i.    «         •  "  i*  c* 

'1?  >.■  (»--»X"— ■^«('-^-.■Kg-*^;)    (t«-iX«n— ■Xan^t)(»n->.J(tii4.t) 
•     -    •      «• T*"».-».    ♦.i   ••    •  Mt»**-^'  '        '  • 

etc* 
II.  Si  fit  m-zz^-^t  fcu  i=4»— x«  «ft 


n-f-i 


B__(n— iln    (ali**0(til 
—  —7""  i»«» 

,^. CLnJjlil-tJ  (»"— 0  (»« — 0(«»-i»0 

*•  — '      u   1.-,  j       •  i»c» 

Yj _!,!»-- «Xii-^ QnCn-^-  i)   (« »—  t)(»b—  iXaiTJt-'^ (««^i^ 

£-^»— «yfn— ')»(«-l-'){n-l-«)  {»»-<i)l«n-»)(,i»-iX«»i-»-.)t«i|-»'i) 

€tC. 
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THERMOMETRI  METALLICI 

DfiSCRIPTIO. 

Anctor« 
/.    E.    ZEIHERO. 

Exftat  10  machinarum  phyficarmn  thefanro  IQuftris- 
fimi  Comkis  de  Loejefy  Saxoniae  Marefchalli  hae- 
fedicadi  ^  arttam  mecfaanicaTum  magni  promotoris , 
thermomecnim  metallicum  ,  quod  ipie  qutdem  ntin- " 
qoaro  vidi ,  cains  autem  egregia  ihtidbira  ex  amici 
cuiusdam  defcriptione  mihi  innotuit ;  praemittere  hanc 
Don  incongraum  f>re  iudicant ,  friusquam  ipfam  inuen- 
ti  md  deferiptionem  aggrediar ,  quuro  pc^erius  Infinii- 
meacum  in  priori  fit  fandanun. 

ThermometRun  antem  Loeferianom  e  qoatuor  pa- 
caflelepipedis ,  feu  prismatibus  quadraogtilaribasY  vd  e 
flanoo  puro,  vel  plombo  mixto,  con&dis,  AB,  DE,  tAi  IV. 
GH,  KL  compofitnm  eft,  quorom  quodltt>ec  lon^  Fig.  i. 
tudine  pedem  Parifinum  pamm  (uperat,  fecundum  i^tu* 
dioem  autem  et  cfaflitiem  quatuor  lineas  circiter  adaeqaat. 
Fribma  AB  extrenokate  Afundo  XY  verdcali  fitu  eft 
«ffixnm ,  akeni  antem  extremitate  B  cam  extremitaie  fii*. 
periore  D,alteritis  prismaris  D£,  ficii  verticali  de(cendentisy 
vede  mediante  aurichalceo  BC  D  ita  connedicur,  vt  mo- 
tnscirca  pundaHIK  fieri  pofTit.  Axis  C  receptaculi  pa- 
rieti  eft  affixos.  Alterias  prismatis  extrjemitas  £  com 
tertii  prismatis  G  H  extremitate  G,  pari  modo  ope  vc- 
Ais  EFG ,  cuius  axis  F  alteri  parieti  eft  affixus,  con- 
Tom.IX.Nou.Comm.  Q.4  ^°^ 
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iuogitur,  aeque  ac  extremitates  HK  cum  yt&it  HIK  coniie. 
duntur.  Qoarti  prismatis  KL  extremitas  L  mediante  clauo 
rotundo  Z,  in  fiircae  ML  rimam  le(e  infinuante,  rotam 
Tfget  dentataro  NOP,  quae  aliam  minorem  Q^,  cui 
applicita  eft  ,  circummouet  ;  quo  .fit  ,  Tt  indez 
pofieriori  affixus^  diuifiones  in  limbo  STV  &das  de^ 
QOtet.  E  (lcuAora  buius  inftrumenti  elucet;  renfibili- 
tatem  eius  a  brachiorum  vedium  inaequalitatis  xatioDe 
maxime  pendere.  Ponamus  enim  ,-  prisma  primum  a 
calore  Tel  firignre  quantitate  q  mutari , .  et  rationem 
inter  yedis  crora  eflfe  Tt  x  ad  3  ,  tunc  cruns  maioris 
cxiremitas  cum  priemate  lecundo  connexa .  Ipttinw  per- 
curret  c=3^,  pec  conlequens  pri<;ma  fecundum  protni- 
detur  3  q ,  quod ,  quoniaro  pari  roodo  a  calore  vel 
frigore  mutabitur  quantitate  q ,  vedem  fecundom ,  qoi 
'  fecondom  et  tertiom  prisroa  coninngit,  vrgebit  4^;  bic 
«utero  teniom  prisma  4^.|z=ia^;  tertium  porro  pris- 
ma  tertiom  vedem  13^.}  =739^:  confequenter  /pa- 
tium  ab  extremitate  L  prii>matis  quarti  percurfum,  erit 
39^+4^=404^.  Vc  autem  formulam  genenliorem 
eruanms,  rationem  inter  vtraqoe  crora  fopponere  hcet. 
vti  m  ad  if ,  vbi  fl»  croris  maioris,  n  vero  miiions  lon» 
gitodinem  denotat-:  obtinebiroos  cunc 
proprism.  i.^ 

5«  fv s* ) 

Quom 
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Qaam  inuentum  hoc  apciffimnm  mihi   Tifiim  fit 

id   inAituenda   experime«ita  ,   qualia    thermometroram 

huc  Tsqne  Tfitatcmim  aukilio  inftitui   plane    nequeunt: 

noo  dubito ,  fore  vtile ,  fi  pecuUarem  et  nouam  eit»- 

modi  infinimeaci  defcribam  conftrudionem  a  me  exco^ 

gitatam ,  cuius  imperfediones ,  quibus  adhuc  fbtikn  la- 

bprat  ^  reiterata  experimenta ,  cum  hoc  ipfo  inftituu , 

in  totum  toilenc.      Thermometrum  veto  boc  metalli- 

ciun  eum  in  finem  componcre  conatus  fiim ,   vt  par- 

tim  punda  duo  co^ftintia  in  eodem  determinare ,  par- 

tlin  caloris  gradus ,  meccurii  ebuUientis  gradum  longe 

fiipetantes,   nec  noo  ftigus  illud  ,   quo   fluidum    iftud 

inetailicum  ipfiim  coit  ,    metiri  queamus :    cui  fini  fe- 

^ns  coofiradio  latisficiet  Tgl,,  jy^ 

Conficiatur  lamina  ferrea    ABCD,  ac  prismata    Fig.  a» 

quadrangularia    £,  F,  G,  H,  I,  K,  ex    argento  , 

quorum  primum    E  ad  L  bis    incuruatum ,   mediahte 

cochlea   a,  firmetur    ad  laminam  modo    nominatam 

ABCD.     Ad  x/  exfcindatur  crena,  cuius  vfiisio&rittt 

patebic ;  eidem  cochlea  a  imponatur.       Aitera  extre* 

roitiis  A  cum  vede  be  articuli  ope   connei^tur,    pa* 

ri  modo  ac  pcismatum    F  ,  G ,  H ,  I ,  K  »    extremi- 

laces  cum  vedtium  extcemitatibus  r,  d ,  *  1  f  ig^  b % 

i ,  Jb  9  i ,  M.    Vedium  axes  0 ,  0 «  0 .  . .  etc.  lafninae 

ferceae   infigantur  vna  extremicate  ,  altera  autem  vedi- 

bgs  iii(ea»ntur ,  ita  qoidem ,   vc  circt  illos  commouete 

fe(e  quedhc    Vldmi  vedis  crus  maius  on  indicis   mu« 

ncce  fuogitur  cufpidis  ope  n ,  didfiooes  io  limbo  A  B 

fi^as  denotantis.     Hnnc  limbum  ex  aurichako  compata- 

le  opoctec ,   irc  diuifiooes  eo  meUus  ac  commodins  iii 

Q.q  a  eodeni 
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eodem  defignan  pofliQt.  Ad'  parteni  faminie  ftcrear 
inferiorem  CDPQ  opercolam  RS  afiigatur  medianribos' 
coctrlei»,  eo  modo,  Tt  (patium,  in  quo  prismata  vna  cmn' 
Tedibus  fuis  fiiat  contenta,  accurate  chndatur ,  excepto» 
loco  PQ ,  qui  apertus  remaneat,Tt  index  commoueri  qucat. 

Si  quts  inftrumentum  in  metallum  quoddam  H* 
quefadum  immergere  Tclitr ,  capfiila:  €I>PQ  ad  crafiH 
tiem  Tnios  circiter  lineae  Tsque  loto  obducatur,  noni 
tantum  ad  metalli  fiquidi  ihtrokum  iinpediendum ,  Te^ 
sum  etiam  ad  omne,  qudd  capfiila^  alias  pati  pofl^^, 
detrlmentum  aucrtendum^i  Lutum  hoc,  experimentiri 
&(%s ,  pro  Ibbitu^  iternm  tolliuir.  Quodfi  Tero  ciit» 
ii-igus  artifidale  experimenta  fint  inflituenda ,  diermo^ 
metri  capfiila  Temice  calida,  ex  lini  oleo  et  pice  coo» 
£da,  efl;  obducenda ,  ne  metallum  ab  acida  mixti(»e> 
in  quam  immeigitur ,  corrodatur. 

Thermometcam^  Loeferianum  prismatibo»  confttt: 
9r  ftanno  conftdis^;  <J^od'  metallum  ad  dUeniatiooe» 
meteorolbgicas  inftituendas  apdffimum  efi ,.  quia  muta*^ 
taonem  prae  reliquis  omnium  patiraF  maximam<.  ^iai 
Tero  idem  fub  leni  taloris  gradu  liquefi:iry.ec  petcoa>^ 
fet]uens  experimentis-  pyrometricis  inftituendis  non  con*' 
Tenit  ,.  argentum  elegi ,.  quod  et  difficiilime  liquefcit,, 
«t  ratione  mutatiQnis,  qnam  a  calbre  tcI  irigpre  pati^ 
lur ,  ad'  flannum  lea  plumbum  proxime  accedir ;  Ttit 
«X  GeL  Bm^iteri  expetimentis,  Quiioar  fidas  (*)•,  no- 


(D  Vid.  Memoires  de  TAcad.  de  Sc;  ad  an.  1743.  p.  ^30.  cta 
Ciim  fttnno  ipfo  quidem  CeL  Vir  experiinenta' non  fecit.;  in* 
terim-  quum-  Cel.  Mitfcbenhroek'  ( «nf  Ttnt,  Aisd  id  Cimaittf* 
E.  II..  pi  22. )  nuUumi  notahile  difcrimen  inter  plumbum: etilaa^ 
aum  de£reheaderiti  riHun  £ro  alterafubfiituejrmulltts  diibitau. 
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ttnr  dt  Kxperifneoca  ediin  haec  inulcotieis  Kepe*^ 
fin  Cd.  Viniin  docueie,  bexapecfeun  Farifioam  a  oi- 
tis  &ig(»e  feu  eongplationer  ad  ebuUitionem  Tsque,  ia 
feno  axf  fS, in  auro  ^ ia sigeniOi^, in flumbo iS lio^ 
pedis  Paritir  i&ccelctie^ 

Qiiodfi  %icur  adumama» ,  foDgitudinem  prTsmati» 
ioter  ¥trufnque  afticulum  efle  i9  lin.  id  a  coi^gelatia* 
0e  ad  ebuUitiooem  Tsque  ad  ,Ss  lin*  exteodecor ;  po^ 
«amo8  pono>,  latioDem  inter  Te&is  crura  efle  Tri  t 
ad  3^,  habebimus  pro  fpacio  a  ve£tis  o  t  cmce  perctni' 
fiy,  fiibatmti»iii  formnfa  gedefatt.(=2^*^"-!±2^*)^ 
▼aloribos  in  cafu  hoc  fpedali  affumci***i2=t^-i:fc2i2?x8» 
^^^  >  ^>i  diuiiiooe  peradb ,  6,  fece  linea».  Spatiun» 
lioc  quinri  f  edis  o  l  extremitas  /  peicuriere  deberet  ^ 
flifi  kmina  fenea ,  cui  axes  ve^um  fimt  iofixi  y  ipfii 
vc^umine  foo  incrdceree.  Quom  Tero  hoc  iocremen* 
nun  in  ierri  frullulo  rj  poll.  longo  ^  lior   effidot  ^ 

iocrenieatum  relatiuum  ''Z-o^^l^  ^^  inuenitur  j. 
quod  pro  f  fubfticui  debet,  fi  fpatiom  extremitace  I 
Kcre  pereurfum  quaemmu»-:  calculo  autem  m  fiijHS 
pera<9x> ,  2^  lin.  acriog^.  Ad  vlrimi  prismatis  incre« 
mentuin  qpod  atrioet ,  quom  in  lioeae  non  excedat  ^ 
■egligi  poteft.  Deoiqoe  fi  lationem  intec  iodicis  crurv 
fiippoaamuB  vtl  12  ad  x,  extremitas  »  (patiom  pec« 
ciirret  ^  poU.  a  coog^larioois  pondo  ad  gradom  vsqor 
cbullicionis  aquae  ::  id  quod  in  exploraodia  infignibuc> 
caloria.  -vel  frigoris  gradibot^  abuode  fufficiet ;;  immo'  iiii 
cafibufr  ^jttbosdain  i,g,  vbr  gradiia  meaiiaaadi>  ^tiunv 

^q.  9  ^tMilK 


3X0  DESCRIPTIO 

ebnltitioDis  et  congelationts  pundis  iadurum ,  aliquotiet 
ezcurrunt,  ti  poU.  nimium  erunt. 

Suppofuimus  in  formula  incrementonim   fiiperiat 
inuenta ,  prismata  femper  vrgeri  a    yedibus   fecundum 
diiedionem  eandem  ,    ac  inter  Cc  mancre  parallela  ;  id 
quod  in  eo  tantum  ca(u  locum  babet ,   in  quo    veAes 
iatis  funt  iragni ,  ac  per  confequens  arcus  ab  iisdem  de- 
icriptus  ratione  radii  defcribentis    valde  exiguus ,    Tti  id 
ipfiim   in-  inftrumento    ad  obferuationes   meteorologicas 
adaptato  re  vera  obtinet.  Qiium  autem  in  inftmmento^ 
gradibus  permagnis  caloris  vel  frigoris   explorandis   in«" 
feruituiro,  vedes  necelfario  fiitis  pami  euadant.  ac.ve- 
Ais  Vltimi  extremitas .  arcum    odauam    circuli   partem 
fuperantem  nonnunquam  percurrere  cogatur  ,  inaequali* 
tates  ab  hinc  ortas  fore  valde  fenfibiles ,  hincque   noa 
TaJb.  IV.  negligendas  efle  per  fe  patet.    Sit  enim  AD  vedisv)- 
^^^'  ^'  dmi  crus  maius  ,  AK  prisma  cum  indicis  crure  mim>* 
ri  I  L  coniundum  ,  fintque  ,  ne  res    nimis   comptice- 
tur  ,  A  D  ,  A  K  ,  K  L  ,  inter  &  aequales ;  moueatur 
fX>rro  * A  ad  B  ,  et  pundum  K  transferatur  ad  H,  elu- 
cebit  tunc ,  arcnm  A  B  maiorem  eife  arco  K  H.  Cum 
enim  finus  IH=EG>FG ,  £G  autem  zrCB,  finns 
IH'<  erit  fin.  CB;  quo  fimul  confpicitur  ,  diffixentias 
finuum  CB  et  IH  eo  magis  crefcere,  quo  magis  cre- 
fcit  arcus  AB.     Quodfi  itaque  (patium  ,   quod  pandis 
congelatiohis  atque  ebulfitionis  aquae  includitur,  a  crare 
A  D  percurfuro,  non  fit  arcus  ratione  radii  A  D  Takk 
cxiguus  e.  g.  circuli  pars  vigefima ,  fpatia  aeqnalia   in- 
t^edia ,  puoAo  A  defcripta ,  tanquam  partes  aeqoa- 

lct 
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fes  in  lcala  aflumi  haud  pofliint ;  fed  fecundum  legem, 
qua  decrefcunt ,  in  eadem  defigaanda  (bnt :  id  quod 
inetbodo  lequenti  mechanica  optime  fieri  poffe  arbi^ 
tror. 

Supinetur  in  niuem,  ieu  gkciem  contufam,  ther* 

momeEfum ,  huicque  permaneat  immerfum  ,  donec  ad 

congeladonis  pundum  circiter  refrixerit ;  quo  fado,  me» 

diante  cochlea  a,  per  rimam  xy  iBlerta»  tam  pri«mata> 

quam  Tedtes  collocentur  in  fitum,  in  figura  reprae(enta> 

Ciun  ;    affigatur   dein   operculum    laminae    C  D  P  Q,,. 

omniaque  bene  daudantur ;  punftum  denique  accuratiu» 

qnaeiatur  methodo  vulgari ,   nec  non    punAum    aquae 

cbuUientis.    Ducantur  in  charta  lineae  AD,  AK,KL,  |>j.  . 

cc  quidem  ita,  vt  LK,  quae  crus  indicis  repraefentat 

minus ,  aequalis  fit  cruri  indicis   maiori   mn ,    reUqaae 

flutem  fiot  proportionatae   eidem   quod   repraefentant ;, 

nempe  LK  crus  indicis  minus  mo ,  AK  prisma  Im  , 

et  AD  vedis  crus  maius  ol      Tunc  defchbatur  radia 

LK  arcus  K  H  ,  et  arcus  K  M  aequalis  fiat  arcui  np , 

qui  (patium  inter  congelationem  et  ebuUitionen)  .  deno- 

tat  ;  porro  AK  trans&ratur  ad  iVlN  ,  fic  AN  eritcir» 

culi  pars ,  quam  A  D  eodem  tempore ,    quo  n  moue* 

bacur  ad  p,  defcripfit.     Arcus  AN    diuidatur    in    toK 

partes  aequales ,  quot  cuilibet  fcalae  Congruunt  ;  iciiicet 

in   1 5  ,  fi  Delisliana  ifta  fit :  noa  enim  opus  efi  ,    vr 

mediante  hac  methodo  fingulatim  denotennir   gradus  ^ 

qutppe  qui  pofiea  Interponi  commode  queunt.    .  Diui-r 

lione  ad  A  N  £ida  ,  fingulis  pundlis  circint  crus  impo*^ 

natur  ,  et  altero ,  fpatio  AK  a  priori  difiante ,  diflece* 

tur  aicui  K  M  io  toc  partes ,  quoc  diuifiooes  ad  A  I^ 
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fidae  funt  >  haeque  in  ftalae  aicuin  traospoiMOftir.  Aiail' 
autem  A  N  in  N  B  tfan6feratur,ex  D  releceuir  H,  ac 
operatio  modo  delcripta  repecatur,  et  Ipatiom  a  Zero 
ad  gradum  vsque  150  DeUslianum  fupra  pundum  eboi* 
litioais  dioifum  obtinebitur:  fic  denuo  repeti  poteft  ope. 
latio  iofta  et  fupta  puo^  coofiieu ,  prooti  ics  illBd 
poftolaoL 

Supoeft,  Tt  <£fquiiamus ,  ao  eontradioots  tcI  ex« 
teofioois  ioaequalitas ,  quam  Tirunique  iodids  cius  pati 
poteft ,  fi  thennomeoi  cap(ula  immeigitur  Tsqoe  ad 
PQ^,  quum  e  contrario  pars  AE  PQ  relinquitor  li- 
bera ,  fit  neglig^nda  ,  nec  ne  ?  PonaofKis  itaqoe  ,  crus 
f»0  eflfe  I  poll.  hexapedam  Tero  parifioam  feiream  a 
oiois  fiigore  ad  aqoae  ebuUitiooem  Tsque  —,  lio.  iocre- 
ftere ,  Tt  ex  praecedeotibos  patet  \  per  coofequeos  pol- 
licis  Toius  iocrenaetitum  aequale  erit  -^  lio.  qood;-; 
]ongitudiois  crocis  iot^ri  m  0  ooo  excedit ;  dififerentift 
itaqoe  exorietor  io  ipatio  150  graduum  tkUsHafMoim 
w»  >  P^fi^  efiedo  caloris  tcI  fiigoris  ad  0  penitos  eoa- 
Befeeote.  Qpia  autem  feo(b  firi^ori  hoc  locum  non 
faabet ,  quooiam  efieehis  io  ratiooe  diftantiarum  dupti- 
cata  taotom  euanefcit,  Tariatio  inde  exoriooda  iofiiper 
ctiam  mioor  erit ,  et  coofequeoter  plane  oegli^  po> 
terit. 

Qpom  taediofiim  fit>  immo  interdum  impdlibi- 
le  ,  io  obferuandis  caloris  gradibus  permagnis,  indicis 
apicem  oculis  perfequi,  fiimmumque  denotare  gradum, 
id  n  clauus  exacutus,  ac  elatere  q  infirudus,  cochlea* 
lum  /, /1  ope  affigatur,  limbusque  fiiligine  obdocatur; 
iic  ille ,  iiidice  fefe  moueote ,  femiuro  defcribet .  cuios 

puD^uin 
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pundluin  extremum  gradum  indfcabic  fummum.  Hoc 
commodo  etiam'  -vti  pofTamus  abfentes  ,  ia  obfef* 
Tandis  fiimmis  atmofphaenie  ooftrae  gradibus ,  tam  ca« 
Joris,  quam  fiigoris ,  fi  loco  claui  cbalybei  ftylum  e  ce- 
rufla  cooleAum  infigamus,  limbumque  papyro  d)duca- 
mus  ',  qua  p»erogatiua  thermometra  vulgaria  plaoe  ca- 
renc :  quamuls  enim  in  bunc  finem  conftrudiones  eo- 
rum  Tariae  fint  excogitatae ,  idem  camea  looge  ^i^ 
iius  cfaermometro  jxietallico  obtiaebicur. 
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Aactore 
h    E.     ZEl  H  E  R  &. 

kuum  taedionint  vaid&  Gty  tantos.  labores  et  fiinitu» 
ad  perficiendas  fcalas.  metalircaS)  bulbo  Titreo 
fiudo ,  fi:ulbu  impendifle  i  noh  iacongraum  fbre  iudi- 
caui ,  artificium  proponere ,.  malo  huic  auectendo.  idb^ 
neum  »  (equens :: 

Eiaboretuc  bulbua  ferreur  AB,  fimdo  B  cochlea: 
Tab  IV.  cao^  in(!ru£tu& ,  et  ad  collum.  A  perfi>ratus..  CochliBa» 
Figr  4.'  cauae;  E  adaptetur  cochlea  folida  F,  bulbo  AB  non 
Hffodo  claudeadO';^  fed  biilbi  ifpatio  DE  ^dam  aug^ndo, 
Tel  diminuendo  ^  in(eroiens.  CoUL  foramini  imponatuc 
tubulus  'vicreus-  DC,  ac  lithocolla  fihnetur,,  ita,  vt  prae 
fi>raice  D  non  proraineat  ^  &d.  extremitate  foa;  in&hore; 
luperficiem.  fbrnicis  iuflo  attingac;. 

£,  deicripd(»ie  buius  bulbi,  (eu  cyiindrT.  euideoter 
dbcet,,  eunt  ita:  comparatum.  efle»  irt  eiusdejp  ope 
Ipatium  roter  pun^m.  dniRitionis  et;  cong^lationis,  de- 
terminatae  magnitudinfs  fempcr  obdnerii  po(&..  POna-^ 
mus  enim  ,  fpadum  intec-  duo^  tecroinos^  con^tes  ma- 
ius  efle  fpatia  dato ,  (ladm  hoc  diminai;  potedt  dimi« 
nuendo  bulbl  fpadum  DE;  fi  nimirum  cochlea  F  fiir'>- 
oicem  D  veritis  piotrudaAir',  ervtiee-verfti.. 

Quodfi  ounc  caiii  fostuito  diffraftnm:  fiierit  theo 
^  mometmm  ^  cyliodro  modo  defcripto  fecreo ,,  -veletiam 

bolbo* 
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Volbo  'vitifio  commuai ,  inftnidum ,  ac  defideretur  pro 
icala  relida  ,,  etegatuiffime  eiaix)rata ,  ooqom  tbeimo- 
ijnetrum ,  cuiu$  ratio  bulbi  ad  tubulum  eadem  fit ,  ac 
in  priori,  cuiusque  punda  fixa  cum  i<;alae  pon^scdn- 
cidant :  eligatur  tiibulus  ,  cuius  diameter  diametro  prio- 
ris  circiter  aequalis  fit  ^  infigatur  litbocoliae  ope  in 
buibi  fi:rrei  coUum  A,  tuncque  cjlindrus  AB  ac  aVqua. 
tubuli  pars  lepleatur  mercurio  ,  ec  claudatur  mei> 
diapte  cocblea  F.  Notandum  autem  hic  efi ,  fpatium 
a  duplicem  ob  finem  annulis  chartaceis  repleri  debere ; . 
partim  vc ,  cochlea  F  fbrtifiime  cooflrida ,  penitos 
mercurio  praecludator  cxitus ;  partim  yt ,_  annulorum 
HBmero  pio  lobitu  auAo ,  vel  diminotp ,  Q)atium  D  £ 
▼el  angeri ,  Tel  dimioOi  poffit. 

Thermometro  iam  repleto ,  determinetur  Ttram<- 
<]ue  pun£tam  , '  «bulUtionis  nempe  ac  cpngelationis ,  et 
comparetur  thermometri  npui  ipatium  cum  ipario  in 
-feala  reliAa  defignato.  5i  prius  e.  g.  maius  inuenituc 
pofieriore,  cochlea  F  Ibluta ,  vnus,  vel  duo ,  tresue 
aDOuli  chartacei  demantur ;  quo  &do ,  cochlea  F  ite- 
rum  immittatur ,  firmiter  coutorqueatur ,  denuo(|ae  (ca- 
ia  comparetur ,  donec  vnum  cum  altero  fpatio  coinci> 
dat.  Si  autem  fpatium  nouum  minus  fit  fpatio  in 
icala  defignato ,  annuli  addantur ;  et  fic  porro« 

Spario  modo  deicripto  priori  fado  aequali  , 
hihil  aliiKi  fupeied,  quam  curare,  vt  tubulus  iufia 
inercurii  quaaritate  repleatur ,  ne  pundta  fixa,  aut  nimis 
ialtum ,  aut  nimis  profiindum,  in  firala  obtineant  fitum : 
id  quod ,  vnam  Tel  alteram  mercurii  guttulam,  velde- 
inendo ,  tcI  addendo ,  fiicillime  perficitur. 

Rr  a  EMEN- 


EMENDATIO 

MICROSCOPII    SOLARIS. 

Audo  re 
F.    F,    T.    JE?lNO. 

Qii  de  inicrolcopio  (blari ,  atqae  latemi  'ma|^ca , 
repraefentatibai  obiedorum  non  diaphanontai 
ieu  opaconitn  apta ,  cogitauit  ,  primus  fiue  dubio  e(l 
111.  Eulerus  ,  cuius  Diflertatio ,  fub  titulo :  Emendati§ 
Latemae  magictu  et  Mierofiopii  Jolaris ,  iafsrta  no- 
vorum  Commetttariorum  Aeademae  wfirae  Tomo  /11 , 
incofnmoda  et  Titia  Ttriusqtie  mftrumenti  recenfet ,  ac> 
qne  commonfirat ,  pleraque  exinde  oriri ,  quod  obicda, 
rion  in  ea  parte  ,  quae  lenti  reftingenti.  eft  oboerla, 
ied  in  altera  parte,  aoetfa  nempe,  illuminantur,  Tnde  hic 
praecipue  oritur  defedus,  quod  vulgari  more  conffru- 
fta  microlcopia  (blaria ,  aut  lateraae  magicae,  exhibend/s 
obieftis  noa  pellucidis,  omnino  fint  inepta. 

Vir  ad  Opticam  excolendam  natus ,  Celdierrimii» 
tieberMhn  ^  (liam  non  defiderari  paflTus  eftdiligentiam, 
in  perficiendo  inftrumento  ,  cuius  inuentor  eft.  Poft- 
quam  nempe  Etderus  laternam  magicam  ,  opacis  ob« 
iedis  depingendis  idoneam ,  felici  cum  fuccefiii  confinit 
fecerat ,  LieberMbnius etiammicrolcopium  folare imagjna- 
tus  eft ,  atque  coafecit ,  quod  obieda  non  pellucida 
lepraelentaiet.  Tefiis  fum  huius  rei  fide  dignus ,  qui 
non  (blum  ex  Viri  integerrimi  ore  hoc  accepi ,  ied 
ipfiim  quoque  ia(humentum  manibus  contie^ui.     Mu 

rabua-. 
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nbantur  fbrce  Ledor^,  meam  aut  hebetudiQcm  ,  aut' 
negligeatiam ,  quod  oihilomioas ,  igoorare  me  peoitus , 
qualis  fiimt  inftnimeati  cooftniftio ,  fatear  ,  nilqde  ani- 
plius  aflerere  ▼oleam  i  oifi ,  quantum  ex  adfpe^  nudo 
iudicari  potuit ,  oon  habuiflb  ipfam  aliquid  ,  cum  con^ 
fueti  micro(copii  (blaris  ftruduni ,  commune.  Aft  lci> 
aat  hi-,  Tidifle  me  infirumeotum  paucis  aute  Viri  de"» 
fiderati(iimi  praematuram  mortem  (eptimanis ,  ingruente 
noAe  ,  ipi<f  eo  momento  ,  quo  reliaquens  Ueb^kub- 
nittm ,  domum  reuerti  Tolebam  ,  atque  diftuliflfe  me  , 
coofulente  Ipfb  Celeberrimo  Viro,  ct  efiSsi^um,  et 
ftruAurae  infhiimenti  examen  ,  in  aliam  diem.  Qiio 
minus  vero  humaniflimae  "LieberMbm  inuitationi  moi 
fem  gerere ,  oieamque  (atiare  potuerim  auiditatem ,  im- 
ipedtuit ,  ia  quem  procinus  incidebat  Vir  Celeberrimus, 
iDorbus,  qui  &talts  ip(i  fiiit.  Supereft  proinde  fine 
dubio ,  in  eo )  qnem  reliquit  inftrumentorum  c^ticorum 
theiauro  ,  LieberkSbnias  ,  et  hocce  ,  cnius  ,  cum  nulla, 
<pod  fciam ,  defchptio  publice  haAenus  exftet,  aViro 
«utem  Celeiierrimo ,  qui  nil  moliebatur  inepte  ,  non 
nifi  egregia  fperanda  fint ,  rogandi  omnino  fudt  ipfins 
haeredes,  n  erudito  orbi  dclcriptiooem  microlcopii 
liuius  impertiri  velint.. 

Oim  proinde  in  microlcopium  folare ,  obiedis  op*- 
cis  aptum ,  aequum  ius  habeant  Celeberrimt  Viri  Eukrus  et 
JJeberMbniuSt  ac  pro  inuentoribus  pcocul  dubio  habendi 
lint,  quam  hic  propono,  microlcoi^  (blaris  emeodationem, 
<  etfi  et  haec,  ad  repraelentanda  obieda  pelluciditate  carea- 
ciai  aptum  roddat  hoc  iafirumentum)  aon  ea  meote  trado, 

Rr  3  quafi' 
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qoafi  inicfQfcopii  ibltf is,  obiedb  opaca  clepiogentis  ,  pai^ 
mam  mihi  «dfcsibere  ideaai ,  veUm.   "  . 

Sunt  plitfes ,  qiu  {>offident  micidbopia  &him , 
Tulgari  inore  cQoftruda  *  iiisque  gratiffimwn  «rit  fine 
dubio ,  fi  viam  ipfis  <:Qmcnonftrem ,  ^qtiomodo  leniato 
toto  liuius  infiriimenti  ^pparatu,  itz  ^adaptase  iftnd  6« 
cile  queaot  ^  vt  obie^s  opacis  depingendis  idononn 
cuadat ,  iungcndo  folummodo  ipfi  msicliioulam ,  hic  a 
me  iiefcribendam  ^  paucos  exigentem  fumtiiij  ac  ita 
fimplicero^  vt  a  rndiori  quouis,  inilmmentis  mathe> 
tnaticis  parandis  modice  adfueto  opifice  ^  conili:ui  fitcik 
^ueat. 

Cum  non  nifi,  quae  tecenfui,  praefiare  anifnus  lit^ 
«eque  Eulerum ,  neqoe  lieberkubriium ,  oeque  tandem 
{  quod,  ne  iniuriue  fim  in  Clarifi:  CcUegam,  reciceie 
nequeo  )  Celeb.  Zeiherum ,  iaedere  mihi  ▼ideor.  Etfi 
nerope  quoqne  poftrcmus  hic,  iam  «x  aliquo  tempo- 
le  ,  -de  confiriiendo  microlcopio  Iblari ,  obieda  opaca 
depingente,  cogitauerit ,  atque  iduplicem  eiosmodi  in- 
firumenti  conflrudionem  imaginatns  fit,  noii  tameo 
neqne  Jffe^  oeque  Ueberhibmus  id  fibi  propofitumha- 
buerunt,  quod  ego,  vt  vulgare  microfcopium  foteie 
ad  finem  huncce  adaptarent. 

Antequam  iplam  inftrumenti  mei~  defcriptionem 
aggrediar  ,  generales  quasdam  ,  miciofeopium  folare , 
opaca  obieda  depingens.,  fpedames  annotationes  afierre 
mihi  liceat.  Notabile  piiroum  accidit ,  quod  pidnra^ 
a  miciofeopio  tali  formatae ,  tanta  g^udeant  venufiate^ 
quae  Terbis  expriroi  difficuW  queat.  Obfinpui  feie 
ad  pximuffi  adfpedoin;  ooc  eoim  piteam,  noo  hna- 

gioem 
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gfneni ,  led  tcm  ififain  conrpicere  mihi  videbar  ,<  ih- 
caotationis  quafi  ope  in  proidigio(am  molem  «daudtam» 

Quae:  perfedlionis- huius  aufa  fic ,  noo  ita.diffi* 
ieulter  concipitur ,  '  ac  $.  duabus-  ppti^imum  Qtcaa^tmT 
tiis.  pendere  yidecur,  quarum  altera  ab  lU.  Etdef-9 
aonotata  ,..altera  TeiQ  oegk^a  eO;.  £ft  pofterior  hae«, 
quod.  micrpfcopium  folare^  .  obied^  opaca  depiogeos , 
.dBprefljooes  ac:  eleuationes  olMedi  pardi^riA  ( haS'  feiirf 
focare:  (oleoc  Gal/i).  exprimat ,,  quod  qoidem  miciolco- 
piiim ,.  non:  niff.  obie^<  diaphanis^  aptum- ,  praeftaro 
aonquam'  pofle,  in:.ocuibs>  facile  incurrit.-  Deiodepidtu- 
mum  pukhritudo ,  proutl  abnotauit  £2//<^tfi<,  magnam 
quoque;  partem-  pendec  exiode ,  qood.  a-  micn>rcopio 
obieda:  opacai  depiiigieoie^  prodi»ftae  imagiocy ,  noo 
prouti  iffae  p  quar  efiK)rmat  Tulgari  modo  cooftrudtiim 
micrbfcopjum  ,,  prismaticis  colbribuS'  ioquioatae  fiot  i 
quod  quidem  in  polleriorr  hocce  ,,  pullo  artificia  euita-- 
ti  pofle,r  exiode  fiicile  pater,  quooiam-  radii  folis^  ob- 
iedfum.  ttan^rens-  depiogetidum.  permeaotes>,,  neceiIario> 
iii  colord»  refoluuomr^ 

Qiarauis*  autem>  mrcro£opit]n:F ,.  opacfs  obiedis 
diepiogendis-  idotttunF,.  imagines-  multo  elegantiores  ac 
^lgare  prodiKat,.  cedit  tamen  huic ,.  quoad  augmeo- 
tatibnem  ;.  quanr  imaginibu»  condliar.  Liquet  nempe 
fiie  n^ptio',  in>  microlcopio',  transparentibds  .obiedis 
apto  y  omne  fere  liinven',  qoo  >  illufliatur  obiedliim,  ad 
lientem  obiediuam  pertingere  ;,  aft  in  micib(copio,*opa- 
ca  obiedia  depingente,  incidens  io  obiedt|m>  lumen 
quaqua  verfus  diljpergitur ,  neque.,,  nifi  minima  ipfli» 
|ais ,;  io  lenticulam.  iocidit..  $1  (stffi  pQoaa  ,.  qbieduqii 
^      ■  '  '  ini 
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in  ^ttoque  microfcopio  aequalit^r  iBanmiari ,  et  ima^ 
ncm  ad  acqualcm  ▼trinquc  gradum  amplificari ,  neces- 
iario,  quae  a  pofieriori  microlcopiq  effermatur  imago, 
mulco  obfcurior  eric ,  quam  quae  a  priori  produatnr. 
Si  itaqoe  fiids  claras  ,  ,ope  microfcopii  pofterions» 
pidutas  obtinete-Toluerimus,  nectffib  ent,  Tt  amplifi- 
cacione  multo  roidori  ,  qtnm  quidemNper  Tulgare  mi« 
Ctolcopium '  obcineri  poceft,  contenti  ^us; 

Videtur  quidem  £icile  Jiuic  defe^  remediam 
ioueniri  pofle ;  nuUa  enim  alia  re  opus  e&  Tidecur , 
nifi  TC  maior  iucis  copia  in  obiedum  coniiciatur,  quaoi 
ia  Tulgari  mictolcopio  fieri  folet ,  quod  quidem ,  ope 
aut  fpecuiorum  ,  dut  lentium ,  efficere,  in  potenate' 
nodra  fitum  eft :  Aft  vereor  nihi}o  minus ,  ne  icrid 
fint  conatui  i(li ;  viz  cnim  fieri  pQl&  puto ,  ^tc  multo 
maiori  luce  obiedum  colluftretur ,  ac  in  Tulgari  mi- 
crofcopio  fieri  folet.  X)e(umuntur  namque  obieda  pro 
microfi:opiis  'pleraque ,  aut  ex  Tegetabili ,  auc.  ex  ani- 
mali  regno  *,  eiusmodi  Tero  corpora  calorem  f  ehe- 
mentiorem  perpeti  nequeunc,  absque  eo,  Tt  aut  com« 
burantur,  aut  corrumpantur.  Liquet  autem,  Iblis  radios, 
pro  intendenda  lucis  tI  ,  in  artSius  (patiuro  cogi  non 
pofie,  absque  eo ,.  yt  calor  in  eadem  latione  ai^o 
tur  ,  ac  iucis  energia.  Dantur  itaque  certi  limites ,  a 
natura  praelcripti,  quos,  fi  attingere,  nqnquam  camen 
iranlcendere,  nobis  licec. 

Ipfem  inflrumentum  1  me  innentnm,  cnins  ope 
micfoftupiam  Tulgaic,  depingendis  obiedis  opacis  aptmn 
icddo  •  ez  binis  iaminis  od£faaket5  eiicaiaribasy  brachio 
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ptaedids,  ac  articulatiooe  ioter  ie  iundb,  ronftat. 
£xli3)et  ipfaniin  {winuua , .  Fig.  x.  et  2,  alteram 
Fig.  3.  et  4.  Figura  autem  6.  iplas  fiflit)  et  inter  fe, 
tt  microfcopio  debita  xatione  iuo^s. 

Partium  i^rum  pdor  AB,  Fig  i.  et  a,  ex 
anteriori  parte  afiferruminatum  gerit  cylindrum  cauura 
ocichalceum  ab,  lineam  ciiciter  altum ,  cui  exterius 
iacilti  «ft  codiJea:  mas ,  <]uae  quidem  cochlea  inferuit » 
iiingendo  infirumento  meo ,  microfcopio ,  loco  con- 
liietae  lenticulae  obiediuae.  Area  circularis,  ab  hoc  cy- 
lindro  compreben& ,  duplici  fotamine  pertufa  eft  -,  in- 
lerius ,  femicirculari  c,  cuius  tadius ,  radio  areae  aequa- 
lis  i  foperius ,  circulari  J  f  cuiuf  diameter  diametri 
areae  dimidia  eft  C*^).  Pofleriori  tiuic  fbramini  inferitur 
lens  obieAiua  </,  quae  io  inflrumento  ,  quod  nuper  pa* 
zari  fcci,  fbcum  habet,  5  aut  6  cirater  linearum. 
In&rius  anneditur  huic  parti  articulatio  A,  cuius  ope 
aheri  parti,  moz  deicribendae,  iuogitur,  fuperius  vero 
brachium  CB  annexum  gerit,  verfus  e  perfbratum , 
per  quod    foramen    cochlea  fe,  Fig.  6.  transn  ittitur. 

Secunda  inftrumenti  par^  >  A  B ,  Fig.  3.  et  4  , 
jtidem  circularis  efl ,  fimilemque ,  ac  prior  ,  articulatio- 
nem  et  brachium  annexum  habet.  Anteriori  ipfius  fii- 
perficiei  afferruminatum  efl  fpeculum  planum  ah  ^ 
aut  nietallicum ,  aut  vitreum ,  nihil  enim  refert,  quale 

hoc 

{*)  Pro  arcendis  radiis,  lentem  iufto  obKquius  permeantibus ,  con- 
^ucit,  vt  a  parte  poiHca  aHerruminetur  huic  foramini  tubulus 
orichalceus*  eiusdon  diametri  cuin  foramine,  |  aut  |  polL 
«ixeiter  lon^us. 

Tom.  IX.  Nou.  Comau  S  s 


^aa  EMENDATIO 

boc.fit.  Specuhim  hoc  in  (emicircularem  djAK>nitum 
eft  figur.mi  ,  ac  tantac  eft  inagpitudinis ,  Tt  fbramen 
femicirculire  partis  prioris,  c^  Fig.  i.  ct  a.  exadte 
lepleat.  £o  Tcro  in  fito  iundum  eft  (peculum  ab  ^ 
laminae  A^  i^t  fpecult  atque  laminae  fiiperficies  fiipe- 
fius  conuergant  paromper,  atque  inferius  diuergant,  an- 
fjulo  x$  circiter  aut  20  graduum.  Supra  fpeculum 
hoc ,  fi)ramine  elliptico  c,  quanturo  fieri  poteft  ma« 
gno,  pertunditur  lamina  AC  >  cuiu&  eUip(eo&  azia  rot- 
ioc  verticalis,  coniugatus,  horizontalis  eft. 

lunguntur  hae  partes,  Fig.  tf,  AB»  AC,  ope 
trticuli  A,  ita  vt  fiircipis  inftar  brachia  ant  iungi, 
aut  feparari  a  fe  inuicem  queant.  Per  foramina  nem» 
pe  f  et  i,  tranfit  cochlea  mas/^,  parumper  incurua^ 
cui  aptata  eft  cochlea  foemina  b^y  alis  inftruda,  io- 
ter  brachia  vero  Dli,  EC^  interferinir  elater  mn^ 
Tnde,  prouti  cocfalea  bs  aut  adducitur,  aut  xelaxatur, 
pars  AB,  aut  ad  alteram  AC  accedir,  adt  ab  ipfa 
lecedit )  fimul  vero  incUnatio  (peculi,  parti  AB  iundi, 
pro  lubit»  variatur. 

Qiia  ratione  hoc  inftmmentum  microftopio  iun- 
{^itur  ,  euidcnter  ^tis  ex  Fig.  6»  intuitu  patet.  £0 
cnim  IbcO)  cui  infert  ^iet  in  micro(copio  vnl^ri  len* 
ticula  obicdiu.i,  iuogltur ,  eochleae  tf^,  Fig.  r.  a. 
ope ,  ita  vt  bracbia  verticaKter  fint  erefla.  Quo  vero, 
<jii;i  rJ.tioiie  in  ipfo  inftmmenti  vfu  procedendum  fit, 
liculenter  pjteat ,  Fig.  7  contemplemur.  Dirigiintnr 
&empe  radii  folis ,  a  lcnte  collediua ,  anteriori  mkro* 
ftopii  foliris  partl  inferta,  in  conum  colledi ,  ita,  vt 
€oau&  r^orum  fotaiium  ctf&a  incidat  in  medium  fpe- 

cttli 
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CDli  mfh  Laxando  tam ,  aot  adducen<!o,cocIileani^^, 
ea  concilietur  (pecuio  mn  inclinatio ,  vt  repercuflS  ab 
iplb  radii ,  incidant  in  obiedum  i  ad  ^  /  fitum ,  atqne 
ita  difponatur  microftopium ,  -vt,quantum  fieri  poteft, 
diftinda  iblis  imago  ibrmetur  ad  ef.  Ab  illuminato 
liac  ratione  obiedo  redeuntes  radii ,  ac  incidentes  in 
ienticuiam  obiediiKim  k  y  tranfeuntes  per  fbramen 
eilipticura  rs,  in  aliqnot  pedum  diftantia,  fuper  tabu- 
la  alba  nitidiflimam  formant  obiedi  piduram. 

Btnae  ad  manos  efle  debent  laminae,  tales,  qua:* 

fem  exhibet  Fig.  5.  ABCD,    quibus    afiigi    pofliint 

obieda ,  altera  nigra,  ex  ebeno,  altera  alba,  ex  ebo« 

re  conflans,  pro  diuerfitate  coloris  obiedi   depingendi. 

Glutine  iongere  (bleo  his  laminis  obiefta ,  docuit  enim 

me  experientia ,  pidurae  elegaotiam  valde  turbari ,   fi . 

aut  lamina  Titrea ,  aut  tenui  Talci  folio ,    prouti  aliat 

fieri-  (blet ,  contegatur;  nultoque  nitidicwes  Iiaberi  ima* 

gines,    fi  nuduffl  exponatur  radiis  fblaribus    obiedum. 

Lainioa    ifta    ABCD    ira    introducitur   inter  laminat 

pr  y  qs  i  Fig.  6.  pqrs  Fig.  5  ,  \t  inferius  fbraminis 

circularis  abcd  dimidium    abc  apertum    relinqnatur, 

ladiique  (blates  ab  ^  cd^  Fig.  7  *   libeie  ad   fpeculum 

mn  pertiogere  queant.    Superius  tcio  fbraminis  ahcd 

dimidium  adb  ,  a  lamina  ABCD,    Fig.  5.  contegi* 

tur  •  lamioaqoe  affixum  gerit  obiedum  ad  m. 

Etfi  hoc  meo  additamento  infignem  me  ele« 
gantUGino  inftromento  conciliafle  peifedionem  ,  afTe- 
rere  audeam  ,  omnino  tamen  meieri  iridetur  ,  tt 
pro  ipfiOs  perfedione  vlterios  adhuc  ftrenue  laboretnr. 
£x    aliquo   temporo    eapropter   in   mentein   induxl, 

Si  ft  -voiaer- 


/" 
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Tniuecfim  ipfias  tbeontni  ad  Optkes  principit  ^Mi 
open  ezpendecc,  quoii,  an  a  quoquana  haAenus  fii€bin 
fit ,  igaora  D^ne  autem  iam  cogoc  hoc  ae« 
gotium  ^  irsque  dum  aUi  quidam  y  quo»  pcae  Biaaibui 
habeo.  laboies  ablblitti  fiat»  qnod  cum  fiidum  fiiectt» 
Bon  folum  theociae  miccofcopii  folacis  elabocatiooem,  fed 
ct  artificii  cuiusdam,,  quody  pcouti  augucoc,  infignitec  ad> 
huc  perficece  poteft  inlkumentum  >  eaEa^oicm'  defianp» 
tionem  Academiae  polliceor* 

Bceuein  nitulo  minus  artificii  huin»  expofitioneat 
adiungere  fiiatim:  placet ,  quo  in  antecefium »  quid- ,  cx 
Claciflr.  CoUegarum  iudicio,  de  ipfi>  fperandum  fit  y.  cs^ 
plorem.  Adbibemufr  hadenus  miccofcopio  (blaci ,.  lenp' 
ticulam  -vnicam  obie&iuam,.  aft  nonne  nouas  aUquw 
huic  inficumenta  conciliace  pofl^unnus  perfedi(»es-,  fi 
ad  formaodam  imagfnem  plures  adhii)eamus  lentesS 
Aliquam  talem  ex  vel^igio  indicace  Taleo.  No- 
tum  eft.,  lentis  tDius.  (blkaiiae  eampum  cepradentatio» 
Ai§  nHJUibi  termkiariy  nuUisque  licnitibu»  defioitjs  dSx 
circumTeriptum-  Euenit  hiac ,  vt,  quamdiu  in  miccofco- 
pio  (bUci  noa  nifi  vnicam  adhib«ims  lenticulam. ,  pcae- 
tec  aream  ,  obiedhim  comprehendentem ,.  ac  a  (black' 
bus  cadiis  iUuftcatam ,  quae  dicede  oppofita  efl;  knticu!- 
lae  obieAiuae ,  etiam  reliqaa  punda  ,  quaquauecfiis  %. 
latere  extca  aceam  illumiaatam  fita»  fimul  depia* 
gantur.  Sic  autem  non  fi)lura  muitum  kicis  inudlis  vst 
cameram  obfcuram  intromittitur  >  (ed  etiam.  ineleg^ns » 
oculosque  %eAatoda  Talde  ofiendens^,  oritur  Q)eAacu.* 
him ;  panda  enim  a  latece  fita  pactim  ob(cuce  ,  cum 
aoo  fiot  fitis  illnminara,  paitini »  ob  Talde  ohliquam  la» 

diomni 
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diorum  iocideatiant ,  admodant  confiiiie  depingaotur.  Si 
tutem  dasibu&  Ttaanuc  lentibtts ,  tuboqde  iplas  iudadeati 
iolefafniis ,  iriii  TCriusque  lentis  foci  concunuot ,  anou^ 
lum  circulaieH)  debitae  magoitudiais ,  alia  longe  xes  eft» 
tum  emm  campus  admodum  acute  terminatur,  nuifiqne» 
nlQqsA  ad  imagiaem  piagendam  requiruntw,  radiiy  at* 
inecam  inaattt.  Infigniter  liac  ratione  kiuart  pofle  pi- 
ducanim ,  quae  a  ffHcroTcopio  Iblari  fbrmantur ,  etegan- 
dam ,  Mgpror ;  hanc  enim  (btam  ob  lationem  latemae 
magicae ,  ddplici  lente  otxe&iua  praeditae  ^  longe  pcae- 
fbntiores  inueniuntur  iis^  in  quibus  noo  nffi  vnica  len» 
tbh  adhibetur*  Certus  itaque  fum ,  imaginum  x  mi» 
ccolcopia  folari  produ^ram  degantiam  augeri  io0- 
goiter  poflEe  ,  fi  pluribus  vtamuc  lentibus  oUeftiuis  ;.  an 
Tera,  quoad'  diftindionem  quoque ,.  allquis  exinde  fjpt>- 
xxd  queat  ftudu»,  altioris  aGquantum  eff  inda^nis,  Vit^ 
qac  nec  afierere,  nec  negare,  fliitiQ;  audeo,  niil  pofih' 
qoam  inftrumentr  theoruun  penitus  exptoniueca,  qix)d 
alio  loco  ac  teropoze  ptaeftitucus  Hm* 
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DJSSERTATIO 

DE    EXPERIMENTO  QVODAM    MAGNETICO 

CELEBERR.  DOMiNI  DU  FAT,  DESCRIPTO 

IN   COMMENTARIIS    ACAD:   SaENT. 

PARIS.  A.  MDCCXXX. 

Audtoie 
F.  V^.  T-  JEPmO^ 

Mn  re&a  interminata  DE ,  Fig.' i.  captantur  im 
'  3l  pun£ia  A  ,  B  ,  ^tmim  difiantia  AB  =  a.  Fit^a»» 
tur  haec  pun3a  ^gere  Jec^ndum  rationem  difiantianm 
inuerfam  in  punQum  mobik  C  vtcun^  ajjiantm , 
ea  iege  ,*  v/  pmBum  A  repeUat ,  B  vero  attrabd 
punSium  C ;  finiqu&  tntenfitates  virium  pun£torum  AetB 
aequales.  QuaieritKr  vis  ,  qua  foUicitatur  punSlum  C  , 
in  direBioni  reUae  I)£  paraUek ,  a  C  verjus  dextram^ 
aut  verfus  E.     '  . 

DemilTa  perpendiculari  CH  ex  pun&o  C  inr?' 
Aam  DE  ,  diAaque  HC=j' ,  AH=x  ,  erit  ex  (bb- 
tica  virium  refolurione ,  vis,  quam  pun^m  A  direde 
in  pundum  C  exercet ,  ad  Tim ,  qua  pundum  C  (bUi- 
citatur,  in  direftione,  redae  DE  parallela  ,  vti  AC  ad 
AH.  Si  erff>  adio.pnndi  A  in  pundum  C,  exhi- 
beatur  per  ^g  ,  erit  vis ,  qua  pellitur  pundum  C  vcr- 
fiis  Ezz^-^rrjjr-ip^.  Simili  ratione  inoenitur  vis, 
qua  pun<5h]m   B    follicitat    pundum    C,    in    diredio- 

oe  U£— -ac» — —  (a— jc)«H-^»    BuiM  itaque  vires, 
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pnodum  C.  in  diredione  DE  paiallela,  Tcrfqs  E  Tr- 
gcDtes,   fimul  fiimtae»  erant  =g^»-H~  (a~«lfej' 

—  (x«-4_j,« )( a -»)« -<->•»• 

Vt  loca  inueniantur ,  in  qoiba»  haec  yh  eoane* 
icit ,  ponendum  eft  abx—ahx-^ahy*^^^^  Tnde 
obtinctur /— of*— «*.  Delcripta  itiK)ue  hyperbola  ae« 
()ui]ateni\  habente  axin  tnnsuenfum ,  redani  AB»  iH^ 
que  Tertice&^  punda  A  ee  B»  erit  Tterque  huius  hy« 
perbolae  ramus  ,  AM  ,  BN  ,  ea  proprietate  pfaeditui^ 
Tt ,  fi  punftum  C  ponatur  Teriart  Tbicunqae  in  fpfius 
perimetro ,  diKaturque  per  pun^m  C  re^  FG , 
D  E  parallela »  pundtum  C  itt  diiedioae  redae  F  6 
ooii  magi&  in  Toam ,  quam  m.  alteram  Tigjcatur  pactem» 

Futdens  porro  e(l,  (|uam£u  pnnt^um  C  in  (pa* 
tto  interminato  MABN  ,  a  ledta  AB  laaoisqae  hy-^ 
perbolicisAMy  BN  comprehenfa^  reperitur,  follicitari 
iftud  perpetuo  Terfii»  E ,  quam  diiedionem  (upra  tan» 
quam  pofitiuam  afliimfimus;  qoam  piimum  autem  pun* 
Aum  C  in  (patiorum  interminatorum  DAM,  EBN» 
alterutrum  intrat ,  Tim»  qua  Trgjitor,.  ia  negatioam  tran- 
fire  ^  hittcque  Terfus  D  dire^m  e(I&  . 

Cogitetur,  punAam  C  pemnrmere^m  fnterml» 
oatam  F  G  «  redae  D  E  parallelaRt  ,,  atqtie  liquet ,. 
interea  dum  pim^bim  C  trai^it  per  hOcx^  F  G 
partem  Q^P  >  inter  binos  byperboke  ramos  inter» 
ceptam ,  vim ,  qua  TrgjBtur  pundum  faepius  didunt 
Terfiis  E  ,  a  0  increlcere  ,  tum  Tero  deouo  ts* 
que  ad  9  decrefcere  debere  ^  Tode  confeqnens  e(l ,  ca*^ 
dere  iater  punda  P  et  Q^  Toum  aut    plura   puoda » 

ia 
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in  qnibus  vis  corpufcalam  C  follkitaos  fit   maxiBiam 
aut  minjnuuii  quoddam. 

Si  porro  pundum  C  a  pnodo  P  abeat  Terfta 
G  in  iofioitum  ,  liquet ,  dum  infiDite  diftat  a  pundis 
A  et  B)  aiftiQnem  homm  puni^orum  in  puof^  C 
euadere  nuUam.  Vis  itaque,  qua  punftum  C  £>ilicita« 
tiir  TefTus  F ,  interea  /Jiim  ii  P  ia  iDfinitom  abit ,  a  0 
iBcrefcit ,  et  deccefcendo  ^ienuo  ^d  >o  renerdtur ,  «nde 
iucfiun  in  je^m  indefinitam  PG  cadete  debet  Tnum 
aut  plnra  ^uadii  «  vbi  vis ,  corpufeuhim  C  ibUicitans , 
efl:  maximum ,  aut  minimum»  Omoino  fisiile  ratioci- 
nium   Talet   pro  reda  Q^F. 

Vt  loca  iftoram  maximomm,aatminimon]m,ia* 
▼eniantur,  confideretur y  tanquam  conflans ,  et  confiie' 
ta  metfaodus  adhibeatur.  Obtinetur  fic  diffirentiale  vis 
pundtum  C  vr^eutis  capiendo ,  atque  iflud  ponendo 
sr.o: 

<x  qua  aequatione  cefoluta  dantnr  x  ,  quae    pro   quo- 
Tis^  dato,  tI  maxima6,aut  minimae,  re(pondent. 

Si  in  acqnatiooe  ifta  j  fumatur  TariabUis,  de- 
finit  ipfii  lineam  ea  propriecate  praeditam  ,  vt ,  fi  in 
iiiftantia  quacunque  CH=:/  aganir  re&a  indefinita 
FG ,  rci^e  AB  paraUela  ,  reda  haec  FG  fecet  11- 
neam  illam ,  iis  in  pun^is ,  in  quibus  fi  verfenir  pun- 
^um  C  •  mazimaro  »  aut  minimam  ,  ab  adione  paa- 
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6:onim  A  tt  33',  patianir  ibllicitaticHiein ,    in  ^iirciaio* 
ae^  fe^ae  AB  patdUela. 

Vc  Dauiram  Imius  lineae  pedpicijimtis ,  aDnotaim». 
prknuni ,  aequationem  pro  ipfa  inuentam  admitterc 
diuiforcm  .rattonalem  x  —  i—O.  Linea  itaqiife  ,  quam 
ctmfideraftius ,  icomplexa  -ell ,  ac  praeter  curuam  quaii* 
dam  ^rti  «rdinis ,  reAam  IK ,  cx  pundto  medio  rO' 
^e  AB  perpendiculariter  ere(5iaro,  comprebendit ,  qua- 
propter  dum  pundum  C  in  liac  linea  IK  deprebendi- 
tur ,  peipetuo  aut  maximanp  «ut  minimam  patitur  fol« 
licitaCiQDem  »  quod  quidem  etiam  ex  folo  probkmatii 
intuitu  f  absque  calculo^  perlpici  poteft. 

!Dtui(a  aequatiode  tupra  fuppeditata  per  .^doreak 
jr— ^dino,  pro(fit  aequatio  quarti  ordinis 

x*^  a  ax'  •+•  «/** — zayx  H-  «Vcr  o. 

qcMke  de^nit  curuam  quarti  ordiiris ,  -rna  cum  reda  IK 
pffoblemati  aoftro  fatis&cientem. 

Cum  ex  intuitu  problemsftis  |ateat  ,  pttt^ 
huiua  curuae  a  reda  I  K  verfus  rmiAram  ilitam , 
fimiiem  ct  aequalem  e0e  debere  parti  ,  quae  ca- 
dic  verfus  dextram  ,  Bicilis  et  expedita  ell  buius  aequa., 
doDis  Tcfolutio.  Scquitur  nempe  binc ,  iGi  n  et  m  finc 
xadiccs  buius  aeqnationis,  leliquas  duiis  ibre  a-^n  ec 
a—ftt,  Vnde  obtinentur  bae  qoatnor  aequatiotils  no- 
flrae  xadiccs: 

Tom.  IX.  Nou.  Corom.  1 1  :-|- 
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qairum  aeqaattoniun  quaeais  aliquem  curuae  minaai;de« 
fioic  y  qaatiior  vero  ifti  ramt  vuiuerlam  cuniaiOr  con* 
ftitaunt. 

Liquet  porro,  aequationes  pro  **  et  ^  t  ^  2- 
militer  aequatioues  pro  x'^  et  s/'^ ,  fuppedicifc  ramoi 
l^erfede  fimiles  et  aequales ,  pofitione  iblumrtiodo  dfP- 
ferentes,  vnde  opus  nou  cft,  nifi  vt  coofidetcrans  «6» 
qu.itiones  pro  x'  ct  *''' ,  quae  quippe  fupjpeditant  ^" 
ttiidium  curuae .  a  reda  IK  verfus  finifirani  cadcns. 

Ramus  in  aequationc  pro  x^  compr«llieB^,  ad  x 
negatiua  pertinct,  et  cx  punfto  Acxeundo,  (empttque 
magit  ma^ue  ab  axe  lecedeodo ,  in  infioitiw»  abit, 
Ponendo  nempejr=:o^  fie  ^/^g^a-,^^  ^.^  ^^ 

tcrea  qaantitas  y*^i»_^^yJJ*:^     qaantittie   j 

iempcr  maior  cfi ,  cicfcentequc  y  continao  fimnl  in* 
crefcit. 

Alter  ramus,  cx  aeqmtione  pro  x^^'  octoddbs» 
itidem  exit  ex  pundo  A ,  aft  verfus  x  pofiona  |a- 
fleditur ,  ct ,  recedendo  ab  axe  ,  pertingit  ad  K&ua 
I K  ,  in  qua  terminanir  in  punao  L  y  tali ,  vt  fit  ^L 
~ryT*  Poncndo  nempe  primum  j^rro  ,,  fit  jcf^^ss^ 
-5=0.    Dcinde  vero  ponendoj^jyT-,  critjp'^^rf. 


tagendo  JWtem  y  >Itra  ffinftem  ,-77 ,  fit  x(^^  imag^. 
liariiun ,  Tnde  nimus  hic  in  pundo  L  teirminatar; 

Curaa  itique  quaefita  dudum  habet  RBLAS, 
fimiUsque  eius  pars ,  "qualis  deorfam,  etiam  lupra  axidi 
iiirfiim  cadit,  quod  monuiiTe  fufficil,  cum  Xub  confide- 
lationem  noftram  haec  pars  non  cadat. 

Du^a  iam  reda  indefinita  FQ ,  aid  AC  pa*  - 
rallela ,  duplex  accidere  poteft  cafus :  Tel  enim  / ,  re^ 
dac  FG  rcfpondens  ,*minu8  cft  77-j , .  ftl  hac  quan- 
titate  maius.  Primo  cafu  quinque  dantur  punAa,  ia 
quibus /;  curuam  RBLAS  et  redam '  IK  lecat, 
puoAa  nempe  t  y  j  ,  v ,  r ,  w ,  vnde  fi  pundlum  C 
percurrere  ponatur  redam /^  a  dextra  TCfTus  finifthiro'» 
ad  /  eritTis,  qaa  ibllicitatur  Terius/,  maxima,  ad  p 
nulla  *  ad  s  maxima  Terfus  j;  ,  ad  v  minima  ,  ad  r 
rurium  maxima.,  ad  4  denuo  nulla ,  tandemque  ad  «; 
rurfiis  maxima  ,  aft  iterum  Tcrfiis  /  direda. 

Si  iam  Tlterius  creicere  ponatur  j^ ,  fiue  fi  redt 
/g  motu  fibi  parallelo  ab  axe  remoueatur ,  pun^  im 
terie^ionum  j ,  v  .  r  ,  concinuo  ad  (e  inuicem  magii 
magisque  acccdunt ,  fiidoque  j^rrTy^ ,  fiue  traoienDto 
redta  /^  per  pundtum  L ,  inter  fe  et  cum  punAo  L 
confiittduntur.  Atigendo  Tcro  y  adhuc  Tltra  limitem 
j^  ,  punda  loterfeAionum  ,  r  ct  /  ,  redae  fg ,  cum 
parte  curuae  BLA ,  fiunt  imagifiaria.  A  tern^ino  ita^ 
quej'  n-J-',  Tsquc  in  infinitum,  nod  cadit  in^atiuni 
NBAM  ,  nifi  Tnicnm  maximum  ,  interieSione  redae 
FG    cum  .  leAa  1 K ,  in<  punAo  V  ^  determinatnm* 

T  (  a  Valt' 


Vtdores-  maspmoniiB  et  miaiaBoniai^  4t^  Hfbut 
bfli^enus  lociui  nimus,  fioe  diffifqltate.  reperiaDtai;;,ooa 
eoim  opus  eft  ,  niG.  vt  vatores  ipfius.  x  ,^  maxiiQis  ^ 
nEupimis  lefgoadentei,,  intcodacatttar  ul  fi>rmalkn  fiipts 
repertam , 

i^ro  ,  qua  pundom  C  foUicitatac  ^.  exfnmenteax.  Rt« 
peritur  hac  nuione 

I.  Si/<Crh 

Bunimuno  ca^os  ad  c=:-ir^— -t- 

nazimnm  cadens  adr=:H -■■     ,1..        — . 

maximfam  cadens  ad:«f=: ,   "r; -. 

II.Si.rTdr,yel>7ii. 
mazimnm  cadens  ad  V=4rrrr^ — t, 

mazimam  cadens  ad,W=-^ ,_ 

Ex  harum  formularoro  iotuitu  fioe.  n^io  patet^ 
mazimum  pofitiuum.,  roaximo  ncgatiuo  ipfu  refponT 
dente ,  lempet  maius  effe.  Si  eniro.  pri^um  confide? 
remns  cjifam ,  Tbij^^.-Tr.  maximam  pofitiiiuRi  cai 
deos  ad  r^^fiipeiat  roaximum  negjtiuum  cadcna,  ad  o^ 
^pamitatc  V*-   I>P»doTera,,fifiictitj^> .-?;.,   dicf 

maxi^ 


10»,  auudmo  oegatKio  cadeate  «id  W.  Plidii  odmf^  ealcida 
dlcmonfltetiir,quantitatwn  ;^5^  qoantitate  ^^^^^^1^;;;;^^ 
maiorem  cflc , '  modb  (k  >•">  2!iiktiz-i.O  ,  inde  ■%, 
foraori',,  prioc  quatmtas  poaerioBem.  cette  ((igerat^& 
fcecit/>S. 

• 

Corpafcufum  C  incrufum  tfngattir  tubo  pt^i 
cqHu  medium  pundum  occupec ,.  fitqjie.  pmQaam  C  , 
mobile  quidem  in  tubo  «p,  (ed  non  fine  difficuU^t* 
quadam ,  fingaturque  haec  difiicurtas  rimi|i»  efle  fridio* 
■i ,  ita.,.yr,  d  podatur  dUficulca»  baec  rrer,  vis  par« 
tieulam  C  Trgem  efiedum>  fortiri  queat  nuUimr,  aill 
jpla  maior  fit  et.  Cbncipiatuc  denique,  percurresc-  tu? 
bum  a§,  cum  corpuTculo  fibi  indufo,.  redaili  FG» 
ea  (bruata  fege ,  Tt  tubus  ee  §  per|)etuo  in  fitu.  cei^ 
AB  paralldo  detineatur.. 

Dico  fam  i)  duci  (empec  pofle  re«^m  •liqosm 
GF  ycl  gft  reftae  DE  parallelam,  ea.  proprietata 
praediram ,  ft  fi-  tubus  et  ^-  vftra  hanc  redbam  remo» 
Teatui^  a  DE ,  aAto  pundorum*^  et  B'  in  poodum. 
C  impar  fit  fcfiftentiae  «t.  fuperanJaB ,.  bincque  effb* 
£tum  fortiatut.nuUdm.. 

Ponator  oempe  moxifflam  pofitiiiom   cadtor  wi 

V,  fiue  ,*.  .     *=(i,atqne«ritj^Vi^-g,  vbi  «riti 

aiToirtom    fingimas  ^    Tt   reddat^   qaantitatem  j>   fio» 
V2^_ff:>-^.    Fut  lV=V^Z^,'ac   duaapec 


pttec »  fi  tobm  «p  percurcat  jedami^uaii^toi»  vlQ» 
FG  a  DE  dillaatein ,  jeffe&um  oriri  pofle  «(^j^  ^ 
iM  corpufcalam  C,  pi\>p  a,p  i^lnfam^  ^x.4?^o  fu9  >K>n 
dimoueri.  '  ISi  verb  tubus  (ae^ius'  di^us'  peKwra^^  aUr 
tfcam  fcdarum  ,  ledae'  D^  pK>piaojuiorttd(i j  9<  l^C, 
dari  puadorum  A  et  B  in  corpufculum  CT-j^qdMia 
afttonem, ,  itidem  per  &.  roaaifelhim  eft.    .    .  ,^ 

Si  ▼eto^calculos  cnmAiodftret ,   <t  eipajrtdfli*jii« 
Bere  yalotem  ,   n   reddat   fonmula^s,'  Vj  ^^^-J^ 
pooatur  ma?imum  cadeqs  ad  r,«at  j^  ^^^^^^pz^r  ^ 
^uae ,  aeqoatio  fappedicat  j^nV-^"^-^^  ,  iumtaqne 

I?=>';^T~~5i>  <^M<aaque  reda  /^  per  punauin  r, 
teAac  DE  paralleia ,  pro  refta  fg  iam  eadem  ifaJ^r. 
buot ;  quae  in  cafu  praecedente  pro  le^a  .FG.  kx^ 
babebant. 

Sit  iam  ft.)Jn  Fig.  a.  refta  FG  ea,  qaaefpa- 
tium,  Tbi  adio  ift  punftum  C  nullum  ha^t  efife^tum , 
feparat  a  (payo,  vbi  ayqiiem '  producere  debe^  .eBediun  » 
(  quae  ao  cis^  an  vltra,  pun<aum  L ,  Fig.  i.  cadat  , 
iara  periode  eft ,  )  et  euidens  quidem  cft ,  efiedum 
foUicitationis ,  qua  Trgetur  corpulculum  C ,  intcrea  dnm 
mbus  a^.percurrit  cuiusdam  redarum,  quae  cadnnc 
inter  FG  *et  DE,  parcem  ,  inter  binos  hypcrbolae  ra- 
ipos.APM  ,  BQ^N  imcKcptam,  in  eofonfifteie.Tt 
corpufculum  C  protrudntur  vcrfustubi  extr^itatcm  f3; 
ift  (patio  enim.ifto  foiUcitatio  poficiua  cft^.  et  Terfus  G 

diic- 


(Kfefta.  .^Si  vefo  tubds  Tkerins  proraonettat ,  et  traa- 
ftat  ia  rpatiuro  id^rininatutn  DAPF^  Tbi  Ibllicltatlo 
fit  ne^atiuaf  oaanilfefturo  eft/^f^cem  accider^  po^e 
cafum.  Si  nempe  maximum  negatiuum ,  in  quod  ia 
fpatio  DAp^  incidk  corpulculum  C^.maius  iit  o,  pri- 
or  e£fe^s  dc^ryitur )  et  c6rpu(cuium  C  Terfas.  tubi 
extremum  oppofituro' «e  retrahitur;  coatrariumWeroac* 
cidit,  ii  inaximiini,  hoc  ne^^atiiium  fiierii:  miaus  cu 

Ponamus  ea  propter  maximum  neg^tiuum,  in  quod 
idcitjitcorpafcdum  C,  fioe  :j(75^l^q::^=«,«cerik 
ex  hiic  formula y^J^  '^"ii  ,  jl»  Fwt  Iv-r^r|:^==5. . 
qiiae  quantitas  feniper  niiooc  eft.  I V ,  du^ciue  reda- 
fg ,.  redae  DE  parallela  ,  per  ireiaias  f^  ,  F^G ,  voi- 
yerfum  (patium  diftributum  erit  in  tres  partes  iatcr- 
mioatas  DE/ff,  /^FG  ,  et  FGMN,  ea  lege , 
Tt,  ii  tiibds  ccpf  percurrat  redam  aliquam »  reflae 
DE  panillelam,  in  (juouis  modo  ditftorum  Ipatiorqm 
diiierfus  producatur  eSedus.    Namque 

i)  Si  tubus  (t^  pertnnifeat  ^atium  jyEf^  , 
(t)  ia  fpatio   EBq^  corpuicalum    C   pib^itiir 

verfus  extremitatem  <r,  '>^' 

p)  ia  fpatio  B^/>A  retrahitur  terfis  ^  ;  denique 

tero  , 

y}  in  (patio  DApf  rurfum  verfiis   ct  retror(unf 

propellitur. 
a)  Si  tubus  «(3  percurrat  fpatiom  gfVG^ 

a)  quamdiu  reperitur  in  fpatio  ^qQO  corpufcu- 

ium  C,  ex  loco  fuo  noa  dimbuetur^ .  '  ^ 

P) 
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in  ^tio  ^pVQ_  propeUitur  Teifi»  p) 

Y)  in  fpatio  /pPF  adio  m  punAum  C  ntiltunll 

bdbec  efiei^onif    atque  corpurctflum  C  a  |>uii- 

^o  p ,    Terfus  qnod  in  (pailo  ^/>PQ.  pfopul^ 

ium  eiat ,  non  dimouetur« 

^)  Si  tubus  tranieat  per    ipatinm   FGMM,    fliftio 

pnndorum  A  ct  B  in  corpQftulufQ  C  nuUnmha- 

bet  e0edum ,  tnde  tubi  medium  perpetuo  occih 

£x  confideruionibus  haAenus  prolatis ,  pote  analytids, 
combinatis  cum  principiis,  ad  quae  theoriam  magne* 
'  kicam  deduxi,  in  Tentamne  mto T beoriae bJe&ricifaiis 
et  Magnetism^  profluit  fponte  quafi,  explicatio  phae- 
nomeni  cuiusdam  magnctici  valde  mirabilis,  cuins-  in* 
¥entor  eft  111.  aatutae  fcrutatbr,  Celeb;  du  Fajr  ^ 
quodque  propriis  ipfips  ■  irerbis  de&rifaere  mihi  li- 
ceat.  ^^Je  rapporterai  d  eette  ocieafiw  une  Exp&ietlce, 
qui  ne  fe  trntve  4am  awm  des  Avtewrs^  qui  pi^  wnus 
a  ma  cmmiffanee  \  ee^  que,  fi  V<m  gRJfe  wie  ai^ytUs  a 
Ja  difianct  d^emvm  deux  J^s  des  armures  dvM  Yier* 
fif  j  Jans,  totttber  k  Ja  Pierre «  t/  n*in^ie  pour  cet 
effet  qi^on  ia  glijfe  du  Nord  au  Sud ,  eu  du  Sud  au 
Kord ,  ou  mim  qtion  la  tienne  immobik  peudant  un  in- 
fiant ,  ^  quelqae  dijlance  des  armures ;  ette  acquiert 
dans  ces  trois  cAs  une  direClion  Jeaddabk  kcellet  qu*eUe 
Morofttfi  on  la  pcjoit  fimplement  fiar  les  armures  de  la 
Pierre^  et  ^don  ia  retir^  enfuite  parallekment  it  faxe^ 
§t  tout  oppojee  a  celle ,  qu*elle  auroit  coHtraSie  ,.fion 
Vavoit  gliffie  d^wt  hut  a  l*autre  fiv  les  deux  armures 

de 
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ie  ht  fkrte^n    Vid.  Manokei  de  rAcademte  Roiale 
des  Scieiices  raonie  1730.  pag.  «19.  Edit.  Amftelod* 

Repetens  hoc  estperimeDtum ,  oon  (olum  min* 
bunda^  phaenomeoi  Yeritatem  deprebendi ,  (ed  fimul 
qaoqoe-  obferaani  drdimfhmtias  «liquas ,  III  iu  Fa/  e^ 
quidem ,  tt  ctedeie  fis  eft ,  oon  incognitas ,  dod  tamea 
diftinAe  ab  ip(b  enaociacas «  qaas  adduceie  opeiae  piae- 
tiam  iucfico. 

Sic  in,  Fig.  ^.  ABCD  magoes  annatus,  cuiai 
poli  artificiales  fint  A  et  B.  Aflumtis  aliquot  .fiUs« 
ex  ferro  molli  condantibas ,  ctaflltie  ^  quslis  eft  cala- 
ni  anferini ,  circiter  gaudentibos  •  lon^tudinis  4  aut  5 
poIIiGom ,  qaale  in  figuca  exhibetur  per  ap  ^  bina  &• 
q^eotk  infiituebam  tentamina: 

L)  Fili.extremo  a  appUcabam  polum  B,  atqo» 
magnetem  pef  totam  fili  longitudinem  pioducebam,ici 
TC  polos  B  praecederet ,  A  vero  (equeretur,  vsque  dum 
polus  A  ad  exasmum  ^  pemeniflet ;  remotoque  rooi 
inagnete ,  videbam  fikim  a  (3  magneticmn  fi€tum  fiiifie 
ea  lcge ,  Jt  extremum  a  polo  A ,  extiemom  p  polo 
B  bomogeneom  acquifiuerit  magnetismum. 

n.  Repetebani  idem  expenmentum  »  Tnica  hac 
ineefcedente  difierenda  ,  quod  magnetem  ab  immediato 
cnm  fib  a  ^  contadhi ,  interpofito  parallelipipedo  lU 
goeo  EF,-  Fig.  4 ,  arcerem  ,  tumque  deprehendebam*: 

a)  Si  diftantia  ioter  magnetem  atque  filum  admoi« 
dam  pania  erat ,  eundem  oriri  efieAum ,  ac  ia  expe- 
rimento  praecedente  f  vbi  roagoes  filum  a^  coptiog^* 
bat^    St  Teio 

Tom.IX.Noa.Comm.  V  f  p) 
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(3)  Kteotis  reliquis  otpertmenii  dtcuinlhiititi 
omnibus,  magpecis  a  filo  diftantiam  magis  inagisqus 
adaugebam ,  perueniebatur  tandem  ad  locuro  talem  * 
'vbi  tentamen  omnino  conttarium  (brtiebatur  euentum» 
Fili  nempe  extremuro  ce  polo  B ,  extremum  P  .po? 
16  A  homogeneum  acquifiuerat  magnetisaaum. 

Diilantiae ,  io  qua  admiranda  haec  efiedns  ex« 
perimenti  commiitatio  contingdnt,  dimenfionem  ex- 
aAam  eapropter  non  addo»  quoniam  pro  circom(UQ« 
tiarom  Tariecate ,  magnis  Tariatioaibus  ip£un  fiibieifUrn 
efle  deprehendi.    ' 

Difi}uffitiones,  antea  a  me  ptoktaie ,  ad  bocce 
tentamen  Gxk  negotio  adaptantur.  Sint  in  Fig.  x.etz» 
pundba  A  et  B  magnetis  cuiusdam  poli ,  et  A  qbidem 
pofitiuus ,  B  veto  negatinus  ipfius  polus..  Tubi  « ^ 
Tices  fiifiineat  filum  ferreum  magoetifindum.  C  fit 
fluidi  magnetici  ^edam  pardcula ,  in  filo  lerito  «  ^ 
reperiuoda,  qoae  dum  ferri  potos  ttanfit,  difficukatem 
quandam  expetiatur,  qoae  rra,  tandemque  fingfitur, 
adionemi  qua  poli  A  et  B  foUidtant  magnetid  fiui^ 
particulam  C ,  exeiceri  ea  lege ,  Tt  fecundum  inuer« 
£im  difiantiarum  ratiooem  decrelcat»  atqoe  ftatim  po» 
tec ,  (iiperius  tradiu  ratiocinia  omnia  hnc  trabi  poOh. 
Si  itaque  filum  a  p  percurrat  fpatium  DEj^/,  fluiikun 
magneticum ,  poft  experimenti  inftitutionem  Terfi»  « 
condenfatum ,  Terfus  p  rarefidum  deprehendi  dd)et. 
Si  Tero  filum  a  p,  Tltia  rec^m  fgy  a  magnete  remo- 
Tcatur«  atque  tranfcat   per   fpatiom  /^GF»   prorfiK 
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coDtcarius  oriri  debet  euentus ,  -  atque  ^bfbluto  experi* 
incnto  fili  extremum  p,  Tjtra  quanutatem  naturaleni 
magnetico  fiuido  repletuim ,  extremum  vcro  a  infin 
hanc  quantitatem  euacuatum,  obferuabitur. 

Non  o£fendere  poterit  le&oies,  rite  rem  confi* 
derantes ,  quod  fidas  bypotheles  hic  adlumferim ,  qua- 
les  func,  quod  polocum  magoecis,  qui  tcntamini  ad- 
hibetur ,  Tim  in  punda  A  et  B  coadam  (uppofuerim, 
quodque  exerceri  magneticam  attradionem  et  repulfio- 
oem  fecundum  difiantiaram  rationem  inuerfam,  admi- 
ferim.  Satis  enim  hquet ,  quomodocnnque  haec  otnnul 
immutentur,  prodituras  pecpetuo  conclufiones,  iis,quas 
cx  fidis  hypothefibus  elicui ,  quoad^  principaliores  cir- 
cumAaBtias,  omnino  fimiles,  quod  pro  (copOy  quem 
hic  ktcndimus,  abunde  fiifficit. 

Noiium  in  hac  difiectadone  accipiunt  (peclmen 
Bflturae  (crutatores,  quantum  theoria  mea  magnetica, 
m  Tentamme  Tbeoriae  Ek^kitatis  et  Magnetiim  ^ 
expolita  ,  cum  phaeadmenis  difikiliorUKis  ,  naturae 
cociluetudini  ad  primum  intuitum  contnniS)  atquc  Tal- 
de  paradoxis,  conlentlac.  Aa  icaque  vanitatis  lens 
agendus  ero ,  fi  fiitcar,  de  die  in  diem  me  m^s 
magisque  per(tta(um  euadere  ,  hypothefin  admodum 
proixibikm  phaenomeoorum  mogoeticorum  me  orbi 
cradito  propofijifle  ? 
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ADDITAMENTVM 

AD    DISSERTATIONEM   DE    EXPERIMENTO 

MAGNETICO,   CELEB.    DN.  W  FAT,  CON. 

TINENS  NOVA  EXPERLMENTA  MAGNE- 

TICA  DETEOTA  ET  E2CPLICATA. 

;   AnCtotc 
F.    F.    tI    AE?1N0. 

Hoc  pntedpue  6ngtilare  habeot  Tis  tXt&noL  ct 
magQctica  i  quod  perfaepe ,  pbaenomenoruth  ab 
ipiis  pendeQCium  apparenie  quadam  iacoQftaotia,  oa- 
turae  rcrutatorem  confQndant.  Dantur  nempe  afas 
plurimi,  vbi  idem  experimenturo,  aliquoties  repedtom, 
diuerfos ,  immo  iQterdum  omoiao  contrarios  prodocit 
tSi€tm )  etii  vel  perfpicadiSmus  nullaiii ,  in  latioQC 
tentsmen  inftituendi ,  detegpre  valeat  circQmftantiarani 
'vatietatem ,  quae  taota  eilBt »  vt  producendae  mkalMli 
buic  in  fiicceflu  yarietati »  por  videri  pofl^ 

Ex  quo  metlioido  NevOoniana  bikias  &pra  nomi* 
oatas  Tires  examioare  mcepi ,  faepe  mihi  contigit ,  Tt 
ezpedmoitoram ,  miranda  eiusmodi  iaconftaQtia  Fhilo- 
ibphis  crucem  figeatiam  •,  oiodatioaem  reporirem  ,  cir* 
cumftaQtiasque  euoluerem ,  quae  tapabilitatis  efieduum 
caulae  exilluQt ;  fique  jfateri  licet ,  quod  featio  ,  hoc 
iater  praecipua  theoriae  meae  praeGdia  oumero,  quod 
plurimis  eiusmodi  phaenomenis  paradpxis  tam  apte 
coQTeiitiar,  Tt,  fi  qod  pro  ipla  lutuxae  b/potheli,  pro 
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tali  tamen  fine  dabio  babenda  fic,   quae  nataiae    by- 
pocbefi  tutp  fttbfbtui  poteft. 

'  Praecedens  difi&itatio,  ctiias  haec  additaaientum 
^,  tiile  exetfiplmn  fifteie  potoit ;  aft  <contigit  milii 
noper ,  adhuc  vlterius  in  disquifitionibus  iftis.progc^, 
'  fltque  theociae  meae  magneticae  innixa  fynthefi , .  falia. 
detegere  phaenomena ,  quae »  nifi  caufira  ipibrara  ian» 
antea  tx>gnitam  faabuiflem,  in  fiupocem  ooniiceie  -  m» 
debuifient. 

^'  'Recdidari  poterant  le^ies  ex  difleitadoiie  jpiae!» 
cedehd  pliaenomenorum  ct  ndocinioram  ,  qudrum  ex« 
pofidonem  ipfii  condnet  >  Tnde  absque  noiia  rei  expli- 
c^tione ,  filum  radociniorum  meorum  denuo  prehende- 
ic  •  et  VlteriUs  pn^gredi  licebit. 

Sit  vniuerium  (pattum ,   cis  ledam  indefinitamTabu  VJt- 

E  D  (Fig.  2.  Oifiiert.  pcaeced.)  fitum  ,  pa  te&safgf 

FG^  ita  diftributum  f    ni  in  Diflotadone  praecedeDte 

expofitum  eft'^    atque   liquet,   fi   pundoram  A  et  B 

diflaatia    iihminnatur  ,  reliquis   circumftandis   omnibus 

ooa  ihutatis ,  confequens  inde  efle  debere ,   quod  reda 

J^    piopius   propiusque  in  indefiniram  accedat   ad  re« 

Aam  D£;    tranfenntem  per  pun^  A  et  B.    ^  CiHn 

aempe  ts&Sitfg  difiantia  Iv  ab  AB  fit==y^^^, 

baec  vero  quantitas,  modo  reliqnaram  litetaram  valot 

fioo  mutenir ,   decrefcat ,   decceicente  d\  de  piopofiti 

Teiitate  fitdle  confiat. 

Quodfi  haec  ad  magn^tem  adplicemus,  obferuan- 
doni  eft|  puodai  in  quae  magnedceium  polorum  vis 

Vv  3  fniuCF- 
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tniaetfi  coaAa  fii^tnr,  doq  io  ip&s  polorum  eHte* 
mitates  cadere ,  ied  ipfo  ad  aliquam,  profiioditatem  im» 
merfft  efle.  Qoodfi  eigo  detur  magnes  M,  Fig.  i. 
caios  pdi  fimt  Talde  i»opiDqui ,  fieri  poteft ,  Tt  xcda 
f^  redae  AB  propioquior  fit ,  quam  poloram  ez. 
tvemitatcfl^  m»,  p^.  Quodfi  ergo  filum  feneum  ap  po- 
lit  tel  maxioM  ad  ipfum  Ysqoe  cootadom  admooeatiir, 
atqoe  more  du  Fig/ai»  firiogator,  oihilomioos  is  eflb 
debet  ezperimeoti  eoeotos ,  Tt  extiemum  fili  a^lo 
B«  eztremum  Tcro  p  polo  A  >  euadat  hoonogenctHn  • 
qoi  tSkdtm  At  F^yanis  ezperimeotis  omoioo  adnct- 
fiitur. 

Aofim  piaeiNiere  baec  ratiocinia  czperimcoto 
feqoeoti : 

Exper.    I. 

„Magnetes  artificiales,  AC,  D6,  Fig.  a.  ae- 
„qoalium  cicciterTirium,  tabulae  impoiui.  Tt  ad  C,t>, 
„le  contiogeteot ,  verfus  A  et  B  Ycro  aliquaotum 
„diuaricareot,  polique  AetB  eflfeot  beteiogenei.  Ploia 
„poftea  fila  a^,  eiosdem  loogitodiois ,  fex  ciiciter 
„poIlicnm ,  ex  eodem  filo  ferreo ,  modice  duro,  cia»« 
„fitiei ,  qualis  eft  calami  anlenni ,  ablcidi ,  tumqne 

I)  ^dinaricare  feci  extrema  magnetom  A,  B,  ties 
„circitcr  polliccs ,  filoque  a^  ad  polos  admoto, 
itftridoqne  more  dti  Ftffono,  cundem  ac  Dn.  A 
„F^,  reperi  euentum ;  abfoluta  nempe  operatione 
»,erat  extremum  «  polo  A,  p  ycio  polo  B  bomoge- 
„nenm. 

») 
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a)  ,,Tain  feofim  lcnfimque  parsillefipipedorom  di» 
^ftaricationem  imminuebam  •  et  experimentum ,  qua- 
•,Tis  Tice  nouum  adhibendo  filum  ap,  repetebam  , 
,,fabque  initium  eflfedus  idem  inde  lefultare  pergebat, 
^yt  antea.  Aft  cum  eatenus  imminuta  eflet  difiantia, 
,)Yt  poU  A  e|t  B  non  nifi  dimidium  drciter  pollicem 
,«a  fe  inuicem  diftarent,  euentum  omnino  contrariom 
^fcNrtiebatur  tentamen.  lam  enim  <t  pdo  B,  p  veio 
^polo  A,  homogeneum  monftrabat  magnctismuin. 

Quanta)  quaefo,  admiratione  percellt  defaui^reC 
naturae  fcrutator  )  qui ,  per  innumera  tentamina  ,  de 
cxperimenri  ^  Fayani  veritate  conuidus  >  Ibrtuito  ia 
magnetem  incid^t ,  qui  omnino  contrarium  dedifiet  9 
cuentum  ? 

I^rgamus  vlterius.  Pendet  re^e  fg  ab  Aff 
diftantia  (Fig.  2.  Diflfert.  praeced.)  itidem  ab  a^  ficTt 
leiiquis  Taloribus  non  mutatisy  cum  a  decrefcentey 
diftantia  haec  adaugeatur.  Cum  nempe  fit  ipfa 
zzilvzz^  ^^t°  .)  ex  ip(b  fbrmulae  intuitu  de 
propofid  Tehtate  conftat.  Quodfi  itaque  dno  diueria  fila 
ferrea  4  alterum  molfiuS)  alterum  durius  adhibeantur.i 
fic  ,  vt  polleriori  maius  refpondeat  cc,  ac  priori  )  fieri 
poteric  ,  Tt  pro  duriori  filo  reda  fg  Tltra  polorum 
eztremitates  iii»,p^}  Fig.  i..pro  moUion  Teco  cioa 
ip&s  cauiat ,  tumque  mollius  filum ,  polis  admotanri  et 
more  du  Fayano  ftri&im ,  euennim  du  Fayanum ,  dii- 
rius  Teio ,  omnino  contrarium  moolfarabit ,  fic  Tt  idem 
mag!M5  y    fiib    iisdem  apparenter  ciKcumftaatiis ,    mex 

bUQC» 
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hnnc,  moz  oppofitDm  praeftet  efl&dam.    Eciim  faaec 
csdocmia  per  experiendam  compiobata  fint. 

Exper.    II. 

,,Aliqua  filorum  ap.  qualia  in  ezperimeoto 
4,pnecedente  adbibueram,  ignitionis  ope,  admodom 
^moUia  reddelMim*  Admotis  tum  Tirg;arum.AC,BD, 
„eztiemis  ^B,  Fig.  a.  ita  propinque  ad  fe  iooicem, 
^yt  in  filo  duriori,  prbuci"  in  exper.  1,  accidebit, 
^efl&dum-  4^  Fajfono  contrarium  prcxtucerent ,  lcnata 
,,hac  diftantia^  filum  molle  tentamini  adbibebam, 
^tumque  euentus  >  expeiimento  du  F^ftmo  penitiB 
^coofentieas ,  depieheodebatur. 

Simile  quid ,  quale  in  hoc  ezperimentD  contoi- 
l^f ,  alia  quoqne  ratione  obdneri  potell,  n  nempe 
idem  magnes  in  bina  fenamenta  diuerla  prorfi»  con< 
trarium  edat  e£fe^um.  Conunoafhat  boc,  fiqoeas 
czperimentum : 

Exper,   III. 

„Fi)um  ferrenm  molle  a(3  (  Fig.  s.  Diifot 
^praeped.  )■  fliingamr  roagnete,  more  du  F 09009 ,  elig^- 
4,tur  Tero  talis  redae ,  quam  peicnrrit  «e  (3 ,  ab  AB 
irdiftantia ,  Tt  haec  reAa  fita  quidem  fic  in  (pado 
^/DE  ,  afi  reaae  fg  fit  iatis  propinqua ,  et  fifaun 
^a^  iam  ca  latione  magnetificabitur)  vt  atremnm.a 
f,poIo  A  9  cxtremum  p  polo  B  euadat  homogenenm. 
,,Tam  filum  *  ez  duriori  confians  ferro.  prioris  loco 
ji«Ihibeaftur,  et  pcicamt  eanden  Kftam,  jc    filnm 

>i  mol- 
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^.molliQS)  ct  modo  riae  de^  fic  diteda  ^  qaod  too 
,,alteroque  vagQ  teouiinine  €icile  obtinetiir.,  euentus 
,,erit  omnino  contnirius ,  eztremum  nempe  et  durio- 
„iis  huius  fili  erit  polo  B^  et  ipfius  extremum  p 
„pdo  A  homogeneum. 

Caufii.huius  phaenomeui  per  fe  ia  oculos  inc^r- 
rit ,  ac  in  eo  fita  e(l ,  quod  antea  monfttaui ,  re^wn 
fg  pro  et  minori  magis ,  pxa  ot  maiori  mioQS ,  di- 
ilare  ab  AB. 

Erat  tandem  iii  experimeoto  du  Ftf^tfw  perinde, 
fiue  filum  a  p  a  dextra  yerfiis  finifiram  ,  fiue  a  finifira 
feribs  dextram  ducebatur.  Incidi  «tem,  per  exadius 
tbeoriae  examen  ,  in  methodum  y  qua  effici  potefi  ,;Tt 
contrarius  exoriatur  euentos ,  fi  filum  cooiiariis  prooip- 
ireatar  dire^rionibus.  yniueriiim  myfierium  buc  redit , 
Tt  magnetem  oobis  paremus,  cutos  alter  polus  infigni- 
ter  fbrtior  fit ,  quam  alter ,  quod  magnetum  artificia- 
lium  ope  efiScere  ficillimum  eH. 

Pro  difHn^ore  tei  comprehenfione  aliqua  io- 
dig^mus  analyfi.  SoppoBamns  pnnda  A  et  B,Fig.  3» 
pia»  repellere  ^  poAerios  aiilfi^re  puii Aum  C ,  Yiri« 
bus,  qoae  fimt  Tti  diOantiae  A^,  BC  ,  iouerfe,  aft 
ioteofitates  viriHm,  qnis  Ttraoiqoe  pooAumexferit,  fint 
diueifae ,  ia  Tt  pcior  habeat  indicem  iotenfitatis  b , 
pofterior  c,  Sit  DAr=DB=tf,  Dm=r jr^Cmr:]». 
Si  iam  quaeratur  Tis ,  qua  puodum  C  Tigetur  io  di- 
rcdbiooe  redae  AB  paraHela  Terfus  E,  fimiti  ratioct- 
Dto  ,  quo  in  Diflfertatione  ptaecedentc  Tfiis  fum ,  pet- 
irenitur  ad  ibrmulam 

fe— -  6>  x*  — (c  H-fc)a«* —(< -^6 )(o*  —  w*)at-«-tcHr6)(«'' «»"«*) 
— '       ;;?:+r,(m»_:a«)««-|-{  m*H-o»)  '  ^      • 

Tom.IX.Noa.Comm.  X  z  Fet* 
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Percnxrente  pnodo  C  fedam  GF',  AB  paial* 
klam ,  cum  x  Tariato  fimui  irariacur  hiec  foUidti» 
tio ,  et  interdum  nuUa  euadit.  Vc  punAa  >  vbi  hoc 
coDtiagit,  determinentnr  ,  fi:adionii  numerator  euandce> 
re  poneDdus  eft ,  vnde  obtinetur ,  j)ofito  breuicatis  cau- 

&   f^^l^-t  haec  aequatio  trium  dimenfionum: 

quod  indicio  eft,  tria  dari  pofie  puadui  tcAzc  FG,tIn 
fi  conftituitur  corpulculum  D ,  (bllicitatio  in  dirediooe 
reAae  AB  paraUcia  Tcrfus  E  fit  nuUa. 

Vlterius  haecaequatio«  ex:  noto  Theoremate  Har' 
riotiy  ieu  Cartefii^  quamdiu  \l  eft  pofitiuum,  i.  e.  quam- 
diu^r  eft  maius  ^,  binas  habet  radicespofitinas,  Tnamque 
negatiuam  ;  fin  Tero  fj.  fit  negatiuum ,  qu6d  acddc 
fi  c  fiierit  ihinus  b  ^  inuedb  ordine  binas  pdflidec  radi> 
ces  negatiuas,  atque  Tuicam  pofitiuam. 

Qtiicunque  horum  cafiium  a  nobis  esMBiini  fiib* 
iiciatur,  periode  eft;  aam  ratiocinia  omnia  Ttrinque 
penitus  fimtUa  fiinc,  qoapropter  eum  enodafib  cainro, 
Tbi  fji  eft  pofitiuum ,  fiifikit. 

Dico  iam  ,  cum  aequacio ,  quam  coofidenmus , 
oece^o  aliquam  habeac  ladicem  realem ,  efle  hanc 
oegatiuam  ipfius  nidicem  ,  quam  quippe  tSSexo ,  modo 
jju  fic  poficioum ,  quoscunque  de  caecero  acquiranc  -wz- 
loies  p,,  ay  ec  w,  nunquam  fieri  poflc  imagtnariam. 
Euaoeicac  oempe  x,  tc  puodum  C  confiftat  ad  Q, 
acque   foUicitatio,  qoam  patitor,  erit  =:^-^=^.^^^] 

hinc 
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UflC  pofitioa;  fiu;  tcio  x=r— oo,   ttque  erit  foUici- 

tatio  zz^^fss^i  bioc  negatiua..  Interea  itaque,  donn  X 
ab  tf  in  —  oo  miittor ,  follicitatio  ex  poTitioo  in  ne* 
^tiiaun  tianfic,  Tode  ad  x  n^tiua  neceflario  ali- 
^ndo  fit  0 ,  com ,  pcooti  ex  problematis  iotoito  £i* 
cile  patet,  tranfitos  ez  pc^oo  in  negatioam  pec  in« 
fioitum  ,  locam   hic  habeat  nollom. 

Qixxl  ad  binas  reliqoas  radices  pofitiaaa,  pro 
Yaria  literarum  fi.,«,et  m  determioatione ,  inox  realea 
ftnt ,  mox  Tero  imaginanae    eoadunt.      Com    nempe 

pio  *=-H<»,  foUicitatio  fiat  =:4if^»  h»nc  pofi- 
tiua,  nihU  inde  cooclodeie  licec,  aifi  quod  interea,  dum 
X  a  0  ad  -i-  bo  Tariatur ,  ibliicitationem  aot  plane 
non,  aot  %  incibos .  eoanefcere ,  Tnde  disiondiue  folum 
afiferere  licet,  binfs  radices  pofitiuas  ,  aut  Ytnunquct 
«fle  realem,   aut  Ttnunque  imagjtiariam. 

Tres  icaque  hic  difiiagaeodi  fuot  caHis:  SunC 
nempe  hae  radices  pofiuuae) 

x)  abt  imagjoariae , 
'   2)  ant  reales  et  aequales, 

3)  aut  reales  ec  inaequales. 
lo  calti  priori  liqiipc  ,  ecfi  foIUcitatio,  qoam  patirac 
pandom  C ,  Tetfus  ic  ni^tiua,  fiat  aliquando  negsp 
tiiM  ,  ita  Tt  dirigator  Terius  F ,  oon  tamen  idem  coo 
fingere  Terfos  x  pofitioa ,  ied  cx  hac  paite  iplam  per- 
petoo  io  iofinitom  perfiftere  pofitioam.  Qoodfi  iuqoe 
A  ct  B  fiot  magnetis  coiosdam  poli,  atqoe  filum  fer- 
veuiDj  per  ipod  floidam  magoeticam  mouetor  difficul- 

Xz  2  tate 
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tite  r=a,  peicarrat  refbam  GF  >  a  fioiftn  Tnius  i 
oegatiua  ,  dtque  R  puodium  idud  vbi  ioUicitatio  em* 
nefeit ,  et  in  negatiuum  tcanfit ;  eaidens  «ft  •  qmmdni 
filum  reperitur  in  parte  intenninata  redae  GF,  iretfiig 
fioiftcam.  pua&i  ft  fita,  perpetuo  tendere  polosmagae- 
tieos  ad  roagaetifiiadom  filam  ea  xatione,  vt  extR* 
mnm  ee  polo  B«  eztiemam  |3  poloA,  fiat  borooge-^ 
neum.  Quam  primum  Teio  ponAbm  C  Intiaoit  in 
f>;iVtem  ioternUnatam  redae  GF,  ad  dettram  panfti  K 
fitam ,  peoittts  cootiariam  acddit ;  tenduot  nempe  tonc 
poli  ad  eum  ^xrodaceodom  ilatum ,  Tt  attremom  a 
polo  A ,  eztremom  ^  polo  B,  fiat  homogeneoas.  Mo^ 
<h)  itaque  dlfficultas  a  nnqBO  lidlidiattoBiB  maxima, 
pofitiaa  nonpe  ct  ncgatiua ,  minor  fit ,  is  iii<te  lefid- 
care  debet- ^^fedos ,  vt,  poQquam  dodoni^  ^  filom 
ji  finiftra  vei^t  deztram  ,  ea  xatiooe  xw^^nedfioetar  ^ 
Tt  extremom  «  polo  A  >  «ztfemnm  p  polo  B ,  fiae 
bomogeneom,  Quodfi  too  £Ium  contraria  diiediooe, 
a  dextra  nempe  Terfus  finiftrsmn ,  incedat  per  xedann 
GF .  opp(^ttim  oriri  4«bne  elSbAum,  aetjne  &d^|]ia- 
«et ;  tum  enim  extreroom  «  polo  B ,  extiemitti  {t 
polo  A  I  eoadere  dd)et  Jiomc£;eQeara. 

Troilis  fimllis  eR  latio  caliis  lecundi ,  Tbi  Uoae 
sequatioiiis  xadioes  pofidnae  liiat  teales  •quidmi,  aft  ae- 
'qoales.  Si  nempe  ad  R  cadat  ladix  o^tiaa ,  ad  S 
Tero  binae  poGiauae,  ecfi  fellkatatio  ad  S  fiat  iiulla, 
oon  tamen  in  iMgatiuinn  traofit,  led  fiatim  in  pofid- 
^pgm  teueititur.  Com  itaqne  ad  fio^m  pniidi  R 
in  io&aitiBxi,  feUidtatio  peipetno  fic  pofitlaii*.  (aot  ti 
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fxadicB  loqnamur)  nunquam  fit  n^atioa)  ad  dextrain 
TCfo  ptudti  R  perpetao  fit  negadaa ,  pro  hocce  cafii 
onennedio  peoitos  eadem  valent,  ac  pro  cafii  ante* 
<edcBte. 

Teitiq^  deniqne  cafis,  VU  binae  aeqoationis  n- 
dices  pofitiuae  fiint  leaks  et  inaequales ,  peculiaron 
dUquifitidneai  requirit.  Sint  pnnda  ,  ad  quae  cadcu^ 
ladices,  oegatiua  ad  R,  binae  veto  pofitiuae  ad  S  ec 
%,  lam  ergo  follicMo  ad  finiftrsm  pundi  R  tioa 
perpetuo  efi  pofitiua ,  fed  aliquando  inter  S  et  T  oe* 
gatiua  euadit ,  Tltia  punfixan  T  Tero  io  pofitiuom  te- 
▼ertian; 

Hoc  iam  calu,  dko 

i)  fi  ca{»atar  x  poGtiunm  zrQy,  Pig*  3*  cA, 
teQxndet  (oUicitatio  oegatiaa,  atqne  tum  capiativ  ^ 
altera  parte  x  oegatiuum ,  (^ ,  pofitiuo  Qy  aequale  ^ 
Ibre  follicitationem ,  quae  puodo  $  ie(poodet ,  et  oe- 
^doam  ,  «t  maiorem  ibllicitatiooe,  qnae  ad  puofima 
y  pertfnet. 

Fingatnr  nempe  pcimnm  Intoifitas  virium  pon— 
Aomm  A  et  B  aeqoalis  efie  ,    fic  Tt  tam  pando  A 
<]uain  B  refpondeat  idem  ioteofitatis  iodex  h^  atqoe  ih 
hsLC  hypothefl,  eiit 

fonicitatlo 

io  punflo  y  =:^"-*-|!^;=:  Mf  .    ! 

«  panao  ^^^-^^  fiqe 

Quapropter,  C  IntenGtatis  index^  vtrobiquc    fit   Idem^ 
anuit  M'  ct  N'  vttumque  ncgatiuam,  «t  M'==N^ ' 

Xx3  ^ 
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Si   vero  iam  ipfius  B  index  iatenCcatis  oeftit; 
tt  fiat  — r=*-i-p.,  erit 
ibllicitatio 

in  punao  y  =:  -,>•  "t"  ■>' A>r  =  M  ' 

in  puodo  i-  ':i/  -  *iVP  -  ^:i>^  -  N'- 
cx  quanini  formularum  compsratione  patet »   efle   M^^ 
4nimis  M^  aft  N^^  maius  N^,  vnde,  de  aflerti  mei  Te- 
mte  ^cile  con(bt.  ^ 

Goncludo  antem  hinc, 

s)  maximam  (bllicititiottem  Begatnnm,  eadeii- 
tem  ad  x  pofitiua ,  necefiario  minoiem  efle ,  maxima 
£>ilicitatione  negatiua  ,  quae  cadit  ad  x  n^atina. 

Cadat  nempe  prius  maximum  ad  y ,  et  fido 
K^^^Qs/i  erit  follicitatio  ad  S  maior,  maxima  ki- 
licitatione  negatiua,  quae  cadit  ad  x  pofitiua.  Vnde  id  qood 
demonfiraodum  lumlbram,  fi  ad  ^  cadat  maximum,  imtne- 
diate,  fi  non  ad  hoc  pundum  cadat,  a  fortiori  conduditar. 

3it  maximum  negatioum  cadens  ad  Y=t*,  id 
irero,  quod  cadit  ad  ^,  =^0.;  et  cumfitP<CQ.*  "V' 
fus  manifefium  eft ,  fieri  polfe »  yt  «,  quod  expiiroit 
difficultatem  ,  quacum  fluidnm  magneticum  mouetur 
per  filum  magnetificandum ,  cadat  inter  P  et  Q^,  Gt- 
que  priori  maius ,  et  poAenori  minus.  Tom  itaqne , 
ft  filum  percurmt  reAaA  GF,  citca  Q,  qmdem  ita 
magnetificabitnr  ,  Tt  extremnm  tt  poto  B,  extrcmum 
f  polo  A,  fiat  hon<^;eneum ;  aft  eSeSm  hic  deftme- 
tur ,  fi  filum  incedat  a  finiftra  Yerfas  dextram ,  et  ab- 
foluta  opcntione  crit  cxtremum  fili  a  polo  A ,  pronti 

cxtrc. 
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exttemiMn  p  polo  B)  homqgeiieum.  D^drodio  Tero 
eiobmodi ,  fi  fiium  percunat  tc&am  G  F  a  djpxtra 
Terliis  finiftram  ,  locum  nuUatenus  habeUt.  Subintum 
eft  ex  hiice  radociniis  experimenoim  fequens,  quo  ve* 
litas  iplbrum  abunde  compiobaiur. 

Exper.    IV. 

,,Tres  magnetes  artificiales  AB,  CD,  EH,  iii- 
^tabula  ita  difpoiiii ,  vti  monifarat  Fig.  4..  ea  nempe 
,,ratione,  vt  Yirgae  CD»  EH  (e  contingerent  perto- 
„tam  fiiam  longimdinem  polis  Ihis  hOmdogts ,  tertia 
„¥ero  Tirga  in  contrario  fitu  difpofita  efTet ,  ita  vt 
^polus  B,  polis  H  et  D)  eflet  heterogeneus.  Dioari* 
„cabant  hae  vngae  ita  vt  diftantia  polorum  B  et  HD 
^aUqoot  eflet  pollicum.  Poflquam  per  aliqoot  vaga^ 
,,teotamtna  omnes  cifcumflantias  rite  adaptaueram , 
,,duAo  filo  ft^  a  finiflra  Terfos  dextram ,  extremum 
,,a  polo  B,  extremum  ^  polo  HD,  homogeneum 
^reddebatur.  Contraria  vero  aflumta  diredione,  cOn-» 
„irarias  oiiebatur  efiedus,  et  extremnm  a  polo  HD, 
„extremum  ^  polo  B,  homologum  oaocilcebatur  ma^ 
„gnetismum. 
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|e  hoc  aipmeQto ,  qnod  flmpU(CmafD  reram  ms- 
lidmarum  notitiam  poftulat ,  corameptaii  naD- 
quam  raihi  in  mentem  Teoiflet ,  nifi  nuper  mihi  qaae* 
ftio  eo  (pedans  cnm  coottouerfia  cooiunda  euet  pro> 
poGta  ,  tt  fententiam  meam  apcrirem  >  qisio<ioquidem 
lotam  n^otium  ad  Geometriam  et  Aualyfin  reoolue- 
batur.  Res  autem  ita  fe  faabebat :  In  prooincSa  mari> 
tima  extra  aggeiem ,  quo  littora  funt  moniu ,  fludi- 
bus  tantam  «enae  eiac  aggeflnm  >  vt  nono  aggeie  in- 
l»^  yoi  cludendum  Tideretur.  Vetos  i^r  fecmKhim  imeam 
Fig.  i.AGKE  ent  dute,  et  tena  extriniecos \«die£U  Tsque 
ad  lineam'  ABCDE  ptcebat,  iecuadnm.quam  ctiam 
nouus  agger  iongltudioe  1x28  perticanma  «atextra&os: 
quo  pado  tomm.ipatium  inter  veterem  nounmqne  ag- 
gerem  interiedum  in  lucrum  ceflit.  Conftitit  hoc 
ppus  f  2  0000  Thal.  et  fingularam  lineamm  meiifiiiae 
in  perticis  in  figura  fiint  adferiptae. 

2.  laro  iis,  qni  hunc  agg^m  extnii  cunueraot, 
obieAum  eft,  cnm  hic  agger  fecundum  lineam  in- 
flexiro  ABCDE  efliei  duAas,  a   pundo   A   ad    E, 

eom 


<^in  potias  fettmdoai  iftaiin- 'circularein  ,  <]ui  aequal^ 
fpatium  coadodeKt ,,  duci  "opoituifle  ^,  fubdu£to<}ue  cal> 
<culo  tompeftiRn  "eft^  hftoc  ^eiiem  "^jC  perticis  'breaiOr 
«em  ^ifturam  ^iffe  ,  ica.  tt  idetti  «omjii<»dam  4nioori>> 
btts  impeofis^  qoot  ^cet  «xtradio  aggeris  "^6  perd» 
cas  loogi  leqcririt),  .*obtiMH  |x>tQ^.  Cuius  t>biei£UoDili 
ratio  haic  <)[uDd^efiftO  idtaiiti  Videbator  ^  quod  'lioel 
circu|ans  iater  ixntifi»  ^lias  tatttamdem  ^tii  iiac(udeii* 
tes  ^t  breuUljma ,  ac  ^mtitifn:  ^qtddc^  ,  *tx  iiegle^ 
bmA  prificipii  natum ,,  ad  "^^oH  T^K  ae^imiibatur. 
CoQtfouer^  igitdr  ia  hoc  terlabatar^  mtxi  ab  Archi- 
tedo ,  td  iis  ^,  qui  liunc  aggdrem  txttiii  turabejiiot  ^ 
reftitutio  baius  damni  iote  «xigi  <]ueat  ?  Atque  liic 
quidoi.  ^ideodutn  «ft ,  irtrum  Aicliitedus  ob.  ignocai»- 
tiam  iftios  ptincipu  geotnetrict  peccaueiiit ,  «o  .obi  ^hM 
diifas  ab  «60  4«C(Ml«ie  <it  H^QM^Q»!    I      <  .■ 

•    •  ■  .  '  '    .  ■     , 

^.  ^nciplam  mxm  hoc  Cieometrictim  noB  to. 
lom  nuoc  quidem  «ft  tmtiCkaim  ,-  •  fed  etiam  naturae 
noftrae  qf^fi*  «ogi&okilfn  ^  '\t  tnihi  nnllo  inodo  perfiia»» 
'dtbte  t|aeam ,  «ias  iigoQnftiodaai  in  tauii)  Mfk  ^.  <A 
AxclaxitStm  aggerem  fecondam  lioeaiEh  lihflekaiih  lABG 
DC  duttrit.  Si  haec  tiituli  proptietas  Ipfi  loeognita 
Hiiilet,  tur  aggerem  non  potius  luxta  xedam.AE 
duxit?  vel  fi  maius  fpatiian  tofnpledi  voluit>  cur  non 
ktem  poly^ooi  tuiusdam  tegularis  «ft  fecutus?  Mihi 
^idcm  extra  txnM  dubium  polStum  Viddtur,  fi  .in  ag- 
gere  duceodo  quicquam  ArchiteiHti  arbitrio  eflet  leii- 
€tam  ,  illum  cene  neutiqoam  hunc  dudum  finuofian 
ABCOE.ekdhirum  iinfle.  ..£i<quidem,.pQaqBatti  ^ 
.  Tom.i:iLNoa.Comm.  Yy  A 
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A  tcli  B  peroeiiit^  dor  »  roeDtem  uictderc  Boopotoit, 
aggjBrena  le&a  ab  B  ai^  &  potk» ,  qnam  per  partes 
intus  YeigjBntcs  BC,  CiX  D£  coQtinuase  ^  (^ippe  9» 
BiGdo-  bceoioBi  a^ece  a<ieo  raaui»  rpatiana  inctNfi&t. 
Quia  Iioe  Booerii  ArchiteAus. ,  quaocumBis  caeteroin 
fiuflet  Geometuae  jmdas,  duluuui  ouUo  modo  poceft. 

4.  Caofit  igTtur  fubeffe  disber^  cor  podus  ciaduni 
ftane  iaftaAum  A&CDE,  qnam  fllioRi  qacmcuoqB^ 
ia  cxtmendD  aggere  fic  iecutns  ;-aCqae,  et&  onuie»- 1»' 
tioncs  ArcbiteAunie  Riantimac  miiu  non  fiiot  per^p&> 
Aae  y  baec  tamea  cau&  naanifeflo  i»  figura  terrae'  fbS' 
toita  i^ftae  fita  vidctur :  aggep  emm  conftitui  ne- 
^  y  nifii  ibi  teita  ibpi»  fimdtim  maiis  iam  fati»:  fiie* 
sic  eleuata  et  CMfirmata.  Loca  igitui  B^  C^  I>  ita 
Tidentur  comparafia ,,  vt  legia  cxtenor  ^  ob  defedun 
findi  fiifficientis»  aggjecem  icctpcre  non  potiierit.  Qvod' 
fi  (Tgo  Kdas  Jineas^AB^BCyCD^DE.  ^rlimites  fpe- 
^eBius  f  ik»  qoos.  i^eien»  renfiouere  aon  Jiceat, 
caa(a  maoifeib  cft ,  «bqpam  Aiclritcdus  aggetemkaita 
iias  ipfiis-  lineas  coniitueric ;;  fimalquc  perQxicuam  cfi ,, 
aicum  tUom:  c»caIareBa  ^  qui  aequale  fpatium  iadndop 
set ,  faic  adhibcri  nen  potaifl&  ^  piopterca.  quod.  alicubi^ 
iltiih  hos  liarite»<  ezteodi  dcbuillei. 

f.  &  cofin:  Tspum  lo8<  fimrtes-  tnoi^rtifi^  Hcu&^ 
ktr  equidcn  ■oni  tic  hoc  ArehitedXHn  rcpreheadcicnv 
^ood.  aggercm  noo»  fecandum  arcain.  eirealarecn  ^  qoi 
icquafe  fpatiam'  iacladei«r,^daxcrit,  fed  pocius  idea, 
gnoi  iKm.  «insmodi  ucum  fiipcF  oMda'  AE*  conftitue» 


m 
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tft ,  qui  etiam  mahis  fpatium  «Cet  complexns.  Etfi 
enttn  hoc  modo  agger  cnaioFem  loDgtnidioeni  e^t  nt- 
€tas^  tamea  fumtirara  inciemeattim  maiori  cecrae  fyana» 
io  vftfm  coaHeitendo  fortafle  fiuflet  compenfimim :  ad  . 
faoc  ftillccc  diindicandum  fiimtu»  in  iiognl»  pecticas, 
^ilHis  agger  iongior  vedditur,  irapendendi  vna  cum 
fivte  pecuniae  ad  conferuationem  fequifitae  cum  pretio 
fingnlamm  perticamm  <)uadratarom .  quit>n«  tetca  vfiu 
futuca  augetnr,  comparari  debent,  vt  pateat,  Ttnun 
angmentnm  impen&e  fuperet  lucri  augmentnm  nec  ne? 
Haec  disquifitio  ibi  erit  neceffaria ,  -vbi  fiitis  tenae  fir- 
fnae  fiierit  ags^fhim ,  vt  quousque  libuedt  aggerem  ex* 
«endece  lioeat,  qui  cafus.etfi  ^  prepofito  abhoriece  ti- 
<leat«r,  eum  camen  accwrataus  euoluece  hand  erit  in« 
congnHim  • 

Problema    i, 

Si  extca  aggeiem  APQ^B  cantam  teiiae  a   fla-  Fi^  a. 
£tiba»  maris  iic  cumnlanim  •    vc   a    termiois   A  et  fi 
nounm  aggerem  ADfi  quousque  libuerit^  protendeie 
liceat ,  definire  eui^  aggerem ,  ^  jnaximom    lucrum 
lit  ailatunis. 

Solutio. 

6.  Primum  obfenio,  hulc  agg^  nooo  ab  A  ad 
B  dncendo  figuram  avcus  circularis  tribui  oportece: 
quaoncunque  cnim  aliam  figuram.  haberet  ,  fempec  ar« 
cus  circtdaris  daci  pofl^t  aequale  Q>atitim  indudeos ,  qui, 
cum  (it  breuiw,  minocesque  propterea  itimtus  poHuIec , 
illi  omoino  erit  anteferendos.  Sit  igitur  ADfi  buios- 
modi    arc»  cifcnlaris  centram  habens  in  O »  -  ponanv- 

Yy  *  qae 


9f«        mE   AQaBRTB^P^S:' 

i|a^  cordae '<emi(fi$.  AC::^B.C=rr,  et  aogMli  a^  O) 
ijQinillis.  A.QD=;B<ODr:;:(i).;.  tum  Tfitsy,  fit  (patiuin  io* 
«ei^  aggeifiD  vetereyn  APQB.  et  re^jv»  A3.  ^nclufiira 
szbbt  quod;  pai$ein<.£ODft(tuii:  Tpatik  extni^QaeL  aoai 

AggerisacquirendH  Hioc.  erga  fit  tadios-  ciicul^;  OAzy^ 
et  OCr;  y^;  idipoqae:  arciia  A  nfc/i^.,  qui-datloa- 
dtudiofem,;  a|^eris..  *  Porro  erit  fedoi:  A OB=rJ^', in« 
(ieque  ajileieijdo,,  tVi^gijlum  AQB=;^^Y  relinqui- 
<ut:  area,  .fc^eptii  Xl>BAzzP^^^^^\  it»  n  fpa- 
-liua[i.  teria^  aggeift  AD&acquifiwi»  fit.=^^^j^^+i&& 

7>.  Pooan^aft  y,  has^  iDe.Q(&nis^  jo),  pei$ici»>  idari ,, 
(ihtqn^fumtu^  ad  TD9n^pert»raiii<  9^usi  e^tiinieQdani..  zm 
Thal..  coRi^reliepfis  fimut;  impepfis,  ad,  coQfefuatiooem », 
quos  cafu.  expofito,  TidTmos.  jsxfytg^  ad  xoo.  ThafJ 
llretiiHn.  aatem;  vnias.  perticae:  qoadi^be.  terrae.  (htaa^ 
tur  ±:«'  THal;,  quod^  Ttique  ab  ihdole:  terrae  ct.  froS&T 
hus.  inde 'perci^iepdiSi  i>eDdet.,  Hioc:  lucnmh  dedodUs, 
-^pedfis  lerit* 

qoodi  oifii  valorem  objiocats  pofitiuum  ,.  praeftabitres^ioi 
j)riftina  ftatU;  relipquere  ,^  oeque.  exftru^ionem.  noui-  v^-^ 
|cri».  fofeipere  ,,  qupnian:^,  fuoEitus.  fiii>erarenti  fro<f^u$.  ind^ 
•Q>erandoS.  -    ■  '    '  .       ,  ' 

8,  .Incij)uiajui^a5cafii-K  quQt  aggjWr  rcflau  ab.  M 
id  B-ducitur;;  et:,|}uiii  tenae,ff«^uoit  .fit>  —  i^A^,  ct 
lposleudo,aggeris   =;»r;,.  ,erit>icrum<  ==.nlib:— ^mf*. 


C^^^S: TRir  EN  D  I  S.       357 

iaaoxun  afkmt^  exr  quo  dua>  cafas  eupluendi  oceiie» 
foat.y, altCTi,  quo  hb<^'-^c:y  altcB  "wei»  q^ip  bb^^Cf, 
ilkxicafa^  nooi  fiae.  damoo  agg^ir  reSus^  mta>  cordani 
AB;  dacecetocr,,  hoc:  vero  iucnin^  quidem*  praeberet , 
^di  tideiidam.  c&fy.  num^  aggerem:  &cuD4umJ  arcum  cir- 
anlarcmi  incuruando»  noft;  maius*  luctum;  obtitieri'  queat. 
^riori;  vera.  cjUii)  qao«  aggec^  cedusr  cuim  mani&do  dam* 
not  eft:  conium^is ,,  inquiri' jconueait  >^  ant  aggeri»  curua« 
tutar  daooQQin^Qoni  Biin^atu^^  ac  tandbm^  im  lucrom 
■onufictir.  queat?; 

f^  Sit  ^itqr  BJ^^Cy  et  Tideamui).  fi'  angu- 
Ux^  AQB.:^  4  (Ai  minimuS'  capiatur ,,  vtmm  detrimentum 
jninuatur.  nec  ne  V.  PonamiiS}  fi  o) =:s,  et  ob  &)  rits+is' 
fja  cof.  oirz::  li—  i«.a ,,  criti  fin.  ciiicof.  01=1: «.— J  2'' ,  vndj» 
a.e(&matia^  lucri:  oritur :-. 

quaerergo»malQCi  elB  praeoedaote  nbb'^  smCy  quoniam 
\ncCyZ^lmczz':6h  z.  minimum;.  Certum;  ergo  eft, 
incucuationoL  aggeris>  damnumi  dimiimi  f;  an^  autem  cono 
liouo»  minuatut  ??  difi&rentiatio«  noftrae..  &troula«:  often* 
'4etT,^  quae-  piaebet :: 

tncedvyi.  fi"ju  — w '">r. a).'       « tn c  JMf /m.M ~ ti eof. m) ^     ^ 
Jfn.  w*  .      "'  K         Jip».  w»»  •  "  **•*; 

2i^2iife^^^  <«  c- /afin.  fi^ 

Cum:  igjturr  fife  fin.  oj  >•  atcor  w ,.  aeffimatio>!  lucri'  aggc- 
xem.  magis^  incutuandQ.  continuo/-  crefcit^,  quamdiu  eft 
«<:>».fill.O»i-  .  .,' 
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10.  Si  e€et  nc^^m^ltti  ^^? ,  lncnni  comqoe 
taatum  crefceoec ,  quoad  fiecet  fio.  taizr:^,  tum  TeiO| 
vltra  augendo  aBgBlum  «»,  itenm  docK&eretj  neqae 
<vero  perpeiuo.  Nan  cun  anguli  «,  poftquam  Tltti 
fedum ,  qu^  ca(u  arcus  ADB  fit  iemicirculus ,  fiierit 
acutus ,  (wHs  iterum  decrdcat ,  quando  infia  vaknem 
~  decveuerit ,  iucri  aeftimatio  itemm  'Cteftere  indpitf 
idque  deiuceps  contfOBO  ac  tantopere  ^  vt  tandon  ia 
infinitum  augeatur.  <^are  hicfum  dato  qnouis  maiui 
4)btiaeri  potefi  »  dommodo  angiulus  «>  maxime  «btofis 
capiatur»  et  aicus  ADB  legmentum  maius  maximi 
circuli  conftituat.  Atque  hoc  in  geneise  vakt,  fiue 
fuetk  bby^-j^c.Cix»  bb<^^Ct  ita  ■vt  neutio  calb 
verum  maximum  locum  baJMHt ,  &d  hxtam  cootinuo 
maius  con(equi  liceat 

IX.  Sin  antem  aliae  circiunfiamiae  prdiibeaat, 
ijuo  minus  fegmentum  ADB  vltca  iemiciiculum  augp- 
fi  pofljt ,  tum  iemper ,  dummodo  fterit  ^>r,  agge- 
jrem  iu  figuram  femicirculi  dud  conueniet,  Tt  maxi- 
xnura  lucrumi  vet  ccrte  mimmum  damnnmt  obtineatur. 
Tura  autem  pofito  ir  pro  femlciroimferentia  circuU, 
cuius  tadius  eft  =i,  Tt  i-K  angulum  redum  denotet, 
ob  azzlfc,  fiet  lucri  aeflimatio: 

iitncc-^nbb^itmf 
qnae  eipreflio,  nifi  fit  negadna ,  aggerem  ma»me  In- 
crofum  indicat ,  contra  autem  praeftabit,  nullum  plane 
aggeicro  extrucre.  Atfifiieritr<:J^.  ftatuanir  r=ffm.?, 
ic  tum  iegmentum  ADB  minus  eiie  oportet    remicir- 

cuk>, 
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colo,  (bmendb-  smguhnn  AOD={';  n  Bicnim'  masii. 
mum  -vet  damDnm  minimum  euadat.  Pofita  autca» 
wzzi^  tt  ez:z^(m.X  St  lucii  aeftimatio  r 

ieu  =:«5A-^«-Hfin.^coC^). 

Nii»  ctgo  fic  i&ib>>f;p(^-h(iQ.^cof:^  oequideni  :^ 
gercm.  fioe  darono  extwexe  Iket :  nifi.  aicui  &tma3p» 
]a  maioics.  admittantur^ 

iff.  Haec  fgitur  fimt  ilie  obftniatida  ^  quando 

terrar  ^efb  nuUos  liraite»  pomt ,  vkra  <yK>s<  aggerem 

extendere  noa  liceat  ^  qtu  cafc»,  cum  ntmquam  locnm 

habere   poflit  ^.  qaando(|uidem-  Bunqi]aRi<  a^erem  qnafi 

in  iofiQitum^  esuendere  cweeditiif  ^  lenertor  ad  ipbm 

qjMeftioo^  piopoficim',   Tbr  nrtior  eeicar  extca  vete» 

lem  aggeiem  adieftae  ooo   pcfmiaitv  ^c  agger    t»- 

^n»  vftm  Hmicei  pcr  lioea»  AB^BC,.CDi  D£'defigna«> 

108    ptoducatur.      Acqpe  hoc  qaiden>  cafiir  maMfe(hun>Tab.VIIL 

cfk ,    nouo   9gs^  maiorem    tccrae  quautitatem  eio^  ^^C<  '* 

■OH'  poflcy.  quam  quac  figpia»  t^  repraefentata' ;>  hoo* 

^pc  (jpatiusa  alitcr  i»  Yfiim  cooucni  ooii<  pofle  ^  aifi 

agger  fccundam  iplos  HSx»  limites  extniatuv ;»  Ttcunque 

«nim  ab-  ii»  vecedatur ,   quoniam'  non*  extiu  eo»~  Tagari 

Icct  f  fempcr  minor  .lerrae  portid  includenar.      ^are 

fi  Mdb\te£^  piopoficunv  fiierit-,    taottim  lerrae-  incib» 

4ece  X    qpantum   fierl  liccc ,    neceflBRO  aggercm.  iuxti 

ipfbs  limiics  extraerc  coadui  fiiit ,,  ncqne  qyiicqiiam  in 

l^  opcoe,  ipfi  'viaa  mti  poteft- 

sg,  Hic 
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13.  Hic  autem  ^lia  qiiaenio  Tneo  -qaidem  iaSk* 
'Cio  ^i^uiffima  oritar,  «n  non  "vtilius  .fuii&c-,  aliquid  <de 
•campo  indudendo  iremittere^  ec  aggerem  4ntra  limites 
praefcriptos  ita  'ducere ,  m  dcduifliii  iiirq^mfe  aggeris  a 
pretio  terrae  acquifitae  Jucrum  idqne  TOaKimum  obtiDC- 
«etur.  «Qiiaeriiur  lcilicet  eiusmodi  aggeris  conftmdio , 
<qni  £  J>reuior  iit,  quam  iinea  Simitam  ABCOE,  p 
inticis,  Qlpatinm  :antem  inchidat  mious  «qiiam  iid,  quod 
antra  Jimites  dllos  irontinoretur  ^  i^^  jiertids  qnadcatis, 
■vt  lucram  ex  diminutione  aggeris  cnatum ,  qnod  yalet 
mp  Thal.  «naxtme  ^peist  >dan)iium  'ob  dimioutiooem 
tenae  ortum »  quod  -adlimatur  sntiq  "^^^-  ^^  ^ 
mp^rtqq  ifiat  maximum..  •Quero  in  iiiiem ,  vt  tw 
^eneraliter  ^c  ^Hkadc  jpertnt&etur,  it^jsnta,  iprobkmih 
ta  cuolaam« 

Problemu    2. 

f-ig.  3.  Si  limltes',  ▼!!«  «quos  aggerem  piotendi  tmo  fi- 

ceat,  fiat  reaae  AB  ^t  BC ;  <in  B  <latnm  «oguliia 
«dMiaituentes  ,  <leterminare^  aredam  PQ,  iia  tt  <■  'fi  ^s^ 
ger  iuxta  teftas  AP,  Pq>  qC  ducatur,  ^o  pafta 
<rndem  tetwc  Jpatiam  PBQ.perit,  «naxiaiiim  laiiK» 
lucrum  obtioeatui:, 

1  Solutio.       I 

14.  Qitodfi  loco  Aggeris'  ABC  igSjfere  AFQtJ 
▼tamur,  in  eins  *  Idngltndine  tot  'perticas  luciadHlr  y  qUot 
cxceffus  lateiimi  BPh-BQ  iunaim  rumtorart  fepit 
lams  PQcxhibet,  quod  «igo' in^paifia  lucrtito  prte- 
bet  c=iw(BP^B(i-PQ)   Thal.     Contra    ▼ero  in 

„-  i  canipo 
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cainpp  indudendo  anpittiinus  tot  penicas  ^iadratas 
quot  contiQet  aiea  trianguli  PBQ,  cuius  pretiunn  ad 
fi.APBQ,  Tlial.  eft  conftituendum.  Lineam  k. 
&zm  ergo  PQ  ita  dnci  oportet,  n  haec  quantitas 
«i(BP+BQ-PQ.)-».APBq  maxi^und  Talorem 
adipifcatur.  -       . 

15.  Ponamus  aagulnm  ABC=r^,  qni  dator, 
fintque  lineae  quaefitae  BP=rx,.  et  BQzr^,  erit 
PQ=2y(x*-ftjf/cof.p-t-jy)  quae  breuitatis  gcatia:< 
dicatur  ziZy  et  area  trianguU  PBQ  fit  =zixj{m.^j 
vnde  his  longjtudinibus  x  etjK  in  perticis  exprefitSy 
habetur  lucmm  ad  pecuniam  redncShim  zzm^x^i-^j^z) 
—inxy&a.^  Thal.  quod  maxinaum  eft  reddenduro. 
Vnde  •  cum  fit 

**— "  ■  z  > 

pront  Tel  x  vel  y  vt  yariabilis  tiadatur ,   hae   dnae 
aequatlones  elicinntur: 

16.  Quodfi  illa  per  x,  haec  Tero  per  y,  multi- 
plicetur,  diffeientia  ad  hanc  perducit  aequationem : 

Cum  igitur  ficri  nequeat  x:r2^^,feu«±rAr4-j',  ne- 
ceffe  eft,fit  xz^y,  feu  BPrrBQ,  quam  quidem  con- 
ditionem  ip&  quaeftionis  natura  ftatim  fnppeditare  pb- 
tuiftet ,  cum  nulla  fit  ratio ,  cnr  linea  BP  et  BQ  in« 
tequales  capi  deberent.  Sit  itgojzzx,  et  qnia  tum 
•  Tom.IX.Nott.Comm.  Zz  fie 
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fie  2=: VC^:r*- a xJeco(. p)=  a*(in.  jp ,  aicenitti  tt- 
Uaum  aequaticNiiiRi  ahtr  ia  hanc  fonaamt 

fea   i»(i -fin.ip>=::i>rj?fin.^^ 

ftw(i-fin  ifi>      «rr-fitt^ 
Tndc  fit  ^=   '^  ^fitt^;.       ^«fo.i^coi:ip?  . 
^  '      JT        .x-ffn.Jp      «rtan8r.r45--«p> 

"^  *""iifin.i^     x+fin.i^  jrliui^ 

17»  PicolABiiiatf  ergp  ita  (atbfiir  >  n  capiacte:    , 
•^     «^'     2«(i-fin.i3t 

fiquideoi  lineeft  BA  et  BC  fiieHnft  noftiOKf »  fiio  antsn 
hae  lineac  fint  minores »  Qimi  euidens  e(f »   redanun 
EP  ec  BQ^atteram  breuiori  aequalem  capi  opOrtere,  vnde 
altera  per  eandem  methodum   definietur.    Atqae   hoc' 
modo ,  fi  Umite&  h^^beanli  ptutes  angulos ,  fingnU'  reCb- 
cari  poterunt»   fi^pdenk  eztPft-fia^    -vtrfi,,.  qui   angofi 
enim  intus  Tergunt»  irt  C  et  D  in  fig.  x,iihancope- 
r^nem'  non    admittunt  ^   quin  etiam  deiacep^  nouos 
anguloft  ad  F  et  Qortos  fimilt  modo  •  fnbtendere    lice^ 
bit ,  quafr  operafiot  fi  coadnHetnr ',  taniem  a§^.  figu- 
ram     qiiafi  curuiIipeaift.con(equetiir>    ^e   oaantuni 
maximam  "vtilitatem  af^ortabit.      Eam  autem    cireuU 
aicum  fore  roani^um  efi^  quem  (Utim  lequeati  mo- 
49  deteriDinar^  poteiimui. 


Fco- 
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Problema    3, 

18.  Si  limites,  Tlira  quos  aggerem  protendi nonT^vni. 
licet,  fiat  redae  AB  et  BC.in  B  datum  angulum  fa- ^*^'  ♦' 
cieotes,   determipare   eam  aggens  iiguram  AFSQ^C,, 
ijfo.  maBimom  luctum  obtioeatur. 

Solutlo. 

Pnmo  patet »  Tt  ante,partes  «  lunitibas  reiciflas 
BP  et  BQ^  aequales  eflb  debere ,  dummodo  ipiae  li- 
neae  BA  ct  BC  !Gitis  lint  longae  ,  vt  huiusmodi  par- 
tes  Qiogt  -defiatendas  coQtineapt ,  s]uod  quidera  hicjv 
.iiimo ;  &  «Qtm  akeni,irel  ytcaque^  bre^ior  fiierit,  bic 
«afus  pecpliarfim  «udotiooem  poftulat.  Tiim  ▼cpn.etiaoi 
patet,  lineam  curuam  PSQ^iRnre  circularem,  quamto* 
tam  intra  limites  ^^ntineri  neceflfe  eft ;  eiu&  ergo  cea- 
«rum  erit  in  reda  BO ,  angulum  B  bifecante. 

Ponamus  itaque  aogiilum  ABC^»^,  Tt  fit 
femiflis  ABO=:CBO±:p;  tum  Tero  ftatuatur 
.'B  P=:B<i=?*,  erit  PR  ==  iQR  =a^fia.  |3  et  BR  r^cof  (J, 
irode  cooficitur  suea  triaqguli  ?'BQzzxx^n.,^coi.J^. 
pQQSCur  porto  anguliP0Q^femiffisBOP=B0Q— u^ 
^t  i^  cifcoli  .PO=:qO=:^,etOR^'^i^, 
liincqae  ipfe  «oiiB  PSQ^;rA?^^ ,  4t  feaor  PSQO 
^^^^  Tnde,cum  fit  triangulum  ?OQp^^^^^ 
«t  fli«a  «gm«nfi  P^^P=r^35^(»-fio.xtfcof.w)  et 
iriUnd  BP;5QLB=:««fio^cofc^-^?(v)-fio,«cof«). 

.  Qnod  fi  ian  aggsr  iion  inxta  ipfiMliaiit^A  BC» 
#d  ItiuaBi  BUEtam  A£$QC  dnoitiir ,  in^  ioQgitudip* 

Z%  tk  «ggeiit 
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aggcris  lucramar  PBH-qB*-PSQ_=aA— i^*, 
quod  lucrum  valet  «w*(i-^^)  at  io  campo  per- 
dimus  triiineum  BPSQB  ,  quod  damnnm  Talet 
«Arj:(fin.pcof.p-|^((i»-fin.wcof.(i>)).  Nunc  igitut 
exceflus  lucri  (iipra  damnum  maximiis  reddi  dcbet, 
Tnde  ob  binas  Tariabiles  x  ec  u  binas  feqncntes  naa* 
cifcimur  aequationes : 

I-  «( I  -^)-»;<fin.(3cof(3-g(a)-fin.a)cor.(a)}=o 
"•  -S^CfiQ-«-<acof.(tf)-2g^-(o)cof.<d-fin.(*))ro 

ft"  II*  ~7S:^(fiD.a>-(i)cof  (!))(« fin.(a—»*lm.p)za 
Ex  hac  pofteriori ,  quia  fieri  nequit  fin.ca-cACof.uzo^ 
fit  «fin.(rt=»*fin.p,  feu  xzz^^f  ,  qui  Talor,  ia 
priori  fiibfiitutus,  praebet 

«('- j£f  )-»(cof.  (3  fin.  (i)-^((i)-fin.  cacof  (i)))r:o, 
feu  fin. (1)  -0) fin.p-cof. pfin.G)'+fi) fin.(3-fin.p fin.(i)con(ico, 
quae,  per  6a.ta  diui£i,  dat: 

I— cof(3fiD.u~fin.f3cof  (a  =  o,.(eu  ifin.(p-4-oj) 
Ynde  condudimus,  fore  p  -f-  &)  =:  po* ,  feu  (a = po'  -  p, 
ita  Tt  angulus  BPO  fit  redus ,  ideoque  areus  PSQ.  t 
limitibus  AB  ct  BC  taogator :  cx  qob  totus  atcos 
PSQintia  limites  cadit,  qnemadmodum  oatnca  rci 
poftulat. 

Com  ijjitur  fit  w=po*-p,erit  BPzBQzxrJS^ 
'^in^*  fco  *tang.p— PO=f ,  ita  n  f  pcitiaic 
fempcr  dent  tadiom  ciicofi  PSQ,  iuxta  ^pmt  agge- 
lem  duci  oponet ,   qol  aicus  cum  limite&  itngece;'  de- 

beat , 
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beat,  tota  coQftcu(5tio  eft  fiicilis.  In  tcAa  enitn  BO, 
aagulann  ABC  bifecaate }  id  panducn  O  capi  debet  1 
c  qao  perpeadiculam  ia  alterum  limitem  demifliun 
OP  fiat  n^ ,  eritque  O  ceatnim  circoli ,  et  OP  eiin 
cadius. 

Tum  autem  fumtis  BP=BQ.=:^§|^  ,  erit  ar- 
cus  PSQ^=:*(7r— 2^)  deootante  %  femicircumferea* 
tiam  et  2(3  arcum  circuli|  aoguium  ABC  metiendsy 
finu  toto  exifteatb  =n ,  vade,  lacrum  ex  aggetisdi- 

minutione  ornim,  eft  =  ~(acot.(3-Tr-H2^)  Thal. 
Damnum  autem,  ob  diminutionem  (patii  incluflnatum, 

eftrzV^Ccot.p-i^ff+^),  quod  lucri  femiffi  aequatur^ 

ita  Tt  totum  Incrum  iit  =^(p+cot.(3-Sir^TluL 

Coroll.     I. 

19.  Quo  maior  ei^  eft  angulus  ABC=ftpy 
to  minores  fiunt  partes  reftiadendae  BP=:BQ^,  ec 
plane  euanefcunt ,  fi  ille  angulus  ad  duos  tedos  ex* 
crelcat.  Hinc  quo  obtufior  fiierit  angulai  ABC>  eo 
mious  hac  cort^ioae  efi  opus. 

Coroll.    2. 

AO.  At  fi  angulus  ABC  fiierit  acutos,  ideoqoe  ^ 
IfeiniteAo  minor,  partes  refidndendae  BPrrBQ  maio» 
les  fitrat,  quam  ~,  hocque  cafii  imprimb  necefle  erit^ 
•ggeren>  intn  limites  eoatiahi ;  qaia  alias  ingentci  run»^ 
coft  ftuiln  impeodeientor. 

2z  a  CbrolL 
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21.  <2uo  facilhis  pro  quouls  angalo  ABC  con« 
(IniAio  a^gcris  maxime  cooueaieQs  pcir^iciatai ,  faaoc 
tabellam  ihbiungo: 


Angulus  Fartes  lerctodeadae 

".430052.? 

»,747477  ? 
r,i7  32051 '?    : 

1,191754-« 
1,000000.^ 

o,&390fp.; 

o,7ooso7.f 

0,577350.5 

o,4<Jd3o8.J 

o,3€397o.2. 

P,a<J7p49,| 


ABC 

2o' 

10 

30 

40 
50 
tfo. 
70 
80 
90 
100 
iio' 

120 
S30 
140 
150 


o,i7<X3a7.-     ,    c»paa5A'fc 


O^POQOiQO^ 


Dimtaotw  i 
aggeris    ; 

19,89304? 

m 

? 


«,5500.4.?. 

4y84(Jll.f 

3,05«49^ 
a, 02008  r 

mi 
1,36970^ 

nt 

o,93<^43« 

0,453817.5 
o^apao.? 
o,a«X93.j 
o,i7»<S8.? 
o»>to75o? 

'0,05995. 1 
o,t^ap8i.^ 

o,oia30.n 

m 


Dinuaptip 
terrae  iiiciuiae 

9,941^5  a-ir 

fnm 
4,27.502.isr 

*,4?305.^ 
1,5*575^ 

mfii 

i,pxoo4ijr 

^      ^A         wm 
0,4tf82I.-s, 

mm 

0,31909« 

o,a  1459.7? 


«> 
0,14097.5 


o,o«934.-js 


OiOOQ44.jr 


mi 

0,05375? 
_  mm 

0,02997.— 

i_  ^  mwi 

«>,oi490.-ij 
o,potfi5.~ 

^     wm 

[0,0017^.^; 

mm* 
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10  pecuBd 
iiiiii 
i9,94652.r 

4,27502.? 
«,4*305.? 

mn 

i,52575.T 
1,01004.7 

0,58485.? 
o,4582i.T 
0,31909? 
o,ai46o.T 
0,14097.? 
o,08p34.ir 

0^05  37  V^ 
0,02997.^ 
0,01490.? 
0,0061 5.T 
0/50179.? 

0,00002." 
0,00000.7 
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eoroIK    4^ 

22.  ToCa  haec  determmatno  pendet  a  pr^tio  ag^, 
gpriS)  Tnaiii  p6rticam'  tongi ,  quod  m  Ttialeros  poluimus» 
et  a  pretia  Tnius  perticae  quadratae  agrr>  quod  /iThal. . 
fumfimus,  quae  dua  pretia  prouti  Tariauerint,  e]((lrti- 
Aia  aggjerisi  roaxime  idonea  inde  deteiminatioaeni 
confeqoitur. 

SckoUoni    u 

ftS*  CaSa^  ergp^  pxopofita ,  quf>  angidi»  S  ell  f»- 
rc(  apgiitus.  tedus^  dudun  aggjeti»  ita:  iotra.  hunc  nagfs-^ 
hm  ffatui' coBoeiiiet »  ft  tefeiffifr  reAi>BP=:B(^z:^ 
pfirtic%  a  P  ad  Q^  ua»  ciKuli  •  ducatw^  qBeo»  cedaft 
B  P  ct  BQ^  taagnnt:  haecqoe  con(Mlia  tant»  vdlior 
crit  ^  qium  &  aggpr  fecuikkKn  ipibt  limiis»  dixeieiur  p 
Tfc  Incnm  fiituaiin  1k  =:^.~^  TbaL     €in».igitur» 
Tti  vidiiBU»),   Jm  peiticst'  aggesis  couftet  soo  ThaL  &' 
pBrticanv  quadadm  ag;pi  acflxanemus  ad    i    Thai    Tt> 
fit  m^xoo  et  ff=:z  »  ab&in^i  opoctet  BPbBQnioO' 
pirt;    s^g^Be.  ft  P  ad  Q  per  ajrcua»  CHCiihieme  P5Q' 
cxnriatur  '^  fioqne  focmm   obtinebinut  =::»i4tf>   Thali 
Haec*  (cificet*  cooibradia   maxime    pcaefeieodst    c(^  ei ,, 
qoa  agger  fecuodam  ipfi»  liiiliite»  PBet  QB  aiA  v^- 
iam  angpluon  B  '«fiqjiie   prodaceietw ;,   nftinor   qoideifir 
teixafr  poKioi  boc  naodai  iocUiditnr  p  deficiet»  214^  per-^^ 
tici»  qoadrati^  quanim  pietium  at^tf  TEe^.  aediraaiurs. 
ae  vggfit  boc  modo  breuior  fit    42^  peitici&^  cgua 
foantunft  =14^93  ThaL  rcquirent,    ¥ilde   locrum   ob-> 
tioetur    2146    Thal.       Circa   leiiqnoft  angploa  C  er 
D ,  qnooiam  iotus   Tergoot ,   nulk   emendatio    locum 
liabec  p  vtcunquc  enim  agger  a  Q  e(  £   intia   hos  ii- 

mite» 
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inites  coofiitiieKtiir,  noa  folnin  minor  campiB  conclo- 
deittnr,  fed  etiam  tgger  longior  euadeiet  Vnde  Ar> 
chitedns  ideo  tantum  eft  leprehendendus ,  quod  iggB- 
tem  inque  ad  angulum  extus  vergentem  B  cxtenderit, 
ficque  (imitns  inutiles  214^  Thal.  erpgarit,  quos  ed^ 
tare  licuiflet ;  Terum  haec  folertia  ab  homine  Geome* 
liiae  foblimiotis  ezperte  non  eft  exigenda. 

SchoJion    2. 

44.  Comparemus  etiam  cafum ,    qno  tggst  (e- 
cnndnm  ipfam  redam  A  E  duceretnr ,  cnm  cafii ,  qQO 
inxta  limites  A  B  C  D  E  eft  dudus ,  vifiiii,  Ttmm  hi- 
cram.  an  damnum,  inde  fuiflfet  expedandnm.  Hoc  au- 
tem  modo  agger  Iweuior  prodiiflfet  %6  perticisi    vnde 
fimtnnm  diminutio  ftiflet  l6oo  Thal.     Periifl^  aotein 
dmniit  tem ,  inter  limites   ABCDE  et  reaam  AE 
Contenta ,  qnae  cum  fit  44237  perticamm  qnadraiinm, 
damnnm  totidem  Thaletorum  effet  aeftinaaiidam ,  vnde 
agger  inxtt  limites  duAus  praeflat  aggere  lecnndnm  le-. 
dam  AE  dndo  y    difcrimine  exiflente   35637  ThaL 
Vemm,Tti  iam  ▼idimns,  magis  expedit  arcua  PSQ.a 
limitibus  lecedere,   qoam   ipfi»   limites   fequi,  Incio 
cxifleote  2146  Thal.      Hoc  modo  tota  eggeris  kxigl- 
todo  fliret  X085  perticamm ,  cnius  extmdio,  ¥ti  po- 
fiiimus,  poflnlat  x 08500  Thal.  ac  nnoc  quidem  viden. 
dum  eft',  an  agri  fic  acqnifiti  quantitiB ,   que  eft  fpa- 
tium    inter    veterem    aggeiem    AGKE    et    noQHB 
APSQCDE  ,  iuperet  108500  perticas  quadratas  nec 
ne?  fi  enim  minor  eflet,  praeflitiflbt  omnino  extmdtio- 
oe  noui   aggeria   foperledeie^    catenos  enim    tantom 

hoc 
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lat  6t)U&   fiilctpert  opehie   pi^etiuih   GAffit ,   ^'tenw 

^Qantitas  terrae   acquifitad    iljperafiret   ioSsod  j^exddi 

<}uddratas',   fiqnidem    pretiuiii    Taitfe   perdcae  i\iiaiddhe 

ad  tnum  Thaldnim  cdnnituatdr.     Praeti^re^  veroctiani 

perpendeodam  cd ,   cJnrado   tioao  agget^ ,   Teterem 

aggerem  tnllos  ampUus  ronttds  ad   conleruatioaem   »s> 

quirere;    cuius   commodl   tado   etiam  in  ddftin^atione 

locR  eii  habebda  :  im^eblae  fciti<fet  tiOui  aggerir  tantol 

ifiindres  fifiit  cehl^^.      Cuhi  igirdf  agg^f  fecundufn 

ipfbi  lifflites  fit  ektruAus,  qdi  ad  iiii  perticitt  poif- 

rJgiintur  ,    dumi^odo    maior  jxth^'  ^«ititaff   ^afti' 

riaSoo   pfft^.  ^adntt^rum  fyint   acqotfitsi)   Jacnmi' 

iade  t&  compantum,>  quod  etfi  non  fiifirit  tmieyttuh^i:: 

iainett  Atchitedo  Titio  verti  non,  poteft  ,  atquc  perps-  ^ 

ttto  ettru6tio  houdfrom  aggeram  (ecuodum    baec    ^rin». 

cipfa  diiadkaoda  Tidetur,    poftquanfi  tam   tuhitlB   id 

liiigulii  agg^  perticas ,  qfoim  ptddttanr  coiuiqfie  fitd^ 

ciM  <^psukatic^eat  cddftiatttiik 

Scholion^  •  5. 

a$.  Reuettamur  ad  noftrum  probl^ma',  qdo  IT- 
ftlites  duisto  redis  AB  et  BC  contineri  affiimGmas , 
at  perpeodaitiras  cafiim,  qno  altera'  liarum  duarutd  reda* 
latti,  pta»  BC,  minor  eft  quani  pars  ai^fciadeoda,  qme 
Ibpia  cA  ianenta  =r?cot.p,  exifteote  altera  BA^BC. 
Atqat  hic  ISicile  perfpltitinr ,  arcum  drculi  pet  ipiom 
paoAuiri  C  traofixe  debeie;  (ecet  is  ergo  alteram  ia 
P,  ac  pcriter  euideos  efl^,  reAam  PB  buiuir  aicib  taogea- 
tem  efle  debere;  fi  eoim  oon  taogeret,  a  puodo  quodam 
Tom.  IX.  Moa.  Conm.  A  a  a  leaae 
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initM  foofiitiiefetiir,  non  folum  iniiior  qf' 
decetor,  &d  etiam  igger  loogior  eaa^^ 
chitediB  ideo  tantom  eft  wpreheod^^^g: 
tem  nqpt  ad  angiilum  extus  vev  ^.  i^  g 
ficqoe  fiimtns  inutiles  214^  T^^  ^  ^:-^ 
tare  licuiflet ;  yerum  haec  ^  i 
Inae  foblimiocis  ezperte  ar^  § 

Schil|l|lSi 

cnndum  ipfam  re^  ^ #  ^S' "    JS ^ 
inittli«ites4^|g||:0|r||^ 

tem  mod^ll  |i  ,§,  §  ?  S.  8  i^.  K>  «     * 
tainii^ 


as- 

Wl- 


a- 


r     t.1 


^r 


r 


r 

I 
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tbi,  caro  fit^^JjE^,  crit  fin.«<co(.^fctt«<9Q-^ 

idfio- 


/ 


COfiSTR  VB^Di  SS,        a7« 


,  ^  BP>:BC.    fihio  feqHitiiryfi  efiec  BA^BP 

M  ntcam  ciiculi  per  ambo  {)uada  A.et  Cduci  coa> 

^  /Tt  reAam  BA  ^ngat^  toih  ftilicet  ma^  lu* 

^<  "Midre  Doa>licet.' 

.   ^.  Frobl-ema    .4.. 

I    ^  .  SS    Bmltes',   quos    aggerem  ttansgredi  non  ^5-  ^ 

^   t>  trfeus  fineis  redis  AB;  BC,  CD  conftent;, 

%   ^  'erls  confltuAionem  maxihie  lubro&m:  * 


Soltttio» 


o 

^%1  %.  ^^>  *»  pfetiwn  aggeris  Toam  feiticam 

^  ^A   ^  pretium    vnius  perticae  qoadr^e  agd » 

ABCrrap  et  anguhis  BCD=ay, 

Vf^(cpt.j(34-c6t.y)  Ibludanem    prac- 

Xuppeditat.  .  .PikDam -€0101»  cixca  B 

w»  BP3=B<^=::?"cot.j3,  et  circa  C 

'S=;*cot.Y  ;  tiercribantuTque  ,  tani 

V  quam  per  J(  «t  S , :  eodem  radio 

drculares  PQ^  et  RS  limites  tan- 

^erem  lecundum  lineam  mixtam 

veniet.       Hoc  modo  maximum 

i  maius  erit,   quam    fi  ^er 

Eur ,  exceflu  exiflente : 

T-  (^-h^y  -4-  cot.  p  H-  cot  Y  -  k)  -y 
^lgeris  «nim  kmgitudo  dinninuetnr  ^juantitate : 


.««1 


'i~((3-4-Y-hcot.p-4rCot.y— gr)  pert. 

Aaa  a 


it  ^ri  inclnfi  ipatiMm-  Biiiiuitiic  quantifate: 
^(PH-Y-Hcot-^-i-cot,Y-'jr)  pcrt.n. 

Quodfi  lineae  BA  et  CD  Te^  ^lfpnim  9mm  nwMt 
fuerit  quam  portia  iode  refcindeD^  ^  puodU  P  ec  S 
u  A.  et  D  capi  ,Qportet,  et  araiS!  ?Q^et  SR  fem* 
jpei;  ^pctep^  j;^di.a  ==|pctt.  defia:|ben4i|  ti^atni^  liiieaB 
A?  ^nsePt-  H99  caGf.  /oop  qpufr  elj^  ^  -vt^  fit  ^C^J  . 
Ccot.^,-fc-cof;Yifed'fi^5fir^  &  BfC  aot^  fye^t  miBg^ 
qjTam  BQ^  et  CR^  quippe  quae  pattcs  BQ^  et  CR 
rainores  erunt  quam  palui^caiecedente.  Si  altemter  aa- 
gjilbrum  B  et  C  intus^  tcr^t,  iu  e&  odht  conedia 
iDCuttt  iliabec;  ie4  taioiiiii  aasfilian  •km  teisew  uca 
^ciii  fiibcendeo^  / 

<  \"  ■      "  •      -  ■  ;.  »      .  "  , 

■■:  fi  fieratpraeiH^i  BC=:f(«ot,^-4-cot.v^  poi^ 
^*Q^>eii.R.ia»ueoieiit,,  .pcodib^uc  tub»  aitu  coa- 
tN*=PQI^^IinpItesr«u^s^,.  iam  qucDt  aggMeoi 
fon/kui  0|»9^t!?|:..      SitL  autem  refta,  BC  minor  fiiedf 

ftW  ii«»»ft-d-<;pt^Y>  oeqitKt  ie<He  BA  ct,CI>tain 
fipt.  pariiaft,  vt  praec^dp^  folutia  locum.  hfibeie  ppf eti, 
icqu^nuj  ^ppdo,  ioiqtia  eruetur  s 

%'  r-  Cum,  euidens  Gtj.  aggercm.  fntni!  re<^m;  BCcade^ 
te  ,.  is.  etiam.  maximi  proprietate  giudebit,,  SL  refia» 
A  V  ec  BY  adconeifflutrt  V  produ<aae  limites.  oonlU- 
tuerenu  Erit  autem^  aagplqfr  Yz=. « ^^a  y,—  1  &q*  • 
Tude  pofitai  reaia  BC=:  iiy.  ¥15  fit  ^<  f  (cor.^+cot.  v>pc«^ 
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Tum  capiatur  VP=VS-?cot.;P  f  Y-9o'j=-?tang.fp+ y) 
ct  per  puoAa  P  ct  S  radio  n  f  pert.  ducatnr  arcus 
ctrcuH  FQR  S,  Mmiccs  AB  ct  CD  in  F  et  S  taa- 
gens,    qui    dalMt    dudnni    aggeris.       Qiiodfi  ponamui 

KpHituc:.. 

BP=?(Xa)t.^^(r-'X>tang.f|J-Hv)> 

CS=;(X  cot.YT-ti-X)taa&(^-HV)>» 
Qnuitttm  abiem  hicnni  hoq  inodo  obciiyaiair>  itt  c# 
^pofC^:  Cum  fit 

VP+ VS-FQR  5!=  i?(f + V-  taog.  (^^Yh '»)  «^ 

VPQ.RSV=:^((J-*n  v-twg>((5-f-  V>  -  v} 

tnp  tep  BV-*rCV'-BC=? — "j'a..ii'^.^ 

leu  By4CV-BC=:-^(cot.^cor.v^-tao&/f+vS 

=:-^cot.  (Jcot.  V  M0&  (^-H  vX 
qus  expie(fiqn&  inde:  aUau,,   proiiic  aggpris>  dimihutio*»: 

PB*8CH.CS-P<yiS:^^(^Hi'V-*^>i«*-^c«^^r 

-tt-)i.)taog.(^-i-V>-'«}' 

^  t?(  ^t^  Y~4 1 .  X«ot>  |?cot;  v)  taogt  (p:  4- v)  "*  ^> 

Dfeinde  ob  A.  B  V  C  = -» 55fc;^«rH):==  "•  "Tnr  cot.  p. 

cof.vtwgr^^H-V)' 
fit  campii  ibcMendi  drminutib  7.  BI^RSCr::; 

~(^+y-  (i-XXcot.pcof.  v)tang-((?+V)^*)= 


•im. 
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Tnde  totum  lacnim  fleftunaDdnm  «dt: 

■^Q3+V-tang.(p+vH-X(a-X)cot.pcof.Ytang/p+v>'7r)= 

Ir  (P + Y+^  (*'^)  (cot.p+  cof.v)-(i  -X)'taDg^  v)-4 


CoroJL  .  I,  . 

**j.  Si  redae  AB  et  DC  extns  connergsmt, 
▼ti  in  figura  exhibentor,  erit  ap-l-av>»*o*t  ^^^ 
que  S-+-v>>9o%  "vnde  tang.(8^-v)  fit  negatii», 
hincque  B  P  >>  -^  cot.  €  et  C  S>  ^cot.  y,  Qui  «tiam 
fK)fito    e-f-v=^o*-+-.^,    Tt   fit   V=a^    habebitut 

BP=?(cot.e^^:^f)  et  CSzr?(cot.v+fe^ 
adeoque  BP>  Jcot.Je  et  CS>?cot.y. 

Coroll.    2. 

28.  Hoc  ergo  cafu,  quo  iS-+-v==9o*-l-^j.i«- 
hil  obiht ,  quo  minus  folutio  iiiuenta  applioin  pof& ., 
dummodo  redae  BA  et  CD  fuperent  talores  pro  BP 
et  CS  inuentos.  Sin  autem  altera  vel  irtraque  fiierit 
breuior,  arcus  <:irculi  radio  "  defcribendi  per  termi- 
Bum  breuioris  ita  duci  debet ,  vt.  longioiem  taog^  >, 
at  fi  ne  hoc  quidem  fieri  queat,  per  Ttrumque  teimi- 
num  A  et  D  ica  ducatur ,  vt  longioiem:  tangat. 

Coroll.    3.       '^ 

^  29  Quodfi^utem  fiicrit  6+ v=^o'-^^  >  ^ 
folutionera  inuentara  applicare  liceat,  erit  aggerib  di- 
mimitio':. 

T^  (6  -f- V"*"  cot.€-hcor  v-^r-K'  -X)cot.l?cot..Ycot.*) 

.  '      '  Campi 
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Campi  auteitt  indadaicli  deccemeatixn 

^(5-l-y+coi.e+cor.y-w+(i-XX)cofcg'€Ot.ycot.0) 
ki  vc  verum  tufmm  fit 

V  i^+ V+  ^'''•^ + *^^^- V  ""^  +C'  -X)*cot.  8*cof.y  cot  ^, 

CorolL     4. 

3d.  Ar  fi  rciftae  BA  et  CD  infus  comierganry 
qt»  calii  tngulus  f  &  negatiuus ,  partes  BP  er  CS 
nuQorea  euadunt»  quam  cafii  X=:=x,  ideoque  aicu» 
citcuii  Vltra  redaro  BC  porrigeretur ,  quod  cum  natu- 
rae  aduerfetur ,  hoc  cifii  rerum  maxiraum ,  locum  ooni 
iouenit.  Quod  etiam  inde  patet,  quod  intra  reda» 
BA  ct  CD  conuergctites  circutum;  radii  =:S,  qpi 
Toaroque  cangac ,  delcribece  noa  liceL 

Scholion    u 

ST.  Anlequam  cafum  redarum  B  A  ef  CDin-  Rg:  g.. 
tm  conueigencium  pcrpendamus  ,  confidcremus   cafiim,. 
quo  funt   parallelae,  ideoque  (3'-+-yr=9o*  et  ^zzo , 

«t^  BCzzlr=^irr-n^  .  «»«*»^*^  ^<'* 
Sit  autem  BA  >Jcot.^  et  CD^ ?coty  ;  per  fo- 
lucionem  iam  partes  BP  et  CD  capi  deberent  infim< 
tae^  f  quod  cum  fierr  nequeat,  arcunnt  circulaiem  ita  pcr 
terminum  breuiorem-  D  duci  conueniet ,  vt  alceram  re> 
ajinT  BA  tangar,  radio  c=?,acfieflfetetiam>BA<BP,. 
alio  radio-  cirjoius  per  A  et  D  duci  deberet ,  quia  le* 
&am  BA  in  A  tangeret.     Quantum  igjturhinc  lucrnra 

ociatur»  gpnecalius  inueftig^mus ;  Sit  CD=:c,  ac  de- 

Buflb» 
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iniflb  ex  D  in  B  A  perpendicab  DM,  eric  DMirr^fin.i^ 
=  ^«  et  BM=r^H-^<»r.ftp  ;  ponatur  rt<fius  cir- 
cuU  DO=:MNcz2,  erit  DN=:^fifl.ftp--s»  ctON 
=::y(2^«fiii.3(3-'^^fin.&(r);  focetiv  autem  adgq* 

los  DON=<P,  «rit  ^^=^zz6o,(p  et  «=t:^; 
idcoque  ON=PM=5^^^;  Wnc  arci»  PqRD 
=^^^.t?^.y^»  <i!M«  ob  BP=:r^-^cof.a(3 
•4-^4q^£^,  wfyeau  cafi»,  qao  agget  fdaiodttn 
iffi»  liinites  duceKCtnr ,  in  longitndine  aggcrit  Incnra* 

,    ^   ^     fifin.2flcof.(p  (Jir+Cj^^^fin.aft 

«.        -^^      «.^*>     (Jir-<P)^*fin.2pr 

Pbiio  fift  feaor  POt>=  .^^x^finT^  >  ^  ^^ 

cem  BCDOP=:&rfin.2^-4-2i^^fin-s(3cof.2a 

■+-(.-;-/m.(t>V~H — .i.^/*L(J>  ^»  'n«  M>  magnitu- 
dine  canapi  peidiinus: 

,  ^  >*  . .  ^  ^  ^  ^  *  ^  fin.  a  S*  cof.  (h 
^ffin.  2^-iTi3*fin.i(JcoCa^H — (Th^W"^ 

kbGo.  a  p*fia0cof.<[>    (;9r»'H(t>)^^fin.2y 
•^      2CH-fin.(|))'  2(n-fin.(I>)*      • 

Hine  igitur  pofito  ^  coafiante  (latlm  patet,  eo  mai» 
fore  lucrum,  qno  maiorem  capere  liceat  lineam  CD=^; 
ea  enim  elemento  de  auAa,  lucri  augmeBtnm  eric 
i/<:(2«-«3fin.2(3)sr2(i~X)«i^tf.  Cum  autem  ^ 
detur ,  (umto  angplo  ^  Tariabili,  lucrum  eiit  HQaau- 
roum ,  fi 


^        coCCp  fin_0cof0        JTTrHly  >.; 

n^^  fin,  a  ^  ('^  (T^^Ifio-^y^+^^TSi'^)?  '^•(TTfii.(I);>. 
quae  aequatio  euoluta  'connmode  ad  lianc  teducitur: 

vti  quidetn  iam  cx  foperioribus  liquct.     Erit  ergo    • 
i4-fiu.Cp)="-^^=:2X  et  fia,4)=raX-i. 

Quia  X<^i  ,  ponatur  >z=con^',  erii.fio.<l>=i2ca(  <^ 

~  1  =  coC  2  ^  ,  et  <t)  =  9^" -  a2;=»i7r-a< ;  hinc    ' 

cof.Cpr:fin.2<. 

Diminutio    ergo    aggeris     (ecuodum    longitudioem    ob . 

h  =1  iTjSiT^-  «nt  --  a  f  H T/iiirr^ i-(.^  -  *  ^) 

et  diroinutio  agri  inclufi  : 

•.jl^i!^^(fi„.^cor?-f.^i^'-5(7r-a^)). 

Scholion     2.. 

32.  Quod  fi  lineae  BA  et  CD  intus  conuergant) 
^t  fit  eVY  =  9o;-«,  et  BC=^<j^^,  quae. 
(lio  eft  magis  difficilis ,  irenimtamcQ  ex  pribcipiis 
hadteous  (labilitis  expediri  poterit.  Huc  imprimis  per- 
cinet  cafus ,  quo  infula  quaedam  figurae"^  et  magnitudinis 
cuiuscunque  aggere  eflet  cingenda  >  cuius  .figura  fi-fue« 
rit  polygonum  y  cuius  fingula  latera  faperent  quantita- 
tcm  ?(cot-4p-i-cotJ^)  cxiftentibus  ^  •  p  et*^  angulis 
cuique  lateri*  adiacentibus  ^  quaeftio  *  nullam  habet  diffi- 
T9in.|X.  Nou.  Conam»  B  b  b  culta- 
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caltatem ,  ddm  fiag^  aDgoli  arcabo&  circiili- ,  coias 
ladius  eft  =7  pert.  ita  fubtendi  debeot ,  Tt  laie»  fiint 
tangentet  At  fi  quaedam  latera)  veV  adeo  oinDta>.fiitt 
ihinoca,  peculiari  (blutiooe  eft  0(his,  cui.  autem  hic  noo 
immQror ,  curo  quaeftio  digna  videatur ,  qaae  omni 
cura  euoluatur,  et  ad  vfuro  commuueBi  accommode' 
tur ;  quod  opus,  vel  aliis  perficiendum  reUaqua ,  vel 
in  teaipos  o^agis  oppoctunum  mihi  tielerao* 


»  t   I  m      ■        t 


PHYSI- 


PHYSICA 


Bbb  *  '    AD 


A]>  OSSERVATIONES  ET  EXPERIMENTA 

D  E    M  E  R  C  V  R  I  O 

£2C  JMIANVSCRIPTIS  HERA/ ^N/VI  BOERBAAF^E 
&VPPLEMENTVM.     I. 

receDfente: 
CiROLO  FRIDERICO  KRFSE.. 

AQno  1734«  obtulit:  G>llegtO)  Philolbpbpninn  im 
BritcanDia  obfeniationes:  et.  expeiiinentai  de  ar- 
gento  viuo.  (« ) ,  aoDO  Teco>  infequenti  Academiae: 
Regiae  Scientiarum  in  Galliis  fupec  eadem  re  (^)  ezr 
bibuit  quaedam  fumnuis  Hemarms.  Boerhaaue:. 

£x.  Ytrlsque:  cafti ,,  vere^  PhTfici.  obiematis-  conftK 
tit  immutabilis  procfus  natura  Hydrargyci ,.  dum  vatiatai 
interim  (pecie ».  in.  nouas^  fbrmass  mutatus.  appareret;. 

Anno-  X737'.  data:  ad  SenatumiSapientumin  Brit- 
tannia,  diflertatione  (r)  recitauit:  et  alios ,  quos  illt 
-vltro  explorando  tabores  „  incredibili  fumtu:  et  patientia. 
adhibuit..  Vnde^  deteAa  eiusdem.  conftantia,^  aurifimuL 
Vsdoles  peripedla:  habetur;. 

Ebb  x  Nado» 


(  ii )  Thilofophical  Tiansadioos  No;  .4.30^.  pgv  I4f.. 

(A)  Memoires  de  r  Acad   Royale.  des  Scienc..  173^,  {Mgv  53P*  eer 

Philofopbi  Trausa£t  No..  44;;  pag    343; 
(<r)  Philofopbj.  Traasaa;  No,  444..  pag..  368;. 
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tit&o  oAo  ptoa  -promiftaic ;  premiffis  piMiie« 
nere  cundls  ilebilia  boois  £m  (i).  Morieai.,  tndi. 
derat  manolcripta  nepotibus  ,  Hermata»  {e)  ct  Abra- 
bamo  (/)  Ham  Boerifoaue,  quibus  pcaemannft  morce 
eceptis  ad  me  peni^DCie  icripta  mana  viri  omDi 
laude  maioiis. 

Legens  ioteriin ,  perl^s  ^  fanidioTa , .  heicniei 
labori»  taedia ,  piaculum  duxi,  i&o  laboie  adeO  iucun- 
da  Yoice  in  .fDiireo  fetuace.  Noa  pauca  enim  doceot 
acqoe.  prioribns ,  iam  editis,  collata ,  lactRi  afiundair, 
di^  fitmant ,  Tejritatcm  adiemnt. 

In  ptima ,  ad  IUuftrem  Bdttanniae  EratditonnB 
fbcietateBl,  diflertatione  lucide  aflleruit  Baerbaatdui^^ 
fidos  mocus  meChanicos  Mctcurium  ex  mitiffimo  fieii 
aciem  ,  ex  infipidifliiDO  acqnirere  fipbrem  ,  ex  fpknr 
didiffimo  fieri  nigrum ,  ex  fluido  confiftentem  ;  ex  et- 
deoi  vefo  «oo^t ,   ibla  j^nis  «dtoae  redire  itenim  ia 

prifti- 


Ci)  i?j8«  Septeinl».  23.  ^. 

(c)  Socero    meo,   quctn  f.   OQobr.'  17S3.  iaKo  foiiftam  bgmi 

Hic    TnniaiiBnae  Fjifiialm,    Angoftae,  Fiae,  F^is,  Or. 

bh    Ra'l&(.i  'impeiratrTcis ,  Confifiarii   intimi ,   Ardiiatromm  Co. 

mitis    et   fopremi  ,  per    vnioerrnm    imperiom  ,   rei    tncdiae 

Disedons  munete  fiingcns,  iefici(rimi,^m  vnqnam  Ruflka  td- 

ius  akit ,  Medici  nomen  merulr. 

(/^  Htrmaau  fiater..  iuoior,  cuios  ^ipp  meritaqiie  Tci  nedio* 
criter  in  litteris  mcdicis  verfatis ,  non  latent.  Hk,  &bre.  acota 
cttm  delirio  perpetno  corr^us ,  vndecima  moibi  die  ,  ff.  lolii 
1758.  tSe  defiit.  Vita  eio!>  paocis ,  sft  verilljmis ,  Gotfis  de- 
lineata  ek  io  Sommario  Nooor..  Commentar.  IioiDi  AcadBOiiK 
To».  IV,. 
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pqfHDam  formam ,  kidefe  perfixm  matatas ,  laruaqiie 
depofita  y  alis  et  tdlaribo^  volare  mercnrium  ^  nec  tor« 
iBisDtis  his  mutari. 

Ibidem  docuit  ^  aetatera  qui  bermetica  in  arte 
coQfumpfencv  andor,  neque  fects  ponere  igois  tormen^ 
tifr,  ncque  leuiorem  fieri  mercuriunt ,  cukis  ad  aquae, 
aceti  ve  buUientis  calorem^  fiibortas  mu&tioiKs  eodem  in 
fcripio  recenfet. 

Ex  iis  auteiB^  quae  ad  Regiam  in  Galliis  floren* 
tem  AcadenMam  dedit,  Hquido  apparet^  nec  in  igne  diu-* 
tiffime  dtgerendo,  (ioe  lenouatus  ofcillet  aer,  fiue  re- 
pagplis  arceatur  y  tranfire  fofidura  ia  metailum »  argen* 
tum /viuom. 

Docuit  porror ,  ibidem  ^  ex  plambo  per  fales 
fixos  haud  generari  mercurium,  quidquid  clamant  Chy« 
micoram  oobile  par ,  Pater  et  filius  Helmantii :  quid. 
qoid  ofiert  Beiberm  {g).  N6c  illad  praefiare  ace- 
nim  ftillatitinm  ,  vt  perhibet  fubtiliflimus  Jfaacus 
'Rollandus  s  prinius  trium  principiorum  chemicomm 
au(3or  y   ^b)  labore  fideliore  didicit,    docuitque  cafle^ 

fiiosque 


(ji  }  Neqoe  obefle  pota,  qwie  bac  de  re  cxhibuit  oekberriiiius  Grofft. 
Vid.  eids  Redieiches  fur  le.Plomb.  Meuioiresdel-Acad.  RoyaK 
dcs  Scieoc.  i735?.  p-  SiS-  ct  fequcntibus 

^b^  oReoentt^imi)  de  cortiorum  principiis  chemicis  tni£tantes,  per- 
^yhfbent:  Arabes  atque  Saracenos  (aeculo  XIL  et  XIII.  inueniflej 
y^oietaHa  oi)  aliud  efTe  ,  quam  argentum  viuom  per  fulphur 
jyCondenfitum  ,  bocque  cx  Gebri ,  Aoicennae  atque  &har]s  mo«« 
5,ttttmeotts  patere.  Bffifla  haec  per  Arabes  principTa,  ab  hoc 
j^mipore  Yiqiie  ad  iaeciiU  XVL  initiam,  Cbymici  ioterea  dari^ 

jyabsque 
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fcKxqae    erioret    ezpurgant»   Giemifle  ^aflertor   Ster« 
baav*  (i).     Pofl  leiufcitaatiiifn   fiiUinn  wapatcotMin , 


.,,absqae  vlh  retraftione  adoptanint ,  vcluti  Raymmdiu  Lsdlimj 
^jArnoldm  de  Villu  Houa  et  loaimii  Ifaacus ,  HolUHdus  vuko 
jjdiftus.  Poftquam  vcro  vcrfus  difti  facculi  inWmtti  Ba/Him  ra-- 
^yikftthtmy  et  Tbeopbraftus  Paracelfus  itnprimis^  Chemiae  operan 
^^dedere^  fiidam  cft^  vt  ifte,  praeter  haec  «dtio,  ilb  Arabibns^ 
yjCffiQa  priodpia,  aliud  aoimm,  quod  falis  bomioeJiifigaicbat, 
j,prioribus  adiicicndum  cxiftimaucrit  etc.jy 

Dolco  audlorcm ,  ad  qucm  fuperiiis  memorau  pertinent, 
accuratius  noQ  cuoluifle  Boerbaauium  >  celebre  ]icct  illam  dicat 
nomcn  efle ,  in  re  tamen  ncglcxtfle  vidctur.  Malott  -dinuniffl 
dtare  diflerutiuncutam  «  tnodo  ^ianc ,  modo  illam  ^  ^nicum  in-» 
terdum  fui  Au^ris  fru£tum ,  neccfritatis  faepe  lege ,  qoq  ra- 
ro  alieno  arbore  natum ,  quam  ad  tiombergium  ,  Boerbaammy 
HofmauiUim  ^  StaUium  vc  <:rtbrros  prGuocare  ^  vtat  JFoims  letosmo^ 
di  dtatl ,  Ingentlbus  liis  vlns ,  re  propios  'cxaminata  priodpium 
vitale  dcberent.  Captub  hic  Audor  voluptate  enudcandi  Bocr- 
baavit^  aliorumue  au6lorum  grauiflimorum  )  fato  iam  fur&orumy 
erroribus  ^  illom  vix  citat ,  quin  reprchendat.  *  Melias  egiflfct^ 
ex.  poriflimo  fonte  baius  Viu  haurieodo  >  fi  nobk  aocuratiuS) 
quae  ad  hcimeticae  artis  hiftoriam  pertincnti  cxhibuiflet.  fiMr- 
iaavjo  enim  edoceri  potuiflct ,  Gebri  teftimonium  ad  VIL  po« 
tlus  «quam  ad  XII.  faeculum  pertinere.  Syftcma  duorum  prind« 
plorum  chennicorum,  mercupi  et  fulphuris ,  proinde  iamillotem- 
pore  cclcbrabatur.  Nihilominus  ipfo  Geiro  adhac  cdoceniDr) 
ante  ipfiHD  iam  viguiflle ,  hanc ,  .antiquiflfimam  certe  opintoncm) 
dum  in  principio  JISfmiH»^  perfeQionis  metallorum  fcrii>tt,  fe  non 
niii  fibros  antiqaorQm  abbreuiafle  ^  partrm  forfan  iiiiroiniin  ,  de» 
bac  arte ,  quos  Imperio  Diocletiam  combuftos  perhibet  &mdm. 
Bafiljus  vero  Valentms,q\xcm  Paracelfo'(ktox)o  priorem^  iviein* 
dicat  Boerbaaum^  minus  rcfle  ad  initium  XVI.  facadi  ceic* 
bratur.  Paracelfum  vcro  ex  'BafiHo  do6lrtnam  de  triboi  ele- 
mcQtis  illo  lempore  haufiflGb^  atque^ptcilb  lufiocii  nomiae^  roam 

fecifle 


per  ipto  afg^dttfm  Viaunfi ,  ex  ptainBb  duth  mcrcti- 
liom  educere  conatur ,  eoodemqae  ex  ftanno  codem 
admiuiculo  extrahere  tentat  ,  frudra  fuit  (ib).  r 

,]ii  .t^tia;  ^em\vi!i  a^  fapieQfes  Brittaddos  data 
jdiflertatione^  fnercpmun  e  ¥«ws ;  edudum  Jabe  qmdam 
raquinatumv  ab  ipia  origtne  illi.concreta.  intimequein- 
oiefccnte  i  ab  alcfiiroiftis  crcdi ,  pcthibtt  Bderiiaaviuf^ 
^q^  j  id  .fnenteni-jill0rum\:.>de&Qcationeipi  Jinpuri  ^i^ 
c^ffime  tura.  dcfnum  obtineri.crediderat»  qutmdo  purit^ 
.mift  cprporibps,  fiia^r  natwrae  iimilibus,  mifccretur,  ae- 
que  ope  ignis  Jncfe  j(ecum:  fepaiefetur*  .Milbiitiidecyqbp 
4iuro   Merciviiun^  ,to(icsqQ&   igneiilum  Jnde/auoeans , 

. ;  .    .  1  ;  f      ccmftao* 


-«- 
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fecifTe-cfxtfa  bmht  dabitiai''p6fitum  eft*'  B4/?///^i  Tdlehmus  ve- 
ro  iuuenis  vldi|  Belgiui^/Ct  Aiiglift% /ai/)^ii<^ic.  ^^XlLxMm. 
artetn.  cereuiriariain  cptimam  ibi  reperit :  Hac  autem  occalloiio 
*  Ifaaci  Hoilandi  opcn  viditTe^y  atque  ex  illis  dodrinam  de  tri- 
bus  principiis  rctiouifle^  verofimilc  eft^  ait  enim  in*C6enbt)i6  tc 
ex  libris  didiciffe ,  nullum  licet  aoft-^rem  citet  ^  Hollandum  veroj 
Ba/ilio^  antiquiorem,    do^rinam    dc  tribus  p^incipiia  pfdfitentcm 

*.  yider*  'licct^,  Qpera  ftibttiiffitniffitiras^  iiiiaortl  vel  wgitiuo  cculo 
perlufttjjmti.  ..Ncqup  boc  Tanuelji  rtempAribus^^gnoratttttrV  Si^ 
verinus  Danus  etcnim  Epiftolam  ad  Paracelfum  dcdh ,  quaeprae* 
fiia  exllat  operibus  Fmacelfiy  ibi  cixzt  Ifaacm  Hollandum  pro 
au£terc  dirciplinac  Paraccjfica^  ..   *. ..... 

( n 'Mcrctur' ab  omnibus  legi  oratio  quara  habuit   1718.    de   C^c 
inia,er,cQr$^'  fuds  expurgaflte!,  tlbftris;auaor,  turirt^quhiDtfj&^ 
|;W0.9;P^^  ^erif  y.faoc  ftudium  aoiinain^iacKungaiit  tir^tfes. 

*C^)  MiW  Q*  V^l  mcrcuciiim,  in.  olco' Vitrioli  currcntcnfi  ad- 
buc.  ftatQcrc  ,  atque  eiiindt  pooda« :  iniigne  hukis.  dcidi  dettuaiv. 
Iq  inftit.  jchemic.  J.  41 3-  «t     4'7.  fulcfacrrimc  •  alias    chcmiai 

\       ;tr?£^D^  ..-,.:;  -    ..    '    i        \  ;  •' 
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^b6         EK  P  E  R  I  M  BN  T  d 

coaftaotiain  ct  iimplicUateni  ▼troramque  admicatt» , 
fpera  figeqdi  cum  «un>  ugeotum  ?ivwn,.%iiis&diooe, 
fepofuit. 

Neque  fubiletidle  hic  iodefeflum  f^rom  oituralium 
ilcratatprem  ,  ex  jfequeBtibus  patebit  (/).  Sekgl 
quippe  Ekperimenta  qoaedam  ,  ex  diario  egtcgii  tiri, 
^uUis  j^ibh  dolor!  annocadooibut  dicBte,  quaeqfue  fim- 
pttcitec  fmdo ,  verbis  ipfifljitris  Audoria ,  mimis  lioet 
i|>eciofi9 :»  aft  magis  vecis,  Ttens.  Ifiec ,  qodad  ■lcfQMi* 
aem  i  operationis  «tque  efliiAuum  ratione,  io  pai^. 
^08  dil^cfeal,  vt  laboKS  ce  produ^  mdins  n  1e  ia- 
*  ,Ticeai  ididingui  poOiiit.  CkeceraKi ,  ifimplez  Veti  eft 
■fij^thKn.     £n  liunmi  Tiri  vecba: 

.....;  ...  s.   I. ... .     ... 

.17^3^  Mercurii  Amftelodamenlis  qptimlinciaa 
XXXII.  deftiUaui  «x  letoita  vineii ,  pora  »  ^  am- 
»ae ,  Ita ,  Ti  nihil  prorfus  mercurii  fiuidi  iu  fuodo  rc* 
tortae  ncianeret.. 

.      ■      ^     *• 
^       ^  Mercurium  cgr^fli«n.,   ricmum  ,  .c£Eadi  6mpet 
10  rctortam  caodcm ,  ct  4eftillaoi  roodo  f  *. 

»•     3« 


.(/)  Swiiiaeiita  iila.»  aaae  ad  DiOirtatiaaes  <ie  Meicario,  fa  aa» 

UndiiMsontoatqge  iWeirfa».  i«pieflis  fpe««^  preemiiinda 
ceofeo,  lUi)  qaonun  Mllan  m^  Ipre.aaQor  ate  memie. 
.  00^  fecic ,  mneat  lioet  «ii^  4e  Jeoo,  ibperefle  ipfi  edfaiicex- 
.peni»enta,<,«,boi«ue«atwrfeeseldiymiaarom  priiiii  mdiob, 
qoam  Caeftnbui,  iUgiboa ,  friocipibB»  ftftvefe  depiMdiCttaiD, 
caro  veaaidersnt. 


DB    M  ERC  rK  t  O.  3*7 

Stasaii»  deAilkltloiiibQi  mftfibfltor  robii  (a)  qind 
in  retorta* 

*    $»    4. 
laboie  (edola  «ontiiHiaui  deflillitioQes  Tsqoe  s  7^37, 
ieinper  accunte  fltudum  totum  eleiundo. 

«•    5. 

Eitaennt  tiitic  Mercurif  Vhc.  :tziY^  $11  \'u 
dbus  iam  defiiliati.  lo  foido  retortae  eirant  geoitae 
Voc.  jjfi  praecipitati  rubri ,  fcintiUantis.  In  ctuirtulis  , 
^ibus  fingnUs  /vicibus  mercuritts  c^r^t  .ctJksitm^.  fe&.. 
ffamnqvm  deftiUatifinem  ^  mulmm  mercurii  forpi»  ni  • 
g(9  reftabat.  Ita  n  perierint  5x1.  deftiliatiooibus  de 
inercurio  Vnc.  tH  id  cauere  nuo  potui  omni  cuca ,  id 

et  itt  opemtiooe  inchoata  '7?^5».  cootigft    (B)  y   fic  * 

lere  5i  graoa   perKruot  fingula   dediUatJooe »  ^llicite 
licct  caueretur  (£> 

Ccc  »  f  tf 

^di )   Vide   primac,.  datae.ad  Bnrtannot ^  de  Dicrcario.  difltntatioiib 

§.  IV.    Ibidem  cnim  dcdribit  auclor   opcrftiQiicni  baic  fittiiUi- 

inam  9    nifi  tcmpore    ac    laboribus  vltcrioribu»  pcQtRdcus   dioer- 

fam  cerncres.  .         ^ 

(^)  Operatio    i7^^^3i*    ^dtm   t&  ,.   qu^im  .ddaip6t   |a  jnim 

de  mercario  ad  Brittanooi  di&rtati^  §.  IV.    vscjoe    ad  XIL 

^ey  CoQ^pamrt  vtiqtie  dcbct  procqflcb  hjic  cum  5 1 1 - deftlblfoD jbitii 

<)«ae  loaxinMm  parieo^  pnnt9/c  dt^  inefftorio  difi^fftatioiiii  tooftt* 

twinti  ibidem  enioi  mercnrbii  ^9*Ticib«a  ckftillatnt 

»)  Ek  flufdo  10  paluerei»  Milmin  %lcndqptc«a  prt  f^  firi  peo* 

d  rii  vert^Kor^ 
^)  5  2  dtfiilbtioiobat  illif  pettcfimt  mimrii    dndiflMB  6^.  cr* 
go  7I  grana^  fiogala  in  dcftillatione. 

3> 


f?7?23%  Pttecipittti  nibri^(§*  sOnati  Vhc.  ijfl 

addito  pauco  mercurii  $ii.  vicibu^  dcflillati,  ex^^char* 
tulis  in  quibus  exficcabatur  *  colledi ,  deftillaui  c  retorta 
luto  obdufta^,'  igne  femmoi  n  cahdctet  rctorta  per 
horam.  ,        .    ,  .  :..      .     :   .    . 

§.'  7. ; 
^xiit    xnerprius^reuificatiK  ad  Voc.  jj.  ifi.^fuado 
Tcro  retortae.gr/xYiii.  pulueris  rubri  (</).  ... 


a.r      *   mi 


/3)   Idem   ixiercurius  i^.  .vicjbus^xurfus  dei|illatus  de  poode^e-. 
•''7     "  atfiilit  Vnc.   i  v/ dr/ij. 'gr.  xxxviiij.  Ergo   .41    grana    fia- 
.*   ^  ^piU  'm  d(Hlillatioile  p^r^runt^  '  diini  toties    defiillaodo    ig^e 
afljis  pro  /1  fui  poaderis  io  puluerem  rubrum  vertdsatur.    ; 

4^    la    toto  vero  mercorius  500    vidbus    deftillatns,    pro  .^ 

foi  potiderity  illo  igne  inpulucrem  fubrum  verfustft.  Mer- 

curi!    vero    fluidi  ab  operatione  fuperfuere  .Vnc,  - 1*.  dr.  V, 

.quae  excedont  parun»  cknijdiam  adhibiti    hydrargyri   quanti- 

tatem.     Perierunt  vero  Vnc.  v.  dr.  j.  gr.^  xxxxyuij.  Ideo- 

' que  grana^v.  Tingula  fn  dcHilUtione.  *  .% 

5)  Cbnucniunt  proihde  pulchcrrime  duae,.    diucrfis  temporibas 

'^        perafiae^  operatione^ /ex  quibus  plura  mGditatio^ i  o[^rtuat 

ab  idoneii ,  vltcrius  crui  poffunt.  "        . 

Qd)  Drachoiae  tres  ac  grana  qoadraginta  duq  perierant.      Qliomo- 

*"^tft?  '♦^kte^^^t- deinfigniore  reuificandi  cx  ptraecipitato  merco- 

yHx  difpcadio 'monet  th(kof  i    in  priiha  de  mbrcurio   dilTertatlone 

,  ig.  Vlll.  coroL    8.     Vix  enim  mihl  perfiiaderc    poffum  ,   ferro- 

•'rem  tatogrstpM*effe:"prTitius  enim  fbret,  quera  in  fcripiis  aocu- 

ratiffimi  haiUs  viri>  reperiiffem.    Crediderim  ,  multa  enockandae 

-.^dipfo)  ^uieJ|ioflrt'«>nftrre',  'experimenta,  quae  Ccleb.  thn^ergius 

cam    metalliis    in  fbco  Tfcbrrnhaufiano  olim  inftituit,    quaeqoe  in 

■ -^i  fcil5«liii:ct-tfiperient!t  ditBimis    academiac  hrififiaclegi 

poffunt.  •*'    •'     ' 


B  B    M  E&C  VAl  O.    .        m^ 
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*"    Has  (>)  mifcui  <um  Vdc.  zxiT.roeiCHm  5xr. 
ficibus:  dediUati  (§.  5.). 

§•     P. 

His  ($.  8.)  admiicui  Vnc.  vzxx.  dr.  ij.  mercu- 
lit  51 X.  vicibus  deftillati ,  cui  ec  fuus  mercurius,  ex  prae- 
cipicato  icgeneratus ,  iam  admlftus  erat  (/)« 

§.     10. 
^Habui  ergo  mercurii  5x1.  vicibus  deftillati    per 
fc  et  reuificati  Vnc.  xx^iy.  ct  dr.  ij.  "      *         .         . 

§.        XX. 

•  Has    (f  xo.)   deflillaui  femper-  acqiiate    modo 
§.  i.  hodie  incipiendo  17 -37.  Tsquead  17. 5  37.  448«. 

vicibus. 

§.12. 
Tum   habui  mercurii  millp  et  nouies  per  fs  iam 
deftillati -Vnc.  xvxi*.     Et  praccipitati  nibri    in    retorta. 
Vric.  j.  dr.  jfii.  ig).    ' 

Ccc  3  §.13» 


(t)  Scilicct  Vnt  ij.  mercttrii  ex  pracdpiMlo   reoificati  §.'  7. 

(/.)   Quas  hic  iudicat  auftor  Vric.  viii.  dr,  ij.  mercuni  511..  vi- 
cibus  ddlillati  pars  mazima  ipercurii  efty  quem  pbtiDuit  aliqgan-. 
do    ab   operationibus  9    quas    derciipfit    in   prima    de    mcrcurld* 
diffcrtatione  §.  4*   5*.  ^.  7-   8. 

({^  Pcrieront  crgo  Vnc:  xvi.^gr.  xxx.  praecipitati  vcro  rUbri 
longe  minus  natum  vltimis  his  448.  dtftillationiBus  ^  auam  qoi* 
dcm  in  praecedentibus.  Cau^am.huius  phaeubpifni^'^in  pnma 
diflcrtatioDc  innuit  auQor  §.5. 


9pe         EXfERlMEKtA 

*  f     13. 

MoeqNrfqin  ($v  ro.)  per  cfaarcam  caUdami  po- 
nm,  ficcam,  •  colatuin  ,  «a(e  vitreo ,  puro ,  .6cco  Sa^ 
Taui ,  tituk)  merconi  1009.  per  fe  defliilati.(i&). 

Praeiipitatt  tiati  (  $.  it. )  dr.  jfi.  fermui  titnlo 
praecipitati  per  ie  mercurii  10091  -deftiUati ;  reliquQBi 
^ero  deftiliaui  ex  retorta  loricata ,  igoe  aperto. 

Obtinui  mercurii  puri  dr.  -vij.  gr.  tiit.  in  fiiodo 
letortae   fupererat  pnlueris  rubri  fixioris  gr«  xv.  (I). 

f     itf. 
1Mercui!um  illum   ( f  12.)    ponderaui    ope  M- 
lancis   iocluftria   clariflimi    yCrauefande  ,    pendebac  ad 

nqpua  vt  13  ,^.  ad  j.  17^38* 

1      »7. 

IVf ercurlus  regeneratus  ex  pmecipitato  ineiaBU 
1009.  per  fe  deflillati  crat  ad  aquam   vt  i3i^  ad  x. 

{>ondeninte  eodem  celeberr.  viro  x^^SS*  (^)« 

Eoas- 


(b)  De  hoc  p!«n  impo&enini,  qvando  ad  alia  tongc  operofim 
Boerbaavtt  czpcrtmcau  pcracoero  >  quiba»  pKrifidcnd*  hwa  •i* 
btbait. 


(f)  I^ricie   iaiqae   gr.  [xnvu^    Vide  V    7«  P^wii  fapplei] 
notam. 

(t)  Qpibus  iam  iinpreflas  Boerlmdv^  de  Mcrcorio  Diirertanoiiei 
adcundi  occafio  dtficit,  habcnt  bic  tabalam  ,  (eriem.  exp.iiSo- 
nom  varil  mcrcurii  compkfienttm  ,  quas  vt  plarimum.  Yna  com 
ccleberriino  i^Granefimdio  abfoluit,  illoftris  Boerbasv^: 

Q 


EXPERUUBNTA  D^  MERCP^RIO.      ^i 

Eousqne  Mercoriutn^  igoe  torfit ,  (blitarium  111. 
Boerbaave^  ooa  contentus  primis  datis  ad  Brittaoaos 
DifiertationibQS  mm  tndicatis  i  vt  dilceret,  quid  tandetn 
igois  «dione  diuturoiore  eueoitet.  Conflans  fimili  mo« 
do  &  exhibuit  mitabile  hoC|  aoRtis  temporibus  fri« 
gore  tdum »  omniiio  aiaUeabile,  meuUum.-  NuUa 
hiuc  (upplemento  coroilaria  appolui  :  deduxit  plu« 
ra  hac  io  arte  (oierus>  «^ideia ,  vberrimus  tamen 
audor )  quae  in  prima  eius  de  mercuria  diflertatione 
legi  poflbnt ,  lumia  fi-  huc  transferri  debuifi^nt,  adiedo 
fbrtaflis  Yoico :  quod  mercurius  44.8.  Ticibus,  fimtli  flC 
aotea  igne  adhuc  adtiis ,  idem  perfifteret ,  Tarias  vaiio 
igoe  luderet  perionas ,  maiori  tamea  igtie  vtcunque  ia 
prifiiBam  formam  lediret. 

OBSER- 


if  \enalit  ieaad  deOillati»  ad  ^  vt  f3^-  ad  l. 

^  $it    Ticiba':  pcr  fe  dcfttUatus  «d  \7  Yt  14^9.  «d  K« 

y    1009    per  fe  defiilLitas  ad'y  vt  13  ,^   ad  i. 

^  -refdlititas  ex  ptaecipitato  mercum    too^.  deftillati  ad   ^  vt 

J3t*  «d  «■ 
^  ofi^iM  ab  O  deftiUKai  ad  ^  v*  13  i^  ad  U 
'£[.  750.  Tidbas  ab  Q  dcftiiiatos  ad  ^  Tt  13^%  ad  t. 
^  877.  Ticibos  ab  O  dcftjllatos  ad  V   ▼<  >3t99>  ad  1. 
y,  aliqao^  ab  ^  deftillatos  ad  V  "Vt  ij./^g.  ad   t. 
]|^   aiT.  <viGibu«  ab  "^  ddbilatos  ad  V  vt  %1-JSr  ad  l». 


39«  «J^  l  O  ) 

OBSERVATIONES 

M  E  T  E  O  R  O  L  O  G  I  C  A  E 

POTISSIMVM  BAROMETRICAE  ET  THERMO. 
METRICAE  ANNI    i757.  CVM  CONSECTA- 
.     RIIS  INDE  DEDVCTIS. 

A-u  «3:  o  rc 
I.     A.     B  R  AVN, 

Methodus  fere  eadem  in  his  obferuatioDibus  cRad- 
hibita  ,  quae  in  antecedencibus ,  hinc  luperfluum 
^(Tet ,  pluribus  rurfiis  hic  exponere  de    indruineotis  et 
n^odo  9  quo  fint  confedae.  Repraefentant  fcilicet  obienia- 
tiones  barometricae  niaximas  et  minimas  altitudines  cuius^ 
libet  menfis  per  iotegrum  aannm  cufn  diflfefeiiciif^  ni  Acr- 
mometricae  maximum  et  minimum  caloris  gradufn  cuv 
iuslibet  menfis  per  totum  aonum  cum  dx&temiis^   £a« 
rometrum  idem  fimplex  eft  ndhibitum,  in  tpio  pollices 
fiant  Parifienfes  notati ,    qui  in  centum  partes  fudt   di- 
\ifi.    Numerus  igitur  ante  puniftum  poliices  Parifienfes^ 
pofi  puui^um  eorum  partes  centefiRiaa  fignificat.  -Mem 
quoque  Thcrmometrum  cft  adhibitum  ,  in  quo  fciiicet 
(o)  fignificat  calorem  aquae  bullientis  ,  et  159.   aquae 
in  glaciem  abeuntis ,  quod   CQ]K\gclatiohis    pua<ftiim   ad» 
pellatur*     Haec   fcala    tiiermometrica    fjcile    cum   aliis 
comparari .  poteft  ,    quae    funt    vfitatae  ,    fi  infpiciatiir 
coroparationis  •  fc^larum.    thermometricarum   vfitatiorum 
tabula  9    quam  iam   1755.   cum  obferuationibus  oofiris 
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«xhibDimas.  Inferta  «11  Tom.  Vli.  Gomment.  Acad. 
Nibil  fupeteft,  nifi  n  obferuatioQes  ipl^s  repracfentemus, 
ita  vt  piimum  barofnetrica*  adpareant ,  dein  thcrmo- 
metricae  et  Meteora^ 

Obfemationum  birometricardm  anni  X757-  s*»* 
tudinies  Tnaximae  et  minimae  cum  carom  dtfiereatiis , 
per  fingulos  men(es  anni  integri. 

Menfes.  Dies.  Maxima.  Minima.  Didieir. 
lan.        »4.    -     aStfo,- 27.47.^.1  s.h.ii.pfli.  i.id- 

Febr.        i.    -     08.4-3.  * 2 7.05. d.ai     -     -  •  ^-34* 

Mart.      ft^.    -     a8-35.-a7.39d.9.eti5|.  -  •    iK>$. 

April.     JO.  -     28.54«  T  ft7.5o.d.27m    •  -  1.64. 

Maius     ^u  •     28.4^.  •  27.45 .d.p.eti£,  -  b.pi. 

lunius       I.  -     28|>4-5.  -27.55.^.13.    -  -  >>  0.80. 

lulius     15.et17.a8.35.  -  27  po.d.d. 28.31,  -^4.5. 

Auguft.  28.  -     28.4^,-27.33^.3     -     •  -  1.13- 

Sept.      xo.«tn.2  8.75. -27.4.5.^.19   -     -  -  X'3Q. 

Odob.     SLi  -     28,55,-27.05.^.17  *      -  -  1*49. 

Noa.      2».  -     28,63.-27.45.^.3      -     -  -  1.19. 

]Dec.x9.h.ixp.m.29.i2.-27.8$.d.5,    -     -  -  127. 

lllax.s9.xa.Min.27.05.D^.n»x.2.7  peiintcgr.asiiam. 

Confeftaria. 

Si  hae  obieruationes  inter  le  compairentar ,  patet 
piinnam ,  maximam  altitudinem  contigidfe  £)ecembri8 
zp.  h.  XX.  p.  m.  Ed  haec  akitodo  29.12.  plane 
czuaordiaatia,quae  nunquam  hic  Petrobuigi  eft  obfer- 
Tata.  Maximae  enim  hic  obleruatarum  ad  hoc  -vsque  tem- 
pus  fiiere  ptimum  29.  ox.  fiue  fetandom  pollices  Lon* 
*  '  Tom.IX.Noa.C6iDm.  Ddd  di- 
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dinenfes  praecife  30.9$  ,  Tti  ex  antecedendbns  ob> 
ieniationibus  piiblicatis  iam  ^tis  patet.  Deinde  29.10« 
anno  1750.  £(l  igitur  nunc  fpatium  Yariationnm  ba« 
fometricarum  rurfus  mutaodum  ;  amplificari  fcilicet  de- 
bet  duabus  partibus  centeQmis  >  tanto  enim  haec  maior 
eft  ea ,  quae  aatea  huc  Tsque  fiiit  maxima ,  fcilicet 
ft^.io.  Quum  igitur  huc  vsque  fpatium  >  intra  qaod 
altitudines  mercurii  in  tubo  Torrkilliam  variarint  >  fue- 
rit  primum  2.60.  ab  altitudioe  nimiruni  ft(S.4i^  ad 
29.OX  :  deinde  ab  aono  1750.  2.59 1  erit  nunc: 
A.7X.  ab  altitudine  lcilicet  minima  zS.^i^  ad  maxi> 
mam,  quae  nunc  eft  29.12.  Contigit  haec  altitudo 
mazima  Decembris  19.  h.  xi.  poft  meridiem»  Tbec- 
mometro  mondrante  xSo.  Dies.  fiiit  (erenus,,  Tti 
quoque  dies  aliquot  aotecedeates  et  fubfequentes.  Veo!- 
tos  ipfb  die  vix  fuir  (enfibills^  vti  quoqpe  diebus  aa> 
tecedentibus  et  fubfequentibus  debilis,  ex:  oiiente  Tt 
plurimum  (pirans.  A1titudo~miiii[tia  accidit  Febroani  21. 
ct  Oftobris  17.  Febr.  21.  ventus  fuir  N.  O.  dia 
Dubilus  I  quem  fequuta  efl  nox  ferena.  Dies  antece* 
dentes  et  fubfequentes  fiiere  mixti.  O^ftobris  autem  17. 
Teotus  fiiit  Yebeixientifljmus  W. ,  qui  iam  die  praecer 
dente  incepit»  et  node  fequente  continuauit.  t^esfiiit 
nubilus  cum  niue  exigua ,  Tti  dies  aliquot  antecedeote» 
4]uoqae  fiiere  oubili  et  feqnentes  mixti.  Aqua  fluuit 
Neuae  ad  notabikm  altitudiniqin  eodem  dip.  ad^eodit, 
thermometrum  mooftrabat  149* 

Iq   obferuatioaibas   thennometricis  more    nofttp 
coofaeco  ootauimat  invdinos  fmnimo^oe  gradi» '  calo. 
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lis  per  (ingulos  meBfes  totius  anni  cum  diftrendis  eo» 
rum. ;  obferuationes  tpfae  autem  tequenti  modo  fe  ha-. 
benti 

Frigiis  max.  f.  Calor  mioimus.  Calor  max.  Differentia. 
lanuar.  d.  8.  -  182  -  X52«d.  i6.etx7.-  30. 
Febr.  24.  -  175  -  x+s.d.i^.  -  -  -  30. 
Martii  3.  -  X73.  -  X35.d.3i.etx8.-  38. 
Aprilis  9.  -  148.  -  .iao.d.24.  -  -  -  28. 
JVlaii  3.      -     148.    -      99i.d.24.  -  -  •  48^. 

lunii  13.      -     134.    -    xo3.d.23.  -  -  -  31. 

ItM  15.et.x5.-  J24.  .  97.d.i2.  -  -  -  27. 
Auguft.  ^.  -  138.  -  i07.d.x.  et2i.  -  31. 
Septembris23.  -  155*  -  xip.d  2.  •  .  -  ^c. 
OAobris  14.  -  i6p,  '  i47.d.28.  -  -  -  28. 
NoneiHhas 20.  •  174.  -  x^i.d.  ix.  -  --33. 
Pecembris  17.     -     187.    -    149.^.3.    -  -  -  38. 

Frigus  maximum  187.  Calor  mazimo»  97.Diff.  max.  90. 
per  integram  annum. 

Confe&aria. 

Ex  compaiatione  diuerforam  horum  caloris  gn- 
duum  manifeftum  eft  ,  maximum  fiigns  per  integrum 
aonum  fiiine  187.  Hic  ftigoris  gradus  quum  non  (ii. 
peret  gradum  200,  hic  1733  et  1739-  obleriiatum: 
nianet  hic  huc  vsque  inaximus.  Incidit  maximus  hu- 
ius  anni  fiigoris  gradus  in  Decembris  17.  vento  yix 
fenfibili  O,  tempeftate  ferena,  barometto  adlcendente  hoc 
die  a  28.75  ad  28. 87.  Ventus  aliquot  diebus  an- 
tecedentibus  et  fequentibns  cx  oriente  debilis  fiiit,   vti 

D  d  d  2  ouo* 
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qooque  tempeftifr  TCpliirinnuin  ferem  (fidMB  proitimtr 
aotecedentibus  et  coarequcacibus.  Calor  raaximtts  faik 
5»7.;  Hic  gradus  nuoquam  bie  Petroburgi  eft  obfeiua^ 
tut ,,  aequalis  eft'  ealori  hominis  nstufati ,  et  finguiiiis. 
homiots*  &m.  Maximus  caloris  gradus ,  qui  bnc  ts- 
que  hic  fuit  obfeniatus,  quum  ftierir  104»,  crit  igltar 
gradus  calori»  huius  anni  7-gradibus  roaior  eo,,  qutad^ 
buc  fiiit  mavmtu.  Difierentia  et  Tariationum  riiet' 
moaaetricarum  fpsxium-  maximum  quum  huc  Tsqiie  &erit 
96.  feiltcet  a  gradu  no^  ad  aoo.  ampiificandom  nuoc 
erit  7  gradibus ,  ita  Tt  nuac  fit  lo^.  icilicet  a  97^ 
ad-  «oo.  incidit  hic  calor  roaximus  in  lulii  xa.  hi4«. 
^il  fflcridiem.  U.  2  erar  99C  et  h.  10  ante  meridiem.- 
104..  VcntoS' debilis  fuit  SW",  qui  quoque  dicbusait* 
quot  anteeedencibus  ef  fequentibus  fikuit  Eodem  die 
eirca.  h.  4  tonitra  eft  auditiim ,  fed  tanton»  debile,  bs< 
enim  Tel  ttt  tantum  agdieb^rur^  aliud  autem  tpoicmi 
h-  f  X.  p.  m.  fequumm  e(l,  quodi  etiam  taotum  e, 
longinquo  audiebattir.  Baroroetrum  defcendeos  erat  et 
attigenit  28.o^>  Dio  zo  crat  %.8.i5.  coQtinuabat  dfr 
ip^odete  ad  diem  14« 

'  QoodA  000  folum  gradus-  aioth  maxitnos  ,  ^^ 
koe  aoiio  fliic  obferuatus ,  fed:  etiam  reJiqui  calori»^ 
^dus  obieruat^  expeodaQmr ;.  ^cile  conrpicimr  hanc 
aethtem  omoiom^  ex  quo  qoidem  tempone  obftiuatior 
nei  bic  inftituuotur » '  ^fk  calfdifiimam.  Qitum  alias> 
misgni;  caloris  ^dos  dio.  dorare  non  ibleant ,  Vti  frigo- 
ri$  f '  e  contrpjpo  hac  ^flat^  fere  perpetoos  aloer  into> 
kabUi»  ^       Nam  poft  i|i!^()wni    Maium   iam    diefr 
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calidiffimi  fiienmt     Monf&abat   ennn    thermomettuni 

4.  19^  xio,  d.  fto.  1x5,  d.  22.  108,  d.'  &a>  X05, 

ia  fi4e  S%>  d*.  24,  99.  d.  25,  xoo.  d.  26,  103.  d. 

S7)  xxif.    Menfe  lanio  d.  r.  xxi^  d.  3. 106,  d.  2S. 

109,    d.  9.  X07,  d.  II.  XX3,  d.  ss.  X04,  d.  2:3. 

lott   d.  27    xo<?,    d.  sS.  107.     Menfe  lulib  d.  i. 

1x3,   d.  2.  xxOi   d.  3*  XXI,   d.  4.  109,  d.  5.  rox, 

d.  6,  X09,    d;  9.  X09,   d.   xo.  xoi,    d.  XI.  102  , 

dl  12.  99^.  d.  13.  xo<r,    diebas  14,  isetxtf.  1x2, 

d.  17«  loS,  d*.  19.  xor,  d.  20  et  21. 105,  d.  22.  107, 

d.  24  et  25. 105,   d.  23.  103,  d.  29.  107,   d.  31. 

X04.     Quin  ipfo  Augufto  multi  dies  adhuc  fitis  calidi 

iuece.     Moaftcabat   enim  thermometmm  d.  u  107, 

d.    ir..  X19.,  d.  13..  xi.<^,  d.  15.»  XII,  d.  ix.  107, 

d»  23.  X.08,  d.  2tf  et  27.  ii5,  d.  3.1. 1L3.     Hignu 

dns  caloris  glerique  obferuati  funt  inter  h.  2.  ct  3.  p. 

m»   qjio   tempore    ttplurimum  roaximus  exiftere  calor 

folet  caeteri»  paribus,.    Tt  fiigpris  gradus  maximus  fiue 

minimi    caU^ris    gfadus  circa.  ortum.  fb|is  vel  proxime, 

velperi  quoque  circa  h    x.i,  quibus.  temporibus  ad  mini< 

mos  caloris    gradus  cogpofcejidQS  obfisruationes  a  nobis 

fiio»  diftitutae. 

Frimum  tonitru.  iam  conugit  Aprilis  4.  com 
Biagni  pluuta.  Tonuit  porro  Mdii  i5.  20*  lunii  x8. 
aj,.  et  2&.  lulii'  5.  6,  u.  x.3.  22.  et  28.  Augufti  x 
ctL  £4.     Per.  integirum  i^^turannumdeciesquatertonuit. 

Dies  hoc  anno  fereni  fiienint.  lanuarii  j,  2^,  <P, 
S,  141-  Fcbniarii.  5,,  7,  13,  X7i  18,  19,  20^  2^,24, 

Ddd  a  25, 
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25,  28.  Martiii,  3,  4,  tf,  $,  is,  18,  »0,1^,31. 
Aprilis  I  BoOe,  3,  6,  8,  9,  io>  11,  12,  13»  17^ 
18,  ip,  &o,  21,  22,  23,24,  28  «t  30.      Maii 


8,   9,    X2,    15,    16,    17,   18,    22,   23,  2tf,27,  29,i0. 

Augwai  4?,  IX,  15  >  »7»  fti>  ^a,  «3,  «7,  3x.  Se- 
ptembiis  i,  5,  ^y  9t  «©»  "♦  i^»  »3>  «Si  *4>  3o.  Oflo. 
bris  I  no^e,  d.  2,  4,  10,  13,  14»  ^5*  Noaembiu 
17,  18,  i9i  20.  Deceinbris7,  9,  17,  19*  22,  23, 
»4*  25,  25,  27. 

Nemo,  opinor,  fibi  perfiiadebit ,  (erenitatem  pa- 
ledam  (emper  bic  efife  intelligendam  ,  ^iximna  quoqne 
diem  (erenom  qui  maiorem  partem  ftit  (erenus ,    licet 
quoque  hinc  inde  nubes  tenues  le    confpidendas   piae- 
buerint.    Forfitan  nullo  anno  plures  dies  (eieni  oume- 
rati  (iicrint,  quam  hoc;  (erenitas  enim  quoque  dienim 
hoc    anno   ibit  fxtraordinaria.  Reliqui  dies  fuerunt  ycI 
mixti ,    vel   nublli    tantum ,  Tel  cum  pluuia  et  mue. 
Pluuii  et  niuofi  dies  cum  ventis  Tehementioribus  prae- 
cipue  fiicnint  hi:  lanuario  niuo(i  4.6.9.  10.  13.  z5« 
27.  Februarii  3.  xi.  15.   Martii  2.  le.  11.  15.  17. 
d.  21  pluuius  Tt  ct  23.  24.  d.  25.  nebulo(i]s  d.  27.  €t 
28.pluuii.  Aprilis  pluuii  4. 6,  et  quidem  pluuia  cum  niae 
mixta,  porro  pluuius  d.  7.  13.  et  14.    Ventus  Tehemea- 
tior  W^sS  cum  pluuia  magna  et  quadam  aquae  Neuen- 
fis   altitudine    (blito    maicM«.    D.  25.  25.- 27.  itideni 
ptuini.     Maii  8.    9.   magna  procella   cum   mediocd 

plouia 
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plmiia ,  quae  per  intenialla  toto  die  coatinoauit.  D.  9.  h.  i 
grando  quoque  per  aliquoc  momenta  cecidit.  Pluuil 
porro  d.  xi.  12.  x5.  vltimo  die  cum  vento  vehe- 
mentiori  item  d.  20.  lunii  pluuius  12.  13.  16, 
18.  29.  lulii  14.  20.  22.  23.  Ai^fti  3.  4  et  5 
cum  vento  vebementiore  W  et  altitudine  aquae  Ne- 
Tenfis  £ic  magna »  porro  piuuit  d.  13.  i5.  24«  Se- 
ptembri»  d.  9.  nebulofiKd.  14».  pluuiusd.  15.  niuofuset 
node  prima  gjacies ,  d.  19.  plttuitts>  et  28.  Oftobris 
C  niuolus  item  11.  is»  16.  cum  procella  ex  occi- 
dente.  O.  17  ventu»  ccmtinuauic ,  quem  comitata  eft 
altitudo  aquae  fluuii  Neuae;  D.  20  pluuius»  d.  23  niuo- 
iiiS)  d.  24  pluuius,  Tt  et  27»  D.  29  ventus  W^sN  ve« 
hementior  cuaii  quadam  ^ilticudine  aquae  folito  maiore. 
Nouembris  pluuii  1.3»  Nix  cum  ptuuia  mixta  d.  10, 
XX  ec  12.  magim  pluuia,  d.  13.  ezigua  nix,  d.  14. 
xiiuofu8>d.  15*.  pluniofns^d.  22.  23.  25.  26  niu(^. 
Decembris  niuofi:  2.  5:.  d»  xc  nebuk  den^  dein  nix 
d.  X.  2  nebirio(us,  d.  13  niuofus,d.  21  niuofiis,  thermo* 
metro  171.  figurae  niuis  ofc  nitidiffimae  adparuerunt,  vtt 
fere  (emper,  fi  magno  firigoris  gradu  exiftente  ningat. 
d.  3Q  et  31  pauca  nix  cecidit. 

Aurorae  boreates  nuHae  infigniores  fe  confpiciei»- 
das  hoc  anno  praebuerunt,  quamuis  nonnunquam  vefU- 
gia  adparuerint,  quum  aliis  annis  fiit  fireq*jentes  fiierinc, 
id  qood  etiam  extcaordiaarium  videri  poceft. 
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METEOROLOGICARVM 

A.  MDCCLVUL  PETROBVRGI  FACTARVMPO 
TIORA  MOMENTA  CVM  ANIMADVE&SIO- 
NIBVS  ET  CONSECTARUS. 

AiKarorc 

Obreni&doiMs  bae  Meteorolqgicae ,  eodem  modo, 
ac  praecedentes ,  et  iisdem  iaftnmieatis ,  faot 
C0Dfe(5tae.  CompleduQtor  nimiram  ob(eniationes  ba« 
rometricas ,  thermometrkras  •  et  potiorum  meteoconmu 
Barometricae  (implici  barometro  io  altitudioe  cicciter 
liedecim  pedum  Farifienf.  (upra  plaoum  maris  Baltici 
iimt  captae  vt  antecedentes.  Numeri  ante  pundumtVti 
alias ,  notant  polUces  pedis  PaTifini  ;  numeri  poft  punAam 
partes  centefimas  eiusidem  poUicis.  Ejdiibentur  faic  , 
Tti  in  aatecedentibus  ,  ex  altiiudinibus  barometricis , 
maximae  et  minimae  cum  diflferentiis  cuinslibet  menfis 
per  iotegrum  annum  in  tabula  quadam ,  vt  Tno  obta- 
ni  infpici  qoeant ,  et  maxima  altitudo  annut  com 
maxima  difierentia,  fiue  Tariatione  ponderis  atmolphae- 
fici  per  integrum  annum  perfpici  poflit.  Additur  et  bic 
tempeOas  antccedens,  comitaos,  et  confequens,  Tt  re- 
latio  akitodinum  barometricarum,  minimum  fiiromanun 
ct  infimarum ,  ad  tempeftates  pate(cat. 

Ob. 
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Obfeniationes  thennoinetricae  liic  notatae  varia- 
tionem  caloris  per  fingulos  menfes  totius  anni  indican% 
icilicet  gradus  maximos  et  mhiimos  caloris  cum  eo. 
rum  difierentiis ,  vnde  fummum  ftigus  et  maximus  ca- 
k>r  totius  anni  cum  Tariatione  annua  cognofcirur. 

Adnotatnr  et  luc,  cum  fummis  et  infimis  calo- 
ris  gradibus  annuis,  fiatus  tempeftatis  cum  antecedento 
et  confequente ,  et  cum  altitudinibus  baromethcis ,  vt 
et  hic  reiatio  obferuationum  thermometricarum  ad  ba- 
lometricas  et  itatum  tempeftatis  elucelcat. 

Obferuationci  halce  quoque  (ecundum  (calam  thermo- 
metri  Delilianara  efle  ^&as^  vti  antecedentes,  vix  opus 
efle  videtur  monere.  Indicat  nimirum  cifia  nullitatis  nota, 
gradum  caloris  aquae  bullientis,  et  numerus  150  pun- 
&xim  congelatioais ,  quod  iam  fotis  notun. 

Denique  (equuntur  meteora  infigniora,  icilicet  veo- 
ti  vehementiores ,  nebulae  ,  pluuiae  ,  niues  ,  grandines, 
tonitrua  cum  tulminibus ,  fiilgura  etc.  quae  omnia  a 
Taporibus  et  exhalationibus  in  atmo(phaeram  adfcen-* 
dennbus  et  defcendentibus  originem  trahere ,  et  diuer- 
iiis  tempefiates  efficere  confiat.  Eiusmoli  ob(eruatio« 
oes  et  Meteorologiae  emendandae  et  perficiendae  inler- 
▼ire,  notius  eft,  quam  vt  moneri  debeat. 

Piogredimur  i|^tur  ad  ip&s  obfemationes  recen- 
iendas. 

Ad   c)b(eniationes   barometricas   fauius  anni  quod 
dttinet ,  illae  lequentem  in  modum  ie  habent :    . 
Tom.  IX.  Nou.  Comoi.  Eee  Meii- 
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Menfes-  -  D.    AU.  barora.  max.  Mhi.  -  D.  -   Difir. 

lanuarii       17    -  _  28.50  -  -  27.05.  10-  1.^5 
Februarii     »7    -  -  28.4,7   -  -  27.60.      4  -  o.  87 

Martii         28   -  -   a8.53  -  -  a7  15.  23  -  1.35 

Aprilis  3 28.80  -  -  27.58.  19 -1.12 

Maii  2  .  -   28.57  -  -  27.35.  18  -  1.21 

lunii  14.  -  -  28.35  -  -  27.62.  25  -0.73 

lulii  21   ^  -  28.32  -  -  27.40.  11-0.32 

Augofti  I    -  -  28.32  -  -  27.63.  18-0.69 

Sepcembris  16  et  23.28.20  -  -  26.63.  a6  -1.84 

Odobris     2p  —   28.50  -  -  27.02.  15  -  i.^j 

Noucmbris  17  -  -   28.90  -  -  27.13.  30-1.77 

Decembris  12   -  -   28.85  -  -  »6.4.2.  30-2.40 

Ergo  fuit  fumma  altitudo  barometrica  perintegram 

hunc  annum  28.90,  et  infima  2^.4.2,  adeoque  diffe» 
rentia  maxima  annua  2. 4.8. 

Haec    fumma   altitudo  baiometrica  28.90,  fjoe 
viginti  odo  poUices  pariGnos,  ei  nonagiota  partesciiis. 
dem  centefimas  feu  fere  vndecim  lineas  magna  obfecuau 
mihi    eft   Nouembris  17.  h.  11.  p.  m.     Antecedeos 
altitado  crat  28.85.  et  fequens  die  18.  28.68.  Die» 
praecedenies  a  die  14,  quo  barometnim   erat    28.  ao 
fiiere    nobili ,    vento  ex  oriente  debili  vel  nullo,  ipfo 
obferuationis  tempote  SOx.     Thermometnim  yariabai 
inter  gradus  1+9  et  152,    quem    gradum    monftrabat 
ipfo  obferuationi»  tempore.     Sequentes  dies  tres  proxLim 
erantferefereni,  etbarometnim  defcendebat  ad  28.44, 
Tento    vht    fenfibili  ,    ftigus   vero    crefcebat    a    153 
ad    17^.     PoDdu»  igitur  aeris  potias  copiae  vaporum 

et 
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ct  exhalatioaufn  ^  quam  fiigori  amtn  conden(anti ,  tii- 
btiCDdam  Yidecur.  Caeternm  fi  fumma  barometri  aki- 
tudo  liQkis  anni  comparetur  cum  fumma  altitudine  an» 
ai  praecedeatis^fcilket  29^^,  fiue  Tigioti  nouem  polU* 
cum  parifinorum  et  \niu6  et  dimidiae  &re  lineae,  quae 
iiDac  omnium  obferuatarum  adhuc  maxima.  eft ;  adpa* 
ret ,  akitiidinem  hnius  anoi  fummam  a8.SK>.  minorem 
efle  dkitudine  fiimma  anni  praecedeatis  29.  zs.  parti« 
hm  centefimis  22.  fiue  ampUi»  2^  Unearam.  Ergo 
cnanet  akitudo  anni  praecedentis  omnium  adhuc  db&t' 
Tatarum  maxima. 

Minima  huius  anni  akltudo  barometrici  2<f.  42 
mihi  obieruata  eft  Decembris  30.  h.  9  p.  m.  Ob« 
lcraatio  proxime  aniiecedens  h.  2.  p.  m.  iadicabat  al' 
titudtnem  2^.92.  et  proxima  fequens  diei  fequentic 
Si.  h.  9.  a.  m.  27. 30.  Defceudit  a  tribus  diebus  proxi* 
ixie  amscedentibus  a  27.90  ad  hanc  notatam  altitudi- 
nem  miaimam ,  et  diebus  proxime  fequentibus  rurfiis 
adicendit  ad  27.90.  celerrime,  et  porro  ad  28.00. 
Ventus  ob&ruationis  tempore  fiiit  vehementiflimus 
«X  S,  qui  iam  die  28.  flare  coepit ,  et  ad  dieni  31 
continnauit ,  licet  non  femper  ex  eadem  fpicauerit  pla- 
ga,  fed  modo  S  modo  W  fuerit.  Procul  dubio  igkuif 
haec  exigua  akitudo  vehementiae  renti  erit  praecipue 
«dfcribenda.  Thermometrum  gradum  caloris  indicabat 
X48  cadente  pluuia ,  quum  per  diem  copiofifiima  nix 
cccidiffet.  Dies  antecedentes  et  (equentes  erant  fere 
aubili  et  niuofi.  Variatio  caloris  erat  intra  gradus  148 
et  173,  qui  gradus  die  27  vefperi  mihi  notatus  eft^ 
^uae  igitur  temperiei  mutatio  fatis  fubita  et  magna. 

Eee  2  Quod 
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Qaod  fi  porro  haec  aldtudo  huius  anai  miaima 
comparetur  com  altitudine  minima  omaium  adhuc  ob- 
feruatarum  :  coafpicitur ,  hanc  eidem  eflfe  aequalem. 
Nam,  omnium  mioima  adhuc  eft  28.18  pedisLoqduk 
fiue  itf  et  fere  ^^  pedis  Parifioi.  Haec  iam  ob. 
feruata  eft  1729.  0<iobris  12,  adeoque  ante  29.  an- 
nos,  et  quod  excurrit.  Merito  igitur  mirandum  iotra 
tantum  temporis  fpatium  nullam  efle  obferuatam,  mfi 
hoc  anno,  quae  illi  eflet  aequalis.  Qeterum  ez  ob&r- 
vationibus  antecedentibus  confiat,  altitudinem  fummam 
barometricam  ab  anno  1737  Decemb.  24.  ad  anaom 
1750,  adeoquetempore  13  annoram,  maafifle  eandem, 
(cilicet  30.95  pedis  Lond.  fiue  fere  29.01  pedisPaiif. 
(ed  1750  creuifle  ad  29.10,  ct*anno  praecedenti  ad 
«9.12. 

In  fpatio  igitur  tariationis  altitudinum  barometri- 
carum  obieruationes  huius  anai  nibil  mutant ,  (ed  ma- 
net  adhuc  2.  70 ,  vel  7X)  fiue  pollicum  duorum  et  lioea- 
rum  81,  vti  altitudo  media  27.  77,  fiue  poliicum  Pa. 
rif.  viginti  leptem  et  linearam  fere  nouem. 

Difierentiae  menfiraae  altitudinum  haram  fi  in- 
fpiciantur ,  patet,  eas ,  vti  alias,  menfibus  mediis  ,  in- 
primis  lunio ,  lulio  ,  Augufio  ,  efle  minores  ,  quam 
menfibus  primis  et  vltimis,  quae  lex  femper  obtinet, 
nifi  extraordinaria  tempefias  fiiciat  exceptionem ,  vti 
hic  Febraarius  ,  quum  tempefias  (blito  calidior  fiierit. 
Difierentia  vero  anaua  s.  48  admodum  magna  efi, 
ct  extraordiaaria,  dum  a  maxima  2.70  tantum  mdif- 
fet,  fiae  mious  quam  lineas  tres,  vti  menftrua  ir.enfe 

Deceqi- 
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Decembri  ft.  40  plane  extraordinaria  qaoque  deprehen- 
ditur.  Contni  aiininia  menftrua  occurric  roenfe  lu- 
lio  mt  fiae  fere  quatuor  iinearum ,  quae  fatis  eft  exigua, 
ec  Yariationem  poaderis  atmo(pliaerici  (ati&  patoam 
indicat. 

Hadenus  de  variationibus  ponderis  atmofphaerae 
huius  anni ,  quae  per  diuer(as  altitudines  mercurii  ia 
tubo  torricelliano  hic  obferuatas  innotuere.  Sequuntur 
Tariationes  caloris  per  fingulos  huius  anni  menfes  ther* 
mometro  Deliliano  notatae ,  quae  funt  lequentes: 

Meniies  •  -  -  Frig.  inax.  Calor  max.  -  —  Dif^r. 
lan.  9.  h.ix.p.  m.  197  -  152.  diea^.  h.  ft.p.m.  -  4$ 
Febr.  aS.h.  7.a.m.i77  -  145.  8.  h.  2.  p  m.  -  -'3» 
Mart.  12. h.  7. a.m.  177  -  140.  19.  h.  2.  p.m.  -  37 
Aprii.2.h  ii.p.m.  x<^4  -  120.  29.  h.  5.  p.  m*  -  -  44. 
Maii  17. h  ii.p.m.  i4<J  -  iii.  27.  h  3.p.  m.  -  -  3$ 
lunii  ioeti2mane«x35^  -  97.inrole88.24.b.2.p.m.3S 
lulii  S.hAii.p.m.  135  .  X05.  ao.  h  4.  p.m.  •  -  3X 
Aug.  28.h.7.am.  141  -  107.  13  h.3.  p  m.  -  -  34 
Sept.  1521.23.  150  »,127.  3.  h.  2.  p.  m.  --  23 
O^.  29.  h.  7.a.m.  160  -  139  die2,et2^.h.2.p.m.  21 
Nou.  20.  h.  8  a.m.  175  -  1^6.  26.  h.  2.  p.  m.  -  3» 
Dec.  2.  h.  ix.p  m.  X82  .  148.  x<^  per  totum  diem.  34 

.  Ex  obleruationibus  hisce  thermometricis  inter  fe  com- 
paratisvaria  patefeunt.^  Primum  adparet,  hoc  anno  fii^ 
gus  maximum  fuiffe  197.  et  maximnm  calorem  97. 
adeoque  variationem  annuam  100.  graduum,  qualis  fere  vt 
plurimum  cfle  folec.    Hic  frigoris  gradus  maximus,  fi  com- 

£6e  3  pare^ 
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paretur  cutn  maximo  aoo.  vel2oi.  alias  hic  oUeniato, 
1 733*  X 73 9«  et  1748,  patet,  gradum  frigoris  huius  aoDi 
maximum  prozime  ad  maximum  omnium  hic  obfer- 
vatorum  accedere ,  gradum  autem  caloris  maximain 
cfle  aequalem  maximo  omnium  hic  obferuatonim,  fcili* 
cet  97 ,  quem ,  Tti  ex  antecedentibus  obferuadooib» 
patet,  notauimns  lulii  za.  h.  4.  p.  m.  anni  fuperioris 
1757.  aeftate  calidiffima.  Qnoniam  autcm  fiigai 
maximum  buins  anni  197.  noo  fiiperat  frigns  maxif 
mum  2oo;  manifefium  cft>  hunc  gradum  ommaoi  ad- 
huc  hic  obferaatorum  manere  maximum  ,  et  fpatlum 
variationum  caloris  aano  fuperiore  de  nouo  fisd>ilitam 
iDjmere  103. 

Ex  C(Mnparatione  di&rentiamm  porro  cooTpicir 
tur ,  maximam  menftruam  obleruatjm  tW^  45.  mcofe 
lanuario ,  et  minimam  21.  menfe  Odobri ,  qoae  ^tis 
parua  eft ,  qiium  haud  raro  difie^entiae  diurnae  non 
ibium  huic  aequales,  (ed  ea  maiores  reperiantor,  dom 
ad  gradus  ss.  et  30.  tempeftate  variabiU  et  fubito 
infigniter  mutata  ndfcendere  folem,  vti  hoc  aoDO 
maxima  diuma  fiiit  28.  Aprilis  is.  obferuata^<|uam\u$ 
contra  ea  nonnunquam  dilBferentia  diuma  vix  fit  etiam 
fenfibilis,  quod  poflerias  tamen  rarius  accidere  hfc 
folet.  ' 

Gradus  fi-igoris  maximus  huius  anni    X97.    roiiii 

pbferaatus   laouarii    9.  h.  11.  p.  m.    fiib    fequentibQS 

^ircumfiaotiis  contigit.     Barometri  aldtudo  erat  aft.aa. 

qnum  mane  fiierit  aS.dSr  die  antecedenti    38.30.  et 

fequeoci  maoe  28.10.     Nox  erat  fereniffima,  vti  qoo»- 

qae 


METEOKOLOGICAE.        407 

Cfxt  dies  ip(e,  cc  aliquot  aatecedentes  dies,  fequea* 
tes  veio  erant  nubiii  ec  niuofi.  Ventus  etat  nullus, 
Tti  quoque  per  diem ,  quod  infigaioribus  frigoris  gra- 
dibus  exiftentibus  fieri  vt  plurimum  folet.  Dicbus 
duobus  antecedentibus  ventus  leniter  ex  oriente  fpi" 
labat  ,  lequentibus  vero  proximis  ex  S.  ec  W. 
Gradus  frigoris  inter  boram  2.  et  3.  p.  m.  obferua- 
tus  erat  x88  ,  adeoque  difierentia  diurna  tantum  p. 
Conflat  enim  ,■  fi  caetera  fint  paria ,  duo  poti(fimum 
interuallo  24-  horarum  eflle  tempora,  quibus  calor  maxi« 
mus  et  minimus  contingere  folet.  Scilicet  calor  mi« 
nimus,  feu  (rigus  maximum,  tegulariter  (ub  folis  ortum 
eile  folet,  crefeit  dein  calor  noo  folum  ad  meridiem 
vsque,  quo  folis  altitudo  maxima  efle,  adeoque  maxinut 
cale^cere  folet,  fed  fese  ad  h.  3.  p.  m.  quo  lurfiis 
dccrefcit  regulariter,  nifi  diuer&  tempcftas  obftet*  ad 
iblis  ortum  diei  fequentis.  Haec  ratio  eft ,  cur  obfer- 
vationes  thermometricae  noftrae  mane  fint  inftitutae  eC 
pod  meridiem  inter  h.  a.  ec  3.  Quodfi  veio  mane 
aon  fint  &^e,  noAe  h.  ix.inftitui  eas,  quotempore 
plerumque  gradus  iam  obferuari  (blec,  quigradui  (ubfblis 
ortum  eft  ^epeaequalis,  aut  proxime  ad  eumaccedit» 

Calor  maximus  97.  lunii  14..  inter  horam  &• 
cundam  et  tertiam  p.  m.  obferuatus  fub  hi(ce  circum* 
flantiis  accidit:  In  fole  therniometrum  monibabat  88. 
'Vt  fldeo  diflferentia  inter  thermometrum  (bli  expofitum) 
et  thermometrum  in  vmbra  coilocatum  fiierit  nouem 
graduum.  De  hac  difierentia  nocandum  eft ,  eam  ad* 
modum  variari ,  licet  totum  coelum  aequaliter  (erenum 

videatur, 
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Videatur ,  ita  vt  non  nuoquam  graduum  95.  et  amplins 
inihi  fit  iiic  obleruau.  Barometri  jlticudo  erat  &7  75, 
quum  mane  fuerit  27.80.  et  ab  28  ^6^  quae  altitudo 
die  20.  fuit ,  fld  hunc  terminum  lente  defcenderit ,  et 
fequenti  die  ad  27. 62.  defcendere  perrexerit.  Codiim  ad- 
modum  fuit  vaporofum,  ita  vt  lol  tanquam  diicus  m- 
ber  adparuerit ,  quod,  aere  vaporibus ,  praecipue  exha* 
lationibus,  copiofis  repieto,  contingere  fi>lec.  Venttis  de« 
bilis  ex  oriente  fpirabat ,  vti  quoque  dicbus  doobus  aO' 
tecedentibus  et  confequentibus.  Circa  h.  4..  p.  m.  to- 
nitru  e  longinquo  ed  auditum,  et  pluuia  parua  cecidit, 
h-  10.  autem  piuuia  fatis  larga,  et  tonitru,  nontamen 
Tehemens,  fiiit.  Quum  atmofphaera  inferior  vaponbos 
«t  exhalationibus  fuerit  repleta ,  et  barometrum  altita* 
dioem  infignem  non  mondrauerit  ,  calorque  infigais 
thermometro  faerit  indicatus:  mirandum  non  eft,  fiil- 
fnineam  tempeftatem  hoc  die  contigifle ,  dum  omoes 
adfiierunt  conditiones,  fub  quibus  tempeftates  fiiimioeae 
accidere  foient.  Vltra  altitudinem  28.08.  fiue  vigind 
oAo  poUicum  pedis  Parifini  ct  lineae  vnius  tempeflas 
fiilminea  mihi  hic  non  e^  obferuata ,  quae  fciK  pio- 
pius  accefiit. 

Sequuntur  meteora  infigniora  per  fioguloe  hoias 
anni  menies ,  vt  veoti ,  fed  tantum  vehementiores , 
fcilicet  gradus  tertii  et  quirti ,  qui  pofteriores  procctto- 
Ibs  notant ,  porro  nebulae  ,  nubes  ,  pluuia  ,  grando , 
nix ,  tonitrua  cum  fiilminibus ,  halones  circa  Solem  et 
Luoam,  et  aurorae  b(»eales. 

jMen- 
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Menfis  lanuarius. 

Ventas  «rehementior  iiuUus  eft  obfcruatus ,  riS 
^nod  die  14.  p.  m.  paullo  'vehementior  ex  occidente 
^auerit  >  qui  vero  iam  drca  ^efperam  «ceflauit.  Con- 
ilat  ^enetatim  tempeflate  £:igidiore  ^eatos  vehementes 
inon  oiiii.  r 

Refpedu  plajanim  venti  lioc  imenfe  Tt  pluriouun 
tx  oriente  -et  pccidente  Ipirauere,  icilicet,  per  x^.dies 
«X  orient^,  et  pec  nouem.dies  ex  occidente.  Dies 
^ne >(ento  &erunt,.vd.  vixieniibilcs  «emi  4i.  «.4.5. 
:i2. 13.  j:7.  .adeoque;  <lies  lex* 

Pies  ^oubili  ct  oiuofi  ihoc  menlb  lueruBt  I4,.t6« 
Uqui  x7.  iereni^  licet  pauci  per^de  .fei^eni,  qia  hjc 
itint  rariores^  quum  coelum  Tt  plurimuro  fic  ,vaporo« 
£im  ,  *^  nutxfs  iiinc  inde  £mul  ^lepreliendantur. 

Februarius. 

£t  hoc  menfe  ntillus  ventus  Tehementlor  eft  6b- 
ieruatus ,  nifi  quod  die  7.  ex  oriehte  paullo  vehemea- 
tior  fpirauerit,  delcendente  <]uidem  barometro,  non  ta« 
inen  •  infigniter.  Venti  debiliores  reipedu  plngarum  fuere 
iil ;  /ventus  cx  oriente  fliit  per  10.  dies ,  cx  occidente 
5.  et  ex  merdie  qboque  per  5.  dies ,  venti  nuUi  die  6» 
et  node  die  27.  lam  adnotatum  efi ,  et  yulgaris  ex- 
perimentia  -docet,  Yentos  per  diem  flantes  Ttplurimuni 
per  no<5tem  fieri  debiliores  et  laepius  quoque  nuUos* 
Saepius  quoque  dies  fine  yento  (equi  ventos  vehemeil'' 
tiores ,  vti  hoc  menfe  diem  fextum  tranquilUim  fequu- 
.tus  eft  die  7.  ventas  vehementior.  Et  contra  irentos 
vehementiores  excipere  tranquillitas  (blet. 

Tom.IX.Nou.Comm.  F  f  f  Die^ 
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Des  fereai  hoc  meafe  tantum  fucre   4..    fcilicet 

dies  fio.  23.  27.  et  29,  reliqui  pleriquc  fuere  nubiii, 
pauci  muofi. 

Martius. 

Hoc  menfe  Tentus  vehereientior  gr&duum  3.  et 
4.  fuit  die  17.  per  diem  et  nodem  ,  irregularis  ^  feie 
tamen  cx  W ,  barometro  adfccndentc  durante  Tcnto , 
neque  iinte  ventum  multuni  dclcenderat.  Subicaneae 
temperiei  '  mutationi  hic  ventus  adftribendus  tidetur , 
dum  thermomerrum  ttb  17^.  ad  15C.  fpatio  24.  bo- 
rarum  fiiit  variatum.  Vcnti  debiliores  rcfpedu  piaga» 
rum  fere  fiicre  ex  occidtnte.  Nam  per  21.  diesTConis 
W  flauit.     Ventus  fiiuit  d.  is.  19.  so.  sx.  22.  27. 

Dics  (ereni  boc  mcnfe  fiiefe  fere  dimidii>  leli* 
qui  nubili  plcrique ,  pauci  niuofi. 

Aurora  borealis  confpeAa  fuit  dk  jf.  i^adda, 
barometro  2S.  12  ,  thermometro  168.  Sequenri  d» 
thcnnomctrum  mondrabat  mane  et  noAe  174.  p.  m. 
autem  152.  Tcnto  ex  occidente  i,  qui  etiam  ^ttbdem 
gradus  anteceffit  aliquot  diebus. 

Aprilis. 

Hoc  menfe  Tcntiis  vehementior  W  3.  et  4.  die 
20.  21.  fl<)uit.  Die  19.  barometrum  ab  h.  s.adio. 
p.  m.  dclcendit  a  .27.90.  ad  27.^6,  .  qui  defceoras 
celer  Tcntum  Tehementiorem  praenunciabat ,  duian- 
te  autem  procella  d.  21.  ad  28. 15.  rarfas  ad- 
icendit,    quod  Ttplurimum  fieci  iolec.      Reliqui    Tcnti 
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fiiere  debiliorei  et  a(hnoduin  variabiles.  quod  hoc  ineQ* 
fe  fieri  folet.  Scilicet  6,  W.  S.  O.  6»  S.  6.  N.  2. 
fine  vento. 

Hic  menfis  fiitis  fuit  (erenus,  quum  19  diesfiie* 
lint  fereni ,  reliqui  nubili ,  niuofi  et  pluuii.  Pluuii 
nempe  xo.^  20.  et  ss.  Sed  quantitas  pluuiae  exigua 
fuit.  Glacies  Neuae  die  9.  foluta  eft ,  therniometro 
mane  147.  p.  m.  latf,  vento  SW.  Aprilis  9  fere 
medius  eft  terminus  temporis,  quo  glacies  Ntuae  abire 
(blet ,  maxinu»  enim  terminus  ad  huc  eft  Apr.  ^<S, 
qui  bis  occurrit  ab  a.  171 8.  ad  hoc  tempus,  ftilicet 
1739.  et  1742 ;  minimnsMart.  22.  qui  lemei  occur- 
vit  17 3 3.  Ergo  diflferentia  eft  35.  dierum  et  mediui 
inter  diem  S.  et  9.  Aprilis  incidit. 

Maius. 

Venti  vehementiores  fiiere  d»  19.  20.  W.  3.  et  4J 
Die  17.  barometrum    erat  27.95.  et  defcendebat  ad. 
diem  fequentem  ad    27.35  ,  durante  vero    vento   ad 
27. 58.    inrrus  ad&endit.      Tempeftas  fuit  pluuia  cum 
^andine.     Venri  lenes  W.  21.  et  O.  4. 

Dies  fereni  huius  menfis  ftiere  vig^nti ,  reliqoi 
dies  nubili  et  pluuii  ,  pluuii  icilicet  d.  x8.  pluuia  4. 
lineas  aita ,  die  19.  2.  lin.  d.  20.  lin.  2.  Tota  igi« 
lar  altitudo  pluuiae  hoc  menle  lapfae  fuit  tantum  8. 
linearum  ,  fiue  poUicis  dimidii  pedis  Parifini  et  duarum 
Unearum. 

Grando  pauca  d.  x2.  inter  h.  xo.  et  xx.  ce^ 
cidit,  itemque  d.  20.  cum  pluuia  antea  indicata. 

Fff  a  Hato 


Halo  circft  folem  colqribas  praedita  qoi^pej^  in&- 
hi  fuit  die  25.  iacer  h.  ix.  et  la  ,,  coelo  tsauiffimi» 
oubibus  ^  Yt  alias,  pbdudto). 

Hoc  mea(e  ventus  Tehementicx'  nallus  eft  obla> 
natus ,  omaes  Ventl  fuere.  debiles  fere  W.  et  O;  Sciii* 
cec  peir  13.  dies  Tentusexoccidente,  per  zo.exorieat» 
^iraut..    Dies  fiae  vento  3>  5..  17*  nodto  ap.  ec  30^ 

Dimidius  fere  meafis  fuit  ferenus  „  fiue    pcaecife 
13.  dies,  reUqui  fuere  pluuii  cum  tempefiacibus  fiiloiiaeis. 
Fluuii  fuere  dies  6^„quo  iimul^  primum  conicra  mibi 
eft  audicum.     Alcicudo  pluuiae  4.  liaearum  fiiic.    Vea- 
tus  duraace  cempefiace  iocer  h.  7>  ct  8.  p.  m.  Taria- 
bilis  fiiic  modo  W  modo-  O^  modo   Sk      Baromettum! 
«7. 82.   et  thermometrum   h.  s.  p;  m.  ri2y  pairo> 
dies  pluuii  fuere  7*"^,    Tbi    alcicudo^  pluuiae   <^i.  Uo.. 
dies  8.  vbi    pluuia    2.    liu;.   dies   9.    piuuia   4.-  lia* 
d.  10.  pluuia  cum  graodine  2',  lin.  d.  1 1.- plaiua  cum> 
grandine  pifi  magaitudine  maioris  3.  lin^  d.  i5.  pluua' 
6.  lin.  d.  21..  pluuia.  cum.  coniccu  et  exigua  gtaodiao: 
2.  lin.  d.  24.  pluuiai  cun»  conicru  i.  lin.  d.  25.   co- 
nitra'  cum  pluuia  4.  lin.      Die  s.€.  magna    pluuia  x^ 
poUicis  et  7.  linearum,  cum  grandine,  tonicru  ec  fiilmiai- 
bus  perpecuis.      Oe  27..  conicru  cum    pluuia     8.    lia.. 
Die  29;  pluuia  exigua.  lin.  r.  Baromecrum!  diebus-pln>' 
Tiis.  ec  cnrbidis  vlcra  alcicudinem   27.95..  non:  adfcea>> 
dit,  plerumque   haerebat  circa   numeros   inferiores  nifi. 
qpod  femel.  d.  2:1.  fiiit  2&.  Z2: ,  quo-  pluuia  cunii  g|:aa!> 

dine; 
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4kKi  ceeiclir  er  toaitnia'  cum'  fiilmiaibas  fiiere.  Ther- 
inomenrum  diebus ,  quibus  toauic )  gradum:  23%  maio^ 
Km  ooa  mooftrauit; 

Ex  hifcc  obferuatibaibqs  adparet:  i)  dies  pliiuiot 
60C  meofe  fuifle  13..  et  quaatitatem  plauiae  5.  poUi- 
eum  pedis  PariC  et:  2v  iinearum^  2)'  toaitrua  cum^  fiil 
iiiiaibus>  fiilfle  ^.  3:)  graadiaem<  cecidifle  quater; 

ruliua.. 

Meafe'  lulio  veimis-  vehcmiBatior  nullus  coutigit ,. 
icoti'  debiies  plerique  ex  orieate  flauere ,  fcilicet  per 
dies  2r ,.  et  ex  occideote  per  dies  quatuori^  Siae 
▼eoto:  dies  22.  foliis  fult. 

Tonitn»  nuiruirr  toto»  hoc  mcntfr'  CDniigit ,,  quod! 
(St&  infolitum^  eflV 

Dies  fereoi  1*4,  reliqui  nnbili).  fed  plerique  pliiuii, 
et  quidem  pluuii  dies>  3.  4.  lo.  11.  13.  14..  18.13. 
£4  25:  adeoque  lov  Quaatitas'  pluuiae  iere  fuir  4. 
pollicum  Parifienfium; 

Augurtus^ 

Ncque*  hoc  menfe  Teatus<  vlllis-  vehcmentior  ob» 
ieniatus'  efl.  Venti  dehiles  ex  orienie  et  occidente  vt 
plurimum'  fpirauere,et  quidem  per  13  dies  exorieato 
ct  per  10.  ex  occidente.  Sinc  vedto-  d.  i.  j6  ,  fae* 
pius  autem  noiSibus.  Tonitru  hoc  meafe  efl  obferuatum 
die    17.    cum   pluuia    iater  h.  2.  ec  3.  p.  m.  ther- 

F  f  f  3  mo* 
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mometro  115  ,  baromctro  27.  pa.  Vcntus  W  paul- 
lo  Tehemens  durante  tcmpeftate ,  it  folet ,  fiiit. 

Nebula  confpeda  die  30.  vento  O  i  •  quam 
node  pluuia  fequuta  eft. 

Dies  feieni  fuere  15  ,  reliqui  nubili  «t  pluuii , 
pluuii  fdlicec  6.  dies  8.  17.  z8.  21.23.  30.  Quanti- 
tas  pluuiae  3^.  lin. 

September. 

Venti  Tehemendores  hoc  mcnle  flauere  tres,  die 
ift.  W  3.  et  4.  d.  »5.  S.  3-  ct  4.  d.  27.  W  3.  et  4. 
Barometro  flantibus  his  yentis  infigniter  defcendente. 

Caeterum  venti  debilioies  ex  occidente  (piramnt 
^e  2.  IX.  16.  22.  28.  30.  adeoque  per  Cex  dies. 
£x  oriente  diebus  i.  3.  8.  zo.  12.  Z3.  29.  adeo* 
que  feptem.  £x  meridie  remd  die  25.  Ex  fepteo- 
trione  d.  $.  20.  reliqui  ex  plagis  intermediis.  Sinc 
Tento  fiiere  dies  9.  14.  z5.  16.  21.  adeoquequinqac. 

Dies  fereni  6,  fcilicet  2.  8.  zo.  21.  23.  2S. 
rcliqui  nubili  et  pluoii.  Pluuia  cecidit  <Se  x.  4«  7. 
s8,  22.  16.  27.  29.    Quantitas  pluuiae  3|.  p(dL 

Grando  cecidit  bis  die  22. 

Nebulae  fiiiere  d.  zz.  20. 

Fruina  die  zz.  et  congeiatio  prima  thermome- 
tfo  Z50.  • 

Oftober. 

Venti  yehementioies  hoc  menfe  fucre  d.  i  , 
W  3,  d.  9.  no<fte*N  3  et  4.  d.  12.  W  3.  et  4. 
Reliqui  yenti  maiorem  partem  fiiete  W  fcilicet  per 
dies  22.      • 

Sinc 
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Sine  Yento  dies  6,  faeK,  niininiin  5.  ai.  «3. 
tj.  27.  31. 

Dies  (ereni  12.  fcilicet  5.  6.  10.  xi.  13.  xtf. 
17.  xp.  20.  si.  28.^29.  reliquinabili,  pluuii  etnittofi. 
Pluuia  d.  3.  S  22.27  3o.et  3x.«deoquepeci6xdies.^ 

Niues  die  9.  X2.  14.  16, 

Grando  d.  3.  et  4. 

Nebulae  die  24.  27.  31. 

Nouember 

Hoc  menfe  duo  yenti  Tehementiores  funt  nume« 
rati,  nimirum  die  z6.  et  18.  W  3.  tantum  no(3e. 
Reliqui  omnes  admodum  debiles  ftiefe  et  quidem  W 
ct  NW  4.  fcilicet  die  6.  25.  27.  29.  OetS.  O.  xo. 
fi:il  7.  9.  xs.  13.  17.  x8.  2x.  24.  25.30.  N  d.  3 
et  5.  S  d.  4.  et  22. 

Sine  yento  dies  4.  xo.  ix.  15. 16. 19.  20.  29» 
adeoque  oAo. 

Dies  fereni  5.  nimirum  4.  $•  ^9-  ^i*  ^9* 

Piuuia  cum  niue  d.  x.  Niuesd.  3  6.  y,  xo« 
Pluuiad.  XI.  Nixd.-S2.  13.  22.  Pluuia  d.  25.  Niz 
d.  28.  et  30. 

Nebula  craflior  die  20.  a.  m. 

GUcies  in  flumine  Neua  adparere  coepit  die  s. 
oode)  thermometro  166.  (equenti  die  3.  h.  xo.  p.  m. 
glacies  iam  (letit,  thermometro  16^.  Saejnus,  quin  per* 
petuo,  ob(eruauimus  gradu  frigoris  ad  i66.  perueniento 
et  aliquot  dies  durante .  glaciem  in  Neua  adparere  inci- 
pere,  et  mox  ftare,  nifi  (ubito  fempeftas  mitior  incidac. 
Confiat  iam  ex  aotecedemibi»  et  alumde  cenninum  maxi- 
*  mum» 
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mtim ,  quo  flumen  glacie  «conftii^m  eft ,  efle  No« 
vembrts  30,  qui  ter  ab  17  iS.  adhnc  fuit  iobdauatos,  fd- 
licet  1719.  i7a7.  .1729.  et  iminimum  die^s.  Odo- 
bris,  qtti  Xemel  ed  notatus  1750.  Difierentia  igitat 
naxima  eft  39.  dierum/hinc  <medius  numerus  eft  fete 
Nouembris  :2o  ,  quo  iiie  quoque  dntra  tempus  didam 
quinquies  coiit  gtacie  flumen.  Idem  huios  sani  ter- 
.minus  fiiit  quoqUe  ii74&.  fiotatns. 

,  December. 

Menie  Decembri  vend  vehementiores  obfenntl 
fant  fequentibus  diebus  s6,  «t  17.  W  4.  die  Ap.  30. 
ct  3 1.  N  W.  5.  £t  4. 

Venti  reliqui  leniores  primiim  «z  occidente  fj^- 
tarunf  13.  dies.  *  £x  S  per  fex  dies ,  totidemqUe  dies 
.ex  N.  et  femel  ex  O.  JSine  vento  nullus  luit  dieshoc 
jnenle  jiifi  ,3»  >ex  paite. 

Dies  feceni  fiierunt  iquinque  lcilicet  2.  s*  p*  12. 
«3.    Niuofi  verojiouem^  reliqui  tantum  nuMi. 

Quodfi  metcora  integri  hoius  anni  hslAeaas  it- 
cenfita  confiderentur  et  conferantur ,  adpAiet 
2)  Ventos  -vehementiores  per  tbtum  annum  iiiifle  18 , 
fcilicet  menfe  Martio  i.  Apr.  3.  Maio  2.  Sept. 
3.  OAob.  3.  Nou.  a.  Dec.  4  ,  eosque  vt  pluri- 
mum  W.  Vnus  enim  tantum  mcnfe  Septembci 
fuit  S ,  ct  vnus  N.  Oaob.  Dec.  duo  N  W ,  et 
fiue  vento  Tehementiori  fiKie  lan.  Febr.  lun.  lulius, 
Auguflus. 
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sJ)  Ventos  potiffimtim  fpiraffe  ex  W  fcilicct  13+. 
.    *die8¥t  lan.  9.  Febr-  5.  Martio  2z.  Apr.  6.  Maio£i« 

lun.   13.    lul.  4-    Aug.  10.  Sept.  6.   Odobr.  slz. 

Nou.  4.  Dec.  13.  Praecipuc  igitur  menfibus  Mar* 
.  tio  9  Maio  ,  Oftobri. 

Vcntos    ex  wiente  93.    fcilicet    13.    lan.  10. 
Ftbr.   8.    Apr.  4.    Maio    10.    Idn-  ai.    lul.   13. 
Aug.  7.  Sept.  lo.  Nou.  i*  Dec.  Ergo  potiffinHira 
.  ^nenfe  lan.  lul.  Augufta 

^x  meridic  i8. 

Ex  Sept.  16.  pies  autem  fine  vetito  fuifle  4.4.^ 
IIioc  intelligitur,  ventuin  cx  occidente  hoc  anno  foiflc 
frequentiffimum  ,  quod  et  alias  fieri  tblet ,  veneum 
ex  orientc  fatis  quoquc  freqnentem  ,  minus  autem 
Yrequentes  ex  wcridic  «t  feptcntrionc.  Pcr  60  au- 
tem  dics  cx  plagis  diuerfis  intermediis  flauit, 
:5.)  Dies    fereni   integro    hoc   anno   fuere    144.    ergo 

tertia  pars  et  amplius  fuit  (erena. 
^.)  Dies  pkmii  inenfibus  aeftiuis  •Maio ,    lulio  ,  AugCk 
^o,  Septembri  fuere  40.  fcilicet  Maio^.    Iunioi3« 
lulio  10.  Augufto  5.  Septcmbri  8. 

Qiiantitas^  pluuiae  fiiit  16  poUicum-  Parifmoram 
^t  9  linearum  in  his  dicbus  :  nimirum  menfe  Maio 
'ofto  lioearum ,  hinio  5.  poliicum  2.  lin.  lulio  4. 
poll.  Augufto  poU.  3.  lin.  6.'Sept.  poll.  3.  lin.  5, 
HiiK  acftatem  fblito  humidiorem  faillc  confpicitur, 
adeoque  minus  quoque  fertilem  ,  dam  propter  copio- 
fam  pluuiam  et.  foenum  et  fiumentum  fnultum  cdr- 
Tuptum  eft  ,  fatis  laete  creuit  foemim  tamcn  in  Ibcis 
^ridioribus. 
Tom.IX.  Nou.Comm.  Ggg  5) 
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5)  Grftadmes  per  integnim  aonain  ceddere  perpdies*, 

fcilicet   Maii    i2>    ct    20^  lon.  xcb  11..  21.  t6, 

Sej^tj  aat.  Odobr.  a?  et  4. 
^.)  Nebolae  foerjQ  mibi  fegtem    obfematae  ,   Diininun> 

^ugufti  30.  Sept.   XI.  et  20.  Odlobr.  34.27.^1. 

«t  Nqu.  90.  quae  thermometro  175.  monftrante  ac> 

cidit ,.  et  admodum  fpi0a   adparuit.,    flumine  iam  a; 

die  au  b4iiu$  meofis  ^eieL  obdii(5to  ^  qnod  frequenteii 

Don  contingit. 
7.)  Tempeftates  fulmineae  fiiere  (eptem ,  quae,«xcepcc} 

vn9 «  omae^  raeale  lunio  ftiere  ,  lcilicet  die  6.  qao^ 

primam  obferuaui.,  die  21.  24.  25.  26..  27«    Aur 

gufti  17^  f^ilt  Tjtima. 
t>),  I!ri(Qa  ptuina  et.  cong^latio  mature  coDti|^  ,  fcilicet: 

Stpt>  x<z. ,  vM  vkima.  huius    anni  fuit  Aprilis   24.. 

adeoque  dif&rentia  eft  4.  nwofium  17.  dierum,  quod. 

tempus  4<  menfium  circiter ,    menfes  aeffiuos  ,  fiuc:: 

aeflatem  iiic  fere  conftituere  folet^ 
jk>)    Haio   vnica  eaqiie  circa  Solem  cora  coloiibiis  eft' 

ob(eruata.  MaU  25^,  quae.  ali»  circa    Solem   praeci» 

pue  aqtem  Lunam  efl^  fi-equentiores  fblenti 
xo)  Auroca^  borealis  vnica    t^ntun»    infignis    fccondum^. 
,    obferuationesr   mea»    contigit,  noHie  inter  diem  i$, 

et  xtf  mepfis  Msrtii,.  licct  fae£iQs.vefU£ga  lucts  bo> 

lealis  adpaiaieriDti. 
Jtu)  S\  quatnor  tempeflates  fixae  porn»    c(»nparentur ,. 

adparet ,  hiemem  &tis  gelidam  et  confhQteiD  fiiifle,^ 

ver   adbuc   fatis   frigidum ,    contra  aeflatem  et  au- 

tumnnm  luimidioies ,   binc  annuro  in  his  locis  nd^ 

mfertilem«. 

Ad 
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Ad  haec  fequentia  addere  pl^cet^ 

Conflat  iam  alias,  <leclinatiooein  acus  maghetica^ 
hic  loci  param  efle  variabiiem.,  hinc  nullam  di£&rea' 
tiam  ibter  declinationem  huius  et  anni  fuperioris  nots- 
re  mihi  ficnit ;  roanet  igttur  dedinatio  44  graduum  fete 
occidentem  yeifus. 

Fuerunt,  qui  exiftimarent  maculas  folares  iti- 
£uzum  quoqiK  in  tempeftates  haberc.  Quimuis  haec 
fententia  prcft^abilis  uon  videatur  ,  ^quum  effedus  .eius- 
modi  obicuraiionum  -Solis  per  maculas  \ix  (enfibiles 
in  atmofphaera  noftra  tideantur :  adnotare  tamen  hie 
lubet  hoc  anno  maculas  in  Sole  liiifle  topioiMimas , 
nulle  eQtm  die  (ereno  Solem  tubo  5  pedum  contem* 
platus  fum  ,  ^qain  maculas  confpexerim  plures ,  Decem* 
l)ris  az.duodecim  limul  mihi  obferuare  contigit.  Quae- 
dam  multo  inat6ies  adparebaot ,  <pam  Mercarius  Iblet , 
^lem  tranfiens. 

Dentque  qnum  nulhim  iit  dubium ,  quin  ^eir  tt« 

fBofphaericus,  et  tempeftates  anni  fuos  in  corpus  humanum> 

«iusque*  fanitatem   exferant  efieda« ;    morbos  praecipue 

lioc  anno  humido  grallatos ,  addere  Tolui.     Fuete  aa. 

tem  illi  praecipue  febteslnflammatoriae,  peripneumoniae, 

pleuritides  ,  petethiales ,  catarihales ,  quae  vltimae  fctc 

omnibus  meafibus  ftiere  obferuatae ,  variolae  ,  fcorbutus, 

iebres  intermittentes  ,    «cutae  ,    peracutae  cum  deliriis  1 

arthritides,  et  menle  Odobri  quoque  an^ac.  Diarrhoeae 

^tis  ftequentes ,  -vt  alias ,  quoque  fiiere. 
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E  MVSEQ  PETROFOLITANO  EXCEPTOHm 
CONTINVATIp. 

Audoce 
E    T.    KOELREFTER^ 

IV. 

Cyprinus  pinna  caudae  horizontali ,  fub- 
triiidap  dor(iiali  faftigata,  paruula^ 

DESCRIPTIO. 

Ttb.  IX.  i      olorem  huiiw  Cyprini ,    quem  pro*piirqua  affinitaic 

«f  a^     ^^  ^"'"  ChineDfi  aurato  efle  coniuudum ,  pinna  <au- 

dae    horizontali?   prodit ,    olim    ftiifle  argenteum ,    et 

hranchiarum  operculi    lamjnae ,    et  iquamae  ,    Wnc    ct 

inde  argenteo  adlwc  nitentes  fplcndore,  probare  videntur» 

Corpus  ab  oris  extremo  rcdius  primum  ,  nota- 
biliter  tamen  ftatim  adfcendit ,  ct  arcuato  dein  fiib 
fiexu  piiinain  dorfi  pctit  ;•  abhinc  dcfcendit  fub  arcu 
leuiter  concauo  ad  eminentiam  qiiattdam  vsqne ,  fubacu- 
tam  ,  paruam  ,  a  qua  deniK>  vherius  ad  candac  pia»' 
nam  ,  fub  areu  leuiffime  conuexo ,  dcfccndit. 

Idem  ab  oris  extremo-,  fub  flexu  reihus  arcuato, 
guam  quo  ad  dorfi  pinnam  adfcendcdat ,  ad  pinnarum 
peaoralium  rcgionem  defcendit ,    dein  leaiorem  fcqui- 

tur 
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tur  curfum  ad  piooas  Ysque  ^estrales ,  et  ab  his  deoi- 
.que  ad  caudae  pinnam  eodem  modo  feofim  adicendit*, 
qua  ab  oris  extrcmo  antea  defcendebat.  Differt-  itaquo 
a  iFCro  ChiDenfium  Cyprino  f^  pinna  ani  gemina,  caudae 
^  transuerfa  trifurca  Linn.  Syd.  Nat.  edit.  dec.  p.  saa. 
^,  n''.  8 .  9)  quem  pariter  ad  manus  babebam  ,  dum  haec 
lcriberem ,  quod^  huius  corpus  ab  oris  extremo  vcrfiis 
dorfum  aequali  fere  fub  arcu  adfcendat,  quo  abdomea 
>erfus  defcendit ,  et  pari  quoque  modo  a  dorfi  pinna 
ad  caudam  de(cendat ,  quo  a  pinnis  ventralibus  ad  eaO" 
dem  adfcendit.  Sic  etiam  Cyprini  Chinenfis  caput 
multo  magis  cbtiiium  eft  ^  quam  nofiratis ,  quod  in  iilo 
ab  oris  extremo  ftatim  arcuato  fub  flexu  ad  dorfi:  ini* 
tium  adfcendit  ^^  cum  in  hoc  rediod  fub  dudu  idem 
attingjr- 

Prona  capitis  fuperficies   anteriora    terfus    pLniu- 

fcula ,  pofieriora   \erfus    fubconuexa   tft.      Dorfum    ab 

initio  conuexum  ^  fenfim  ia  fubacuturii  marginem    pin- 

nam  fuam  verfiis  contrahitur  ^  pbne  quam  ,    fi  cminea« 

tiam  ifiam  fubacutam  ^  de  qua  fupra  dixi ,  quaequepin- 

nae  ani  principia  e  diredo  opponitur ,  excipias ,    con* 

Texum  iterum  ambitum  ad  extremum    Ysq^ie   oftendit# 

Abdominis  e  contrarib  fuperficies  ab  angulo  coniundlio- 

nis  Ttrius^ue  membranae  branchioftegae  e  conuexa  fen« 

fim  planior  fit^  ioter  pionas  ventrales^  et  aniim  in  fub* 

acutum  contrahitur  marginem  ,  et  porie  pinnae  ani    fi« 

Bem  planitiem  denuo.  acquirit.  notabilem.     Latera  capi* 

tis  infra  et  ante  oculos  plana^  circa  branchiarum  oper- 

cula  fubconuexa  ;    qualia    etiam  trunci  funt    latera,    ad 

anteriora  tamea  magis ,  ad  pofitriora  minus. 

Ggg  3  .Oris 
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Oris  edentuli ,  leuner  pTominentis  f  labia  ciinifiu 
ffl ,  immo  £arnoiiora  xnihi  «i^ ,  quam  in  Cjrpriao 
Chinenfi. 

Foramiba  Narlnm  vttinque  duo  ^  in  eadiem  &|e 
«cum^  luperiore  orbitae  niargit^  pofita  altiradine,  «idem(> 
que  ,  quam  oris  extremo  ,  propiora :  anterioii  CiibiDtun>- 
do ,  minori ;  poderioii  inaioci,  iemilunan  ,  mem1»ana^ 
la  retrorfum  Q>edante ,  velut  opercnlo ,  obtedo.  , 

Oculi  (atis  magni ,  timba  fiiperiore  magis  pra- 
ininentes ,  quam  infericMre^  maximam  partem  intia  or- 
bitam  recoodito. 

Opercula  branchiarum  cum  meml)rana  branchiofte- 
ga  eiusdem  plane  funt  conformationis ,  4C  io  Cyprino 
Chiuenfium.  Men^rana ,  <qua  iilornm  margo  aadiB 
^eprehendii^r ,  tion  tantum  iuxta  pinnarum  pedOTa^um 
{«incipium.',  id  quod  manifeflo  attingit ,  &d  etSam  ad 
ipfius  4:um  membrana  l>ranchiofiega  coninndiooem , 
htior  fnulto  eft ,  quam  Terfus  angolum  opercul(»um 
fiiperiorem. 

Squamae  cud  ar^e  inhaerentes ,  et  fefpeftu  cor- 
poris  magnae;  quaedam  fc.  ex  maioribus  detraftae, 
i^  lin.  laKie,  et  i^  lin.  longae ,  margine  l^eio  *co* 
tundatae ,  altero  tmncatae  et  emarginacae  erant. 

Linea  longitudinalis  ex  angulo  operculi  bran* 
«hiaram  fuperiore  prodiens ,  ab  initio  fenfim  defcendit 
ad  rcgtoncm  vsque,  principio  pinnaram  Tcntralinm  e 
diredo  oppofitam  ,  ienfimque  ex  obliquo  in  ceftum 
cxtenfa ,  immutata  diretftiCHie ,  excurrit  ftpra  extre- 
mam  et  horizontaliter  expanlamf  corporis  partem  late- 
ffalem ,   qua    exterior  pinnac  caudae  k>bus  fiilteatatur , 

ci 
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■etiazta  radu  eidsdeiii  pianae  medii    maidrisque    bafia 
fioittv,  ia  toto  decar(tt  d(»fo>,  quam  Teotri,  propior. 

Anus  leuiter  prominens^  ante  pianae  ani  prino 
dpium  fitura  obcinet;  luxta  pinnae  huius  finem  ,  io 
6aiftro  ktere ,  ex  abdominis  marg^ne  ioi&riore  papilla 
quaedaffl  depender».  pedunculb  craffiuscuro  fuflulta  ^,  de 
vjoa.  dubias  fiim-,.  num  ex  ftatu  morbofo^,  an  naturali ». 
ortum  fuum  duxerit'?r 

Pinnae  pe<^rale8  radlorura  quindecim  circiter  ^, 
ir  primo  ad  tertium,  qui  longiffimus  eft^^,  ex.  ordine 
bngiorum  ,,  et  ab.  hoc  ad  vltimura  ex  ordine  bre» 
viorunTri. 

Pionadorfi  parur,.  refpec^a  Tentralium ,  paulfir 
anteriiis  fita ,,  radiorum  fex::  primus-  horura  breuis 
(etaceus  ,  fiicundo  ari^  adpreCus^;  (ecundus^  omnium 
iR>rtiffimus ,  fimplex:,  letuter  incuruatus  ,  rig^dus ,  pofli- 
co  margine  denticulis  oblique  deorfum  (pe<Aantibus  in- 
ilrudus,  tertio  breuior  ;^  tertuis  omnium  longiflimus . 
tenuior ;.,  reliqui  ex  ordine  breulores  ac  tenuiores,  vl- 
timo  exceptOi-.  qui  penuUima  ee  .  antepenultimo  for-^ 
tior  effi 

Pinnae  ventraks  radibrum  o<ftb,  quorum  ptirous 
iecuodp  paullo  breuior ,  fecundus^  tertio<>,  longiifinno  » 
caeteri  ex  ordine  breuiores  funti 

Finna  ata  vnica,  radibrum  f^ptem  :  primus  feta- 
cem  ,  fecundo  dimidio  breuiorf,  eique  .arde  adpreflns ; 
iecuadus  omnium  fortiflimos ,  rigtdus,  fm^plex ,  mar- 
gioe  poftico  denticuli»-,  oblique  furliim  fpeiSantibus , 
inCln»5tu8^  redu»,  ter^oque  pauUo  bieuior*,  tertias  lon» 

gifl^ 
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gifTnnus  ^  et  ab  hoc  iQclufiue  ad  vldfnutn  oxnnes  in 
extremitatibus  ramofi^  ap  iK  ofdioe  breuiores;  Tkimo 
bipartito. 

Pinna  caudae  borizontalis ,   magna ,   vtrinque  !&> 
vker  deflexa  ,    inaequaliter  trifurcata  ,    radiisque   circiter 
triginta  fex  compofita  :  imus^  sdus  ac  3tius ,   ab  TtFO- 
que    latere ,    radii    bjeuiffimi  ^    vix    confpicui ;    ^tus « 
5tus  et  6tus ,  omnium  longiflfimi  4    caeteri  ex    ordioe 
itciuEn  breuiores  ad  intinrium  vsque  pinnae    caudae   lo- 
bum ,    quocum    vferque    lateralium    aogulum   obtufum 
efficit^  huius  denique  ,  intimi  nempe^  radii  ,   ab  exti- 
rols  ad  interlores ,    ex  ordioe  longiores    funt ,    interio- 
cumque  vous  reliquis  fortior  fadus    eft  ,    jnagisque   ad 
bafin  fuam  prominulus.      Lobus  ctiam  eiusdem  pinnae 
dexter  fmi(b:o  paullo  maior  ,    medius  autem .  Interalibus 
longc   breuior   eft  ;    et ,    quoniam  modo  didac  pinnae 
latera  modice  deflexa  funt ,    bafis   eius    fquamata ,   fub 
cauda  ,  concaua  ex  parte  apparet.  •   Dcfuper ,   me  cau- 
dac  pinnam  in  vero  Chinenfium  Cyprino  pauJfo  aiirer 
formatam   depretiendiffe ,  quam  quidem  a  Cel.  IJnnaeo 
in  AAis  Stockh.  ^740.  p.  403,  T.  x.  f.  1—8.  verf. 
germ.  defcripta  exftat,  practermittere  nolui:  crat  nem- 
pe  in  tres  laciniasj    aequalis  inter  fe  lonjgitudinis  ^   di- 
'vift  ,    <]uarum    media  partem  dimidiam  pinnae  taudae 
perpendicularis ,    qualem    in  pifcium  plurimis  ordinarie 
videmus  ,  eamqiie  fuperiorcm.,  repraefentabat ,' illinsque 
inftar    radiata    quoque    erat;    radii    enim,  i,   a,  3,  4 
ct  5  omnium  minimi  et  Cmplices,    a  primo  ad  quin- 
tum  ex  ordine  longiores ;  Jexf  us  et  feptimus ,  omnium 
iongiffimi  ac    fortiffimi ;    oftauus ,    nonus   et    dccimus 
-  prio- 
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pfioribas   psmllo   breuiores  ac   tenuiores;    omnesque, 
exceptis  quioque  irel  fex  fuperioribus ,    m    extremitati^ 
bus  ramofi  erant.      Huius  laciniae  ,    decem  ladiis  coa* 
ftrudae ,   radio   infimo    intimus    vtriusque    laceraUs  ac 
horizontatis    laciniaci    radius,   membranae   ope,    ladios 
pinnarum  (blito  more  connedends,  iuogebatur.       Sin« 
gula  harum.  lacinia  ^    iub   angulo    pius    minusuc    reAo 
cum  mcdia ,    mediante  iam  didto  radio ,    connexa  ^   e 
quindecim  conftabat  radiis :    extimis  quatuor  ,    omnium 
minimis ;  quinto  i  (exto  et  ieptimo ,  omnium  longi(fi« 
niis  ac  fortiifimis ;   caeteris ,    ab  odauo    ad   decimum 
<)nintum ,    qui    intimus    erat ,    ex    ordine  breuioribus ; 
otnnibusque ,  fi  quatuor  vel  quinque  exteriores  excepe* 
f is  ^  in  extremitatibus  ramo(is.      Bafis  huius  pinnae  fub 
cauda    erat    excauata »    prout    etiam    in  Unnaeana  de«« 
fcriptione  monetur ,    medium  autem  eiusmodi  in  inter* 
media  pinnae  lacinia   radium  ,    reliquis    fbrtiorem ,    ab 
iisque  ibrma  maxime  difiinAum  ,   qualis  in  icone  prcH 
flat ,  et  defcribitur  ^  non  vidi.     Ea  propter  autem  de« 
icriptionem  ^  a  Cel.  Viro  datam  ,  mendo  laborare,  noa 
contendam ,    cum    in  fupra  defcripto  pi(ce  caudae  pin- 
oam  ei  per  omnia  fere   (imilem    efle ,    ipfe    Tiderim , 
qualem  in  Cyprino  (iio  deprehendit    Audor ,    fide   di« 
gni(fimus ,    (ed  exponam  potius  hanc  (Irudurae  varieta- 
tcm  ,  tanquam  maxime  fingularem ,    in  dubio  haercns  ^ 
irtrum  diueriam  plane  fpeciem ,    varietatemue   tantum  ^ 
an  (exus  diuerficatem  potius  indicet »  erat  autem  maicu- 
lus  ,    caeterum  Chinenfi  (imillimus ,    fi  excipias ,    quod 
dorfi  pinna  in  noflrate  viginti  ^  ventrales  o^o  tantum^ 
radiis  fiierint  infirudae. 

Tom.  IX.  Nou.  Com.  H  h  h  Menfora 
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£ong\tudo  tota  ,  {cil.-  ab  oriff  extremo'  ad  api- 
ces  radiorum  pinnae  caudae  longiorum 

—  ab    oris   extrcmo    ad  eactremitatem 

corporis.  fqnamofam.     •    ^    •    •    ^    . 

Ab  oris  extremo  ad  oculi  medium  -^    -    - 

—  ad  angulum  opcrc.  br.  pofticum   - 

•~  "- principium  pinnarum  peftoralium . 

—  —  pinnac  dorfl   -     -    -    - 

pionarum   Tcntralium:     - 

pinnae  ani     -     •    -^    - 

— —  caudae  -    .-   —   - 

ad  anum  ----.... 

Eongitudo  pinnarum  pedoralium  -     -    -    - 

pinnae  dorfi,  ad  bafin.  -     -    -    , 

—  radiorum  longiorum  -    - 

—  —  —  pinnarum    vcntralium     -    .     .    - 

—  —  —  pinnae  ani ,  ad  bafin.   -    -     -    - 

—  ""  — radioruni  longiorum  -    - 

pinnae  caudae  ,,  fcil;  a  primisradiis, 

feu  ab  eius  principio  ad  longiorum  radio- 
rum  apices  -    .    -     .     ---... 

Extremitas  corporis  iquamofa ,  in  oiudae  pin 
nam   extenfa    ad.    -     -    »    .    ..    .    . 

Diameter  oculi   fere    -    -    -^    .    .     .... 

©iftantia.  inter   primi   pinn.-   pea:.    tirimique 
ffmi..Tfintr.  radii.  bafin;   .    -    .    .. 
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Parif. . 
Dlftantia  inter  Vltiml  pinnae  dorfi  radii  bafin,'      1 
«t  primum  jHnnae  candae  radium    -    -  |  -     pl 

Tkimi  pinnae  ani  ladii  tnfia^  «tj 

primum  pinnae  caudae  xadium    -    -    •  |  -     x|; 
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Latitndo  iKmzontalBg  per  oculorum  axes    -    * 

pofticum  op(»-c.  br.  mar 

ginem    -    -     -    -    -     -    ^    .     .    -    ^ 

— maximam  corporis  lati 

tHdinem ,    quae    ia   operculum    brandiiarum 
cadk      -,---•.-...! 

— —  —  —  pionae   doifi   priocipiam 

—  —  —  —  ——  —  ani  principium  -    - 

—  ———  —  —  —  —  —  caudae  principium  - 

I^acitudo  perpendicidarts  per  oris  aogulum     -    - 

—  —  —  — oculi  medium     •     - 

«. «  (^rQ    iititium     -     • 

— —  —  —  «-  —  «  priocipiom    pinnamm 

pedoraliom    --     --     --•     -. 

>-. -«  -  Tentrallom  -    • 

— --.«--_ pinnae  aoi  -  -    - 

-.---.-  pinoae  ani  finem     -     -     - 

..-«..-.-  priocipiam  pionae  caudae  - 
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V. 

pobio  pinna  ventrali  fiibrotunda,  ace- 
tahulifbrmi  ,   e  duobus  pedunculis, 
ofbque  radiis ,  valde  ramofis^  com- 
pofita. 
TAk.  descriptio. 

ef  4^'  Cdot  Pifcis,  cutas  deftriptionetn  mwc  sigsredfor, 

in  pradeati  pallide.  bninus ,  circa  os  (iibfuicus,  lob  gii. 
la  ec  abdomifie.  cioereus  ecac. 

Corpus  fbrma  maxima  ex  parte ,  eaque  mteriQre, 
fi*)tetes,  poderiore  dtbetoplateum ,  eiuedemque  ferc 
▼bique  latitudinis ,  oaffitiei  autem  ab  amerioribus  po- 
fteriora  vecfus  fenOm  decrefeentis.  Idera  ab  ori»  ex- 
tremo  ad  capitis  verticem  adfcendit,  adfcenfuque  fi», 
kui^ma  quidem ,  ad  pinnae  dorfi  principiuro  Tsque 
pcrgit ,  iode  vero  fecundum  redam  ferc  lioeam  adex. 
trtmom  vsquc  vix  notabiliter  defcendit.  -Sic  qnoaue 
ab  maxiliae  inferioris  extremitate  ac«tabulum  verfu» 
mcdiocriter  valde  adicendit  ab  einsque  deia  pottico 
roargine  anum  verfus  leuiter  defcendit  fub  dodu  panun 
conuexo,  abhinc  vero  ad  extreroum  vsque,  vt  iupn, 
curfum  fcre  reaiKneum  obferuat.  Hinc  caput  ipfo 
corpore  demiflius ;  dorfum  ab  initio  r  ad  pinnam  ip- 
fius  primaro  ,  planiusculum ,  in  medio  fecundum  longjl- 
tudinem  fulco  fuperficiali  diainaum ,  qiB  ad  antcrioia 
latior ,  poftice  anguftior  eft ,  in  aliquali  a  pinnae  iftius 
principio  diftantia  plane  euanefcit ,  colore ,  quam  late- 
«>  inieniiore  tiaausj  leliquum  dorfi  hixta  pinnas  «bb- 
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conoexiHn ,  iaterqoe  poftericNris  fiaem  et  csudae  pianae 
ioitiuoi  plaoiasculum  eft.  Infertor  corpons  fuperficies 
ante  acetabulum  fubcaauexa,  poae  illud  Ysque  adaaimi 
ia  catioam  mediocriter  elauatam  coatrada ,  eiusdemque 
ad  latera  fiauata  ,  ab  aao  vero ,.  tam  iuxta  {Maaam  , 
quam  pooe  eam  ad  caudae  piaaam  vsque  plaaiuscuki 
apparet.  Latera  corporis ,  a  capite  piaaae  dorltialis  fe- 
cundae  regioaem  verfiis ,  coauexa  primum ,  iade ,  mo- 
tata  feafim  ia  plaoitiem  coauexitate,  ad  extreaiitatem 
vsque  plaoa  fiiat. 

Caput  latias  parum  ,  qaim  altum  ,  hiac  quodan:»- 
modo  plagioplateum  tam  ioter  oculos ,  quam  iafra  eos» 
detn,  vbi  ia  decliue  oblique  aatrorfum  abit,  e  pla- 
niusrulo  leuiter  impreflum ,  eft.  Os ,  refpedu  corpo- 
lis ,  amplum ;  riAus  eaim  diameter  traanieria  toti  ca^ 
pitis  latitudiui  aequalis  eft.  Labium  maxillae  fiiperioria 
latum ,  crafllim }  liberum ,  iaque  oris  extremo. ,  iepo- 
rini  latni  iallar ,  fifliim ,  oUique  parum  retrorium 
fiexum  :  margiae  exteriore  longiore ,  magisque  pronn- 
neate ,  iateriore  brcuiore ,  deaticulis  coatiguo.  £x  h\Jr 
ius ,  iaterioris  nempe ,  medio ,  proxime  ii^  labii  fif- 
iinam ,  papilla  quaedam  parua  promiaet.  Labium  ia* 
lerius ,  quod  pari  cuin  fiiperiore  itSSm.  ootatur ,  ip^- 
que  maxilUm  iauefiit ,  promiaet ,  ac  ab  aatico  ipfius 
et  fiibacnto  margiue  oblique  fiirfiim  iatrorfiimque  verfiis 
deotes  ducitnr,  vtrioqtie  ai^adtce,  qua  mediaote  cum 
&|)eriori  ad  oris  aogulos  coaiongitur ,  auAum. 

Voica  itt  maxilla  fiiperiore  dentiadorum,   kixtt 
inteiDinB  labii  liiperioris  maiginem  coa^iciendonxn  (e^ 

Blib  3  ries 
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ttes  cft  ,  qiii ,  qoum  minudffimi  fint ,  (etanunqoe  j»- 
Kus  breuiiim  ,  plurimanmi ,  «c  denfe  «ompoGtaram 
fbrmam  habeant ,  nunoerari  wx  ■poffunt.  Dences  ie 
maxillae  inferioris  fummo  margine  Ytrinqoe  quatuor  tai* 
tum  ,  vel  quinque ,  aliquali  Ipatio  a  (e  inuicem  dfftan- 
tes ,  breues  qiiidcm  ,  aft  e  latiori  baO  in  ^cumen  in- 
trorfum  iacumatum  terminaci,  Hnmobiles.  Lingualati, 
palato  inferiori  vndique  adnata  ,  fuperficieqoe  inaequafi 
pracdita.  MaxJlla  i^iferior ,  et  ore  claufb ,  fuperiore 
notabiliter  breuior,  extremo  fuo  et  acuto  mftigme  hn* 
ius  denticulocnm  iericm  vix  attingit, 

Foraminula ,  quae  a  tubulis  oblique  traacads, 
Bagcqm  fecexnentibus ,  vtplurimum  formaatur ,  in  ca> 
pUe  ^ptendccim  obfeniaui ,  tria  fc,  jjoter ,  quaiucir  aa* 
te  oculos ,  et  quinque  e;&  vtroque  latefe ,  inter  infirio* 
rem  ociiii  marginem  ac  jfuperiorem  operculi  tmocbia* 
xum  angutum  ojbuia*  Qpae  inter  QCinlos  fuot^  in  tri- 
ati^ulum  difponuntur,  duo  oempe  Auterionr>  pacdida, 
fit  vQjcum  in  medio «  poQicum  »  eorum  reco  vomn 
^b  altero  ij.  lineam  diftat.  In  dimidiae  fineaB  diftanr 
itia  ab  oculi  margine  antico  aliud  occurdt »  pamlam » 
sdssque  tubuli  veftigio ,  quod  (etam  immi0ain  in  piofaa* 
dnm  ducit,  huicque  io  vnius  ac  dimidiae  lineae  difian« 
df  direfte  anteponitur  aliud,  tubuloliim,  e  quo  ad 
pr^iecedens  haud  datur  aditus.  An  haec  duo,  ante  fia> 
gulum  Qculum  collocata ,  narium  vices  gerunt?  an  pte- 
narius  hanim  defe^us  ?  difcernant  ii ,  quibus  Pifeem 
hunc  diflecandi  dabitur  occaHo.  Scquuntur  ea  ,  quiie 
pone  ocurlnm  in  vtroque  latere  occurrunt ;  vnum  horum 
.dimidiam  jab  oculi  ii^rlore  s^c  pofltico  margine    lineam 

remo- 
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lomotuni*  dein  alia  trk Yldebii^,  iBtriaagulain difpofita^ 
ct  vltimuin  tandem  in.  Toit»  ac  dimidiae  lineae  diflan^- 
tia  a-  praocedeotibus,  proxime  fiipra  opercuU  brancliia" 
sum  (uperiorem  anguium  fitum.  Praetcr  liaec  recenfita 
ibramina  et  alia  ad&iit  y  loDge  iis  minora  ,  de  quibus 
varo  nimis  piolixum  eflet  diceie.  Hnc  etiam  fpedlant 
aieolae-  iflae  (crobiculatae  >  quae  infi^  iaferiorem  orbitae 
marginem  in  conipe^um  veniunt ,  pro  muci  lacuuif 
jg»te  habendae. 

Oculi  /  tritim  fere  linearum  ihteruallo  inter  fe*di« 
ftantes ,  (itum  inter  perpendicularem  et  horizontalerti 
niedium  obtinent ,  oec  magni  funt  ,  nec  prominentes  , 
vt  in  prius  delcripta  (pecie  fub  n^  IH  ^.  cute;  tamea 
CDmmuni  pari  modo  obtedi. 

In'  membrana  branchiodega'^  absque  fedlFione  trfa-^ 
tantum  detegere  potui  oflicula.  Haec  ipfa  fub  opcrculo 
Ubera  ad(ceadit  ,  eiusdemque  angtilo  -  poflico  y  fuperiori , 
demum  annedittir  ,  limbo^  fuo  ad  pofteriorem  opercull 
inarginem  prominens.  Ncc  ad  brnnthias  vlhi  pptet 
^pertura  ,  quae  ab  ifto  membranae  branchioftegae  iim- 
bo  ,  pinnarum  petSorialium  bafin  lambente  ,  formatur , 
quaeque  tam  ampla  eft  ,  vc  latae  harum'  bafi  exadic^ 
refpoadean 

Squamaa  fuBquadratae  in*  circumferemia  ,    a  ^  ad^ 
r.    lin;    long^e  y    pellucidae ,    (ecundum    longjiiKlinera* 
fliriatae  y  limbo*  libero  ,    quin    in    externo  latere  ftria" 
transiier&  ab  altero  ,  cuti  inbaerente^  diftinguihir,  ob^ 
f2:urroreS|  crafliores  ,  ftriisque   Idngitudioalibus »    promi^ 
oulis  ,  quarum  extremiutes^^deQticulorum    fub  forma » 
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d  limbi  iftius  margine  promtnecit ,  infignitae ,  hinc  ad 
tadum  leuiter  afperae  iimt.  Magaitudo  fquamarum  ab 
aoteriori  Terfifi  polteriorem  corporis  partem  rcDfini  ia. 
crefcit  ,  diametro  loogitudinali  transner&m  fiiperante. 
Squamae  omnium  minimae,  qoae  anterioca  corporis 
occi^nt ,  fubrotuodae  ac  tenui(fimae  funt.  la  capte , 
operculo  branchiarum  ,  dorfi  et  abdominis  initio  fqua* 
inarum  ne  Tefiigium  quidem  apparet. 

Linea  longimdinalis  valde  obfcaia ,  td  potias 
nulla.. 

Anus  oris,  quam  pinnae  caudae  extremo  pro- 
pior ,  pofl:  &  gerit  papillam  latiusculam,  ex  finu  pro* 
deuntem  ac  retrorfum  fpedantem ,  extremoque  fuo  api< 
ce  pinnae  ani  primi  radii  bafi  fere  contiguam. 

Pinoae  pedorales ,  ad  latera    corporis ,    bafi  fua 
camofa  aperturae  ad    branchias   patenti    oppof  tae  ^  ex 
ouato  >  lanceolatae  ,    Tadiis<|ue    fepteodecim    ioftniAae: 
cxterioribus  ab  vtroque  margine  ad  intimum  Tsque  ex 
ordine  longionbtK ,  plurimis  ramofis.     Pionae  venttales 
inter  fe  connatae ,  orbiculum  concauum ,  leu  acetabulum, 
repraefentant ,    in  aequali  cum    pinnis   peAoraUbus   ab 
oris  extreono  diftantia  fitum.      £fi  autem  illud  in  cit< 
cumftrentia  (ubrotundum ,  diametri  43.  lioearum ,  annce 
duobns  quafi  pedunculis  ,  crafiiusculis ,  breuibus ,  impref' 
fis ,    ceu   fiilcris  ,  Tel  columeilis  ,    firmatum  ,    radiisque 
pr^eterea  odo,  fub  anguio  acuto  ab  abdomioe  reflexiS) 
parumque  dein  inflexis  ,    valde    ramofis ,    conripoGtum. 
Pedimculi  ifii ,    duarum  linearum  interuallo  intec  (e  di« 
flintes,  ad  bafin  angufiiores,  fupeioe  latiores,  acetabu* 

lom 


P  I  S  C  I  V  M.  48i 

lutn  Terfiis  imprefli,   et  infradti  qoafi  fiiot,   ac  •  licet 

ad  anticoin  illius  ktus  forpnandain  fuam  addaht  fyrobo* 

lam )  ab  ipfo  tamea  acetabulo  et  prbxiinis  eius    radib 

prominent ;  hinc  finum  etiam    dSformant  latis    ptbfiin- 

dum ,  inter  ipfivnra  bafes  ac  extemam  acetabuli  lateris 

Ipntici  fiiciem  lelufhim.      Idem   iUud  anticUm    acetabuU 

latus,   qnod    Ttramque  'pedunciilum   connedlit ,    radi^s 

omnino  defiitutum ,  meniibraoaceum  ac  pellucidum  e(l>, 

limbo  tamen  excepto-,  qni'cn^iior,  obfCuridr ,  extror* 

fiim    flexus ,  et   peduncul5rum    propi^o    eflfe  Tidetiir. 

Vtriusque    pednnCuli  lateri ,  'primtim  atqoe    diftinduai 

roaiorem  .radiam  relpiddnti ,  arAiflime  liiBgitiir  radiolus 

^dam  fpOrios,  qoi  aeqoe  at  'ftqoentes  in  ramos  fin- 

ditnr ,  illorom  pattialibOs  'ladioUi   tenoidres    qoidem-, 

Ar&ioriqoe  vincnlo  "vix€t  'fe  iuniftoa ,   prb  peddnculi  ip- 

iius    parte ,   6b   anSiordn    curo    eo   nexnro-,   fitcile 

faabendus.   Inter  fporii  hoios  priiiiique  bafes  imerftitioQi 

obloogom  ,  mete  inetnbcdbdibin  te  p^Ocidiiin  efl ,    ii' 

'terftitio ,  quod  ^010:  teros  ocCUrrit  iradios ,  m^mj^ranQ- 

fi)  breuius  qoidem ,  aft  miilto  latios.    Radices  oQto  in- 

feqoentium  radiorum ,  quoram  in  TtroqOiB  corppris  late- 

tt  ^  feo  io  dimidia  ac^boli  parte,  qositoor  collocantor, 

QlEBsat  ,  diftindae  ab  ipibroin  ladiato    flabello,    breues 

ac  latiosculae  (uot,  retrorfomcjoe  parom  inciinistae.   Ra« 

6ii  ipii ,  "valde  inter  fe  conrigui ,  a  primo  ad  quartum, 

ex  ordine ,  parwn  quidem ,  longioies ,  in  ramos ,  fiue 

xadiolos ,  ftatim  a  ladice  finduntur  teoucs ,    fimplices  , 

eondoqoe  dioergcntes.    Primom  dextri  lateris  cadiom  7, 

•fecuodom  xo  ,  terdom  9,  qnartoro  pariter  9-;  primum 

^ro  finiftri  lateiis  7  ,  fecondum  8,  tertium  pariter  8, 

Tocn.]X.Nou.Conun.  lii  quai> 


a. 
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qirartum  gr ,  miQoribus  eiusmodi  radiolis  inftrudum  eflc 
obferuaui ;  iideoque  Dumeros  vnius  lateeis  eertas  iaterfe 
non.  h^ere  ratJtones,  per  fe  patet»  Licet  p«(leriorefr  radii  21.         ' 
circ&ec  lin.  longi«  anteriores  ¥ero  pauUo  breuioces  fint,  ob         -^ 
Utorum  tamen  maiorem  Teriiis^  anara  inclinationem,  idem        ^ 
fere  vbique  haber  profundum  atque  alritudinem  acetabulomi 
fi  anticum  eius  latus  excipia&,  quod^  ob  ipfius  Itmbum  ex»       v^ 
trorfuo»  deerfumque  fiexura  pQftico  param  demiffiuse&       123 
Latei»  acetabulr  externam'  fiiper£ciem  cotmexam ,  ia" 
ternam  concauam  habent ;  fiihdus  autem<,  qHlaoetaball 
partem ,  corpori-  adnatam  ,  coi^ituit ,  2.1.  Hn.  latns  ac 
pladus  eft  ,.  eiusdemque  ad.  marginen  ,  lateribus  pcioif 
mum  y.  radiorum  ofltcula  radicaiia  cum    interftitiis  fubr 
concauB,  quae  inter  fe  relinquunt,  in  confpedum  Te» 
niunt.    Notandum  eriam  eft:,   edto  iftonun  radionim ,.     %^ 
quibus  onaxiaaa  ex' parce  acecabulunv:  fii»matur,.  iofeno'     ^^ 
>em    pordonem ,    eamqae   potiorem,  fiibftantiae  eflb 
firmioris,  rigidioris  ac  minus.pellneidae*»  quam  fopcm-     ^  ^ 
lem ,  fiue  acetabuli  limbom,  qui  ab  ifta  diftia(Si^iBt   '^^- 
ttQuis-,  fi^ilfs-,  pcflucidu&  ac  intx^errimu»  ed. 

Pinna  dorfi  prima  y  priacipio  fiio  acetabuli  Jatea    ^^ 
poftico'  fere  o  <tiredo  oppofita  y   fex   radiorum ,  rigk* 
diusculorum  ,  quorum  inltimns  a:-peiiulrimo  loi^ius  di(&»-   ^^  T 
tus  eft,  quara  caetert  inter  fi;  inuicem  radii ,    radicibos   >q 
1k.  eoratn'  f^.  Un.  inteniaVlo  inter  fe  diftaniibus:  Quo^ 
niam  omnes  huius  pinnae  radii ,  vltimo,  5^.  lin.  lonr 
ga,  excepto,  mutilari  fiieranc ,  veram  eorum  kn^tth 
dinem  indieaee  noa  potui.      Alembnim^  i>  ppfteriece 
imoque  vlrimi  radii  msi^e  verfus  alterius  pinm^   itit* 
rium  expa&fa,  printam  feeundac .  ptnnae  coht^uam  effi- 
ciebat.  - ,  1  Fmna   •  "^ 


m 
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3ac 


■" 


^i  SCl  y  M^  435 

Pkma  dorfi  fecuada  ladiorum  ^jl  ^  priinns  (ecua- 
do  parum  breuior;,  fimplex ;  iequentes  ad  intermedios 
Tsque  ex  ordine  parum  lon^oies;  reliqui  eiusdem  cum 
intermediis  longttudinis ;  omnes  autem,  excepto  pcimo  , 
in  extiemitatibus  lamofi^  vltimus  bifidus. 

Finna  ani ,  initio  (bo  pinnae  dorfualii  (ecundae 
inido  e  diredo  oppofita ,  radiorum  x  i  ,  aequalis  feic 
inter  fe  iongitudinis ,  minoris  tamen ,  quam  pinnae 
florfi  (ecundae  radii.  Primus  iiorum  fimplex ,  et  fe- 
«undo  parum  breuior  efi ;  a  lecundo  ad  'Vltimum  omnes 
iramefi  Innt ;  penultimus  Vltimo  ^roximior^  quam  cae- 
jeri  inter  fe  inuicem  radii. 

Tiona  <«udae  .'ladictfum  ciicitee  &4}  in^xtreme 
eUiptica  ,  integerrima  ,  et.,  fi  ^xpanditui,  drcumfcrip- 
tiooe  ad  margtn^m  fiibrotunda. 

Gobionem  liigrum  omnium  fere  Audoram  ,  qtii 
€o  vel  Goget  Veneris ,  Sea  -  Gudgeon  vci  R»4/f/& 
Anglis  didtar  ,  eiusdem  ,  quam  modo  delcripfi  ,  efife 
tpeci^i ,  vix  credidcrim  ,  et  le^res  mibi  atTenfiiras 
]^crtliaftim  hnbeO ,  fi  teqxrentia  lis  libuerit  perpendere 
inomenta :  i)en\m  fFillougbbeius  Gobioni  fuo  (a)  du- 
plicem  denriculorum  in  Tnaxiltis  ordinem  'tribuit ,  tum 
tiofter  fimplici  tantum  fiierit  •infiruftus.  a)  Idem  Au- 
Aor ,  et  pofi  eum  alii  qnoque ,  in  pinna  dorfuali  fe- 
cuoda  quatuordecim  numerauerunt  radios ,  ego  vnde- 
cim  tantum ;    fed  iianc  minoris   efle    momenti   ratio- 

I ii  a  nem  , 


^  HBft.  Pifc.  Lib.  IV.  cap.  X.pag.  ao6.  T«b.  N.  i».  fig.  i. 
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nem  ,  hibeos  &teor ,  quod  tanare  non  nro   io   piimii ; 
radioium  numeram.  certiffiapttfm  fit.  3) '  Pinnam  Tentni* 
l^m  ,    fi    extendatur  ,   iiyiidibuU ,  figuram :  quadantena , 
amitari ,   Idem  aflerit , .  cum. .  ia .  noftrate  eadem ,   cooi 
r^giditate.  late  patens.,  n<is,  taqtuin  Ip  extendiiion  pi^ 
tiatur ,    fed .  infiindibuliim..  etiam .  nullo  >  modo ;  reftiat. 
^f)  Quantum    ex .  icone  1 .  tam  a ,  Rmdeiieth  ,  qnam  a 
fFUhugbbehy  data,    poteftxoniici,,  maxilla:  Gobionii 
n^gri  inferipr  <  fuperiore^.  longior  ,  ;in.;  nofiiate  e.  contrario 
breuipr ,  eft^    5 ) .  In. .  illo  piime .  pedorales .  a .  bnmchia- 
n;im  oper(;ulo.niaiinm/,difli^nt,,fi>,  huius.   in..  coropan* 
tipne .  habeatur ,  ratio..  6)  Pinna  iilius  ^  Tentjraiis ,  ia .  icone 
f^iUo^gbbeii i  npn ,  imipediate^  fub ,  pedQtalibus  ,,  fcd. 
|>atd]p  ;ppftsii^tfitaje(l4  noque, ,Tt .in  praefeati ,  adeo 
fingnl9rfeflftt»^i^6cf]^inien^^ .  fed^.ventniiQ.  pptu«  pin>> 
D^rgm . in)agiiM|,mr rej^iie ^  Videtury^  fiue.  fi^miam,  .fiue .  exi* 
iQiam..  Ipngitudiqem.::  confidei^es  •  qua  pedomles.v  adhnc 
fqperat.1    j),  In...  ead^. ,  icone .  lateta :  corporis  r  caudam  ■. 
T^rfiis .  tand^fo,  cponex^  te^piefiit^chatepgnpbiis , .  qrae 
iq   nqftfifitp,;  cgt))f^platea ,  et    pfana   erant  *, ,  alias.  -?t 
tace^iP;.  ratiomes*   qip.  iSEfXi»   noo.<  dubsiQuem>, ,  fi  ia  > 
ccqeBdiS'-  cbfu^dt^ribus  .eifentialibus ,  et  m  .  dignQTGeodis  a  ^ 
iq,  ii|ui$:iBna>.  4»6iQi^.j,U.^«iSait;.c(Hqpiob^ev. 
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FdH.  Lin; 
PariC 
IktDgitacky  '•  tota , ,  (c.  ab'  oriS'  eztfemo » ad  -  api 

ces  radiotum  pinnae.  caudae  longiprum  • 
• ab^  oris   extremo'  adreztremitatem 

corporis-(quamofiun<  •  -.  •-  •  -  - 
Ab.cms.  eztremo  ad:oculi/mediiim'' -  -  r 
«„-.--  —  -  -  —  angulum )  operc»   br-  po- 

iEcum;*  •  -  -  -  -  -r  .-  -  - 
*._.-. ad '  prindpium  pinnarum^  pc^ 

dbialium-    •.--—---♦-- 

4.--  . . anticum  ace^idi  marginem  ^  - 

t^ prinapiuak^naeidcNrfi :- 

ite----  -. — -  —  -  anum:« .  '-    —  -.   -    • 

* prindpium '  pinnae  ani  •  - 

«„---.. — -  —— —  caudae-- 

LongitudO:pinnarum  peftoraBiim  -    "    -    " 

*. -. -  pinnae  dorfi iprimae , ,  ad:bafid '  • 

^.■- .-  - (ecundae'.j. ad-bafin «  - 

^—  -. --•  --ani ,  ad>lw(in«    -     •    -    . 

^_ - ndiorumv  Idng^prum  -  -    - 

^ ..  -  - ..  .— caudab  i ..  fc. .  a   primis-radiisv, 

ioi    ab '  etus'  pnneipio^ad-idQgiQrum:  ra 

dioruih  [apices-    —  -    -    -    -    -    - 

Ca^tremitas  corporis;  fqfuamoia  ia<  cau(£ie  pin^ 

nam  ezten&V^'^-    "  "'  ■..'_".. 
Diiiiiaeter.oculi'     -    -    -    •    -    •    -- 
.  -  .  ->  acetabuli  ^    -    -    -    -    -    - 

^  .Tno  oiis:  angido  ( <»c .  apcrto  )  dd  alteiaro 
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Diftantia  inter  primi  inferioris  pinnae  pedo- 
ralis  radii  balia  et  primum  pinnae  ani 
radium     •--•,.--..     x 

r  -  - . ykimi  pinnafi  doriualis  primae 

radii  bafin  (et  primum  pinn.    doiT.    fe- 
cundae  radium     .--•--•--     - 
-  -  —  -  -  vltimi  pinnae  dornialis  recundae 
radii    bafin    et    primum   pipnae    caudad 
■radium       -    -    -    •    -   .  -    -    -     -  A  - 

Tltlmi  pinnae  ani .  cadii  bafin  , 

et  primum  pinnae  caudae  radium  ^  -  . 
Latitudo  Jborizootalis  per  oculorum  axes     - 

.  -  r ppfticum  opeic.  br.  niMr 

.    ginem      -_-    -    -    ^    -    -.- 

•---■'. -^ prinqpium    pinnac   <Jorff 

primae     - 
--  -  ---•  —  ~  "  : —  -    iecnndae  - 

r-  --  ■*  -  --r-f-  pinnae  dorfi  fecundae  finen' 
' — :;--(.----.  principium  pinnae  caudav 

Xatitudo  pnrpendicularis  per  oculi  medium  - 

*- ' —  -  principium    pinri 

pe<a.     - 

^  T  ""  "^ ^- —  .—  —.—  dorfual.  fi 

'  .  .     .  cundke     - 

*"  -^  -» , .  — ,  —  -r  -  finem,  ,  pinn.  dori 

,       •  lecundae    - 


Poll,  Ua. 
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principium  pinnai 
caadae    - 
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VI. 

Gobio  pinna  dorfiiali  vnica^  longa; 
peftoralibus  latiflimis  ^  •  acetabulum 
planiusculum  includentibus.  Pifcis 
Smyrnenfis  ad  Muftelas  accedens. 
CataL  Mufl  Petrop.  n''.  oo. 

Tab.  ix. 
DESCRIPTIO.  fig- 5. 

Ct  6. 

Color  corporis  vniuerfi  mutatus  i    fubalbidus  eft  , 
et  caudam  verfus  ia  dilut«  brunum  vergit. 

Corpus  ipfuni ,  quo  ad  Muftelas  quanrr  proximc 

accedit,  anticc  vatdc  crafliim  ,    fubteres  ,    ventricofum  , 

poffice  teauiflimum ,  maxime  cathetoplateum ,  et,  fi  pin- 

narum  noir  tiabeatur  ratio ,    (atis  etiam   anguftum ,  ac  , 

pro  capitis  ct  ventris  molc,  folito  breuius.      Quod    ad 

circumferentiam  eius  attinet ,  ab  pris  extremo ,  fub  con- 

Vexo  duftu ,  fupra  narium    regionem    adfcendit ,    circa 

quam ,  intcr  oculos,  aliquantum    imprimitur,-  fub    ini- 

tium  dorfi  denuo  fub  duAu »    pamm    conuexo  ,    breui 

licet  *  eleuatum  ;  defcendit  enim  abhinc  modiccr  verfus 

pinnae  dorfualis  initium  ; '  d^fcenliique  fuo  ,  ^^ue    ma- 

gis  notabili ,  ad  extremitatem  vsque  pergrt.      Idem  ab 

maxillae  inferioris  extremo ,  fub  dudu   param   concauo         * 

vsque  ad  fternum   prominulum  ,  fub  reftiori  vero    dein 

Terfus  anticum    acetabuli    marginem ,    defcendit    ftatim 

notabiliter ;  ab  huiuj  vero  margine  poftico    ad    pinnae 

ani  principium  duftum^  fequitur  fubconacxam  ,    vlterio^ 

remque 
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•remqae  dein  curibm  ad  extreimtatem   Ttque   maniftno 
:fiib.a(cenni  ab(bliiit.      Pifce  ^ere<Hx> ,  ^feu    abdomioi  ia< 
•cun&beate  ,  etiam  apparet,  pionam  .coi|)oris  ruperficiem 
efle.conQezamjnte  ocuios  et  dcca  nacium  cegionem ,  ab 
▼no^mo^d iltemmoculum leuiter4nipreflam,4i  dotfi  ini- 
'^o ad doriiialem  pinuam  ^Tsquerubconuexam  denuo ,  fal- 
•coqiie  leoiori,,  per  :roedium-doi(um  ad  :pinnae  linitium  ex- 
cutrente,  iinterftinSam;   latera  •dorfi  Tero  :iuxta  pin- 
rnam  anguftiilfima.-,  (cdnuexa  j^riniumv,  ifenfim^deio  feof 
:iimque  <quo  rprqrins  ;ad  candtie  'pinnam  aecedont ,  de- 
«cliuia  magis.     Inuerfo  'pifce.,   fupinam  corporis  ^fuperfi. 
(ciein  ,  inter  maxillae  •infeiioris  ^extremum    et   acetabo- 
lum ,  tconuexam.,  «leuiorique  >infimul  ad  nraitum  idi- 
'preflTione.,  ^eniiquo  ^pcominentia  <eQ[e  ^notabilem  ^  ean- 
«demqne  pone  ;acetabiflum  rpinnaeqne    ani   priocipium , 
;absque  ifiiko  ifiiKi  we,  g>anter  «eonuexam,  itaodeinqoe  ad 
:abdominis  latera.,  auxta  ani    pinnam  ,   angufliffimam  , 
ilatim  ;ab  huius  principio  >decliuem ,  <et  ad  «extremitatem 
"Tsque  dediuitate    continuo  maiori    audam,    ob&niaoi. 
:Latera  corporis  circa  brandfaiarum  t)percolum  fatis ,  d^ 
>ca  pinnas  ipeQonfies  ;autem  'modice,  conuexa,  pooe  faas 
j>laniuscula  .fiuit.    £x  modo  <di^  etiam  corporis  ctaC* 
ifities  quodanmiodo  .intelfiginir  ,  quae  in  Tniuerfum-,  in 
dimidia ,  eademque  antica ,  'Cius  parte  ,  maxima ,  in 
;alteni.,  eaque  ^poflica  ,  prioris  re^^u,  minima  efti^ 
ifpeciattm  Tero  mcnt  ab  oris  «xtremo  magna .,   ad  mei' 
tdiam  operculoram  branchialium  partem  maxima ,  et  ad 
jnnnae  ^lorfi  prindpium  Tentremqne  tuigidnluin  Vix  mi* 
aor ,  inde  contra  fubito  diminuta ,  Tsque  ad  extremoai 
CHm  ileciemcQto  Tilde  ^natabiU  ,  fpedatus. 

Oris 
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Oris  Gbtofi  liAos,  m  fatione  ad  corporis  magni. 
tndiiKin  habita ,  ainph»  •  ab  vno  (c.  cnris  aogulo  ad 
alteram  icptem  lineas  latus,  eiusdem  coDlbrmatioais  efi^ 
^km   io  Gadis  ec  Muftelis   alias   deprehendimus. 

Labia  oris ,  nec  -craHa ,  nec  vaMc  prominnla , 
interiorem  mar^^nem  liberum  ,  dentiumque  laminis 
folummodo  conttgnum  liabenc:  fuperius  inft-iiore  craffius 
Jatiusque  ,  ab  lamina  tkntium  (uperiore  ,  fi  os  apertum 
^direde  adfpicias  y  parum  prominet  •  e)n$demque  partem 
anticam  dbteg^t ;  idferins ,  quod  tenuius  eft  anguftius^ 
que ,  eodem  >  quo  fuperius  •  modo  inferioris  laminae 
£iciei  anticae  oppooitur. 

Maxillae    fere  &nHcircnIares :    fiiperior  inftrioce 

|)arum  longior  ,  Ttraque  lamina  (biida  oflca,  femicircu- 

lari  «ft  inftniAa  ,  cuius  planiuscuia   fuperficies   plutimis 

eiosmodi  fcrobicolis ,   quales  digitalibus   imprimete    io- 

Jenc  artifices,  exarata  confpicitur.     His  ip(k>,  non  fine 

<coocinno  ordine  diftributis,  et  aeqoali  lemper  interuaUo 

ioter  (e  didintibus  ,  fine  dnbio  efficitur  •    vt  (iib  man* 

ducatione   t.  g.    cibi    in   icabra  et  inaequali  (uperficie 

conterannir,  et  ad  d^ucitiooem  praeparentur;  adeoque 

laminas  ifias  dentium  mdarium  munere  fimg^ ,  9f:  prae« 

ter  hoc  in  capieodis  firmiusque    retiuendis   cibis    (uudi 

paricer  T(iim  habere,  probabile  eft.      Siagulae  laminae 

medium  fulco  efi  diuifum .  quo  duorum  crurum  ,   qoi- 

ht»    compoaitur ,   fymphj^  dignoicitur.     luxca    hanc 

maxima  eamm  ktitudo  \.  Imeas  exaequat ,  oris  aogu- 

los  -TCifiis  fenfim  decrefcens. 

^Xoiii.lX.Non.Comm.  kkk  Vtrius* 
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Vtnusqpie  harum  hminaruin  marg^nem  podicam 
membraoa  &m  Yatida ,  cnCk ,  pitt^mm  dimidiam  U- 
neam  lata: »  papilHsque  ptamusculis  re&cta  >  coronat ; 
ptooaicitur  nempe  e  poftici  lamtnat  msrgini&  radice , 
limbo  rateribusque  umfiino  libent;  barumqne  e9y'quae 
ftd  io&rioiem  maxiUam.  pertinet  t  ^osfatn  €ptSti%  ^  oie- 
que  apettOy  ftatim  v»  oc\ilos  cadit.^  cum  akeia,^  quod 
^es  refpicit,^  minuSy  quuR  idt  ,  p^mineat*  Cutis,» 
ori»  intedor^  inue(lien&»  aequ^»  zc  memb^aptt^  mod» 
didacy  papillis  YndiqjLift  lcatec.^   > 

Septem  ab  ori%  qxti^o  ^a^^&m  palatofiipenoil 
coofplciuntur  puluUli  diK>,  oOf\ »  icabri^  hemifphaeiici » 
pid  magpitudine^  pacalleii,  Yagfni^oe  meqibranaceis  ^ 
veluti  praeputio»  dndi»  iisdemque  in  palato  inieriori 
tbtidenL  aieae  plaoiusculae  ^  eiusdemqae  indolis,,  rdpoop 
dBxtu 

Narfom   promiDuraramii   ttruique  dno>  foraoiias » 
niargrni  oculocnm  Ciperiori  er  antico  propioca:,   quanir 
ocis.  extrema  ,   ac  inter  fe  communieantia  r  pofficum  ^ 
antico  dimidia  minuSy  ab  oculc  proximo  mai£p.aex:.  li' 
oeam  difliat ,.  ec  in.  aequalt  diftantia  ante  fe  hibec  aS' 
ocum  y    maius^   i|.    lin.    a   pcoxima  oculc  macgme » 
ct  3l.  Hnr.  ab^  ocr&  extremo,  coUocanmi.     Interfliiduni 
tero  inter  dextri  ac  finiflrt  lateris  nares-  s^.  lineacum 
e^    Nbtari  etianii  mecentur  ocifiicia;  duAuunt  muci&-> 
sotum.  odo^  io!  Yccoque  pconi  capitis  latere   confpl* 
cienda  ^  qnonun   primum   pone  oculum-  y  tubulbium  ; 
ficundum  ^  tubulo'  latiis-  pcominente  ia(!nif&im: ,   in^ 
'  laudiem  ;  tectium ,,  haad  pcocul  ab  oriisi  angplb^  pacittr 
ttfcnliofuin  »  fsi.  aotecedentibus.  miaus'^  quaituoi  p  qaia« 
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tnm  et  ^xtum ,  in  extremo  capitis  limbo ,  iiTperiori 
labio  contigQO ,  difpofita,  aequalis  a  fe  inuicem  di(ba- 
tiae  ,  caeteris  minora ,  tCibuloque  difiituta ;  haecque  Tex 
in  (emicircuio  fita  (unt ;  leptimum  proxinie  fiipra  (ex< 
tum  ,  prominulum ;  tandem  obMque  introrfum  odauum 
a  priori  et  nariuth  fbramine  antico  aequaliter  fere  di- 
(lans,  paraulum.  In  aliquali  ab  tnaxillae  ^  inferioris 
iimbo  diflantia  o&o  iterom  occnrrant  foraminula ,  ra. 
tione  fitus ,  maxillae  dudum  (equentia.  Praeter  haecce 
tubutorum  oftia ,  in  cute  eriam  circelli  minimi ,  non 
tantum  in  prono  capito  4  praefertim  intef  bculds ,  fed 
etiam  in  dorfi)  et  lateribus  Tndique  fparfim  occurrunt  i 
namero  plnrimi ,  inaequali  (patio  inter  fe  diflantes ,  \t< 
pltirimum  disiundli ,  rarius  contigui.  Num  et  ex  his 
liquor  mucofus  fecematur,  milii  non  certo  contlat;  pto- 
bare  tamen  id  Tidetur  muci  coagulum ,  quo  tota  f^re 
corporis  fiiperficies  erat  perfiifa ,  et  fquamarum  ia  Tni- 
▼erfo  corpore  defiduS)  quarum  ad  Tices  fbrfan  fup- 
plendas  cutisr ,  alias  glaberrima ,  iis  inftfuda  ^ft.  Ho* 
ram  circelloram  nullum  in  fapino  corpore  comparaic 
Tefligiuffl. 

Oculi ,  ratione  corporis ,  haud  magni  y  minime 
prominentes  y  curisque  communis  propagine  obdudli , 
fituro  inter  perpendicularem  et  horizontalem  medium 
babent ,  et  quinque  linearam  interualto  a  fe  ihuiceni 
dillant. 

Operculum  branchiaram  Tariis  mufculis^  per  cu* 
tem  translucentibus , .  efl  inflradtum  ,  quoram  tuus  , 
omnium  maximus,  ac  dimidtam  fere,  eandemque  in- 
feriorem,   opeccuU   partem   occnpans,    buccae  inflar; 

Kkka  Talde 
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Talde  pcomioec.  H^  autem  hic  mv&v^  %  ex  oaaioi 
obiongus,  feu  pocius  aibyscUlaefbraiis ,  ac  fecuQduni 
corporis  loogitudinein  extenfas ,  fiium  duas  liaeas  ib 
oiis  anguio  priacipium ,  quod  latiorem  et  anticam  ei» 
eztremitatem  cooftituit,  infertionem  Teio  ad  pofticiiai 
operculi  marginem ,  ad  eleuandum  operculum  et  in- 
fimul  membcanam  bcanchioftegam ,  tao  dubio  effiv* 
matus. 

Membrana  branchioftega  >  ampla  valde  ^  a  fapre» 
mo  ac  poftico  operculi  aoguio  ad  ftemi   promineatiua 
Tsque  late  exttn&,  ofliculis  (epcem,  fltu  ac  fonna  io. 
ter  (e  diftrepantibus,  duobusque  praeterea  MercuriiTir- 
guiae  non  abflmilibus  cruribus  ofleis,    ex  fupremo  «e 
poilico   ipfius    aagulo   prouenientibus ,  ruftentatur.    De 
£is  primo  dicemus ,  oiOculorum ,  proprie  talium ,  g&* 
nera ,  vnum  poft  alcerum  ,  poftea  percra6bituri.    ^rodic 
nempe  e  loco  modo  dido  officulum   cenue ,   ftatim  a 
bafi )    Teriatili ,  in  duo  crura  inaequalts  longinidiob  ac 
modice  recunia  diuifum  ,  quorum  exterius ,  httgjias ,  ia 
partem"  membranae  branchioftegae  triangalarem,  ^inae 
inftar  ,   fupra  pinnae    pe<5lorali9  bafin ,  ^xxnioentem  ^ 
abic ,  eandemque  fiilcic ;  interius ,  breuius «  fub  aagjdo 
falde  acuto ,  prius  deferit ,  aliudque  (^iculum  ,    extre'> 
mitate  inferiore  fecundo  membraoae  brandiioft^ae  offi* 
culo  laxe  incumbeiis,  tanquam  acce^rium,  fiib  aogjch 
lo  obtufo   recipit,  quod    Tna    cum  cruribus  Titgnlam 
Mercurii  &t  bene  referre  mihi    vifum  eft.      Quod    ad 
ipfa  membranae  branchioftegae  officula  attinet ,   omma 
teouia ,  gracifia ,  et  aequalis  iere  inter  fe  crafljUiei  ruae 
priaiuai ,  caetcris  Joogius ,  K&um ,  ct  (iipra  ipfiiis  me- 

dietft* 
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dietatem  qasifi   Infiadum.)   pjrtim    masiUa*    in&riorii 

margiQem  prefle  comitacur ,  pardm  ab  eodem  et  oper- 

cuk}   aliquaacum   recedit ,    extremitate    a.ntica    mu&uU 

cuiusdam ,  de  quo  iuferius  fermo  erit ,    lateri    iaterao 

et  maxillae  limbp,  laxo  roediaate  nexu,  iaterpofitumt 

podica  officuli ,  quod  acceflorium-rupra  vocaui ,  iater* 

00  cnargiai  coatiguum  ;  fecuadum  ,    tertium  ,    quartum 

et  quintum ,  paraliela  inter  ie  furfumque  tecuruata  ,  (iib 

abtendre  primi  parte  Sm  faabeot  radices,  craifiuscttlas » 

ioter   ie  coauergentes ,  firmoque  (atis  aexu  contuadas^ 

apicibus  vero  fpiaae  triaagularis  parti  iaferiori »   eideot^ 

que  matginali ,  inferuntur ;  (extum  ac  feptimum    deni* 

^e,  itidem  iuter  (e  paraileia,  et  aotabili  a  praecedeo- 

tibtts  iattnullo  diftaatia  •   ad  fterai   pnHniaeatiae   latua 

fuas  figuut  radices ,  ab  illoram  radicibus  loage  remotas^ 

fiirfumque  leuiter  recunuca ,  iisdem  propius  fenfim  accer 

duut ,  taademque  ad  piaaae  pedocalis  bafia  io  apices , 

praecedeotium  apicibus  latis  Ticiaos  *  abeuot.     Quaniuis 

io  defcribendis  partibus  externis  ad  muCnilos ,  tanquam 

ad  ioteraas,  noa  refpiciatur,    finguhris  tamen  in    hoe 

pifce  officuloram  membranae  branchio(tegae  compoiitio; 

iDuiculoramque ,  ad  ea  mouenda  deftinatoram ,  difiribu- 

tio  me  mouent,  vt  hac   occaiiqne   breuilfimis  eoram 

idiiciam  mentionero.     Qiiatuor  autem  obferaantur  mu* 

lculi }    fifcialb :    Tnui  eleuator ,    tres ,  qui  deprimuat. 

Frimus,  quem  pro  eleuatore  habeo,  ad  fummum  oper- 

culi  roargioem  ortas ,  obiique   dc(cendit ,   et   ofiiculi , 

duobus  cruribtts  infiradi ,  bafi  inferitur ;  (ecuodus,  prae-f 

cedenti  tripto  maior ,  ad  DKBtum  oritur ,  et ,   obliquo 

tcaosiKEfo  iiit»   decudiii    ofliculoram  ,  quacti  et  quinti , 
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fortc  et  plurimum  ,  radicibus  dffigitur ;  terdn ,  (eeundb 
duplo  minor ,  cum  eodemque ,  bino  fc.  trianguimn 
efformans,  fub  fterai  prominentia  confpiciendus;  abToo 
ad  alterum  latus  tranMierfim  extenditar ,  anricam ,  fexti 
ac  reprimi ,  oflkulorum  extremitatem  fubit ,  ac  eadem 
cum  praecedenti  y  infertione  gaudet ;  quaTtuc  ,  tertb  ae- 
qnalis ,  ac  parallelus ,  ad  pinnarum  pedbralium  bafin , 
eiusdemque  inferiorem  partem  ,  proxime«  anee  Jimbuai 
acetabnli  anticum  fitus ,  a  duobus  inflmis ,  modo  me- 
moratis  >  fexto  fc,  et  feptimo ,  -vnius  lateris  aflkulis  ad 
sfta  alterius »  arcuato  parum  fub  flexu ,  io  transaeifum 
pariter  extenditur ,  fnisque  tendinibus ,  qui  teniies  valde 
fiint ,  iis  inferitur.  Quamuis  membranae  branchioflegae 
Jate  pateat  ambitus,  apertuiam  tamcn  ad  brancfaias 
cxiguam  valde  ,  feb  late  trian|ulari  fpitia  ,  -videmua , 
quatiior  fe.  taDCum  Jineas  Jatitudine  exaequantem. 

Squamae  In  toto  corpore  nullae  *,  id  quod  fapta 
Sam  mooui ;  neque  linea  longitudinalis  Tera ,  fed  fpu- 
ria  tantum ,  in  pofteriore  corporis  parte,  coius  pec 
nedium  le^  excurrit ,  apparet. 

Anns  oris ,  quam  corporis ,  extreihiuti  ptopksc  > 
aogudos ,  minimeque  prominulus  eft. 

Pianae  omnes  i^adiis  fimplicibns  iunc  inftrudae) 
id  qood  alias  rariifime  obferuabicur. 

Flnnae  peaorales ,  magoae ,  latifliiiiae ,  obtnfae , 
radioram  93  circiter,  bafin  babent  largamy  ab  infe^ 
liore  aperturae  aogulo  ad  anticum  acctabdi  limbutn 
kk  esteiid6Qt«iii ,  fupenie  femUuflan  mufeelo  obfimHH 

tam 
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lam ,  inierfle  antem  plo»  quam  TUra  dimiiliam  partem 
fidcfo  eiusmodi  mufcuiofo,  cejrte  haiKl  promtoente ,  de- 
dituttfm.  Infecior  haram  pinnarum  pojrtio,  fi  expaa« 
fii.eily  maoEimam  acetabuii  paccem  obtegic»  SeptefH 
«ic  (i^o  infimonim  radorom  excfcmitates  pcdpo&e, 
?ltr3  pinnae  marginem  excunrencesy  breaium  diuer(ae« 
que  magnittkiinis ,  barbularam  iub  foroia  depeodenC 
Quooiim^  t^innae  buii»  ba&  a  pruna  fiatnn  cadio  adl 
vltimum  Tsqae ,  fub  ipfius  defcenfur ,  feiifim  aotrurfunf 
fleiflicury  primu»  fiium  multo>  pofteriorem,  qoam  Tlci- 
iims'  f.  infimu» ,  obtiaer. '  Radiomm  longitudo  fic  feier 
babec,  vc  ab  infim»  ad  vigefimum  fextiRn  circiter  TSi< 
q^e  y  '  ienfim.  longiore»  fianc ,  ab  faoc  vera  adf  primuoi 
prae^entibu» ,  tongifiimis\  ^xvordioe  parum  breuiores. 
Craflitiq ,  quam  intec  fe  fecuanc  radif ,  eadem  eft  ni« 
oov  Infim»  TCcsusque  piniiae  raKiiii  fibi  tam  proxime 
sdiianry  ve  exijg^iumf  fadCuii»  rncer  fe  relioqtmnt  fpa* 
tium  'y  imma,  fi  quis  obiter  hasce  pinoa»  adipidaf  r 
m  vnam  coalitae  ipfi^  videbuntnr.^ 

Acetabukim  ,.  quod  ab  infeciore  pionaram  pedto- 
jraliunf  pohiooe  quafi:  iocUiditur  ,^  ftutum  refert;  rotuii« 
dnm',  'plaoiulculum  ,.  illi',  qood  ia  Lumpo  Anglonfni 
▼idemusy  fimfllimunT.  Diuidinir  autem  fulcis,  in  ipfiot 
fiFperficie  confpiciendi» ,.  iai  vafias'  variiae  magoitudioif 
wc  formae  partef ,  quaiom  omoKim  imxima;  e»  eff , 
qpae ,  aceisabuli  medium  occopaos* ,  dosdemque  limbt» 
fiita:  paulla '  pcofiHidibr ,.  fiib  cordi»  figura!  apparec,,  bafi 
o»,  apice  olbtufo  floum  refpicienti».  Haec  f  qnam  ee 
CiQiton'  nuncupare  poflGimu»,  2|  lin.  diametri',,  feom^ 
loogicudiQeiii  fUia  qpadani  alUcaate,,  veluti  ner-^ 

ffOf 
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To ,  in  dofl»  oequales  diiriditar  portioiies,  cz  eadenHjiM^ 
taaqium  tx  fleroo ,  "vcrioque  fab  aogiilo  acuto  einjnit 
obliqae  ancrorfum  coftas  quiQque ,  inferoe  cenuiores , 
fupeme  latiores ,  quanim  .fingula  in  fummitate  iobo 
cA>uerle  ouato,  re^flexoque  inftruitur.  Extremitates  ho- 
fum  loborum  latiores  ipfiHn  cordatae  partis  margioem 
terminant,  qnem  inter  et  acetabuli  limbi  interiorein 
]X)rtionem  finns  Taldo  angpftus  ^  aut  profiindor ,  quam 
alibi ,  fulcas  obtinet.  Fundum  cingit  limbos ,  pfaoos^ 
laciusculus ,  dimidio  plus  fiiae  latitudinis  liber',  intecius 
T ero  Toa  cnm  fiindo  corpori  adnatns ,  fiibftaadae  parte 
vattnore  durioris ,  ligidae ,  qnafi  cartilagineae ,  foliaceae, 
cxteriore  tenuioris ,  membranaceae ,  flexilis  ac  ^roifor- 
nis.  Foliaceam  iftam  dixi,qaod  ,  pneter  (cntulam  £1. 
litarium ,  e  duodecim  foliolis,  ieu  lobis,  oontigais, 
iiilcisque  circumfcriptis ,  conftac. 

Ulud ,    icutuium    nempe  ,    direde  fimdo  cocdatD 
ptaepofitum  ,   fiibquadraogulum ,    lateribus    exafcianiro , 
antico  margioe  coQuexum  ,    poflico  'vevo  (femi   mioo- 
ris  anticae  extremicati  continuum  e(^,  foUolaqne  msgat* 
tudine  multom  fuperat.      Duo  prosma  (cutulo  S^ob^ 
hteribus    etus    exalciatis    contigua  ,     fiibronmda   font , 
coftisqne  dcftituta ,  caetera  Tcro ,  fiibouata ,  obliqne  re- 
trorfum  fpedant.  extremitate  obtofiore  fiindo,  acutiore 
membranaceae  limbi  parti  obuerfii ,  fiognlomqne   coftae 
lobttae   reipondec.       Vcriusqoe  etiam  bteris  iotennedia 
anterioribus  ac  poftericmbos  perpamm  roaiora  fimc  De 
inembianacea  lirobi  parte  Tix   habeo ,    quod    dicam , 
nifi ,    quod  ad  acetabuH  latera  pauUo  htioiem  ,    cfoam 
SQ  ifiUquo  tiaAa ,  eam  depcehenderim. 

Finna 
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?inna  dorfi  vni(a,  foagi ,  95  radiomm»  ad  di. 
midiam  fere  alritudinem  cute  ,  communis  propagine  , 
incraflata,  in  caudae  pinnam  ^ne  excurrit,  vltimofc. 
ipfius  radio  cpm  primo  alterius,  pt^i  mpdo,  \c  ca^ 
teri  9  mtmbrana  connexo.  Radii ,  a  primo  y  quem 
in  duobiis  indiuiduis  a  fecundo  d;(lin(^m  ,  ec  fpinulae 
inftar  prominentem  vidi ,  ad  Yigefimum  qtunuro  cird* 
>ter  ,  ex  ordine  longiores  magiK{ue  fuifeAt ,  ab  his  ve- 
jo  ad  irkimum  Tsque  fenfim  bf«i|ioin  fiunc ,  Iket  pri- 
mis  adluic  multo  lo^k>res  QaiL 

Pipna  ani  longa ,  TadiwDm  9p,  ciuedem^  «e 
prior ,  fbrmap  ec  fiibfiantiae ,  io  caudae  pinnam  ,  co- 
dem  ,  nit  ifta ,  inodo ,  ec  quidem  pauUo  longius ,  at« 
jcurrit,  quia  vttimus  ipfius  radius  Tltimum  dorlualis  n^ 
dium  loogitudine  ^xcedit» 

Tinna  caodae.  ratione  corpbris,  panw ,  lingiitati, 
radionim  is.  Pifeem  hunc ,  non  tantum  pinnarum 
pedioraiium  ,  fcd  acetabub  etiam  forma  ac  fitu  •  ad 
Cycloptenim ,  Ijuttp  AngKs  diAum  ,.  mira  fimititudt* 
oe  accedere ,  ez  deferiptione  cuiuis  erit  clarum ;  qnao- 
nim  autem  corporis  potifiimnm  forroa,  fumma  cutit 
laeuitate  ,  dorfuafi  et  oni  pinna  etc.  ab  eodem  ablndaty 
non  minus  euideos  eft.  Eam  iuque  ad  Genos  rciferTe 
pkaiit,  Qim.qu»  plur%us,  quam.  cum  «lio,  nocii 
conuenit.  Ao  in  Ialfi>  mari ,  an  dukibus  io  aquis  ti- 
tam  degat ,  et  'vbi  >  quaeritur  ? 


T(Odi.IX.'Noii.Q>iDin.  LU  Meofina. 
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Menfura. 


Loogjtndo  eota  ^^  fc.  ab  oiT»  extremo  ad  api 
ce»  radiorurn  plaaae  caudae  loDgionini    « 

Ab  ori»  extRma  ad  oculi  niediuni  -  -  . 
•^  -^  —  »4  Mgjituni  opeic.  \x,  pofficum  - 
1 — •  —  gd  lupremi  pimaeped.  ndit  ba(in  - 

".. ad  infimi  eiasdei»  pintiaanuUr  bafi»  - 

■* ad  anticum  aceeabult  mar^nem  -  - 

-L ad  dorii  initium     -     L    '-    ,    - 

•"^  —  —  ad  pinnae  dorfl  pfinc^pium  -  -  - 
'•*•--  —  9iSt  eiusdetti  finem  -  -  .'  -  . 
^  —  —  ad  anum     •    -    --•-.'    ^ 

•7* ad  pinnae  ani  principfum    »    -    - 

/-r .— '  —  ad  eiiBdem  piiniae  finem    •.    •    • 
'—  — '  —  a4  pfnine  caudae  prfncfpnim    -    - 

Loi^tiKio  radiorum  ptooae  pe^t  loi^iontt»./- 
^  —  r-  piaaae  dwfi:,  ad  bofis  -     ,  ;  - 

-. T-  —  ladkmim 

•-  —  -^  r-  ani,  a<|  tiafiii 

^  — —  —  ladicmiui  k(B|^tcMin  - 

TT  fc- —  r'  flWiiff     -•    --'-..-'    ^ 

Diaificieir  ocdli  -  -r     •    •    «    «,    ^ 

—  -^  —  iCCCllMltt 


PoU,  lo. 
Parii: 


•^    -  ,  - 


"••    •- 


Ab  Too  Qti»  angoky  (cire  ic«  apeno  /  ad 
•Itcnim    ••••••.    ... 


-     -     5; 


-       7 


f^^iffeini^in 


ftscirM, 
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IKfismda  iDter  iin^lam  ocQlam     •     •     • 
<*t  -A-  —  —  jiifihionirt  irtridsqae  pifinae  pc<ft 
^  f-        wJiorwR  hiftsr  -     -    • 

r-  —  '-  —  antkuoijacecabpji   nuirg^iem    ei 

anom      -     -«-     i--..» 
«  ~  -^  —  aiiam,et  piimi  pinnae  ani  taS^  hsiditi 
Idembnma  Tltimi  piDoae  dorfi  ndii  ia.cauda^ 

piDoam  czcnrnlB^  H^  *v«  i.  '>  2.. .  k^  • 
«->  -^  T  —  fiaoBp  imii  iii#i  io  easdem  «k- 
..cnnittfd-  ,  -  ■.?r::.r  {"^■.  r  •-./•    *•    - 
Ii4idtiaM  hoii^ootalli  p^nofttlDnimaiXQs  "  «^  '«^ 
^ .-.. -H-  ;^i;r«  ^ ..  ^ifiMhRQ<t>{t(>ro  'btwikdh 
«ii:.^^  4^  •^'.-4  vi^it  :]^Diiafdm  peAI.  ibafid 


ror.  lin. 

5 


1:- 


iil 


!fln&aeidbtfipHOCpium 

^.wA   ^.  .«*>-.. ,4^  -<^      iOOm      -^''"•t'       ei*i»J 

^'  ^'  «ii  .^  ^- ««  ;«i.   pioaae  ani-  prfidpiiim 
^.iu i^) Oi. ~, p«t^  «Mkdem  ipiaaae  m^itttvil 

liatiii^  pef^eodKalai»^  ikfifi  in<^!tim   .  •>' 

^  ^  —  i.  — '  i^  — !  —   phin.  ^a  baifin  - 

-i-:  — ;  .—  -t-  ii.  «i^  —  •i-' ektrbni.  mai|. 

UM  ^^  u  .li-i"-!.'  *i'^iprii!cipiaiki'-"-'^ 


2i 


5 

n 

a 

'»1  - 
I  l^   ^ 


.  J 


.   l 
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VII. 

Spsirus,  duabus  vtnnque .  infw:ulis  nor 
tatu^ ;  primo  pinnarum  ventralium 
radid   longiffimb ,   aftaci  antennanii 

j    lefetente.      , .  .. ; 

1,   ;•;(     ■;.     .  DESC-RLPT,ldv'..  :    '     •,      * 

^'  !•  !ia  Iptidiodufn  verg^t ,  in  prono  rapite ,-  dotfi» ,   poQ»^ 
}riore<|ue  corporis  :{mte  inttiaBony-  ia.  .ci|iitift.'  klinibi» 
.pinni^ue  .diliiti(>rpjn,<opet(liiiiibMiKhiaciim-«t-Kgioa^ 
Sone  piatmt  pi&i^nk\iS/i9^iHiaf  «kca-veacrak»-4ilMiiffi- 
'l)nus  et  iifftntjeoi^^ad&tct  mJftu^    inteofiods  «  4uteo 
iipadidei  '^oloris    obfeuca   AtinfB   (edeGiin—ciKitcr  aoa*> 
mm:^  l>et  transuerium-cQrporii  dttAacoai-,  veftigiv  ad> 
il^uc  liiperruot  i  ijp^  (^iidMD:  hit  (iifi(,~a(LnoaJieai 
i(er[iBiidi<iklaie<h  led4K>(lcriora-veKfiis..paaiia.uicJiaAtae^ 
Ika  ,'Vt  cUiusuis  extrc;autas  fiipecior  y  -dotialis  ^  i^(pedii 
'M  fitum  infedpre  ^  Tentrali ,  4l  PQ.fl^oi:^  Pqtfiy^A: 
idaeijue,    pinnarpm    rad.ti,  ci^lojre  .j^bicante.et  fp^eo 
jaltemQL  l^ariegati-^     Oi^e^deniQU^  iqLVtcoqye.cotpons 
k^ae  Jubt^  obfirru^udap  i^aculae, ,  ^brptuodafi. ». .  9  broao 
fbCcaea.  quarum/V]^  m  loedio  fere  cprppre.,   4iiunetil 
triurli    lineatum ,    jptoxim^  iofn  lineam  Jon^tudinaleia 
ac  pofteriore  fua  parte  pinnae  dorftlis  principio  diiede 
fiippofita  ;   altera  minor ,  ,ad  ^^tvemitatem   coipons  ^ 
iiipra  pinnae  ani  fioem'*';'  hatcqais ,  qoam  cztreaia  doc. 
&i  ^  piopiock 

-  i  1  -.  TotiiiB 


\tt8CtVM.  f5S 

Totum  corpi»  catbetopUteom ,  hdoscalam  ,  et 
ab  anterioribus  pofterioca  ireifus  craflitie  ,  f^Gm  decxe* 
fceos.  A  pcona  capitis  parte  •  comiexa  i  leda  et  dt* 
diui,  dorlum  ftatim  modicQ  arcu  alceodit  Tsqae  ad 
pinnam  dorfakm ,  mox  circa  quintum  huius  radium 
ad  I  lineam  Tsqoe  depreflbm ,  in  linea  fere  leda  ad 
caudae  pinnae  princi(»um  Tsque  delceodit ,  coaaeaun. 
tbique  ^ruans  fuperficiem.. 

Inferior  corporis  margo  a  maxilk  inierioie  ad 
caudae  pinnam  Tsque  Tuicum  modo  aKum  delcribit » 
<a  ptincipio  ad  anum  vsque  conoexas,  a  piaaae  aoi 
initio  \eto  Tsque  ad  eius  finem  (eofitti  magis  mtf^ 
que  attenuatur» 

Capitia  iatem  aoterioraqoe  cofporis  leuifiifne  QUK 
tom  coiDuexa  ,  pofierion  c  toto  leie  plaoa. 

Os  direde  aot*  oculos  locatam ,  panioloiD ,   ac-' 

cuatum.     Labia  oris  camoia  ,  deotes  tegeotia.    Deote» 

in  Ttrisqtle    maxilUs   conftrti «    obtufii.  mioimi,    &ta 

aequales».  ^        .    ; 

Foiamioa  oariom  Ttrinque   duo,    intec    fiiperius 

oris  iabium    et   orbitae  roargioem  aoterioiem  eum^is 

.(iiperioirem  aequali  in  difiaotia,  difppfita.:   aoterioce  mi* 

■  Biiiio,   membiaoula,^  adixorium  ^pcdaote,  velut  opec« 

.  culo ,  obte^^o  ;  pofiaioie  amplioie ,   letioilttmqiie  pt- 

Oculi  palpebrb  defUtuti ,    lii^abo  fiipcriofe   iDigit 
promioeoti^  •  qoam . ioferipie ,  maxiiiMm.fMCtem.iotni 
.  ocbitinn  lecepio»     Iris.  ex  •igeoceo;  in  paUife  bfQomi 
cDtoend.teiiKiis.    Popilla  ^bio(aoda>         .     •.  ■    ^ 

,  u.  Lii  a-  9p«>^ 


«t. 
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Opercolji  bttnchianiin  membi^iif ,  fmiginem  to.^ 
^dliente  ,  c(  (a^ta  piiume  ped^or^lis  bsiGii  toi  tmnguH. 
teta  lobiiiQn)  exemite  ^u&i. ,  ioftrioieqae  maigioi»  pttb 
le  ^ilib  dfleis  «ta^riua. 

Malae  os  (  qood  etiam  alten  alteri  fuperincQin* 
beng  opcrcult  lamioa  poflec  nomiaari)  ad  angali  poftid 
marginem  dendculis  efi  iollciianm.  Pariter  etiam 
margo  laminae  iftius  ofleae ,  oibitam  inter  ac  oiis  an- 
gulum  def(ezae ,  <ienticulis  aroiatus  tHt, 

Oakm ,  s4  bfaBchiat  ^st^  loiiDB  qoldem; 
€A  ani^finm  fiOde. 

Membrana  braochioftega,  £  quae  Ibrlan  ^eH,  h 
MrfftAum  00»  tmy  «n  fiA  denfb  lAcr,  itfibd  iotec 
fnalae  oOa  «ctti^tar,  l^ps^lmm  AMto  i^eoMita? 

'  jSqaaiwate  dbitfe  cdnftrtae  ac  molles,  totnm.non 
Klluitf  corptis ,  fcdet;  omnes  cipitis  parte*,  cxceptis 
foftinf  tobiis  ocftlisqae,  iotam  ftre  ani  piiinam,  Tt  et 
<Jorfi,  andae,  pedoraiiomqne  pinnamm  bafin  6bt6- 
giintj  maximae-  fepcrcapot,  bnncbiiirutij  opcrailii , 
tiD^  olfr^e  «ntcifoitm  corporiii  partem,  pofeotcm 
^Verfui  jitein  ledfim  minorei.  qoae  in  pinnif  fent,.  -et 
^def rifm  itt  jtti  pibna ,  omnium  mihlifajlef.'  LftWa 
Idngiitidfaalf^  tx  angab  opeictfll  brdncfa&nim  fop^ri<»e 
prodiens,  modicnmque  dcfcribens  arcum ,  pofiicnlii'  ic 
fipitnMm  mfltuiacy  in  medio  «orpoiV  fiiie ,'  mkrgiiiem 
^t,  iade  itAitfRiiTia  ,^  leokfie  maacm  <miiSSi»ai  ^ 
ifiT  me««m  cotpOfiB^dPim^ ,?  Ibbitoqi»  a  VilM-dk- 
citer  lineae  akitndiMtt  tmm  Ififleza,  lill<fu&-'dftei- 


/ 
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iiTy  et,  poflqnnY  le^  per  fiiprenHiiii  dtetk»  macalae 
td  caodBin  coolpicieDdK  mtrgiiiein  tfaofiic ,  ad  medii 
piooae  aoi  caudae  nuiii  bafti;  cennimtur. 

Anu»  io  fbffiiUm  deaierfiis.  t 

Piooae  pedonle»  lioeari  -  knceolatae  ,  nKfiottnil 
▼odecim  ;  extimi»  brcaiffimi»y  iimpficibo»',  iotenoribu» 
CX  oidioe  loDgioribu»,  ac  bifiiicat^ 

Finnae  Temiiiles ,  iuxta  abdomiai»  maigioemy 
fdpedo  pedorafium    i^    lid.   (ttu    ameriorek»    fibiqui 

-  Talde  approxfmacae ,  (etaceae  ,  loiigilKmae  ,*  ifiicoiam- 
tps  aoteiioi»  fimile»,  radioram  ^uanior,  quonftn  tm 
lof&riore»  io  Ttnqae  piooa  teooiffimi  ac  breaiffimi;  !•> 
fimo  fc.  (eu  qoaito  i  lio.  tertio  2  lin.  (ecuodo  ftj  lin. 
taomm  loogo.  frjim^  autem ,  relpedu  illoium  valde 
ciafli»,  ta«»,  ieiaceiv,  ilguli»,'  omoiumque  loi^di* 
QMi»;  flc  bafi  ic«  Terfut  apicem  ieoiim  attetiuatur,  ioou- 
'mefuque'  flrticulis,   magnitudioe  ieofim  decierceQtibas » 

.  pilaci   aote^nanim^  inftar  ,    compoQpis   eft  ,   et  ,   10 
pre4^.  epttenfus  lineami  temiifrima  fiia  extremitate  pin» 

^saejcaudae  radioram  apices  fere  atrinj^t. 

Pihna  dorialis»  io  (quampC^.^^bafi^ilig^.qaaii  ^ 
citra  dolfi  medietatq^.  £t4  i  oidiDroin*  ts^d^im,.  cx 
p^ifc.  iw6m  i«P!g^m*.  ^fmp*  smvfi  »  iitcpUces  » 
mgtfr  ^aiffism^  «mffiiVe»,,  Ted  ac  Talidi  fimt  aculcj; 
ie^iii^otii^'».  ft>iiqg|tojid  daf)d£cimcm.9...qQi  Ipogi^iifl 
fcfl ,-  iplirique..  ia&fffmm  r  flexik&  ini|^  ac  oiQoi^ 
iviiiaia»  ^enultiqK^  poalo  bieiiiQr.. 

t  T^oa  ani ,   flb  floo  -fld-  eaoda»  '^ ioBafl   ipttium 

iauoii&*^  nuUonun  dtciter  quadragiitA  q|Qfl«off>  moM- 

mafl» 
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riMm  partem  dmplictam ;  a  primo  ftd  trigefimom  f«»- 
tnin  Tsqoe  «  oidia©  feiifim  loagiorara  ,  ab  hoc  ad 
^ltimum  Tcro  «  ordioe  fcnfim  Ijrcuiorum.  Dccem 
Tel  doodecim  priore»  rigidi ,  Talidi  ct  aculcari,  fequeQ- 
tinm  plurimi  molliores;  tltimorum  quidam  rubramofi. 
Caeceram ,  fi  de  nomcio  et  loDgitudine  radiorum  cer- 
tus  t(C9  Tclis ,  pinna ,  quae  dcnfo  fquamarum  ftnto 
6bte^i  eft »  defqoamaoJa  tibi  prios  erit ,  n  ladii 
^enodari  10  coo^dum  veniaat. 

PinDa  caodae  modice  bifurca ,  lobis  obtoG» ,  n^ 
Stmm  oAodeciffl  ,  ifamolbrum ;  Ttr  nsque  lubi  intO" 
Bcdii  M  dterioiei  aetecis,  qioaK  indudunc,  kmgiocea. 


I 


Menfurd. 

Poll  U*. 
Parif. 
Loii9'tndb  «xa  ,  fb.  ab  oris  extremo  ad  api'| 

ccs  radiorom  pinnae  caudae  loojpoTum  -  \  ^ 
j.  .  .  •  ab  oris  extremo  ad  eztremitateml 

corporis  fijoamofim  -    -    -    •    -    •!*'** 
Ab  oiis  dtremo  ad  oeoU  inedioni  «    -    - 
--«.*•-  td  ngtdom  opeic.  br.  pofticoa*- 
•.«>--.-•*  princi{»om  pioa.  pedoralfom  - 
^-,.-«.-.---.-.---.    -  Temnliiim    - 

•  ---.^-.«^  •«••..  pittaae  dorfi  *  -     i 

•  •---•*.-------*  aoi  -  -     « 

•.------*•—----'-  caodae  -    3 

-•--«.  «i  aoani    -    --**.--ri 

Loogp* 


- 
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.IpODgitudo  fianaruBi  pedaataXmn  •    -    .    « 

^entniium    -    -    -    - 

—  -  -  -  {«nnae  dorfl » ad  bafia    -    •    •  . 

ladionun  loqgjonioi  - 

anf,ad  bafin  >     -    -    . 

^,*-.  —  .  radionnn  loBgiofunei  • 

^  -.  .  ...  -  •caudae ,  ic.  a  prinus  cadiis 
&u  ab  eius  principio  ad  loogiotum  cadio 
tum  «pices    *------« 


Pol<  Lin. 

lOj 


«^  2 


.ISxtremitas  corpons  fquamofa  io   candae  pin 
nam  «xtenla  ,  ad     ...«-. 

Diameter  octijfi      .----.     -- 


II 

I 


II 


Difiantia  inter  infimi  pinnae  peA(xa1is  primi 

que  pinnae  ventralis  ra(fii  bafin      •     - 
-  -  —  pinnae  ventralis  bafin  et  aoum,  ieu 

pinnae  aoi  initinm     ...... 

~  .  .  .  vltiiri  pinnae  dorfi  radii  bafio ,  et 

primum  pinnae  caudae  radium     -     -     ' 
■^  -  >  «  vltiatt  pinnae  aoi  radii    bafin  f    et 

primum  piniKM  caudae  radium    •   -   - 

Latitudo  horizontalis  per  oculorum  axes     - 

-->----    per  poftictim  operc*  \x.  mar 

ginem      ----.-.-- 

-.  —  -•^----  pinnae  ani  priocipium  - 

•  -------.--.-  dorfi     -     -     -  I  -  j 

_-.  -.-^-«--.  —  caudae    •    -    -    -  i 


I 

3 
3 
9i 

o 
5 


5i 
5 

-  ]  3 
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J-atitudojpcrpendfcalaris-  per*  ocuin  medtunr  -  'l  - 

fu.  *-^  '- ^  -^  .■  pciacipiumj  pimia^ 

;  ram  peaoialium'    •    •    -     -     -    -  - 

.^  _  —'  —  — — -  —  prlncipiam!  jnona 

,    \  rutii  Tencralium.   .------ 

i^  4 \ —  —  — priiicipiom}  piniiac 

!  dort 
—  -;-  ^-  —  —  —  —  —  -'eiusdem^in(nfitiero|  i 

. —  — — priiicipium:  P.inQAfl 


FbU:  Uq. 

*J1 


h 
S 

5 

3: 


oau^ae:    —    •     -.  -*  -    -    r  .:    "L". |  ^ 


m  ^  m 
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lEiaBrusr.valde  oblbngus,,  taeniis^ tiabus'» 
i    candidis:^,  diuerfae  IbngitudiniSy-infe- 
gtiitusj;.  cauda.  integra.. 

DJE&CREPxro;. 

Tab.  X.  Pi(cis  .in-  (ptritu:  Tini>  aflreruatus»  ex~4ilbid6'»  liutda^, 

%  a.  taenusque  tribus-  candidis^  Ytrioque  pidus^  eft  ,. .  qpimimi 
jvprema  e  media^  ftonte  orta<,.  oblique  ad^-orbicae'  mai<^ 
ginem-  anticum  ,•  indeque  ,  ip(b  interrupta-  -oeuk^*,,  ab> 
orbitae  maigine  pofticotad  fiiperiorem^  opeKtdi>-bfaa- 
Gtiiaium-  angplum;  Tsque:  ducicor. ,,  int^rmdia^  ab.   angnld' 

■  t6ns> 


(Oris  inidum  cipiens-,  <Mi>itaeqne  mai^nem  infkioiem 
tangens,  redaqoe  Tia  pec  bfanchiaittm  operculam^ 
eiqn»  af^en&m  membranam  ^  du&a  perfiftit ,  fuiquer 
finem  roentitur ,  aft  <direde  iiib  liac ,  in  ipfo  corporQ 
eontinuata ,  ^r  lateri»  medium  in  caudae  pinnam  ts« 
que  excnrrit ,  iifima  Tero  fub  maxilla  inferiore  orta » 
arcuato  ftatim  duAu  imum  operculi  maiginem  petit,  ab« 
hinc  f  pariter  Tt  interraedia ,  in  ipTo  corporis  maigine, 
niargini  operculi  bi»nchiarum  «contiguo  ,  fub  angub  cum 
priore  flii'  traii^u  bbtuTOficootiouata,  pone  pinnae  pedomlis 
baGn  infleditur ,  indeque  ileui  iub  de&enfu  paralieloque 
cum  interroedia  dudu  ad  extreroitatem  corporis  vsque 
ducitur.  Sic  «quoque  jnarj;o  corpcms  inter  roentum  et 
angulum  Ttiiusquc  «perciili  branchiarum  inferiorem  can- 
dicat ,  caodQremque  liium  cum  iofimae.  Ytriusque  lateris 
taeniae  principio  imircere  Tidetur. 

'Corpus  cathetoplateum  ,  lanceolatum ,  macroIe« 
pidotum .,  •maigine  fuperiore  paulo  roa^s  aicuato*,  roa« 
gisque  attenuato ,  quam  iuferiore  \  lateribus  iubconuexis. 

Caput  cathetoplateum  ,  laeue.  Os  ai^ufium  ^ 
denticuioruin>  in  Ttraque  maxilia  eliiptica  «t  aeqnali 
igracilium ,  oblique  antiodum  porrediorum ,  denfequs 
conftipatorum ,  .Tuica  ieries ,  lalriis  carnobs  ^  clauio  ore , 
obtedia.    Lingua  angufia^  carinata,  ^labra. 

^arium  foramioa  Ttrinque  duo ,  ininima ,  in 
caeniae  fupiemae  tradbu ,  qin  ante  ocuium  eft ,  difpoii- 
tsty  ipd  oculo.,  quam  oii ,  longe  piopiora. 

Oculi  liibrotandi »  io  iaptemis  ftre  «apitis  lated* 
.bus»  oreqne  .altiuft,.ilti..  . 

JVi  m  m  A  Oper- 
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Opercula  biaaohisinini  keuui  y  ar^^tdoci  ^  mem- 
branaque  terminacii,  tam  ad  fuperioceiH)  quam  ad  io&' 
riorem  fiaguli  opeoculi  anguium,  in  lobulum  (atis  notar 
biiem  exccefceate.  Merabianae-  biaoGhioflegaft ,  eiwquft 
efficulormn ,  nulla  Teftigia.  Eliatus  ad  banchiaa  penui« 
guftus ,  licec  praelongus  fit ,  et  ab  ^Kuli  angulo  iiii- 
|)erioce  ^  oculo  altius  pofito-,  ad  ^ominis^  marg}QeiR> 
'ssquey  quem  ia&rior  occupat,  extenfiiSb 

Squamae  Citis  amphie  ,  magnitudioe  iiHsr  ib  «>> 
ijcem  haud  mdtum  diueriae ,.  fleziles  ,^  perbieues ,  IttK 
ves  f  ad  oca»  iotegerrimae^ 

Linea  Ibngitudinalis  a%  anguTo  operculi  brancfilii;^ 
som  Ytriusque  Ikteris  HipenQie ,  duAu  leuiffime  coduezo*, 
in  aequali  fex&  ab:  extremo  dorfi  margtne  er  Eitete*cor- 
poru  medio  difiluitia  ec  paialiellsino  decurrir  ad  legio^ 
nem  Tsque ,  decimi  feptimi  pinnacr  dorfi  ladli  bafi^  (up^ 
pofitam ,  ibi-,  mox  in  linea<  re^-  oUique  deorfiim  ac 
wtrorfum  ad  lateris  medium  defiexa ,  intecraediam  Iblr- 
intrat  taeniam  j  cam  eademque  deia-'  cedilineo*  cuiia-  iof 
caudaer  pinnam  inqoe-  procedie.  Formatur  autem  ip& 
baec  linea  loogitadinalii  poiifiimnm anTiginti&xicptta]- 
▼e  pundis ,.  qoae  ip&  nihii  aliud  faac,  qatm  caoaUca* 
lorum  mociferoram ,.  (qqaraas  ad  lineam  pextiQftates  pes»- 
fi>iandam ,  oftiola. 

Aoas<  in  medio  fere  corpoce; 

Pinnae  ia  toto  pifce  fepcenu. 

Pinna  dbrfi  Tnica ,  looga,  er  regione  piiin;  peft: 
ladil  prirai  bafin  «rta  ,  tadiis  inftraaa'  vigioti ,  fimpUci- 
Itas  ^  aoteuQribn  noucffl  aculeatis>,.  ex  orUbc    ftnfi» 

loogj^ 


lin^g^of&iu  'f,  tefiquis-  ioenniiias-,  scuIeMDflsn  \ltimQ6 
pexpanim  lengitudine  pmaum  iapemncibas ,  dcio-  vwy 
fihem  pinnae  verfiis  iisdem  Ixeuioribu»  fenfim  £i£(is% 
Tltima ,  Tigefimo  lc«  ad  bafia  Tsque  biporcito^ 

Pinaae:  pe&brales  duae;  vtrinque  Ynica^^J&tun 
poft  openculum:  ^  ft^Mtriaogularis  ,  obllc^  fdifum  flaa  ^ 
ndiisque  ^quindecim  drciter  inflni^,.  quorum  loogitudo 
et  cmfflties ,.  a>  ruperioribus  ad  ibferiofes».  (eofim  decsep 
Mt  y  horamq^  plurimi  bipa^: 

Fiaoae  Yootndes'  Binae'.   cQntigQae:,    pe^^Utias^ 
paulo  pofleriore»  finiy.  abdomims  maigini  impofiue .  ia 
aequali  feie^Ab  opercok)nim'.angulb  in&rior&  et  aoo^ili* 
fiaotia.    Figurae^  eft  quaeUbec^  laoceolatae  ,.  acutae- ,   la- 
«liisqae  iex-  iuffiilt»,   qijorum'  interioies^  «itedoribosv 
fimpMcib* ,.  iongiores^  et  hipartiti; 

Pinna'  ani ,  mox-  poft  aoum  et  e  tegionr  pinnj- 
doff.  radii  nc«i  bafi  (Hta-,  Tltimique  eiusdem  pionae 
tennioaca,  radiis  cooftac  uxdecim^,  fimpUcibns ,  eiusdenl 
ftie  inter  fe  et^  cQm>  dor£ilibus  longitudiois-;  primo-, 
et  -fecundo ,  aculeatis ,  bieaioribas  ;  io  iequeotibus  iisden»- 
parum-  loogioribus  ,.'inennibHS  ;>  vltimo-  ad-  bofin-  vsque 
bifido» 

Piona  candie  ihtegrs',  aeqtaafis,  ciica  tafin  f^oa»' 
mis^  veftita ,:  radiornm  duodecim  ;'  extimor  vtriusque  lai=' 
feris  fimplicr*,'  bretiiore ;  caeteris  omoS>ifS  ramofis  -,  qao^ 
luffl'  iQtetmedu  pnoimia  lateiaUbiis  perpanioi  loo^oxcs? 


9:111  m  $  M«Dfiui. 


A^* 


V  E  S  C  R  I?  TI0 

Menfura. 


Poll.  Lin, 
Parif. 
^ODgitudo  tota ,  fc.  ab  oris  extremo  .ad  pin- . 

nae  caudae  radiorum  apices    -    -    -       3 
.  .  .  .  ab    oris   extremo  ad    extremicatem 

corporis  Iquamofam  ------       3 

Ab  oris  extremo  ad  oculi  medium      -    -   ,  - 

—  ^  -  -  — .angalum  «operc.  ht»  Xupe-       I 

fioreifi    .-•.--    ^    -^    -    -    •    1  - 

.-«---- princjpium  pinnae  dorfi  - 

.-,-.---. -.^-----   pinnarum    pe- 

ftoraiium    -.  -    -    -    -    -    -    - 

.«  «^  -  -  -  ^  ^  .-^>-  -  . —  -,  -  frentralium' 
^  -  -  -  -  .^  .-.-.---  —  jnnoae  .ani ,  fen 

ad  anum     ■»    -    -    -    -    -    -    - 

•  -*-->-— ^-- ^^udae 

Longitudo  |)innae  dorfi ,  ad  ibafin    -    -    - 

— •  —  —  —..—  —  ladionan  |Iongioram 

,  —  —  —  -  pinmuum  j)eiftoralium    -    .-    - 

—  —  — —  wentralium     -    -    -    1 

— pinnae  ani ,  ad  .bafin    -    -    . 

—  —  -*•* — .  •*  jadiorum  longiorum  - 

— — .caudae ,  ic.  .a  prtmis  sadiis, 

feu^  ab  eius  (Mriacipio  ad  longiorum  radio 

rum  apices   -     .-    -.   -     -    .-    -    .     ^  -     «7 

Extremitas  corporis  iquamofo  in  caudae  pin 
nam  extenfa  ad       ...... 

JDiameter  oculi    .-•-•^•. 

Diftan. 


iri^sciri^Ai: 


Poll. 


^«3 
Lio. 


IXflknda  inter  primi  pinn.  dorr.:^priiniq9e  pin- 
'       nae  pe{fc.  ndii:  biifin     -     *    -'.     - 
^  ^  -  .«•  «  -^.Tlcimi'  pinii;  dor&^primiqiie  pin- 
nae:  caudae  radii  bafm  >     -    .    .    . 

—  -  - infimi  pinn;  peA^^primiquepin 

oae^  Y^nrraUsi  radii  JbaOn^  -  -  —-  - 
-^  -  -    Incer   pinnaram^  .ventralianji  bafi»'  et 

anum;..  lea-  pinnae  ani^  iniciunr  7  --  - 
^  .  -  .  ._  -  vltimi'  pinnae  ani:  radiibafin  et 

primum  pinnie^.caudae'  radium'  --  - 
Latitudo  horizontalis  peroculorum  axes'  - 
^  -  -  ^ .-'.-  -  .r--  -,  -^-polticun»:  o£«rc^ub>i' 

nrarginefp)  --   '   -^    -    -    -    -    -  ^ 

^  ..  , piooae  anirprincipium 

m»- .--  — -  ^-  -  — ,—  — -  —  — -.-»  -  ,r»  —  finem'- 
-^ , -^ ■■"■^■^   cavdae  pnoci 

pijom}    ..   -  .-    -•   -    -  -    -^  - 

-  -. ...  ferpQQdicuIaris^  per-  oaili'  nH^um^  -. 
«.-  * ' . .--  dorfi'  initium-  - 

^ .-  . ..  .. —  -  principiumi  pinna 

run  peAoralinm     -     -    -  .-    -    - 

^ —  —  Tentralium 

^  ^ —  —  —  —  —  —  —  .—  pinnaei  aot 

^ —  w.  .. —  ~  —  ->^  —  pinnae- ani  finero 
^  ^ -.  ^-  ^-  principium  pinnae 

caodae;  —  --  --    -    -    -    -    " 

"^  m  *' 
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8; 

lOj 

5.' 
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ide; 


j^4  f^KSCKIfTJO 

:Scoaiber  dorfi  ^lqu^  piona  rontlnua; 
aculeis  ad  ytxiustfff&  initium  ac- 
ceflbriiS;. 

^?  C^fitre/Um  fpmk  iotU&m  floiluor.  fam.  1^  Ijit 
edit.  dec-p.  «95.  9*.  ft..(Qw^.J. 
Jd^UBU  iter.  3($<!f. 
'Aft.  ^flJftt.  175(5.  p-  7!^      ' 

iri6.  X.  CdlOfe  1^«  l^tfiiii,  ja  fpttitd  tini  dlenut»,  tt- 

"^'  ^3'  huc  gandet  argenteff ,  /pleiidente  in  fenilmari  i(b,  qaie 
infra  et  poft  vtnHnqne  oculum  litfl  eft,  iregione  aiufcir- 
lari ,  in  Ftriusque  opetculi  ^tanctiiarain  ntaxiim,  eaqoe 
poftica  diniidiaque ,  et  onmi  totius  corporis ,  qoae  ia- 
fn  lineam  longttudinalem  xaditf  parce;  (ordide aJbicante 
jn  prono  et  fupino  capite «  oee ,  tnaxiJl/s «  palpebra , 
aneeriore  .operculi  lamina ,  pinnisque  ommbus ;  dUnte 
Ipadiceo  denique  in  omni ,  quae  fupra  lineam  fiorpotii 
longituiiinalem  tmut  oboiaoi «  legiooe. 

CorpHs  teredusculum  ,  re^um  ,  torofiun  ,jmicro* 
lepidotum  .et  modice  catiietoplateum  eft ,  excepta  ipfios 
exrremitate «  quae  vltimos  dorG ,  ve]  ani ,  ec  caudae , 
pinnarum  fadios  interiacet,  pla^oplatea,  et^  fi  latus 
refpicias ,  ¥alde  contraf^ ,  ac  in  medio  YCrinqoe  ia 
aciem  camofo  -  meoibranaceam  rMtenoata.  Poaro,  qpod 
ad  confbrmatiooem  corpoiis  attloet ,  iden  a    fnazillae 

fiipeito- 


(«t  4. 
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fiperioris  extrennitaee  leofim  k  feuiter  aicendit  adqiiar* 
tuin  dorfi  aaileum ,  fen  primum  pinnae  dor&lis  radium 
¥sq|ue ,  ec  ab  hoc  caudam  verfi»  fimiliter  defteudic ;  a 
nuillae  ioferioris  eztremitate  vero  leni  fub  defcenni 
plnnas  petic  ventrales ,  ab  his  redius  progreditur  Tsque 
ad  anum ,  et  ab  hoc  caudam  verfiis  fenfim  ac  leuiter 
alcendit.  Margp  dorfi  ab  occipite  primum  aculeum 
Terfi»  contra^us  ac  prominidus  eft.  Latera  corporis 
fitis  conneza. 

Capnt  Ttruiqne  comprefium ,  fiiperne  planiusca- 
ium  y  carina  longitudinali ,  per  nredium  Terticem  du> 
€tsL ,  fuperficjali  no^tum  ,  alepidotum  ,  glabrum ,  oc- 
cipitis  tantum  vtriusque  lateris  angulo  et  Ipatio  ifto  (e- 
mikinari ,  mnfctdofo ,  oculum  hiter  et  operculum  bran- 
chiarum  fito  ,  ezceptis ,  (quaroulis  minutifiimis  infimdls« 

Os  obtufinsculum ,  apertuni  obliqne  deorfum  fpe« 
dante.  Maxillae  »  ore  claufo ,  fitis  aequaks ,  aperto 
autem  iuferior  fiiperiore  paulo  longior;  eaedemque  den- 
ciceUis  acutis ,  minutifCmis  interius  exafperatae. 

Narinm  foramina ,  oris  extremo ,  qoam  oculis , 
pKdto  propiora ,  Ttrinque  duo ,  fibi  inincem  Talde  pro> 
|>iiiqiia ,  dliptica  ec  Terticaliter  pofica  \  horum  pofie* 
rius  fira  paulo  altius  ,  quam  anterius  ,  eft. 

Oculi  magni ,  io  hterum  fuprema  pdrte  pofiti , 

oris  eztiemo ,  quam  angolo  operculorum  pofiico,  pro» 

pioces,  cute,  quam  orbiae.maigo  omiHS  fuper  albugi* 

oeam  emittic  >  ceu  palpebra ,  in  ipforum  ambitu  inae* 

Tom.  IX.  Nou.  Comm.  .  N  n  q  qualiter 
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teriores  crafliores  ac  lon§^oreS|  infeqaeiites  teoumres  ac 
breuiores  fenfim  fi^i,  fimpliceS)  pofterionnn  qotdua 
intermedios  longitudine  parum  fuperantes  ac   iubramofi. 

Pinna  ani ,  dorlali  breuior  longe ,  radiorum  oo» 
vendecim ,  quorum  anteriorea  maiores  retiquis ,  <fimi]t* 
bus  tamen  in  dorfaii  pinna  minores)  intermedii  minop 
tes.  pofteriores  mediae  roagnitudioiSy  de  reli^uo  aatem 
dusdem  com  doi(alibus  conformaticMiis.  Accedunt  ad 
initium  huius  pinnae  pariter  acoki  duo  diftinfti ,  pcr* 
breues ,  dor&tibus  iftis  mioores  ^  anteiior  ob  paruitatem 
fuaro  vix  confpiciendus ,  pofterior  paulo  roaiw.  Oc* 
terum  p<nnae  buius  finis  pauio  longius  a  pionae  aodae 
initio  diftat ,  quam  finis  pinnae  dorfi. 

Pinna  caodae  ptofuade  bifitca »  caodae  pbgiopb- 
teae  Terticaliter  infiftit,  eamque  ex  pane  ezcipit,  r» 
diis  circiter  triginta  quatoor  compofita ,  qoQrom  exte- 
riores  Ytriuique  lateris  omnium  bteoiffinii,  ex  oidiat 
tameo  longiores ,  fimpfices ,  fiiperaotur  a  pfoximis  (e. 
quentibus  ,  omnium  longifiimis ,  Ibbramofis ,  bisqae  ce. 
duot  iotermedii ,  ex  ordine ,  ad  medium  piaoac  ivuie, 
fenfim  breuiores  &0i ,  ralde  xamofi. 


McnliiEa. 


?  ISC  I  W.M. 

Menfura. 


a£9 


Pofl.  Lia. 
Parif.- 


Loogitudo  tot2,  fc.  ib  dris  exfremo  ad  lon 
giorum  pinnae  caudae  radioruro  apices  - 

^  .  ^  2(b  oris  extremo  ad  extremitatem  cor- 
poris  (qUamp(am    .     .    •    . 

Ab  oris  cxtremo  ad  ocoli  hiedium 

—  —  —  —  —  —  aagaI6m  bperc.  br.  pofticum 

—  —  —  —  —  —  principiumpinn.pedoralium 

—  —  —  — ■—  —   -ventraiiutA 

—  —  —  —  —  —  primum  dorfi  acnlenm  - 
-*  —  —  —  —  —  princlpium  pinnae  dorfi  - 

—  —  —  —.—  —  anum      -    -  ■  •    --     •» 

—  —  —  —  —  —  acici  caudae    inltium    - 

—  —  —  —  —  —  primum  ani  aculeura ,  ftu 
«d  pinnae  ani  principium     ...    - 

—  —  —  — principium   pinnae  caudae 

—  —  —  —  —  — ""  aciei   caudae    finem 
LoDgitudb  pinoatum  peAoralium     -     •     .  ' 
— —  -  ventralium      -    i    - 

—  —  —  maiorum  dorfi  aculeorum      -     » 
r-  pinnae  dorfi  »  ad  bafin     -    •    - 

—  —  —  —  — radiorum  lon^orui^  - 

—  —  —  —  —  ahi ,  ad  bafln    -    -    -    - 
— ^  —  —  radiorum    tongioriim     - 

—  —  — caudae,  fc.  a  primis  radiiS,  Icn  afa 

eius  principio  ad  longiorum  radiorum  apices 

IBxtremitas  corporis  fquamofi  in  caudae  pionam| 
extenla  ad 
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Pon.  Ut, 

Diaineter  oculi  perpcndicukri»  -    -    .    -    ' 
IMaBtia  inter  iofimi  jpioQ.  ped.  primique  pinn 

<vent.  j;a4ii;  Jbafip  -  -  -  -  •«• .  •  -  * 
r-\—  7-  -^  guinti  pinn.  ventr.  xadii  i>afin  «t 

4inum  .  -    -    -    -    -    _    -    -    .    • 

—  -T  t-  -ranptn  *t  primum  ^iculei^  -    - 
^  t-  —  vltiini  pinn.  xlorC  i^t  jprjnai  pinn 

icaudae  lodii  ibafio     -    -    -    -.  r 
^ ifltimi  pinn.  uini  primique  pinq, 

xaudae  radii  Jjafin  -  ----.- 
*•  .«  -I longioxum  wtrius^  lateris  pinn 

caucjae  dradiorum  apiccs  -  -  -  -  - 
Xftiuido  l^orizQntalis  per  <>cu]Qrum  ^xfis  " 
^—  L. —  -: podicum   ppexc.  "br. 

margioem  -•----.---- 
— i-T-^ primum xJorfiaculeum 

—  — .—  *•  principium.4}iQp.  dorfi 

— t   —  —  — raciei^flud, 

—  I—  —  —  ^: pionae  ^Jorii  finefn 

—  ——  —  —  —  —  r —    cagd.initiuHi 

— : — —  ^^  jicieiicaudae  £Qem  -    - 

l^tiuido  perp^ioilacis  pu  oculi  :(nediuiii  -, 
^— ^  — -  — -; ——pofticumoperc.br. 


7i 


imargiQfiin 

.{  _   _  ^ 

f^dorli     - 


priacipiuin  pmnae 


—  ;aniim      -    • 
~-  .apieicaud.princip- 
*— 7  pinnae  ani  fineni  1  - 
-—  jinn.caud.principj  - 
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OBSER  V  ATION  ES 

AUQVOT  ASTRONOMICAE  ET  METEOROLC»- 
<GICA£  LIFSIAE  liABlTA£ 

"Ejclipfis  Tjume  totaUs  d.   24.    lanuar» 
anno  1758.  temp.  ciuiL  ftyl.  nou. 

Eclipfis  iuec  tnftabat  tioris  matutmis  In  vicinia  3i<i« 
risKWtis  occidul ,  «t  cakulus  ixiQinenta   tantum 
iogi^s  Lunae  in  ¥mhcam  «eireftrem  viiibilia  hic  loci 
proitttcabat.    Nix  ^ropioia ,  ^uae  <]ie  praecedente  4:eci- 
<iit,  nullam  <>b&n]atiQni5  fiituiae  ipem  pcaebebtt ,  ^e 
tamen   vefperi ,   cum   nubes   incipereot  hiatus  ^gere , 
nonoihil  «xcitabatt^.    Ec  fc  vera  ,  inftante  Eclipfis  ini» 
tio^  coeli  ^cies,  nubes  pleiumque  tenues  et  hiatus  &• 
cenos.oftendens,  ifucceflrum  nonnuH^rum  faltem  obier* 
vationum  fpondebat.      Inuigilaui  illis  ope  Tubi  Afiro* 
iioauci ,  6,  ped.  Parif.  longi ,   jqui  bbiedia  admoduia 
diftio&e  feprae&ntat,    «aqpe  fecundum  -di^netnim  24. 
vicibus  Auget.      Tfmpus  ad  borobglum  olcillatorium  , 
iioc  et .  fequentibus  diebus  per  xiltitudifies  Solis  te^n« 
dentes  correAum ,  numeratum  eft.    £n  ohlOEuationbai 
circumftwtias : 

1iom.IX.Nou.CoixuiL        Ooo  Am 
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Jn,i'7$S.JfyI.mu, 
d.  23»  lan.  temp. 
vero  Jfironmico. 

17^  x^  &U  PeniHntin  uiin  ad  limbom  Lmiae 
orieatalein  io  i^ooe  inter  Ordaooai 
et  Seleucuoi  diftiogui  potoit,  licet  LuDa 
per  nubes  pallida  appareret. 

^  10.    o.         Penambra  denla  cemebaftir  io  dida 
laoaris  di(ci  regione.     Looa  ooooihU 
-  lucidior  erat. 

r*  it.  30.  loitiam  Eclipfis  fieri  credidi  iome- 
dla  ioter  Cardaoam  et  Seleocam  le- 
gione.  For&n  ioitiom  nonnihil  citiai 
conti^t:  Tmbra  eoim  Tera  cum  peo- 
tmbra  admodum  confiiodebatar.  Noo 
moltam  tamen  aberrari  poto,  fi  mo. 
meotum  ootatum  pto  momeoto  ioitii 
habeatur.  Luoa  fiitis  ladda  per  oubes 
apparuit. 

'mm  sft.  45.  Certus  eram  ,  ioitiam  EdipGs  iam 
ante  cootigifle,  licet  termioasftreoul- 
lus  inter  Tmbram  et  penombram  di- 
iUngui  poflet. 

^  14.  15.  Credidi  appalfum  Tmbiae  ad  Gri* 
maldum,  termioo  ioter  Yinbram  et 
penumbram  valde  iocerto. 

«-14.  45.  Certus  eram  de  appalfii  Tmbtae  ad 
Grimaldum ;  vel  potius  peripherui  ▼m- 
hrae  Giimaldam  iam  nonaUiil    intia- 

Teou 
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Tmt.    Statneie  licebit  appulfiim  vm* 
fcrae  ad  Grimaldum  17*  14^  30". 

Nunc  Tint>ra  nielius  ttimiaari   m< 
ctpiebat. 

—  J5/43^<,      Grimaldus  Tidebator  totus  in  vaibra  j 

fed  incertus  adhuc  eram. 

—  i$'  $d»        Grimaldus   certe   totus   ab  Tmbra 

tedus;    quod    momentum  pro  totali 
immerfione  Grimaldi  retiuere  licet. 

Luna  per  nubes  tenues  balone  cin-> 
da  apparuit. 
Vmbra  tangit  Ariftarchum. 
Arifiarchus  totas  in  vmbni. 
TixHo'  poft  coehim  &ciem  mncifie* 
batur  ferenam. 

Vmbta  tangit  Copemicom. 
-  -  •  per  mediuffl  Coperaici.' 
•  •  •  totum  Copemicum  inuolnic. 
Has  circa  Copemicum  obferuationet 
omnium  certiflimas  habeo.  Luna  erac 
admodum  clara  ,  et  terminus  ipter  ym- 
bram  et  penumbram  bene  diftinftos. 

—  37.    a       Nubes  denuo  coelum  peniagabannir, 

et  elaplb  minuto  omnis  confpedus  La* 
nae  erat  impeditus. 

—  47.    o.       Luna  quidem  per  nubes  denuo  traof-' 

lucere  incipiebat ,   aft  macnlas  lonares 
fufiicienter  diftinguere   non   licuitj   vc 
appulfus  Tmbrae  ad  ifias  aliqua-  ceiti* 
tudine  nocari  ppniiflent.     Sic   qnoque. . 
Ooo  ft  ift^ 


ftO. 

54. 

ftX. 

33. 

31. 

8. 

3«. 

7. 

33. 

6, 

i&t  "fl  oK  coofetest  tantuQO»  «ppurium  Tmbraesd 
Mmg  OnSitm  ^  4|ii9  rcUicec  idx  boc 
Qragej^  incepic  ^  aniinadUeitere  licuit, 
Tandisitt  et  denfiMe»  iiubes>  er  aedificia 
nicerpofiur  ob^ecuatioDuqocoQtiaiiitioDeiD 
«npedffibant;. 

Cam  dle  sS.  lanuar.  ^(t  meridrem  o6(enuitroaes 
aftihidinum  Solis  pra  corre^one  borolbgii:  prolequereri. 
mfignis^  effcftuft  refradlionis  per  nubcfr  fefe  obmlir.  Sd^ 
Hcet  inueneram  ope  QUadtantis ,  cuiH»<  mentio>  &d^  e(& 
T-  I.  Commenr.  npm  p;  ^'^ 

ismpor&  fioiplbgiiL  jtftrtudTnem  fiinbrfupcribra! 

•fciilaooriii  $olis(pro  appareatia  Tub^ 

ia&rioris);  absque.TlIa  coi^ 
re^one: 

9»  teoipott-  intermedio  Qjadranteflv  quoqne  dUpoTiKaof 
td  alritudrnenr  z&*'.o''.  it  oaoBiaitUi»  appu!^  Umbc 
Solis-  (apparoiter  in<.  Tubov.in£ribris>  ad  filum  fiorizon^ 
tal&  annotasem^      Aocediebat  limbu»  iaferibr  ad^  filam 
fioritoQtale  afeeodenda  ieaindnnt  appacentiam  ufcTubo;, 
paucat  autem  (ecund»  teaipori»-  aotery.  quaov  conta^ 
fimbi  cum  filb  borizontalr  fttucos-  fflet ,,  nube»  d)Bn(a> 
cTifcum  Solis^  iiitiabar  ^  ita>  quidem  ,  vt  ptais  eius-  appsh 
lenter  fuperior  tota<   e  confpedu:  ecipereniry   iiiferibr 
autem   iir  ^icuiia    filr   fufficienter  adftuc  cemi-  poQer.. 
Pbrdb  tun;  acSmodum  ezijgjua;  Cmbi  in^rmris^  infii^  S^ 
In»  bocizOQtak;  «dbuc  pecfiftebat,,  prons  ad:  contadBnm 

cmni 


cnnr  filo ;  aft^  intra  a<>.  fecuDda  temporis  nulla  fenfibU 
I»  eiu»  poctionis>  imminutio,  nullus  fenfibilis  acceflfus 
fimbi.  inferioi;is  ad  fiUun  ,  obieraari  potuii: ,  donec  tao^ 
dbm  concadhi»  limbi  cwnr  filo  pofl;  pauca  lecunda  con* 
i&qpiecetur,.  quein  q^,$^',^^,  horologii  celebratum 
fbifie  aefiidnaur ,  aatm  ^  Tel  4.  recundit  temporisr  cer- 
to»  r  quia>  nubes  nunc  timbum  qooque-  rnferioicm  (apu 
jarenter)  occuparet^  Hqc  p^eoomenum'  permanentiar 
difci  fohris  in  eodem  loco»  infignr  refi^ai^oni»  a^gmeit' 
fumr  per  oubemr  'ftiquer  indicac  y,  er  retaiilado'  qipulfi» 
limbr  ad  fikinr  borizoatale:  rub>  afiitiiiaie:  ra"l  o^.  <fam 
fiiperibre»  obferuationefr  doQBBTr  idiem  comi^K^tec;^  Sc^ 
ficer  fi  \ariatio'  altitpdinis  9$.  minur.  ▼nifbnnis'  (&td9h 
mr  per  iptcruallum  t^por»  &'.  ^". ;,  iimbus  Solis'  af- 
titudineip  iz°.o^:  attingere  debuiflet  &^  53^  «7^%  quanv 
iBimen  re  Tenr  demnm  a*;53r.44/^,  ideoque  17^'^.  fer 
snis^  con(ecatu»  t^  Animadixrtere*  conuenir,,  aTcitiidtt- 
ni  lia^oC  ^x:  diu^lQne:  ^adnnitis>  ob' aberratiioneiBr 
Imeae  fiduciae  relponderraftitudinem  re  Tertrrr  rxl^of . ;; 
tSFermometnnt»  aucemi  metcurial&  intrr  conclaue:  y.  io 
qua  obleruatia  perafta  eft  r  appenlum  ad^  horoR^iimfi  ^ 
proxime  indicafle  KTa.-  gradl  ez  (fiuifibne  t^-  flsle: 

Cbronidis-  loci»  nrentioneorr  iniiciafflti  oblermniootf 
KcBpfis^  Lumir  partmUsr  d*  17.  ApriL  &v  nom  r75J\. 
Lipfiae  penidae>  qpamuis<  noiTr  nifi:  vnicum  momeir- 
tum ,  Finem  nempe*  EcBpfiSy  laat^  %*  35|.  niio.  eempi. 
veri:  afiiron.  amiotare  licuerir.^  .  Circomdintiae:  qnoque' 
emnem  rigprem'  non  fpondenr ;:  ar  Teritate  cuneie  mo^ 
mentum  ootatum  non  muthim  aberrare  credoi  ScilTcee 
]tcU]^fis  haec  acddit  io  Ticinia  borizootis  orduiy  quor-^ 

Goo»  3  ftmy 
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(nm  profpeAus  ex  meo  domiciUo  non  patiebtt.  Ido- 
neum  itaque  lociim  pefens  h<»ologiis  ttMitum  portstifio 
bus ,  tribas  ^juidem  ,  in  diroenfione  temporis ,  vti  li- 
cuic,  quorum  vnum  minutB  fecund^  mottfliabat.  IHo* 
rum  comparatio  &da  eft  tum  mutua ,  tum  ad  horolo. 
gium  ofcillatorium  in  domicilie  meo  pofitum ,  cuius 
ftsuus ,  ex  obferuatis  Solis  akitudinibns  innotuit.  Probe 
ifta  int^  le  -conueniebant  in  determinatione  isomend 
£ois  Eclipfis ,  quem  iolummodo  per  Tubum  Giegork' 
jium  fub  «pparsM,  quo  obiedtafecandumdiametnun  52; 
vicibus  ille  amplificat ,  obferaare  potni ;  pauca  enim 
minuta  prima  temporis  ante  finem  EcKpfis  nnbes  de- 
snum,  tenues  ad(pedum  Lunae  fufficiencem  concedter. 
Vmbra  terreftris  v>alde  diluta ,  et  coHfioium  vmbrae  et 
penambrfte  noa  latis  diftindnm  apparuit.  Momento 
S^'35l'^*  ^pta  4iotato  finem  iudicaui,  de  c^rtitudiQe  foB 
•eiusmodi  circumdantiis  fufficieote  p^uafns;  let  8^S7r* 
ie  &ati  icecte  iam  pera^o  «onoidus  efarav 


B*  ai.  1«««  fi.  mu.  m.  rys^j ,  qninto  -poft 
douilunium  die ,  vefperi  circa  occafum  Solis  io(tibat 
4Kctdtati9  flellae  primae  magnitudiois ,  Cordis  nempe 
I^oms  a  Luna.  Atteotos  ad  ifiam  ope  Tutn  aftroo. 
6.  ped.  rapra  in  obf.  Eclipf.  3.  d.  34.  lanoar  1758; 
delcripti ,  quo  integer  Lunae  difeus  ocido  fiibiiceretur , 
immerfionem  Aellae  ad  margrnem  Lnnae  oUcurom 
obferuare  non  licnit ,  absque  dubio  nimia  tuce  an- 
ce   3olis   occafnm   obftante  ^  aft  circiter  |.  faorae  poft 

5olis 
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Soiis  occaihm  emerfionem  ftelhe  ad  limbam  Lanae  lu- 
cidum  probe  anootare  potui  &*.  57'.  55".  temp,  vero 
aftron.  quo  momento  ftella ,  figuram  difeuU  referens » 
llmbo  Lunae  lucido  ita  adliaerebat ,  it  fecundum  ap- 
pareDtiam  ia  Tubo  ( iouerfam  nempe )  margo  (lellae 
occideotalis  limbnm  Lunae  orientalem  tangeret.  Tem- 
pus  horotogii  ofcillatorii  per  altitudines  Solls ,  ex  parte 
refpoodentes ,  rite  corredum  eft. 

D.  xo,  luiH  ft.  nou-  an.  1757.  per  TubumGre- 
goriaaum  (iib  apparatu»  quo  ifte  obie^  52.  Ticibus 
fecundum  diametrum  auget,  ob(eruaui  emerfmem  Sa- 
teUitis  feeundi  ex  vmbni  louij  >  ad  diftantiam  a  proxi* 
mo  louis  limbo  (vieotem  Terfiis  (fitu  eredo)  :^|.diam> 
louis  proxiroe ,  coeb  bene  fauente.  Cootigit  autem 
t«mpore  vero  aftron. 

Emer/to  a*  prima         9*.  aS^.+S'''. 
Emerjio  totalis  (eu 
Satelles  lumine  p]e»> 
no  fulgebac  .  -*  31.  20. 

Altitudines  Solis  corre^onem  horologii  otcillatorii  (ti&> 
miniftrarunt. 

De  apparitione  Veneris  intenBu  egi  in  Tom.  IIL 
Nou.  Commentar.  pag.  437.  fequ.  ibique  pag.  441. 
xeditum  huius  pbaenomeni  circa  finem  Septembrts  t«1 
menfe  Odobri  an.  i75<f.  fiiturum  praedixt.  Euentu» 
praediAionem  optime  confirmauit.  Diebas  ferenis, 
ipeciatim  d.  ap.  Septembris,  d.  3.  et  la  Odobr. 
an.  i75<$ ,  Venerem  per  integram  horam  poft  Solii 
ortum  oculo  nudo  cemece  licoit ,  et  ii ,  qoi  oculorum 
acie  poUebant ,  Veoetem  pec  duas  tiesiie  hoias  poft  Sa- 

lif 
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lis  ortniD  ,  <Skbas  sHm  per   ineiifein  Oi3obr.  ftcctts, 
profecuti  fiiat. 

Obferuationes  meteorologicae. 

Caloris  aeftiui  jiiaxime  extraordinatii .  qiieai  ooa- 
fluoquain  hic  loci  «xperinuir,  .aliquoties  nientioDem 
inicci  in  Tqpnis  Ccnunentar.  ptaec.  Ezempla  (equai- 
th  addere  licebit.  TheraiQaietnun  jneKuriale  «x  di* 
vifione  4ig  riik  Tonu  I.  ^oa.  GunmentaL  pag.  46g. 
^dcriptum ,  quod  I.  irocaho,  in  loco  Tmbtofo  kMeain 
veifus  iibeio  ^eci  expofitum ,  xem  patefeciL 

,            *  Foft  meridiem  TJierm.  I 

i).S3.Iulii  i*.54-^      -  xoj.grad. 

3.  5.  '  ^g\,  Coelb  fireoo,^ 
—  24.  .  9p^.  rante  veoto  Jeoi 
'-  42.       »  ^p^.        £x  naflro. 

4.  o>.         •  JOO. 

An.   »757.^/.  «aa. 

Therm  Z 

3D-  I4.1ulii3*.  o<.  -  -  -  joij  coelum  &iennm 

5.  15.  -  -  -  joa.  ventus  «x  aufiro 

d.  15. luliia.   Ok  •—  -  loft.  ventus  «xocddeote^flo* 

^  Ae  infequenti  tonitnia. 

d.  19.  lulii  3.    o.  -  -  -  103.  TciitusSSO.coelumlcie- 

num 
d.ax.lulii«.45.  *-  -  -    ppf.  ventus  SW.i  coelumfe« 

renura. 
lam  ante  4]i  14.  Inlil  per  plures  dies  coelo  (ereno 
iogentein  expeiti  ttaimts  cAldrem  ^  isque ,  licet  per  vi' 

ctf 
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ces  pluetet,  conriauauit  vsque  ad  d.  s8.  lulH,  quo 
bor.  3.  p.  in.  thermometruin  adhuc  indicabat  io5.  grad. 
Tam  diuturoi  aeftus  .  qnem  nulla  fere  tonitrua  hic  loci 
comitabantur ,  recordario  noa  extat.  Fertilitas  eratfia*^ 
golaris,  et  meffii  admodum  laina.  In  his  oMeruationi- 
bua  thermometrum  mercuriale  a  Cel.  D  Zeibero  con- 
Arudum  fecundum  diuifionem  de  tlsle  (hb  circumftan- 
tiis  fiipn  notads  adhibui,  quod  per  Z  fignabo. 
Armo  175  8>  fiyl'  fiou.  d.  xo.  Imi. 
Per  quatuor  sd)hinc  hebdomades  tempeftate  plerum- 
que  ferena  et  ficca  fiuiri  fumus,  fpirante  vento,  ma- 
iori  ex  parte  ,  irel  boreaii ,  Tel  orientali ,  nec  nifi 
d.  28.  Maii  pluuia<  nonnihil  copioia  decidit.  Cum  t*> 
fo  ante  aliquot  dies  Tentts  ex  occidente  fpirare  incipe- 
ret  y  calor  atmofphaerae  infignia  cepit  incrementa  ,  qiu 
hodie  pomeridianis  horis ,  coelo  fereno .  maxime  ex- 
traordinarius  et  ienrui  irix  tolerabilis  depreheDfus  eft. 
Thqrmometris  I.  et  Z.  in  loco  vmbrofo  fupra  notato 
repofitis  fequenria  annotaui. 

Therm.  Z                                         Therm.  I 
a^58'.       98J  -        -        -        .        

3.  2.        99 J  7  nubes  exiguae  per  tem-        

-  S.        99  [  piis  exiguum  interdum  xooi 

-  14.  99  \  occultabant  Solem  xooi 

-  23.  98I  -        -        -  -  100; 

-  3^.  98»  ...  -  P9J 

-  4.y.  98.  -        -        -  -  99J 

4.  ».         985  -        -        -        -         99i^ 

Thermometrum  2  ob  bulbum    minorem    Taria« 

tiones    caloris   fecilius   recipit ,    quam    Thermom.    I* 

Tom  IX.  Nou. Comm.  F  p  p  Hor. 
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Vot:  4I.  tMibei  fylgaret  pcaegotates  (iKgpbaac^  et  pmfo 
.  poft  tonknU',  attameti'  e  loa^iiqiia  fiaotum ,.  indikMii.. 
tiv^  Die  £1.  luiui  pi.  !&.  coelo  feieno  TfaenB.  Z. 
oCUndebat  »0».  grad.  lioe.  3^;  et  d.  ift.  Ittou  tc^ 
«i  poft  hovi  7^  copiofit  et  Tidna  fiitgaca.  ec  tmiiini 
IQequebaocuc. 

FHgoris  hic  toei  «xtraordinarii  ffiquenHa  ioootiK* 
«int  exempla,  teOe  tfaermometro-  ia  loca  vmbio&bD»^ 
«eam.  Yejrfus  Hbero  mt^  expofii»» 

Arm  ^JSS»  Jfyh  noui, 
Temp.ctui);     afltemerld»      Therm.r*    ▼entnsGgQatiK 

xaeyalgaris  tt; 

tempeftas; 
d,  9k  Febnntr.      p*:  o^-       tTpf^  grad;  SO.  fetciiain;. 

Ineunte ,  fiigida  quoque  tempeOaa  ingrediebator; 

4>  5^Ianuar.     8*.  si%     »^^91      —    -—^ 

7i  -••'-*     *.  ao.       i8q       Nl  leremimi 

8.  -<  -»  -      8ii  ayo»      »75f     N.  firenum. 

9,  -.  -  -.     %,  30.     it7ai      NO.  ferenum 

»0.  -  •—      8,30*      I7;ii     QNO.pleramqoe.i&ft! 
n.  .*  *  «      S^  30.      JMJ7*     S.  ferenum.. 

Anno>  i758-J?y/.  aw. 
Difrx.  laauar.'     &.30.      178..     R  (ei«num^. 
aa, ^k  o.      175}, 

Barmetricds  obfenuttims  per  aliqoot  anoos;  iiir 
dies.  inOitui ,.  ex  quibus  eas  tantum  addacam ,  qufr 
ftigulis  anois-  maximam:  minimamue  Mcxcani<  adtitadi< 
■«0:  pQ)dideniati     Eleg^ns  ad  Iioc  o^ocianir  «lliibal 
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l>9romc!tnmi  •phdCpotetctm »  a  dodidlimd  aFtifice  toti. 
ftru^m ,  lecnrutim  in  pane  inferiori  cum  bulbo  aa<^ 
nexo,  hi  quo  &perficies  Mercorii  Aagnat^  et  cooftati* 
tem  termhim  a  tpa  computaodi  akitudines  barometri* 
cas  (^miDiflnt ,  qoi  tunc  con(titutas  liiit ,  dam  ad 
mediam  •aldtudiaem  Mercurius  in  barometro  haereret. 
Diameter  lomkus  ixilbi  ^n  legioae  iiiperficiei  Meccurii 
^gnantis  eft  10,  et  tubi  bacometrici  in  regione  fcalae 
variatioois  2;.  lin.  P^.  diiodecim;  vode  fedionum 
«reae  funt  in  fatioae  itf:i.  Scala  variatiiHiis  addita 
cft  orichalcea  cum  indice  mobili,  dioifionem  Nonii  re- 
fereote,  ctrios  ope  obferuationes  akitudiaum  Mercurii 
commode;  peragi  poffiinc,  ijpGu  timeii  altitudines ,  ad 
•diuifionem  fcalae  illins  qwdem  coofignatas,  in  meofiira 
ParJfieofi  doodecimali  expreffi,  pede  za.  digitos,  di* 
gito  12.  lineas ,  Hoea  autem  24..  fenipalos  capientibus^ 
^quem  in  fioem  ope  meDfufae  Parifienfis  exadam  di- 
ir  enfiooem  a  termino  a  quo  iopra  aoiato  ysque  ad  di- 
\ifioDes  fcalae  perfeci.  Barometium  hoc  furpenfum  eft 
intra  conciaue  pto  anni  tempefiate  cakfadum  ,  oe  va- 
riationes  caloris  et  frigoris  1  quas  aer  extemus  alias  fu- 
bk  ,  alritudines  barometricas  fenfibilker  turbent ;  adie- 
^um  tamen  eft  thernnomearum  ex  diuifione  de  ris/e, 
vt  variatiooes  aeris  interni  etiam  innoteteerent.  Locus 
ipfe,  qoem  bulbus  barometri  occupat,  eleuatus  efi  ^atiped. 
menfijrae  Parifienfis  fiiper  pauimentum  plateae  Heinenfis 
in  Yicioia  aotliae  publicae  prope  aedificia  exftrudae  , 
qnorum  profpedus  efi  io  orientalem  coeli  plagam.  Sub 
his  circumfiaDtiis  fequeos  Tabola  fummam  obferuatiooum 
cxpoait. 

P  p  p-  2  Temporis 
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Temport. 
anms 


«750. 


«751. 


175». 


tiuills 
menfts 

Nouembi 

Deccmbr 
Mart. 
Nouembt 
Marc. 


flyh  nou. 


die^ 


hora. 


z6. 

21. 
lO. 
IZ. 


Barmetri  aUiVTber 
tudoin  menfuramome- 
Parif.  trum. 
iig.  lin.  fcntp. 

2tf.    II.       13. 


ij*.p,m. 


28.  4. 
i6.  10. 
»8.     3, 


— \i6.  |ior.  vefp 

o.  —  ^  127. 

IDecembr  25. 


«753. 

»754. 

«755.  I 
I75<J. 


Isfnuar. 

Mart 

April. 

Decembr. 

laauar. 

Februar. 

Mouembr 

Uuuar. 

(Fcbruar. 
[anuar. 
Februar. 
Vlart. 


»757. 
X75S. 


lanuar. ' 

lanuar. 
(Febiuar. 


«5. 

8. 

5- 

27. 
20. 

18. 
i6. 
6. 
II. 
30 
»9 
23. 

»5- 

»9 

»7. 


7.a  m. 
p.a  m. 

8.8.  m. 
7.a.  m. 


8.a.m. 


28, 

28. 

\16. 
26. 


28. 

26 

16. 

28. 

«8. 

27. 

28. 


'O 


vefp. 


7.a.  m. 
5«  p-ni. 

10.  TCfp. 

xoi.a.  m. 
8i.a.m. 


5. 
6. 

8. 

8. 

26.    10. 
28.      5. 

4. 
II. 
II. 

4. 

4- 
I. 

4. 
26.   10. 

28.      6. 

26.    10. 

26.      9. 

i6.      9, 


i8. 
16. 


5. 
9. 


2. 

2. 

19. 
21. 
16. 
19. 

19. 

21. 

I. 

17. 
Z. 

15. 
6. 
6. 

23. 
zo. 

17- 
16. 

17. 
II. 

II. 

9 
19. 


Vbi  hon  nuUa  nocatuc ,  aieridies  intelligi  debet. 


26i 

2tfi 

18S 
21. 

»4- 

25i 

«4- 
30. 

»5. 
29. 

25i 
26, 
16. 
26. 

*3i 
»45 
33- 
31. 
231 
28. 
24.. 


garis. 
S. 

m 

ONO. 

SSO. 

W. 

NNW. 
NO 

wsw. 
wsw. 

NW. 

w. 

NNO 
NO. 

N. 
N. 
W. 


nobesiQte^ 
raptae. 
rereDam 


nabilum 
CcKrm 
feieQuin 
nubilum 
Qubilum 
nubesfpd 
Qubilum 
nubesfpul 
nubilum 
Qubilom 
Qubilvua 
Qubilam 
WSW.JQubes 
WKW.(tetcnam 
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Sk  erit  aldtndo  qmiiiiiin  maxiiiRi  >  as^i'6^i6f^ 
—  — — —    —    minima  •  a<J.    s.,    i£>. 

yamtio  •     x.    9.    ax. 
altitndo  media  -  27.    7.    X7;. 
Notandam  autem  eft ,   omnes  hadenus  recenfitas 
altitudines  numeratas  cfife  a  termino  ad  bulbum  con(lan« 
ti  fupra  memorato.    Quodfi  erga  ex    xatione   aiearam 
in  re<5lionibus  bnlbi  et   mbi   {16:1.)   ad    Tariationem 
iftius  termini  relatiouis  attendere,  et  inde  altitudines  cor- 
rigere  velis,  inuenies  variationem    termini  a    maxima 
adminimam  altitudinem  proxime  =33.  fcrup.,  varia. 
tionem    bafometricam    z=  i***'  x  i"*  <j'*^    altitudinem 
maximam  =  a8*«;  7^  %'^^t  minimam  ^^6^^2\^' 
maq^ente  media    zti^^^^' iTt^'     Alias  condufionetf' 
tranfeo. 
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HABITA    PETROPOLI 


ab 
J.    N.    GRISCHO^. 

Altitudises    Sc&s   corre^adentes  od    Horologinni 
aftroaomicum    exanftiandum   captae   per   Qtt- 
drantcgi  bipedalis  radii  d,  |;.  Dec. 


kf 


H  Dec.      'Altic.itiarg 
Antemerid.     Q  bor. 
T.  Hor.  Aftr.  p.Horo 


55.  SOi- 

57.5»  - 

59'  37  • 
10.     1.  47i- 

3.  50- 


3'.4+' 

3. 

3. 

4- 

4- 

4- 


49   - 
551  - 

oj. 


Dec 

Poft  meridienn 

T.HoroLAftr 

34'''- 

53«  3»  - 

51.  5<J  - 

49.  5<ii  ' 

47.  27  - 

45.15.'- 


AIt.iraig 

O  bor. 


Merid.aobrennii 
altitudtQib.  dedodtt 
T.  HoroL  Aflr. 

50,  9 

....  50,  5 
-  -  .  .   49,  4 

53,  5 

-  -  -  50,  j 


3".  44'- 
3.  50  - 

3.  55f 

4.  1 
4.     ft 

Per  medium  igitiir  |  11*.  54'.  51",! 
Aequat.  merid.  fiibtr.  -----   4,  7 

Meridics  Terus  d.  |J.  Dec.  -   n*  ^^'.^«'l 
d.iJ.Dcc.Yerp.xx*.7^35''  Horol.  Aftr.  appulfus Sirii ad 

fil.  vert.  cubi  biped. 

d.  ;;.  Dec  Tcfp.  IX.  7.  i8i appuJfus  Sini  ad 

idena  fil.  Terr. 
Erifc 
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Erit  igttnr  reuolutta  JSxarunr  23*.  59^.  4$^^^  HocoL  aftr.. 

iT^  verum 

9?;   »'.5.&''Otusappar.iiiai|5. 

Q  fupee; 

S.  45  Ortusappar.  matg, 

O  in&riori»^ 

3^.  45*]  FibisEclipfeo»  pee 

a7.    0 1  Telefcop.  Gr^ot;. 

ja.  pedum.. 

BnmaS)  fbcomm  atque  Tapores  eb<  Teutum  cx  auftralii 
fdaga  Tehementiffimum  Tndaotes  impediueronti ,  quo 
nainus  Eclipfeos  huius-  obfeniatio  accnratius  inftifueKtur;. 
lo  Sole  Tadae  obferuabantur  macularum  numeKO  atqii» 
wafgiirudinc  infi£;Qiuro ,,  &ueii 


4.ig«Dec.T.  HooQl.aftr. 

Zl.   20. 


»•* 


IBII3TJ11^ 


INSTRVMENTORVM   ASTRONO- 

MICORVM,  RETICVLO,  AVT   MICROMETRO, 
INSTRVCTORVM ,  NOVA  EMENDAllO. 

AuCtote 
F.    V,   T.    AEPINO. 

Obfernitioniini  aflronomicaruiii  exaditudo,  gian- 
tum  pendeat  a  commodo  corpons  obferoaiortf 
fitu ,  difficulter  imaginari  poterunt  inexperti ,  omnes 
autem  ii  conqueruntur ,  qui  indituendis  obferuatiooibus 
ipfi  ie  Tuquam  applicuerunt.  In  imaginanda  itaque 
inftrumentorum  afironoanaconim  coofirudione ,  Ttram< 
qu*e  iaccre  paginam  cenfendum  eft ,  vt  conunoditad 
obferuatoris ,  quaatum  fieri  poteft ,  pro(piciarar|  neqoe 
aflumere  vnquam  ,  aut  ftruare  diu  ,  moieftum  corpo* 
ris  fitum,  ipfe  cogatur. 

Laborant  dusmodi  imper&dione,  reticulo,  aut  micRV 
inetro ,  inftrofta  inftrumenta    afttonomica  fere   omaia , 
quales  funt  Quadnintes,  aut  fixi  aut  ponatiles,  Se<^0' 
res  aftronomici ,  immo  et  fimplices  tubi ,  mlcrocnetio 
praediti.     Etfi  enim  horum  inftrumentorum  ope ,   ob* 
l(eruatioaes  absque  magno  incommodo  perag^mr,  quam- 
diu  altitudo  obieAi ,    ad  quod  diriguntur ,   fupra  bori- 
zontem,  45°  non  tranlcendit,  tamen  fi  in  regionibus  coeli 
eleuatioribus  ,  atque  Tenici  propioribus,  aliquid  obieiuan- 
dum  occurrit,  opus  eft,  Tt  valde  reclinet  caput,  iirmo  et 
piope  Zenitb  ipn;m ,  fiipioum  afiumat  corporis  fituiP  , 
tubum  introfpiciens  obleiuator;  qgod   quam   mokftum 
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1k ,  et  quod  maitis  eft ,  qoantum  obreniationuni  fide» 
litati  atqt^e '  acunfioi  noceai,  vno  ore  conqueruntur,  qui 
ipfi  eiusmodi  obferuatiooibus  inftitueodis   vacant. 

G)mmodi(rimub  fine  dubio  obferuatori ,  corporis 
capitisque  fitus  ,  is  efi ,  qui  prae  reliquis  homini  nato* 
ralis  atque  coofuetus  e(l ,  eredus  nempe  ,  atque  talis  > 
vt  tubum  fecundum  redam  horizootalem  iQtrofpiciat. 
Qui  itaquc  adaptare  pofiet  infirumenta  aftionomica,  tc 
obieruator  ,  qualescuoque,  et  io  quacunque  regione  coeli^ 
ioflituat  obferaationes ,  nunquam  alium ,  nifi  modo  di> 
dum  ,  afiumere  cogatur  corporis  fitum ,  hic  omnino 
non  contemnendam  inftrumentis  concilia^e.  per&dio* 
nem  hab^ndusforet. 

Dio  eft ,   ex  r  qiio  tafe  fe'  snedium  mihi  obeulic , 

quod  cum  ,  in  aduerfaria '  mea    relatum  ,  ac   fere  obli<' 

tum  }   paucos  aote  di€s  fortnito  (e  rurfom  oculis    meit 

c^tulerit ,  fatis  dignum  mihi  Yifum  efi ,   cuius  in  Aca- 

demia  mentionem  iniicerem.     Etfi  cnim    ^cile    quiuil  ^ 

imaginari  iftud  potuerit ,  a  nemine  tamen   bad);enus  ib 

vfum  Yocatum  efl,  quod  tamen  omnino  mercri  videtur. 

Ad  fequentia }  hoc  quicquid  eft  inuenti  md  ,  re 

ipfa  maioris  forfan  momenti ,   quam  ad  primum  intui« 

tum    vi^eri    poteft  ,    reducitur.        Canalis   orichalceus 

ABMP  ,  Fig.  r.  infertum  gerens  a  parte  anrerioci  vi-Tab.  XL 

trum  obieftiuum  AB  ,  aliquot  pollices  breuior  fit ,  df»      8*  '• 

flantia  ^li   lentis  AK    A  parte  pofteriori,  ad  MP, 

afierruminetur   ipfi    ad    angulos    ^redos    canalis    alter 

"HIGM)  eius  longitndinis ,  vt  vtriusque  <:analis  longt^ 

-tudo  fimu!  fumta ,  fummam  diflantrarum  focalium  len^ 

trs  obiedKuac  AB,  ct  ocularis  CD,  efHclat.    Vbi  iun- 

•     Tom.IX.Nou.Comm.  Q.qq  gun- 
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guDtur  fibi  inuicem  cylindri  hadlenus  deferipri  ,  iaktu 
tur  tubo  Ipeculum  plaaum ,  ellipcica  figura  praeditoni 
MN,  quod  ita  ad  axin  canalis  ABMP  inclioatBoi 
fic »  YC  radios  a  Titro  obie^iuo  venientes  ,  in  tuixini 
HIGM  ,  verfus  vitrum  oculare  CD)  refledat.  Cadat 
itaque  focus  lentis  obie<5riuae  A  B ,  fiue  fuperficies,  in  qoaoi 
cadit  imago,  a  lente  AB  formaca,  in  planum  LK,  atque 
ad  LK  iDferatur  tubo ,  aut  reticulum  furpkx,  aoc  leticulum 
coofoecum  micrometri ;  et  euidens  erit  cuiuis,qui  a^ro- 
nomicam  praxin  callet  ,  obferuationes  omne&  aeque  ie^ 
liciter  peragi  po0e,  tubo  ciusmodi  incuruo,  ac  fi  tn- 
bus  omoino  redus  adhiberetur.  Cum  vero  in  jderi»* 
que  obferuationibos ,  planum  Quadraoris ,  aot  Sedoris^ 
eum  perpctuo  habere  (bleac  ficum ,  vc  verticale  fir» 
cjlioder  HGIM  horizontalem  fitum  lemper  fenialHt, 
neque  adfians  inftrpmento,  auc  adfidcns,  obreniator,  va- 
quam  incommodum  afllimere  corporis  ficum  coadus 
cric. 

Aliqoa    addere    placet    breui   haie   defcriptkni  ^ 
SOD  quod  viros  Afirooomiae  peritos .  pluribus   indigiece 
putem  ,  quo  in  vfiis  haec  loos  coouertere  qoeaot ,   ied 
ne  ii,  qoi  forfican  io  aftronomica    praxi    minus  excx> 
cicati  fuot ,  alit^d  ioueoianc ,  qood  iure  defiderari  pofle, 
videri  ipfis  queat.    Moneo  ca  propcer,  (peculum ,  noa 
vitreum  ,  fed  metallicum ,  adhibendam  efle  ,   ouusmo^ 
fpeculorum  cooftrudionem  in  potcftate  efle ,  fatis  coo- 
iiac ,  ex  qoo  feliciffime  io  AogUa   cooftrudi    ftint    ta> 
bi  refledeotes  Newtoniani ,  ad  quorom  qoippe  conftnK 
diooero  fpecolum  plaoom  metallicum  requiricnr.  Deiode 
indicaodum  inibi  cfl ,  nonum  hoc  inflnimentQnun   ad- 

diou 
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^tamentom  ,  noaae  Terificationis  Aftinnomo  imponere 
veceffitacem.    Spedlat ,  de  q^  loquor  ,  Terificatio ,  fpe- 
cnfi  M  N  fitum  ^  qui  talis  efle  debet ,    vt  planum  pi-. 
^rae)  a  lenteoiMedtina  formatae ,  cuin  plano  reticuli 
coincidat.     Facile  autom  ,    fi  in  Q)eculi  fitu    peccatum 
liierit ,  et  vitiam  deprebenditur ,  et  corrigitur.   Si  nem- 
pe  erronenm  habeat  (peculum  fitum ,  atque  ita  adapte- 
.  tur  tubns ,  vt  in  campi  centro  , '  ouUa   detur    filoruai 
reticuli  parallajus  y  obieniabitur  ,  punAa  imaginis ,    aut 
lupra  ct  infra ,   aut  ad  dextram    et    finiflram    centrl , 
fita  , .  fe;nfibilem  habere.  parallazin ,  quod  indicio  habea- 
dnm  ed;,  corre&ione  indigere   rpeculi   fitum       Facile 
Tero  iudicatur ,  quamnam  in    partem    ioclinandQm    dt 
Ipeculum  ,  Tt ,  fitus  ipfius  emendetur.  Sedo  nempe  tubo 
HGIM,  Fig    1.  pet  aicem ,    fit  in  Fig.  a.  MN  feTabXl. 
Aio  per  (pecnlum ;  LK,   fedio  per  planum  reticuli;  Fig.  x. 
RS  Tero ,  feAio  per  planum  imaginis.     Pundum  iam 
iftiaginis  Q^ ,    poft  planum  reticuli ,  atque  pundum  Pj 
ante  iftud  fitum  ,  Ttrnmque    lenfibiiem    faabebit    paraU 
laxin ,  aft  ,'|)touH   iiotiflBmum  aftronomis ,  prius    puno 
^m  ,  dum  'cbmmonetur  ocnlos ,    oculi  motum    (equi , 
|)ofterius  in  contrarias  partes  transferri  videbitur  ,    quod 
indicio  eft ,  pro  corrigendo  fpeculi  finijVerfus  N  iflud 
addncetidum  , ;  Terfus    M  Tero    parumper    rerrahendum 
•flc',  quod  bpe  trium,    a  tergo  jpeculi    reperiundanim 
cochlearum ,  ,quarum  ope  in  quamuis  partem    inciinari 
f>oteft,  ftcile  efficitur. 

Reliquae  Terificationes  infiramenti ,  hic  defcripta 
ratiooe  conftiudU  ,  a  confuetis  nifail  difierunt. 

qqq  »  OBSER- 
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OBSERVATIO 

ECLIPSETOSLVMAE 

d.  18  Maii  ft.  v.    1760.  PJETROPOU 
HABITA 


mCETJ  POTOW,  ANDREA  m^SILmKOIF  if 
mCOLAO  Kf^RGANOn^l 


c 


ypelo  tranqmnp  et  fereno  ,*  tenuifljinis  tamea  tapd* 
.libus  ji  flUuio  Neua  furgentibus. 

Temporc 

-Pcnduii 

•Penumbra  adefle  "vidcturin^difco  io*.55< 

Lunae 
.Fenumbra  certo  adeft  xo.  58 

JnitiumEclipfeos.adefleq-edirur  li.    7 
Eclipfis  certe  adefl ,  ,11.  16 

^Maximaobfcuratio  celebrarivira eHn.  31 
Cornu  Eclip(eos  in  Tubo  fupe* 

rius  in  eodem  verticali  cum 

Tychone  exiftit  -  -,---  11.  45 
-Finis  Edipfeos faaasefle iudjcatur.  1  a.  2 
iFinis  totalis  Eclipfeos  exceflTuso 

que  penumbrae  e  dilco  Lu> 

nae  h6tm  efle  vifus  eft,  ec 

Luna  priftina  fplendorl  ^  re* 

flituca  putabatur    -    .    -    la./xft    12.  x 4..  41V 


Temppre 

IX.  .0.  49 
ir.  p,  48 
II., 18., 47 
.11.32.4.5*, 


11.  47.  44 

12.  4.  424 
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,Qi|a|itit^.$  E^Hpfe^s  ad  4<dnjam  Uxtim  circitet 
partem  diametri  Lunheextendiaeftimabatur,  feualiquaa* 
tum  maior,  quam  «0  tetcia  pars- didantiae  Tychonis  a 
kmbo  LuQae;       >    .    :  >    .  ^.  \ 

In  Ymbra  terreftri  Hmbus  Lunae  per  inc^ram 
Eclipfin  (emper  danor,  qaam  reliqua  eiusdem  pars  ob- 
fcurata ,  eft  vifus. 

Finis  Ecii^feos^beae^^eft  ebferiiatus.  Inicii  tamen 
ec  maximae  obfcurationis  et  egreflus  penumbrae  e  difto 
Lutiad  cemi^ra-futit'  dUl>ia  inlilii  mtbutttotf  tStti^is  >^ 
amfAius.  ;    > 

T 

•  *         ^        •*  .       . 

<  •  -.-.  •  '■■■■'■  ■      .-;     ..-..     •    '    i      •  •  ••  •;  ••? 

^Anno  i^So.  lunii  2.  die  milie  ft.  y« 
Pietropoii    in    obferuatoriQ  bhfer-  . 
vata  reft  Eclipfis  SoHs 


i^.  popow  et  '^AmKEA  MjAsmtKon^:. 

.     "i  :     .:     ■  •  •    .      .       •.'•.:..!■. 

.  loitiuih  Eclipfeos  accidit  .'     -  \  : 

..     9^»''.44'f^  twnpcjfe  wro. 
.»         .         i)bferu«tip  !exa(3». 
Reiiqua  Qubes  intenienieptes  impeditt^fe.. ^  <■  ' 
ikxKi'    ficIipfiSiQOD  ampiMis  ijttB' 
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ECLIPSIS     SOLIS 

UPSIAE  VISA  HORIS  MATVTINIS 
d.  13.  lunii  ftyl.   nou.   temp.  ciuilis  an.    lySo. 

.    a    . 
<;.    HEIW5I0. 

Coelam  iruine  oubibus  refertum.  rix.  ipem  Edipfii 
otrferuandi   relinquere   Tidebatur  ;     hiatus   tamca 
poftea  agebant  nubes ,    Tt  Solem  verfus  initium   Ecli» 
pfis  per  interualla  con(picere  liceret.      Hac  circamftaa" 
tia  permotus  Tubum    minorem    praettdi    praeftaotiori , 
^i  alias  .pro  Qbferuando  initfo   cmius    adbiberi  fokt  ^ 
Tt ,'  retiheado.  imaginem  Solis  in  largiori  repiaefeoa- 
tionis  campo  per  longius  temporis    (patium ,    momeo- 
tum  initii  tutlus  'exfpedtane  poflem.      Vfus  itaque  funi 
Tubo  terre(fai  longo  4.   pedes    Parifinos    ctim    diffto, 
qui    amplo    repraefentationis   campo    iQ(\ra€tu&  obie&a 
fecundum  diametram  13.  Ticibu§  augebat.     Huius  ope 
ca(u  felici  inittum  EcUpJts  annotare    mihi    licuit   maoe 
hor.  7.  25^34'^    temporis    Teri ,    tain    exa^te ,   irt 
ingreflus   Lunad  -  ifl    difcum   Solis   ad,   inflans  quafi  io 
oculos    incurreret.       Paulo   poft    initium    fpifl&e  nnbes 
Solem  fobibant ,    et  oblemationum  continuationem    pet 
omne  reliquum  Eclipfis  tempusimpediebant ,  licet  Sol, 
per    pauca    famen    momenta ,  nonnunquam  e  nubibos 
crumpereti   et   phafin    oculo    nudo   per    mibcs  tenues 
ofteoderec.      Correftio    temporis   in  duobos  horolog^is 

oca- 
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ofcilhtoriis  fada  cft  ope  altitudionni  Solis  lefpondeiH 
tiuni  diebus  ante  et  pofl  diem  eclipticum  captarum. 
Hodie  circa.  meridiem  altitudo  mercurii  in  barometro 
esat  37'"^' ^'"*  menfurae.  PariQenGs ,  et  thermometrum 
ez  diuifione  de  tlsle  oftendebat  120.  grad.;  ^iod 
poftea  d.  6.  lulii  ft.  n.  hor.  3.  poft  meridiem ,  libe« 
10  aeri  in  loco  Tmbrofo  verfus  orientem  expofitum  , 
calorem  iofolitum  s>Tt  gtad.  eiusdem  diuifioois  patefe» 
dt.    Praeceflciant  pluxes  dies  ralde  calidL 
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OBSERVATIO 

EGLLPSEOS    LVNARIS, 

P.  &.  MAII  i*7df.  HABiTA  IN  OBSERVATORIO 
IMPERULI  PETROPOLITANO 

.  E.  n  T,  ABPIKO. 

Die  /,.  M^ii ,  An.  17(^1.  tempore  vero   Fetiopo- 
iitano , 
lo^  4^         Penumbrsie  aduentum  fatis  diftinde  ob- 

(eruare  poteram. 
»«•.-»»%    ^^''i-Eclipfin-ifleificre  iudieabam.- 
16.  27.  45.     Vmbra  ad  mare  humonim. 
xo.  36.  23.     ad  BuUialdum. 
'o*  37«  37-     ad  Ariftarchum. 

10.  40.  48.     ad  Tychonem. 

xo.  44..  Gu  .^jd-Copfrnifnmi-       .   . 
xo.  52.  13.    ad  Heraclidem. 
XI.    o.  17.     ad  Manilium. 
XI.    4.    3.    ad  Menelaum. 

11.  p.  28.     ad  Promontorium  acutum. 
II.  14.  5*,..  ;id.J?l»mQnfprJuro..fomnii. 
XI.  20.  15.     ad  mare  Crifium. 

-II.  24.  15.  mare  Crifium  tedam. 

II.  30.    o.  Immerfio  totahs. 

X.    5.  20.  Initium  Hmerfionis.  • 

X.  13.  i^.  ArilUrchus  ia  Umbo  Tmbtae. 


,1 

'.IP^ 

^ii^< 

A  • 

22. 

37. 

*  • 

«+• 

47. 

A  • 

«7. 

55- 

*• 

43. 

7. 

1  • 

+5 

13. 

X  • 

49 

3S. 

»  • 

5P. 

flS. 

s. 

1. 

59. 

a. 

3. 

45. 

2, 

S. 

ao. 

S. 

IX. 

4». 
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Vml»r9  ad  ffiare  hainonim. 

ad  mootem  Helicon. 

mare  humorum  extra  Ymbram. 

Copernicus  totus  extra  Tmbram. 

Manilius. 

Menelans. 

Poflidonius. 

Vmbra    tranfit   per     apicem    Promonc. 

acuti. 
mare  Nedaris  dete^m. 
Vmbrae  margo  ad  mare  Crifiam. 
mare  Crifium   totum  eztea  ¥mbram. 
Finis  Eclipfeos. 

Vmbra   telluris    admodum   den&   erat «    ira  n , 
poftqnam    Lunae   dilcum    intrauerat  ,    ab   ea    teAum 
itrgmentum  penitus  euanefteret.      Cum    Tero  ad  iiera- 
clidem  circiter  progrefla  eflet  \mbra ,    obleruabam ,  a 
fiiperiori  fua  parte  ,  ip(am  rariorem  efle.      Parti  enim 
lunaris    diici    ab    vmbra    non    te<fti ,    ABC ,    ab  hoc 
xnomento ,  Tsque  ad  immerfionem  totalem,  adnexa  Ti- 
debatur  appendicula  ADE ,  ladieo  colore  4f>iendeos,  qui^*'*'  ^^ 
fplendor  poft  immerfionem  totalem  adhuc  per  xo'^  fen*     ^  ^ 
fibilis  erat ,  ac  fillere  potuiflet  rei  ignamm  ,  Tt  crede- 
ret  ,  Lunam  nondum  totam  obfcuratam  efife.    Poft  ho- 
raixi  XX.  et  42'  aut    43^    penitus    euaneftebat  Liina, 
ita  Tt  fere  Tsque  ad  emerfionis    initium    nuUum  ipfius 
▼eftiginm  in  coelo  fiipereflet. 

Momenta  immerfionis  et  emerfionis  macularum , 

mintis  fecura  fiint,   quam  momenta   principalia,    initii 

Tom.IX.Nou.CoRim.  Rrr  ec 
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et  finis  Eclipfeos,  atque  uninerfioaM  totAviy  et  iakii 
emerfioois  Lunae  ex  vmbia.  Luaa  nempe  duraatehic 
obfematioDe  parti/n  Taporibus  liorizoatein  cingpotibus 
immerfa.  eiat  ^  partim  focte  crepuftulum  ,  q^  hjice 
meDfibas  obferuationes  aftronomicas  apud  nos.~  vaMe 
turbat  >  tantum  Lunae  diico  conciiiabat  pallorero  ^  n 
quamprimum  macula  quaedam:  pennmbcae  inuoluta  efl«t» 
cum  reliqu&  Luoae  di(co  quafi  confiidecetur  ^  ac  viz  ac 
ne  Tiz  quidem  ab  iplb  difiingui  poflet ;  Tode  ipfe  cQt, 
vel  per  mioutuni  dimidium,  immo  iiltaius,,  de  woSuac 
td  macylam  appuUii  dubius  haefi» 


AD 


A  D     N  O  V  A    A  C  T  A 

PETKOP.    ACADEMTAE    SCIENT.    TOM.  lll. 
ADDITAMENTVM  EX  SINIS, 

P.    AnTOtill    GJFBIL.   S.    L 

7  Maii  173^.  in  IlgioskoiOftrog.  li.  1+  44'^.S4'^Iinm.  i^^Satft.T. 
Pckini     -     -     -     -     -     -     15.30.  15  diflfer.  45'.  41" 

Sepcembr.  3.  ioOiekminskdtOftrog.^*.  ^z\  3»^''  Emerf.  1*'  Sat.  If 

Pckini  ftyk)  nouo  ai.  Sept.  p*. 36^.12^''  1*«  Emerf.  x~  SateH.  2t 
4S.  Se^.  T 1.  34.  ftd     1*«  Emerf.  ^*"»  Satell.  7t 

Ab  obferuatione  21.  Sept.  ad  obferuationem  oS.  Sept.  fiint 
4.  reuoiutiones  =7  dies  i^-.  s^^*^4^^ 
ttaque  ad  obleruat.  in  OlekmiQskd  adde  7  dies  iK  5tf',iV 
«hf.iuiffet  io  Olekminskoi Ero.  i'*'  a i  Sept.  n.ft. ^*.  48^.  ^^^ 

liiit  obieruaca  Pekini  -  -  9^  3^.  itt. 
£rgo  Pekinnm  occidentaliuns  Olekminskoi  arce      12^.  34.^  temp. 
Anxio  1738.  ft.  n.  Pckini  ii.Sept.  16*.  0^.50^^ Imm.'  i^^Snt.^ 
in  ^rbc  lakuzk     -    itf.  54.    o  diff.  53^10-''' 
Fekihi        so.Non.    p.  45.  25  Emrrf.  i*^  SatelL 
lakuzk   -   -  w  -  .   jo.  37.  54.diff.5a.''2y' 
Fekini  ^.Dec    ^.    4.  40  Emerf  ^"'Satell. 

Iaku2k   -----    «.58.  52  diff.54''i2^' 
Pekioi         sp.Dec    S.  5^-  '5  Inun.  3^'  SatelL 
lakuzk   -  •-  —    9.  4P.  43diff.  53'^2S^'' 

Rrr  ft  «73*» 
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1738.  Pekiai  itf  Nou.  -  s*.S9^-5»''Emerf.  i^^SatdL 
lakuzk  -----5.  sa.     i    iliff.  5a'.3'' 
Minima  difierentia     $%,    3 
Maxima  differ.     •     54"  ^^ 
Media   difierentia      53.    7.'  30^''''.  quibotnbi 
lakuzk  eft  Pekino  orientalior. 

Stylo  Tet.  in  Kamtfehatka 

anno  i^^-i.  in  portu  SS.  Petri  et  PauH. 

X  2 .  Febr.  xo*.  a  s'.  +9^'  Emerf.  r**  Srtel/.  ^jf 
Pekini  -  -  -   -     7.  40.  4S    difF.  a^.+s^V 
3oIan.  in portu  illo  1 2.    S«  3o    Imm.  3'"  Satell. 
Pekini  -  -  -  -     9.  xtf.  3o*differ.     2.* 49'''' 
media  differ.        2^48^32'"' quibos    portus  eft 
Pekino  orientalior. 

inBolfcherczkoi  ^s.Mart.  10*.  55^  2^*'  Emerf  2*  Satell. 
Pckini   -    -     8.  14.      differ.  a.*4i^.2^^ 
Tubus  adhibitus   in  obfemationibus  Pekinenfibus  eft  14 
ped.    Parifin.  Obleruationes  liint  fadae  in  CoUe^o  PF. 
Gallor.  S^  I.  Pekini 

Adiungoduasobferuationes  fidas  in  fiationeGallica  locidiAi 
Cbandernagor  in  India  orientali  a  Patre  Boudiet  S.l. 
Lat.  bor.  Chandernagor  22*.  51'.  26''''  obferuata. 
Anrio  X74I*  ft*  ▼•  in  portu  Kamtfchatkae  SS.  Petri  etPauIi 
•  23.  lan.  ii*.  ^^^^''''Emerf.  3*"  Sat. 
in  Chandcrnagpr  —   6.  25.  40  diff.  4*41^42" 

inportuSS.Petr.?        ,  ^  ^      ^    ^  „ 

et    Ptoli.   S  ^?'  Ii°-."3--44:.  a^  35njerf.  2*  SatelL 

in  Chandemagor --    p.    .a.  42  diff.4.*4i^44''. 

Ex 
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Ex  altitudioibi»  meridiaois  SoUs  obferuatis  ante 
m  poft  folftittum  hyberoum  anni  175^  et  (blftitiwh 
acftiuuin  ami  1757.  ^di  altitndiiiem  meridianam  te< 
lam  Ccmri  Q  foUtitialan  hytoiaJem  fiiiffe  26^36^19^ 
altitudiaem  foKlitialem  aefiiuam  73*.  32^.  58''^.  31 '^^f. 
inftrum.  3 :  ped.  i  micrometrd  inftrudutn.  Adhibita  eft 
•lefraSio  ootaca  in  taboUs  Halieyi ,  et  parallaxis  notata 
ia.  Ephemeridtbus  Parifienfibus.  Diameter  O  alfignata  in 
JUis  £phemeridibos  imminuta  eft  6^'.  hinc  itaque  obli- 
quitas  Eclipticae  23*.  a  8^x9'"''.  45^^^;  vnde  conduditur 
aldtudo  Poli  in  hac  noftra  Ecclefia  Pekinenfi  Galiica 
39*.55'.fti'^.7^'''.3o''^".  Haec  altitudo  Poli  parum 
differt  ab  ea,  quae  iam  conclu(a  fuerat  ex  altitudinibus 
luperioribus  et  inferioribus  meridianis  ftellae  polaris  et 
(lellae  antiquae  polaris  Sinicae.  Notaui  tcrtia ,  et  quar- 
ca,  quia  attendi  ad  diuifiones  partium  micrometri 

*    -  •  ,  -  •       ' 

Anno  17 10.  PP.  Ibc.  lefu,  Regis  et  lartwx 
Galli  ,  et  Pater  FredeU  Germanus  Auftriacus,  in  vrbe 
ji^boun  ad  flauium  Amour ,  4.  0<3x>br.  obferuarunt  al- 
titudinem  meridianam  limbi  (uperioris  SoUs  36*.  10''.  26^^ 
quadrante  a  ped.  2  poUic.  Exhibebat  altitudines  ma- 
iores  quam  par  eflet  vno  minuto  primo.  PP.  conclii- 
ieruot  lod  latit  bor.  50'  0^*5«^  A ~ 

Ex  aliis  altitudinibus  nierid.  limbi  fiiperioris  O  in 
praedido  loco ,  et  aliis  vicinis,  PP.  eandem  ferme 
latitudinem  Aigbmn  inuenere.  Latitudo  illa,  quae  Tidetnc 
Git  certa  9  ditfert  a  latitudine  notata  in  nouo  Atiante 
Ru0ico. 

;:i  Rrr  3  Prae. 
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Traedifti  PP.  ex  locoram  diftiititiis  ^  ez  'Am^ 
igi»  9  di&niatioBihus  fldhibicis  xledtnatioaiB  acns ,  &epe 
obferuads  O  mend.  alticnclinibus ,  tn  itinere  Pekino  ad 
vrbem  Aigboim^  deterniinaronc  vibem  J^boim  Pekioo 
orient^orem  xi*.  Ceitior  eflec  illa  xkierminatio  fi 
cmerecor  ex  aliqoa  obteroacioBe  altoooomica,  \d  Eclijifeoi 
Solit  ec  Looae,  Tel  Sacellitom  louiaUum*  Nefdo  aa 
Geqgrapbi  RuOi  decerminarinc  latitodioem  et  ionginidi* 
oem  Jsgboim  Vi  oUenncionnm  aliquoc  aftronnroicsnim^ 
feu  piope  Jigboim  ^  iieD  in  loco  |  cnius  dilhuda  ab 
4^lmn  iit  cqgnita. 
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M  E  R  C  V  R  I  V  &   IN  S  O  LE 

OBSEKVATVS    ?EKIiNI    SINARVM 
ANNO  ns<k  DIE  7.  NOVEAiBRIS 

MANE 

t  F.  ArGFSTINO  HAlZERSTEiN  S.  I. 

9^.fty.i5.^^.^  primtHn.  Tifi»  ia  limbo    octiue 
.    Solis,  Tekicopia  i^»  pedum.. 
30.^0.      liigre^  totu&.    . 
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VI.      10»    S^5i^<  V 

p.15.  O    -.    aa^.  ±^^,^o'^\ 

vn.  io.ii.5<j.  )f 

12. 20.  O.    •      22.     I.  IX. 

*+• 

VIII.     X0,ip.2I.  ^ 

48.  O    -    2X.  43. 30. 
27. 

VL      xo.22.4^.  \^ 

^3>  '4'  O     -     21.3^.  xsl 

28.-  

X.  xo.25.55.  ^  , 

2<f.24..  O 

2p. 

XI.  X0.2p.IO.  V 

4^.  O    •  .  21.  xp.  x7. 
31. 

33.  i^  a  -.  ix.  3. 10. 
31. 

XIII.  xo.  37. 14.  ^ 

33.  . 
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XIV..  lol^a'.^'?/'  ^ 

XV.  10.57.MJ.     ? 

5».  '3.     O    -    ao.    5.  57. 

XVI.  1*.  o.a$.    ^ 

i.io;    O    -    sp.  5$.  ^. 

4-a. 

XVH.    II.  5.51.    ¥ 

0.35.    O    •    19. 4^-  58. 

44. 
XVm.  II.  p.ai.    V 

10.   6.     O     '     1^.41.    5. 
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XIX.  1x.x5.if.    n 

58;.  O    -    19.  si.  1«. 

475! 

XX.  2i.x8.44*    ^ 

19!.  33.     O    r     t^.  19. 35« 
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XXI.  ix.aa.35»    ^ 
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I.  14. . 
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XXXVn.    ia».53'.49^'.  ^ 

5S*  »3.  ,Q    -  ;i'7*.ay.4o''* 

xxxvm.  12. 5<^.  30.   i; 

57«  55»     O    -     17.  n.  S»* 

1.  »5. 

XXXIX     1.    z.  3tf.      tlt 

a.    3.    G    -    17.4«.  55» 

z.  47. 

XL.  f.    4.  35.      t^ 
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XIV. 


XV. 


XVI. 


XVII.  :fl.33.  ««.    t 

35,  aa.    «p    ■.-    :ai.j3^.  iu.' 

XVm,  :2.  3<5.  3<y.     » 

a8.  3P.     *0     -    AX.JJi^.  88« 

^.  54  ^2.  ^;^  coepit  egredi«xC> 
$6.    -5.^.  .EgnBflus.totus 

j.  44. 

J^otox  Ingreflus  >)^rii  ia  .'Solein ,  <et  £greflus  «x 
icodem  .ob%uati  ibnt  -rrefoftopao  14.  pedum  Sbono. 
'Traofitus  <01is  £t  3s^rii  per  jneridiauuni  ^it^ruati  an(Uu- 

.  flneoio 


• 

noento,  quod  roeanty  CHliniiutorio,  pedam  trium.  Id  no* 
Bis  ante  hos  aanos  obuenit  dono  Cl.  Viti  Donniini 
JHtomi  mbeiro  Sancbez .,  et  nos  iltud  diligqiter  er 
^curatfr,  firmitra  et  &iiciter)  -in  MeridianO;  cooflitui^ 
jamf  |leliqua&  PtiaTes'  ob&ruatae  funrTelefeopio  8.  pe^ 
diiixiv  cui<  applicatum^  Micrometrum'  AngUcum:  Graba* 
mianumv  tribus  filis  argenreis  in(Vru(H;um  r  '^uo-  horaria' 
er  duobus  parallelis ,.  altero  mobili ,  fixo  altero  ,  cuiuf 
cum  honuio  ince^dio' ortisogona  efl: .  centrum ,  circai 
qpod'  tota  macbina  opr  cochlear  tniShitae  Tolui ».  et  ad^ 
fltum  Aequatori:  parallelum  coitftitul'  potefT: 

TenapoTa  PbiKium  omnia'  (iinr  vera',  redudV 
ftilicer  ex  temporibuS'  penduli',  quod'  geminum  habeo* 
opere  Gallico  ^  TtromqDe  optimae  notae.  Difrerentiae* 
dtelinationum  redudae  fuoc  ex  reuolutionibus'  Micro- 
metri )  prout  et  has  et  iUa'  inter  obferuandum'  adno« 
Giui ,  fine  cottcAione  vlla  errorum'  quorundam'  intetr 
obferuandum  commifl^rum;  Malui  numeros  obieiuado^- 
nuai< ,  Tt  ^m>  his-  fides^  confier,.  caiRiide  er  fideliter  re- 
ftrrer,  praelertiixr  cum>  cuiiiis^  facile  fiieric,  eos  ez  cdlculd' 
ver^  typo-  emendare  ,^  fi^  10-  hoc  operadoDum  numero  opus^ 
8UCI  opecae  pretium  putauerir. 

Cum>  autem  totus^  in'  eo  eflem  ,  st  quam'  pIuiP 
nur  pandfa  viae^  Mercurii  determinarem  ,•  diametri  56* 
li»  adeo'  oblitus  fui ,  vr  ne  in^  mentem  quidem  Tenirec^ 
eius-  Micrometto'  metiendae>,<  ^r  adeo'  ida  ex  EphemC'- 
ridibu»-  vel'  tabulis'  Soliribus  petendii  fit.  Caeterum  quan^- 
titatcs^  teuolutionum  Micromctti,  alias  aliunde  dererminaA 
»6- fiierunr,.  tutius^^  etiam<  multo,;  qoamt  ex:  diamett0> 
Solts». 


il» 


MERCP^RirS  IN  SOLE.^ 


Foifo  oUernatio  haec  £ida  c(l  in  Collegio  oo* 
fko,  quod  vocamns,  auftraii,  cuios  latitudoiecenscoo* 
llituta  eft  39^  54^.  o^\  piaeciie,  et  differentia  a  Me* 
ndasm  dafcmtoni  Petropolitani  5^  44^  16^^ ,  poto 
item  iatis  praecife ,  quae  fiifins  tidere  etit  in  jibro 
G9>femationum  FekineiJBum ,  qui  Incem  expedat 
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